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SERENISSIMO PRINCIPI 

ARMANDO BORBONIO. 
PRINCIPI DE CONTY, 

PROREGI OCCITANI*, &c. 

O T tamque admiranda , qme Anti- 
quos latuerint , inueniuntur ab »ta- 
tisnoftr* Geomctris ( Seiubnissime 
Princeps ) vt lettc nuper pconuntiltum 
a quodam fucrit^nunctandem in Geo- 
metricis fuperatum fodkiter cfle B6n* £per pro^ 
montorium $ vnde ad incognitas olim, praedipiii 
Tetragoniimorum & Ferimetforum Regioncs ex- 
pedita pateat via. Inhac cgoionguiquaptregrina- 
tione Cum pfcnes) annor «onEHmpferini v iamque 
poftremum redux noui^liquid inde afportafle milii 
videar , eiufmodi inuenti pfrlmum Sc ggneralcm 
confpc&um deberi Tfbi, 4^ui pro i&egc in ifkitmi* 
fumfloia totres Prouincias feelicitate impeasv ftatjm 
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' intellexi. Tua vero, quam a ftirpe Borbonia hasre- 
ditario iure trahis , Comitas 5 & quamjndole , ftu- 
diifqueRegio fanguine dignifllmis mirifice auges 5 
compulit me, vt moras , quas tenuitatis meas mihi 
confcius ne&ebam, abrumperem 3 Tibique mecum 
diuturnae nauigationis, fru^u qualicunque , meo 
certe Sc nouo fifterem. Fiduciam accedendi auxit, 
quod cum feptem iftorum librorum primum , ali- 
quod npftrae aduedtionis periculum fadhirus , emi- 
lifTem,Sc nominatim ad VirumdirexilTemin digno- 
fcendis & aeftimandis iis,quae in hqc genere ex Orbe 
diffito conuehuntur.experientiflimum, non fit con- 
temptui habitus , redieritque prajlo iterum paratus, 
& fratribus ( vt equidem fpero ) rfon inaufpicato 
adiungendus. Nauiumnomen quibus iftud, quic- 
quid eft Gebmetriae, inueximus, Libra eft , abfolu- 
tiffimumluftitiae.Tux fymbolum 5 neque vero no- 
roeaiiwkimeffci fed^Circs ipfe ab Arcbiraede olim 
fab:!cata, c a;ribbkr©ftauxata; 6c ad tutam per fum- 
raa &auia.marium velificatioriem, vindicata Geo- 
metris. Quo(jl autem duas eius nominis adhibui- 
mus , vnam quam Grammicam diximus 5 akeram, 
flanam s miriirofc. pdrtitnefcimus illud Sapientis , 
abominatio efi apud Dominum pondus , & pondus : 
quamuis enitadiujerfac cxiftantT,iambx unueji funt 
aeqyiiffimae, jxfki W^ufc^\^ntatem idHtge. m rek 
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rum abditis inquirendam, atque inde in oculos ho - L 

minum afportandam adiumentum. Sed cur iftud 

ego fufius commemoro : cumtua illa in omni Difci- 

plinarumgenere eruditio,hominum opinionc longe 

maiot , id pcr fe vel primo obtutu aeftimare facile 

poffit i & cum mihi fatis fuperque fit hac ad Te ad- 

miflum fuifle occaiione , vt quam Tolofates, Occi* 

taniaeque Tuae Populi omnes cohibere non poflunt 

laetitiam, poftquam Tuo gubernari iam cceperunt 

Impcrio , illam ego Tibi tefter, quam coepi vel ob 

id maiorem , quod eius Societatis fim , cui iucun- 

ditfimum femper fuit Tuis parere nutibus. Vno & ' 

eodemtempore Tua Occitania immortale benefi- 

cium a Rege Optimo fibi duplex couferri feqfits^ri- 1 

mum fuit commune reliquis non Prouinciis folum, 

fed etiam,qua late patet Europa, Regnis, Pax diu ex- 

petita, & tot bellis vidtoriifque parta 5 alterum , Te 

qui expeditionibus Italica & Rufcinonenfi pluii- 

mum ad tantum illud munus contuleras , habere 

Rettorem, eiufdemque Regium ac Perpetuum vin- 

dicefti. Vix Te^jiAisftftiior Proregem in Prouin- 

ciam iftan^^ettrleratf/xum auita Religio & Iuftitia 

fefe altius extulerunt /Fautoris & Defenforis Po- 

tentiflimi audito nomine : Tolofae vero, quae vt ca- 

put Prouinciae loqui folet , vna fuit , eftque etiam 

nunc conftans vox e P*anegyrico illo, hoc eft, ex 

„2 
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Adulationis fede ad Vcritatis folum tradu&a , Vita 
Principis cenfuraefi , edque perpctuai ad kancdiri- 
gimur, ad hanc conuertimur , nec tam imperio no- 
bis opus cft, quam exemplo. Illo vt diutiflime prae- 
luceas Prouinci* Tuae , Regno , & Orbi , opto , fum- 
mifque a Dco votis pollulo , in Collegio Tolofano 
%. Maij 1660. 



Dcuotus Seren. Tu* GclfitJ 



Antonivs Lalovera, 
SocictatisIESV. 
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Ad Le&orem Geometram. 

/H/I. Lecto&Geometra, f«f* problematum 

1 i /<t#i Europa peruulgatorumealculus,quem ineunte annofufcrtore 
_J 1 **5?« aliquam in te concitarit expcclationem demonftra- 
ttonum quas tnnc pollicitus fim ifed moram fex menfmm ex eo intcrieffo- 
rum ante primam Typographi operam ab anno ferme iam coeptam purga- 
bit ecee dupLscatus librorum numerus. Cum enim vninerfa illorum fro- 
blematum demonftratio libris eomprehenfa quatuor tunc penes nos exta- 
ret, prodeunt nunc omnino feftem 3 cum Affendicibus duabus , qua pro /7- 
bro integro vt comfutentur,facile ( nift fitllor )ate obtinebunt ; adeo no- 
nam tjr arduam materiam traclant. Noua fiquidem in Ceometricis qua~ 
renda mihifemper propterea dstxi, quod cum ab alijs iam inuenta illuflren- 
tur fua fatis demonftratione > % hoc vnum Geometra Scriftori reftare vide* 
tur , vt adirreperta porro pergat j alioquin altena in hoc genere fcriptiol 
nis ingerere 9 hominis eft ( vt cum T uliio in pari ferme causa loquar) in- 
temperanterabutentisotio, &literis. Frimumtamen huius operis IU 
brum iieet antea d nobis editum, hkfecundo damus 3 quod initium ftt fe~ 
lutionis quaftta , & quod in anteceffum emiffus tunc fuerit y quafi aijjs 
fraiufitrus s prafertim fi Viri do&ifsimi, adquem illum tunc deftinauimus y 
examine & mdieio non improbatus redtret. £uod autem foft aceeptam 
DettonuiUai Efiftoiam illam qua peritifsimos EurofaGeometrasad inqui- 
fitionem folutionis prouocabat^ftatim intra decem dies primumillum ItbeL 
lum ediderimus , & quod foft tres menfes totam folutionem mente com- 
flexi fuerimus, eamque e fcheduiis in mundum relatam initio menfis No- 
uembris habuerimus, non eft quod quifquam id imputet fromftiori cuidam 
ingensj noftri foiertU, etemmeamin nobisnuUamefeagnofctmus y &pro- 
fitemur :fed caufa imsusvnka eft y quod gcneralcm methodum ad folutio- 
nem etufmodt froblematum iam ab anm 1^51. edtderamus in Tetragontf 
micorum Eiementorum iibris 9 vtin fexuhuius Operis libro oftendemus. 
iiliusvero methodi fundamento ita fraUclo fuferftruenda tantum nobis 
t* fuerunt, qua erunt huius materia frofria • quanquam & horum quoque 
magnam partemiam cogmtamhabebamusexiifdemilUs Elementis^nempe 
q** *d quadratriccs ciratli attinent. Dici enim vix poteftquanto in 
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Ad Le&orem Geomctram. 

Geometricis fublimioribus adiumento fint tfla quadratrices , quarum 
generalcm , natiuam & mintmc fucatam genejim cum haufijfemus cxr>c- 
ncrationc quadratrtcis ^quam tantum pro triangulo reclitinco Archime. 
des olim tradiderat , vnde ey ParaboU quadraturam elicuerat j inueni- 
mus tanto fbfl tempore quadratrices circuli ejr hyperbeU,edfque innumeras, 
Vt in fecunda Appendice explicamus. Ex illis verb fcmcl habitis ajfcquutt 
nullo ncgotto fumus quatuor prafirtim , qua pra nouttate admtrationcm 
aliquam habuerunt ; primbex dato fegmentorum ccntro grauttatis , qua- 
draturamepforum eruimus fegmenterum non in circulo vei clltpfi folum,fcd 
tn qualibet etiam hyperbola } fccundo ex datd quadratura fegmentorum , 
inncnimus grauitatts ccntrum ipforum Jegmentorum,cy etiam femifegmen- 
torum j terttb inde quoque obtinuimus cubaturam portionis cylindri y aut cy~ 
lindracei,cutus bafts ftt fcgmentum,vel fcmifegmcntum non ctrculstantum, 
fed hypcrboU quoque cutujcunque , praci/am plano per centtum vtcunque 
duclo rfuartb denique ciujmodi portionum ( cae vngulas vocauit Grcgortus 
aS. Vincentto . nos cuoeos) reperimus centragrauitatis y datd ctrcuit ejr 
hyperboU quadraturd ; qua quatuor antcriortbusGcomctrts tncognita fucre, 
quantum ex ipforum monumentts conflat.Jn illts iffis Elcmentts fiatuimus 
prtncipia , vnde infcrtur tetragontfmus figura^ qua ad pofitioncm rcct.t 
data inclinata fit fuper datd qualtbet curua , ejr generetur cx figura alj 
infifiente fuper tlla cadem curud, vt rem cxponimus tn fecuneU Arpendi- 
cis huius operis parte 2. num. %. Cutus quidcm inuenttoms nofirx meminu 
mus nunc 3 vt innuamus , cxea vos eltccrc quadraturam HyperboJoidis, 
eodem pacJo gcnita, quo Cycloides primaria : Cycloidts enm gencratio 
offcrt medum ftmilcs lineas procrcandi in alijs quibufltbet curuts , hoc mocio. 

ln Figura LIII. defignata notis Romants in tabula quarta , efto quxli- 
bet curua b i , fer quam intclligatur aquabtlttcr meucri puncJum b, ita vt 
aqualtbus tcmforibus aqualcs portiones itincris curui fcrcurrat s ejlo recJa 
cr ad quam cx b demijfa ftt perpendicularis b c s intclltgatur aquabils U- 
tione ferri retfa c b fccum connexam curuam i b deferens ; ita autem tra- 
hatur ad partcs r fufer rccJarc 9 vt faribustemforihus farcs fortionts 
ctufdem c r decurrantur ab iffa b c confiituente Jfemper angulum recJum 
cttm cadem c r •, HU autem portioncs linea recJa r c fini aqualts portioni- 
bus curua b i dccurfts eodem tempore. Via quam defcribit metu fuo fun- 
cJum b habet generationcm fimilem viaCycleidica : ac froinde fi figura 
b t fg ad fofttioncm recJa r c aquet differeutiam figura big, &figur* 
illius inde ita gcnita , habet hanc proprietatem vt fg paralUU rccla c r 

i eccurtetts 
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Ad Le&orem Geometram. 

cccstrren) recJa b cing^ efr arcui b i in t,fit perpetua lege aqualis arcui b i y 
*vt infecunda propofitione primi ofiendemus pro Cjcloide , pro aljjs vcro 
non efi multo dtfficiiius probatu. Caterum femita ifia puncli b inmotu ro- 
t* & fimilium fpecJata^inmemoriam mihi reuocare folet viam aquila? in 
coelo, /* qua percipienda Sapientifiimus Salomon fe piurimum laborare 
pro fit etur : ficuti enim aquiia Unam fui volatus (vt Ambrofi\verba^qua 
Geometramfapiunt^ vfurpem) figit in liquido, ita rota currentis puncJum 
Itneam fui quafi voiatus notat in a'ere,fed obfcuris admodum vefligijs , ejr 
qua ncgotium Geometra haud exiguum facejfunt. 

Efio iam db i hyperbola primaria ( tta voco eam cuius axes funt inter 
fe kquales) comprehenfa afymptotis ca , an angulum recJum can confii. 
tuentibus^ vt ex Eiementis conicis confiat . eiusjemiaxis tranfuerfus fit b a^ 
intelligatur curuaft b h ita genita ex hyperboiica ibd y vt quacunque ig 
vel h e ad recJam r c paraiieia ducatur : occurrens hyperboU perimetro in i 
*vel d \ recJafg y vel eh fit aquaiis arcui i b, vci b d; complcatur paralle- 
logrammumacbn 5 quod ex iifdem Elententis ofienditur ejfe quadratum ; 
ex ab fecetur aq aqualis lateri ac, ejr per q agatur q z, perpendicularis 
ad q a ; per n agatur n z, parailela recJa q^& compleatur parailciogram- 
mum z,qam. Defcrtpta fit z o hyperbola prmaria femiaxe tranjucrfo z, m, 
centro m • inteliigatur altahyperboia primaria u ai cuiuscentrumqjemia- 
xis trjnfiserjus q a: ducJa fit qualibet r i paralieia ajymptoto a n, occurrens 
alteri jtjymptoto ih r j hyperboU b in i : per i ducla fint iu^io paralleU 
ad recJas ba y am, occurrentes hyperboiis lau,noinu 9 o t recJis qz,, mz> 
in s,x ; ducJaquoquefitper i retJaf igparallela retJa cr, occurrens curu<e 
b tf in fy compieatur parallelogrammum gfy c. Aio quoties interpuntJa 
r^a iacep puncJum c,figuram hyperbolicam fu a q (eam appelio externc* ca- 
tiam ) immtnutam hyperbolica aitera interne caua z,o x ejfe aqualem fi- 
gura yftbc comprehenfa fub curuafb, ejr fub recJis fy, yc 3 eb t Quod ft 
puntJa y^f iacuerint adretJa c b partes eppcfitas, aio vtrumque fimul feg- 
mentum fore aqualefigura yf tbc. Hinc infero cuneatam vel vngularem 
frperficiem definitam in decimafexta quinti itbri fequentis, infifientemju- 
p*r cUftra i\t$*abfcijfam piano per carecJam ducJo, inciinatoque adpla- 
num tckgradibus 45: effe notam^data quadratura hyperboU,vtpote aqua- 
lcmfignr* y ft f c. Vndepraterca eiicto ft recJa i 0 ponatur occwrrercturua 
^^ited^f>crfieim^g»lareminfiftentem iird effeaqualem 

1 ' l&figfr* f&0 c*tyrehenf* fuh recJis Jf, cjffu , & fmb 
' >te>Sf3*^[ W/fri* vngulari Juperficit prafacile efi dar 
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fuperficiem periphericam quam Unea hyperbHica d b i dcfcrtbit dum circA 
recJam b c manentem rotatur ; methodus entm illius traditur in quinqua. 
geftmafecunda quinti libri , ex dcmonflratts in corollano fecundo dectma 
nona. Superficiem autem fimdem pro fuperfiae paraboU rotata circaaxem 
vel baftminuenit Clartjf.Fcrmattus, eiufque nos mctht/dum exhtbemus in 
parte prima Appendicis Jecunda : vt iam non felitm cognita Jit fuperfictcs 
plana aqualts fphartca gcnita ex rotattone circult, qua ab Archimede prU 
mum fuit demonjlrata j & fuperficics conoides refpondens rotattoniparabo- 
U, quam debemus V. C. Fcrmatio : fed fuperfictes ettam illa , qua hyper- 
boU, modo tam prafcrtpto rotata competit y efique tnuextionis noftra. guod 
fi eadem hyperbola prtmaria tntclligatur duci circa axem tranfuerfum ab, 
vel recJum a /w, hutc quoqut conoidica fuperfictei aqualem figuram planam 
txhibtt methodus nofira ; per illam tntm vngularis fuptrfiats pr/marU 
(Jicappcllo eam qua abfcindttur plano fuper bafi indinato gradtbus 45. ) 
rtftcJa plano per axem tranfutrfum duiJ 0 tfi aqualis planafigura quaju- 
fer todem tranfuerfi tnfifiit , & cuius djmetientts ad poftttontm rtcJt fe- 
miaxis funt aquales femtdiametris educJis a puncJo hyperboU tn quo figu- 
ra ita infifitntis dtmetitntes UU (fic vocare foleo paralWas recJas vni tcr- 
ta data , vt in ifio cafu paraUetas alteri axt ) fecant ipfam hyperboUm. Ita 
quoque vngularis fuperficies primarta reJecJapUno per axemrecJum ducJo 
efl aqualis planafigura^ qua fuptr eodem axe rccJo infiflit, rjr cutus dtmc- 
tientes ad pofttioncm axis tranjuerfi funt aquales femidtamttrts pari pacJo 
cdutJis ex puncJo hyptrboU. Hocidcmtheorcma habet locum invngulari 
fuperficit( primariam ftmptr intelltgimus,nifi aliud innuamus ) ad circu- 
lum attintntt ^ ideoque cum fcmidtametrt omncs fint inter fe aquales , eiufi 
modipUnafigura eflparaUelogramrnum recJanguium altitudtnis aquantis 
femidtametrHm ctrculi. Cattrum tfia plana figura infijitntcs tamfuper axe 
tranfuerfo quam fuper rtoJo hyperboU primarU , ad figuras aqfu, z, 0 x 
fitpra defcrtptas pro gyratione hypcrboU prtmdrU ib d circa rccJamc b 9 fe 
habent vt diameter quadrati ad latus ciufdem : dimetitntts cnim figura- 
tuma q fu , z>o x 9 paralleU axtbus b a,am y reprafentant recJas qua ad 
figurarum ita inftflcnttum dimetientcs , hoc efi ad fmidtametrcs hyperbo^ 
U dbi, fe habent vt Utus quadrati addiametrum ciufdcm. sXtcmihi tant 
abflrufum fuit inutnire tllas figuras ejft hypcrbolicas , quam tjfc aquaUj 
vngulari fuperficiei. \ funt tnim duo tfta, valde diuerfa : vrtdt lictt mttho- 
dus inuenitndi has figuras tjjfit vitioja^prjus tasa^njh^orcma adhuc - fiaret^ 
Grtgotius 4 k\ Vtnuntto inprop. dt\ Hyjptri^im^n^qiH^m figuram 
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ex femidiametris hjferboU comfaUam tllam qud infiftit fuftr axe recJo . r 
»** vtdeo tamen vbi refererit eam qud infifiit fufer tranfuerfo. Porro in- 
menttonem noftram non ejfugit vngularis fufcrficies , qud ffeiJat ad quam- 
Ubet elliffim & hyfcrbolam fecundariam, cutm videlicet axes non funt in- 
vr fe dquales,fcrquemcunquc axium agaturflanum refecans illam fufer- 
ftctem : eiufmodi enim flana figura infifiens fufer axe illo , habet dime- 
•ientes qudvt quadratum axis,fer quem non ducitur flanum tllud refe. 
wts, efi adquadratum alterim axis , tta fi haleant adretfam funcJo ta- 
ttus ferfendicularitererecJam fufer tangente, & interceftamintertatlum 
dtque illum axem fer quem non agitur flanum reficans. jlU verbfigur* 
fland inftfientes fuftr axe fer qttem agitur flanum inueniuntur atque de- 
monfirantur nofira methodo : & qutdem qttando fUnum refecans agitur 
fer axem maiorem elliffeos,figura eft fortio femtelliffeos conccntric*, cuim 
jemiaxes noti funt : quando vero agiturfer minorem eft fortio cxterne* 
raua fcmihyfcrboU, cutus femiaxes notifunt. guodfi flanum illud.quod 
refecans nonfemel hk affellautmm, agatur,fcr axem hyftrboU fecundau 
rU rec7um,figura erit hyferbolica interne caua ;fifer axem tranfuerfum, 
externe caua , eiufque vterque axis fiet notus. Atque vt rem in wto eU 
Hffeos cafu tradam ; fi daU ell/ffeos axis maior fuerit duflm minoris , & 
flanum refecans agatur fer ma/orem ,figura flana infifiens erit femielliffis 
concentrica,cuim femtaxts vnmefl idemcumfemiaxeminore daUellifJeos, 
& adalterumfemiaxem concentricd coniugatum eft foteftate vt j. adi6. 
nifi calculm me decifit : fi autem flanum refecans ducatur per daU etufdem 
.£lliffeosaxemminorem,figuraflanainfiPtns erit femihyperboU extern} 
caua concentrica elltpfi dau h habens tranverfum femiaxem eundem cum 
fem/axemaiore ellipfeos daU, ifte verofemiaxis erit adfcmiaxem eiufdem 
concentricd retlum poteftate vt 15. ad i.falua fcmper logifttces correftione. 
Hoc ipfum in hyperboU fecundarU vne certo cafu dtfinire fitperfedeo . cum 
is qutmcthodumcalculi pr*ellipfi iam fcriptam perceperit 5 efr dcmon- 
ftrarit , non pofsit dubitare quin extendatur ad hyptrbolam. Habes igU 
tur hic ( Lcftor ) occaftone fumpta ex illo Theoremate dc figura inclinata 
faper curua jlanamfiguram dqualamfuferfcietvngularifro fe&ionibus 
omnibm conitis , ac froinde & inde obtines dqualemfuferpcieiffhdrotdi 
ex eJIiffi,&conoidiexqualibet alu fe&ione conicageniu. In libri quinti 
prafatione fcrtpft incognitam mthieffe figuram reclilincam qud in eltipfifit 
prdfcrifto illo modo dqualis fuferficiei vngulari,ficuti cogniu eft tqualis 
vngulari fuferficiei in circulo } qutd iffum ettam nunc frofiteor^ id tamen 
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nihil obfiat quo minus data circuli & byperboU quadraiura rettilineum 
illiaquale demonfiremus , vt & cuneos folidosfiue vngulasjfrearumetiam 
fuperficies in omnt fecJione contcanotas faciat nofira GeometrU , ejr tta in 
tpfo Operis vefitbulo prouecla vltra veterum terminos appareat, Nullum 
autem ex Recentiorum Geometrarum libris adhuc legi^ qut doceat inuen- 
tionem fuperficierum fpharbidcon pro cllipfibus, & conoideon pro hyperbo- 
lis tamprimariaquam fecundarta. Notandum vero efl [fuperficies ifias pLt- 
nas itarefpondere fuperficiebm vngulartbus curuis , vtftnt illts aqualcs, 
ctmo»»,* tt, wi*<*C> iutegrc & particulatim, quem modum aqualttatis ex- 
ptico inquarta propofittone Jexti libri , vbi figuram ifiam planam & cur- 
uamvoco coniugatas. 

Porroqutdin fingulis libris potifsimum fcripferimus,propofitiones vlti-. 
mx fingulorum librorum docent , jecundi tamen argumentum infola ctus 
fronte extat : quod vtio Cycleqlindricam ibt traclatam Autor Rccrcatio- 
num Mathcmaticarum , effe cllipfim affertt , omnino fallttur. Yeterum 
more in illis demonfirata de Itnearum curuarum quadratrictbus j de gra- 
uium defcendentium accclerattont, de curua cuiufitbet aqualttatecum reifa^ 
de locisk afymptottcis , eorumque grauttatts centro • de proprietattbus ltbra\ 
curua ; deCyclocjlindrtcis figuris \dt fpeclanttbus adfolutionem problema- 
tumillorum toti Europa propofttorum , ejr alia eiufmodi , qua ttbi in ifio 
opere noftro occurrent^ Leclor Beneuole ,fi hallucinationis vitio caruerint 9 
fortaffe vitabtmus Horatianum illud quod cum ifios commentarios de Cy- 
clotde vet de Rotatricula ( tta entm tllam a Rora , vocant Scriptores GaU 
lici)fcribcrcmus, nobtsipfi vttandum proponebamus , 

Amphora ccepic 
Inftitui : currentc Rota cur vrccus cxit ? 
guoniamveroGeomctras omnes effe cunofos fcio ; cmriofttattfque morbum 
hunceffe^ vt fame fuos fitmulet acuta , vnde fiat vt res vorentur integra, 
nec fatis apte praparentur menti alcnda : hoc vmtm a te flagito 9 LecJor, 
vt famcm ifiam compefcas , & nolis effe ( quod de fe Tuilius altcubt fate. 
tur) 6%omivoi; in curiofitate \Gcomttrica enim huius generis , vt profint 9 
incidi y & mentis fiomacho apparari debent ; ita entm melius ejr vtilius 
concoquentur. JHuod autemin Appendice fecunda y ejt in ifia quoque iam 
Prafatione aliquot inuenta propono , eorum demonfiratione fuppreffa , id 
more Veterum aufim facere^ non quo vllum cogeread affenjum veltm t fcd 
vt res non vulgares y altjsqutbus Itbuerit ejr vacauerit , mthique etiam ipfi 
alias fortaffe examtnandas hic configneth, Cononillc, quem Archimedes 
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eximie Uudat m Prafathne adlibros Spiralium , cum multa a fe inuenia 
fummis tuncGeometris fine demonfiratione pr*pofuiJfet y quadam in tjscom- 
pUxus efi , qu£ falfa erant, vt narrat ipfe Archimedes , necpropterea quic- 
quam de tanti viri extfiimattone dctrahtt , cum reltqua rar* admodum in- 
uefiigattonis effent^ejr ante illud inaccejfa tempus. Dum autem propofitie- 
nes tlUs affirmo ejfe non vulgares 9 noltm negare qutn vulgarcs effici 
queant Jcutt ejr Antiquorum inuenta iamdm vulgaria effe coeperunt ■ tpfie- 
que aues & pUnU qud non rara folum y fcd necdumvtfie fuerant,pofiquam 
ex dctettis nuper vltimi Orbis regionibusad nos dcUu jemel fucrunt , ita 
communes nunc euajerunt, vt in auiarqs ejr hortis pnfiim vifantur. Te 
etiam^pcrhumanc Lcclor ^non ita morofum effe vrtquam autum?m,.vt de 
lihro altquo tnmntis Geometru nouis refcrto aclttm effc pronunticsjivnum 
quid vcl lcue in eo non rccle fe habcre deprehcnjumjucrit. Ego de libro 
non fecus ac de fegete exifttmare folttus femper fui : UU fiquidem apud me 
feges nullius efi prettj , vbi 

Infoelix lolium, & ftcriles dominanrur auena? : 
Ea vero mihi non deftntt ejfe fummt pretij^ qux Utifstmo fiauefcit in cam- 
po , quamuis noneuidcns lolu culmus vnus attt alter in denfa illius &'di- 
utte Jylua delitejcere compertus fuerit. Licet Cononis profofittones UU 
non omnes vcr* fuertnt ; quiatamen maximam partem ver*,fubltmts}$r 
inexpccJaU fuerunt ; &fa x ro nXiior Trepcyay* ymutipw , longepro» 
mouic Geometriam Archtmede ipfo tefie : cuius verba referre l/buty , vt 
promouenda? Gcomctria? fiudium ejfe perantiquam ofiendamus ; fitpiufi 
qttc accidere quod idem tefiatur,vt problemata qu* initto credebantut in- 
trattabtlta, Upfit temporis manfuefieri poffe comprobeniur. 

Miraberis fortajjc ? Lettor) cur in ijlaprafattone nthii dum dtxertm de 
iis qud attinent adHtfiartam problematum de Cycloidc per totam Europdm 
4 D. DettonvJUo fparforum : caufithuius filentii tfi , quod ea futs locis 
narrentur , meliufquc ibi ex fubiecla materia percipiantur, Vide fts libri 
primi propofitionem 19. libri fecundi prop. 10 Itbriterttt prop.^y Itbriquar- 
*/ prop. $6. libri quint: prfip. 2 3. libri fexti dccimam Jepttmam,ej' alias ifii 
4»teriores,pr£fertim duodecimam. ££uid vero de quadratura circuli in- 
uentione mihi ipfe vindiccm infpicejfi lubet^ in pag. 127. 235. 241. 404. 
SZuantumautcm caliuUmeotrtbuam expltco in pag. 83. 125. 133.180. 234. 
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ADDENDA. 

A D pag. 4.6 . fnb fintnt libri ftcuttil Quarauisea quat ad paginam »eg. mox addi- 
ZA turi lumus, cuincant Dcttonuillxum hallucinatum in vnoeflc fupcr quo fundat 
-4. M dcmonftrationem dimenfionis curuarum Cycloidicarum tam produftarutn quam 
contraftarum j iftud tamcn quod hic cx ilto retulimus veriifiraum eft, nec niticur illo. 

Adpag. 141. antt p<opo(. 3. Si analogia illa admittatur habcrc locum in ifto cafu , hinc 
liquct confirmari vnum, quod in aliis plurimis cxpcrti fumus , folutioncm ncmpc problc- 
snatis alicuius vna via haud quaquam cflc aliquando difficilem ! alia v C r6 eflc piurimum: 
namnoftra hxc folutio facilis ftatim apparct j »t vcto- Robcrualiio licot Doftiflimo, mi- 
rum quantum difficilis vifa alias fuit , vt narrat ipfc Dcttonuillxus in cadcm Epiftola ad 
D. de Sluzc- Qupd autem hoc loco fatemur laborarc nos in rmtentcnda diffcrciuia intcr 
D.D. PafcaliumSt Dcttonuillxum , eundcm innobis haererc fcrupulum legcs pag. ■ 

Adpag. ty.fub fintm Coroilarij *. In ifta Dettonuillari demonftrationc dcfidcrauit 
aliquid Nobiliflrmus Geomctra, 8t quidem merit6 \ id vcr6 primus , qucm fciam, fupplc- 
uitnoftcrM. P.E. A.S. Sed totus calamo adfcribatur ifte lapfus j ficuti 8t illa diftorum 
non cohxrcntia qux i nobis adnotatur pag. xtj. Coroll. j. quis coim calamo diutius propc- 
rante, nunquam dormitet ? 

Adpai.ii*>. antt propof.tt. R« P« Merfermus iam nb anno 164.4. ptxfat. in Synopfim fe- 
citLcftori fpem ediiionis plurimorum Magni cuiufdam Gcometrx inuentorum , quibus, 
inquit , fortt brtui quadratnra circuii & bjptrbot* acctdtt. Quis iftud iaftantix vlli vcr- 
tatj quod Merfcnno Magnus ille de fe moderatit dixcrit verbis > Aut quis indc, fi quis fbr- 
te* aJius cam nunc promcret, laudcm inucnti propofiti idcirco minuendam ccnfetct , quod 
/wiignis illc Geometra ante annos fexdccim innuiflct a fc repertam illam quadraturam? 

Jd pag. ni.ante Coroll. 1 Iure optimo expeftatut alia Dcttonuillxi dcmonftratio, nam 
ea qiaam dat, petuerfa ratiocinatione ftatuit vnum vcluti bafim totius dcmonftrationis, 
quod falfum cflc iam iam monftrabitur : illud vcr6 cft ( Fig. LII. tab. 4. } fubtcnfam b e 
«flcajarcum co , vteftrcfta hm ad mg: conftruftio autem iubet c d f fcmicirculum 
ccntr^} g defcriptum, efle genitoremmaenx ScmicycJoidcos ccaf cuiufcunque fpecici, 
eiufq^iebafim af ad periphcriam fdc iemitirculi effc vt cftdata rcfta hg ad radium 
g f , ira vt punfta h, f , g fint in eadcm rcfta : ponit prxtcrca bafi f a xquidiftare rcclam 
n » b v fumptum cflcquodcunque punftum e inatcu cycloidico bc } iunftasefle reftasg m, 
b c^ib; arcumeocilcarcusdmfimilcm, xqualcm fitfimilitcr pofitum. Ego vcr6 con- 
tcndo fubtcnfam b e non cffe ncccfl*ari6 adarcum co, vr eft refta hmad mc. Efto gf 
au gh potcftatc vtvnitas ad binarium , 8tarcusdm, mf fint xqualcs, fingulique qua- 
drans peripherix c d m f. Inhoc cafu ex Euclidcis Elemcntis patet reftam mh tangere 
circulum inm; rcftasmg,mh cflc xqualcs s Jt fi hm producatur ad 1, angulum Imo 
efle fcmircftum. Igitur fi per o agatur o n tangens circulum c o in o , angalus n o b crit 
femireftus, vt potc xqualisangujo lmo ; fitfiex b in reftam no dcmittatur perpcn- 
dicularis bi, angulus iob critzqualis angulo mgh, 8t triangulum boi fimilctrian. 
gulo h g m : ergo vt h m latus ad m g , ita b i latus ad i o , 8t vt h g latus ad g m , 
ita bo latusad io : fedvt hg latus ad gm,itaex Dcttonuillxo 8t cx rei vecitatc,cft 
refia bo ad arcum coj ergo vt bo reftaad io reftam, ita cftcadem bo ad arcum eo; 
crpoarcuv co eft xqualis reftx io. Rurfus qtioniam cx Dettonuillxo vt hm rcfta ad 
radium m g, ita fubtcnfa b e ad axcum e o, 8t ita quoque monftrauimus efle reftam b i ad 
i o vel ad co ipfi ( vt iamoftendimus)xqualem } reftx b i , b e habcntes eandem ratioi 
nem ad xqual<»s i o, c o crunt intcr fe xquales > ergo cum b i , b c fint xqualcs , periphc- 
ria circuli centrob defcripti interuallo reftx b i rranfibit per e , quod cft abfurdum. Nam 
«um angulus b i © fit cx conftruftionc reftus,rcftaio tangct circulum ccntrt b, : fcd 
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Adulationis fede ad Vcritatis folum tradu&a , Vita 
Principis cenfuraefi >edquc pcrpctuah ad hancdiri- 
gimur, ad hanc conucrtimur , ncc tam impcrio no- 
bis opus cfi, quam exemplo. Illo vt diutiffime 
luccas Prouinciae Tuae , Regno , Sc Orbi , opto , fum- 
mifquc a Dco votis poftulo , in Collcgio Tolofano 
$. Maij 1660. 



Dcuotus Sercn. Tu* Cclfit. 
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Antonivs Laiovera, 
SocietatisIESV. 
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Ad Le&orem Geometram. 

IHIL <&£//*, Lecto*Gsombtra, qnin 080 froblematnm 
tota Europa pcruulgatorum calculus t qucm ineunteannofuferme 
, 1*5?. aliquam in te concitarit exfc8attencm demonftra- 
t/onum^quas tunc follicitus fum :fed moram fex menftum ex eo intcricfto- 
rum ante frimam Tflografhi oferam ab anno ferme iam coeftam furga- 
bit ecce dufltcatus Itbrorum numcrus. Cum cnim vniuerfa illorum fre- 
blematum demonfiratio libris comfrehenfa quatuor tunc fcncs nos extaz 
ret, frodcunt nunc omntno feftem y cnm Affendicibus duabus , qua fro li- 
bro integro vt comfutentur/facile ( nifi fallor )ate obtincbunt ; adeo no- 
uam & arduam materiam tra&ant. Noua ftqutdem in Ceometricis qua- 
renda mthifcmfer propterea duxi, qnbd cum ab altjs iam inuenta illufiren- 
tnr fua fatis demonftrattone ■ hoc vnum Geometrn Scriftori refiare vide- 
tnr , vt ad irreperta forrb fcrgat - s alioquin aliena in hoc genere feriftiol 
nis ingerere y hominis eft(vt cnmTullio in fari ferme causa loqnar) in- 
temperanter abutentisotio , & litetis. frimum tamen huius Oferis li- 
brum licet antta a nobis editnm, hicfecundb damus y qubd initium ftt fo- 
lutionis quaftta , ejr qubd in anteceffum emiffus tunc fnerit y quafi altjs 
frnlufurus^ frafertim fi Viri deffifstmi, adquem tllum tunc defiinauimus 9 
examine & iudicio non imfrobatus rediret. Jgubd autem poft acceptam 
Dettonuiltai Efifiolam illam qua peritifsimos Europ* Geometras ad inqut- 
fitionemfolntionisfrouocabat 9 fiatimintradecem dies frimumUlnm UbeL 
lum ediderimus - y &quod fofi tres menfes totam folutionem mentecom- 
flexifuerimus, eamque e fchedulis in mundum relatam initio menfis No- 
utmbrts habuerinous, nonefi quod quifquamidimfntet promptioricuidam 
ingenif noftri folerti* s etentm eam in nobifnullam effe agnofcimus,^ pro- 
fitemur :fed caufa hntnsvniut efi , qubd generaiem methodum ad folutio- 
nemeiufmedtfreblematum iam ab anno 1^51. edtderamus in Tetragontf- 
micorum Eiementorum librit 9 vtin fexto hutus Oferis libro oficndemus . 
Ultntverb methodi fundamento ita fraiaclo fuferftruenda tantum nobis 
tn fuerunt, qun emnt huius materU frofria ; quanquam & horum qnoque 
magnam partemiam cognitamhabebamus ex tifdemillis Elementis y nemfe 
qnn ad quadratrices circuli attincnt. Dici entm vix foteft quanto in 
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Gcomctricis fublimioribus adiumento fint tfia quadratrices , quarum 
generaiem , natiuam dr minime fucatam gencjim cum baufijfemus exge- 
neratione quadratricis y quam tantum pro triangulo rccJilineo Archimc- 
dcs olim tradtderat , vnde & ParaboU quadraturam elicucrat • inueni- 
mus tanto pofi tcmpore quadratrices circuli cjr hyperboU,edfque innumeras, 
vt in fccunda Append/ce cxplrcamus. Ex iliis vero femcl habitis ajfcquuti 
nullo negotio fumus quatuor prafertim , qux pr* nouitate admtrationcm 
aliquam habuerunt ; primbexdato fegmentorum centro grauttatis Jqua- 
draturamipforum eruimus fegmentorum non in circulo vel elltpfi folum,fcd 
in qualtbet etiam hyperbola j fccundb exdatd quadratura fegmentorum , 
inncnimus grauitatts centrum ipforum fegmentorum,ejr etiam fcmifcgmcn* 
torum i terttb inde quoque obtinuimus cubaturam porttonis cylindr/^aut cy. 
ltndracei,cutus bafts ftt fegmcntum,vcl fcmifcgmcntum non ctrcult tantnm, 
fcdhyperboU quoque cuiujcunque , pra-cijam plano per ccnttum vtcunque 
duclo -quarto dcniquc ciujmodi portionum ( eas vngulas vocauit Grcgortus 
aS.Vincentto , nos cuneos) reperimus centragrauitatis, datd ctrcult & 
hyperboU quadratura ; qu* quatuor antcriortbus Gecmetrts tncogntta fuere^ 
quantum cx ipjorum monumcntts confiat.ln illts tpfis Elemcntts fiatutmus 
prtncipia , vnde infertur tctragonifmus figura^ qu* ad pofittoncm rccf* 
daU inclinata fit fuper data qnalibct curua , ejr gencrctur cx figura aUl 
infifiente fitpcr tlla eadem curud, vt rcm expontmus tn fecurtdx Arpcndi- 
cis huius operis parte 2. num. 8. Cuius quidem inuenttoms noflr* mcmini- 
mus nunc,vt innuamus , exea nos cltcere quadraturam Hypcrboloid is, 
eodem pac~io geniu, quo Cycloidcs primaria : Cyclotdts entm gencratto 
offert modum ftmiles lineas procreandi in alqs quibufiibct curuis, hoc modo. 

In Figura LJIJ. defigriata notis Romants in tabula quarta , efio quxli- 
bet curua bi , per quam intelligatur tquabtlitcr moueri puntium b, ita vt 
aqualibus temporibus aquales portioncs itineris curui percurrat ■ eflo recJa 
cr ad quam ex b demiffa ftt perpendicularis b c j intelltgatur dquabtlt la- 
tione ferri retfa c b fecum connexam curuam i b defcrens ; ita autem tra- 
hatur ad partes r fuper reeJarc, vt paribus temportbus pares portiones 
eiufdem c r decurrantur ab ipfa b c confiituente Jempcr angulum recJum 
cttm eadcm c r , UU autem portiones line* recJ* r c ftrii aquales portioni- 
bus curux b i decurfis eodem tempore. Via quamdefaibit motu fuo pun- 
cJum b habet generationem fimtlem vUCycloidic* : ac proinde fi figura 
b t fgad pofitionem retfs r c aquet differentiam figur* big, &figur* 
illius inde ita geniu , habet hanc proprietatem vt f g paralUUrttJ* c r 

r :• AOccurrtns 
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cuwrren) retJa bcing,ejr arcui b i in t,Jit perpetua lcge aqualis arcui b i 3 
v* inficunda propofitione primi o/lendemus proCjcloide, pro aljs vero 
non efi multb dtfficiltus probatu. Caterum fimita ifla puncJi b in motu ro- 
t* & fimiliumfpetJata^inmemoriatnmihi reuocare folet viam aquila» in 
ccelo, tn qua perciptenda Sapientipmus Salomon fe plurimum laborare 
profitetur iftcutienim aquilaUnam fui volatusfv/ Ambrofi\verba^qua 
Geometramfapiunt, vfirpem) ngic in liquido, tta rou currentis puntJum 
Itneamfui quafi volatus notat in aere,fcd obfcuris admodum vefligijs , & 
qu* negotium Geometra haud exiguum facejfitnt. 

Efioiamdbi hyperbola primaria ( tta voco eam cuius axes funt inter 
fe kqtsales) comprchenfa afymptotts ca, an angulum retJum can confli- 
tuentibus^ vt ex Elementis conicis conflat 5 eiusjemiaxis tranfaerfus ftt b a s 
intelligatur curuaft b h ita genita ex hyperbolica ibd y vt quacunquc i g 
•vel he ad recJam rcparallela ducatur, occurrens hyperboU perimetro tn i 
vel d\ retJafg, vel ehftt aqualis arcui i b, vel b d: compleatur paralle- 
logrammumacbn 3 quod ex itfdcm Elementis oflendttur ejfe quadratum ; 
ex a b fecetur a q aqualis lateri ac , & per q agatur qz, perpendicularis 
adq a^pern agatur n z. parallela retJa qa^ejr compleatur parallclogram- 
mum z,qam. Defcrtpta ftt zo hyperbola prtmaria femiaxe tranfuerfo z m, 
centro m , tntelligatur altahypcrbola prtmaria uai cuiuscentrumqjcmia- 
xis tranficrjus q a : ducJa ftt qualibet r i parallela afymptoto a n, occurrens 
alteri ajymptoto in r . hyperboU b in i : per i ducJa Jintiu, i o paralleU 
ad retJas ba y am, occurrentes hyperbolis l au,noinu^o ■ recJis qz>, mz, 
in s,x } dutJa quoque ftt per i retJaf igparallela retJa c r, occurrens curu<e 
btfin f. compleatur parallelogrammum gf y c. Aio quoties interpuntJa 
r^a iacet puncJum c,figuram hypcrbolicamfu a q (eam appello extcrnc ca- 
uam } rmmtnutam hyperbolica altera interne caua z,o x cffe aqualem fi- 
gura yftbc comprehenfa fub curuafb, & fub retJis fy>je^c b. guod fi 
puntl a y y fiacuerint ad retJa c b partes eppofitas, aio vtrnmque ftmul feg- 
mcntumfore aquale figura yft bc. Hinc infero cuneatam vel vngularem 
fuperficiem definitam in decima fexta quinti Itbri fequentis, inftflentem fu- 
per curuaib 9 tjrabfcijfam plano per carecJam dntfo, inclinatoque adpla* 
nmh r c kgradibus 45: effe netdm 3 data quadratura hyperboU,vt pote *qua- 
it-lemfigftra yftbc, Vnde praterca elicto (i reeJa i 0 ponatur occurrere curua 
, * » djfttpcrficiemtingularem inftftentem fiper curua ibd ejfeaqualem 
if^^yperbolit^f^ fuh retJis aq^ qf fu 9 fj* fub 

£^^T#^^ jjfa 4*t*i* vngtlari fiptrficie prafaciie efl dar 
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fupcrficicm periphericam quam Itnea hyperbclieadbt dcfcrtbit dum circa 
rccJam b c manentem rotatttr •, methodus entm tllius tradttur in quinqua- 
gefimafccunda quinti libri , cx dcmonfiratts in corollarto fecundo dccima 
nona. Superfictem autem fimdem pro fupcrficte paraboU rotata circa axem 
vel bafimtnuentt Clartjffermattus, eiufque nos methodum exhibemus in 
parte prtma Appendicisjccunda i vt iam non foLum cognita fit fuperficies 
plana aqualts fpharica genita ex rotattone circult, qua ab ArchimcdcprU 
mum fuit demonfirata ; & frperficies conoides refpondens rotattoniparabo- 
U, quam debcmus V. C. Fermatto : fed fuperfictes ettam illa , qua hyper- 
boU, modo tam prafcripto rotata competit 9 efiquetnuentionts nofira. Jgubd 
fi eadem hyperbolaprtmaria tntelltgatur duci circa axem tranfuerfum ab, 
vel recium a /w, hutc quoque. conoidica fupcrficici aqualcmfiguram planam 
exhtbet methodus noflra • per illam entm vngularts fuperficies pnmaria 
(fic appello eam qua abfcinditur plano fuper baft inclinato gradtbus 45. ) 
refecJa plano per axcm tranfucrfum duclo efi aqualis plana figura qu*]u- 
per eodem tranfuerfo tnftfiit , ejr cutus dimetientes ad poftttonem reclt fe- 
miaxisfunt aqualcs fcmtdiametrts eduelts a puntto hypcrbila tn quofigu- 
ra ita infifientis dtmctientes UU (ficvocare foteo paraUeasrrcla* vnt cer- 
ta daU y vt in ifio cafu paraUelas alteri axt ) fecant ipfam hypcrbolam. Ita 
quoque vngularis fuperficies primarta refecJapUno per axem recJum ducfo 
efl aqualis planafigura y qua fuper eodem axe reclo inftfltt, & cutm dtmc- 
tientesad pofttionem axis tranfuerfi funt aqualcs femidtamctrts pari paclo 
educJts ex punclo hyperboU. Hocidcm thcorema habet locum tn vngulari 
fuperficie( primariam femper inteUigimus,nifi aliud tnnuamm ) ad circu- 
lum attinente , ideoque cum femidiametri omnes ftnt inter (e aquales , eiuf 
modiplanafigura efi paraUeiogramvtum reclangulum altitudinis aquantis 
femidiametrum circuli. Cttcrum tfia planafigura infiflentes tamfuper axe 
tranfuerfo quam fuper refto hyperboU prtmarU 9 ad figaras a qfu , z,o x 
/upra defcriptas pro gyratione hyperboU primarU ibd circa reffamcb, fe 
habent vt diameter quadrati ad latus ciujdem : dimetientes enim figura- 
tum aqfu,z,ox y paralleU axtbus b a,am , reprafentant rec7as qua ad 
figurarum tta infiftentium dimetientes , hoc eflad ftmidiametros Jtypcrbo- 
U dbi,fe habent vt latus quadratiaddiametrum ctufdcm. Ni^mfhi tam 
abfirufum fuit inuenire illas figuras effe hyperbolkas , quameffe aqualek 
vnguiarifupcrfictei \ funtenim duo tfia, valde diuerfa: vrtde licet metho- 
dus inueniendihas figuras effet vitioja^ pfjus tagatnskiarema adhuc ffaret» 
Grtgorius a S> Vinetntio inprop. 4 tumcnii^mdcm figuram. 
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ex femidUmttris hyperboU compaftam tllam qu* infiftit fuper axe recJo ; V 
»0 * f 4»«/f repererit eam qua inftfiit fuper tranfuerjo. Porro in- 
mentionem nofiram non ejfugit vngularis fuperficies , qua fp effat ad quam. 
libet ellipftm & bjperboUm fecundariam, cutus videlicet axcs non funt in- 
*er fe aquales ,per quemcunque axium agaturplanum refecans illam Juper- 
fctem : eiujmodi enim plana figura inftficns fuper axe illo , habet dime- 
fitntes qu£ vt quadratum axis, per qttem non ducitur planum tllud refe. 
utns, eft adquadratum a'terius axis,tta fe haleant adrccJam punclo ta- 
ttus perptndiculariter eretfam fuper tangent e, & interceptam inter taclum 
dfque illum axem per quem non agitur planum refecans. jlU veroftgur* 
flan* inftftentes fuper axe per qtiem agitur planum inuentuntur atque de- 
monftrantur noftra mtthodo; & qutdem quando pUnum refecans agitur 
fcraxem matorem ellipfcos , figuracft porttofemieUipfeos concentrica^ cutus 
femtaxes noti funt ; quando vcio agitur per minorcm eft portio cxterne 
caua femihyperboU, cmus fcmiaxes noti funt. ^uodfi planum illud, quod 
refecans non femel hk afpclUuimus^ agatur,per axem hyperboU fecunda- 
"rU recJum,ftgura erit hyperbolica intcrnc caua ;ft per axem tranfuerfum, 
externe caua , eiufque vterque axis ftet notus. Atque vt rem in wto eU 
kpfeoscafu tradam ;ft daU eilipfeos axis mator fuerit duplus minoris > ejr 
' planum refecans agatur per maiorem ,ftgura plana inftftens erit femiellipfis 
concentrica,cuius femiaxis vnuseflidem cum femiaxeminore daUelIipfeos } 
& adalterum femiaxem concentrica coniugatum eft poteftate vt j. ad \6. 
nifi calculus me decipit : ft autem planum refecans ducatur per daU etufdem 
■ellipfcos axemm'tnorem,ftgura plana inftficns erit femihyperbola externk 
fk cauaconcentrica ellipft data $ habens tranverfum femiaxem eundem cum 
femiaxcmaiore ellipfeos daU, ifte verofcmiaxis erit ad fcmiaxem eiujdem 
i concentrte* rcttum potcftate vt 15. ad i.falud femper logifttces correftione. 
\ Hoc ipfum in hyperboU fecundarU vno certo cafu deftnirc Jupcrfedeo . cum 
is qutmethodumcalculi procllipfi iam fcriptam perceperit , & dcmon- 
ftrarit , non pofstt dubitare quin extendatur ad hyperbolam. Habes igi- 
tur hic ( Le&or ) occaftone fumpta ex illo Theoremate de ngura inciinata 
fopcr curua ^planamfiguram aqualam fuferfcieivnguUripro fe&ionibus 
1 omnibus conicis , ac proinde ejr inde obtines aqualem fuperfciei fphtroidi 
f ex ellipft ; ejrconoidiex qualibet alta fcHione conica geniu. In libri quinti 
\frafatione ftrtpfi incognitam mthieffe figuramrecTtlineam qua in eltipfifit 
tyfraferipto illo modo aqualis fuperficici vngulari,ftcuti cognita eft aqualis 
i vnguUrifuperficiei incirculo } qufd ipfum etiam nunc profiteor^ id tamen 
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Ad Le&oremGeomctram. 

nihil obftat quo minus data circuli ejr hyperbola quadratura , retJiLineum 
ULi aquale demonftremus j vt <jr cuneos folidos fiuc vngulas y & earum ctiam 
fuperficics in omni fccJionc contca notas faciat noftra Gcometria , ejr tta $m 
tpfo Operis vefttbulo prouecJa vltra veterum terminos appareat. NuLlum 
atttcm ex Recentiorum Geomctrarum Ltbris adbuc Legi y qui doceat tnuen- 
tioncm fuperficierum fpharoideon pro cllipftbus, & conoideon pro hyperbo- 
lis tam primariaquam fecundarta. Notandum vero e/ljuperficies ifias pla- 
nas itarefpondcre fuperfictebta vngulartbus curuis , vtftnt illts aquales 
ouvtoa; % (Ufiixcic., intcgre & particuUtim, quem modum aqualitatis ex- 
plico in quarta propofitione Jexti Ltbri , vbi figuram iftam planam ejr cur- 
uam voco coniugacas. 

Porro quidin fingulis libris potifsimum fcripjerimus } propofitiones vlti- 
ma finguUrum Itbrorum doccnt . fecundi tamcn argumentum in Jola citts 
fronte extat ; quod vcro Cyclocylindricam ibt tracJatam Autor Rccrcatio- 
num Mathematicarum , effe ellipfim ajfertt , omnino ftlittur. Vcterum 
more in ULis demonftrata de linearum curuarum quadratrutbus s de gra- 
utum defcendentium acccler attont .de curua cuiufttbet aqualttatecum reiJa t 
delocis*afymptottcis , eorumque grauitatis centro y de proprietattbus itbra 
curua ^deCyclocylindrtcis figuris ,dc fpecJaniibus adjolutionem problema- 
tum illorum toti Europa propofttorum , ejr alia eiufmodi , qua tibi in ifto 
opere nofiro occurrcnt^ LecJor Bencuole ,Ji halLucinationis vitio caruerint 9 
fortajfe vitabtmus Horatianum illud quod cum ifios commentarios de Cy- 
clotde vcl de Rotatricula ( tta enim tllam a Rota , vocant Scriptores GaU 
Lici)fcribcremus, nobisipfi vitandum proponebamus , 

Amphora coepit 
Inflitui : currente Rota cur vrccus cxit > 
JguoniamveroGeometras omncs ejfe curtojbs fcto . curiofitaitfque morbum 
hunceffe^ vt famcfuos fitmulet acuta , vnde fiat vt res vorentur intcgra, 
nec fatis ap(e praparentur mcnti alcnda: boc vnum a te fiagito 4 Lotttr, 
vtfamcm iftam compefcas , & nolis cffc ( quod de fe TuLLius altcubt fitte- 
tur)6fy'm'ro; in curiofitate \Gcomctrica entm hutus generts , vt profint \ 
incidi, & mentis ftomacho apparari dcbent . ita cntm mcLitts ejr vtiltus 
concoquentur. guod autcmtn Appendice fecunda^ <b in ifta quoque iam 
Prafatione aliquot inuenta propono^ eorum demonftrattone fupprcffa^ id 
more Veterum aufim facerc, non quo vllum cogere ad ajfcnfum veL/m ,fed 
vt res non vulgares y alijsqutbus Libuerit ejr vacauerit , mthique etiam ipfi 
altas fortajfe examtnandas hic confignem. Cononille, quem Archimcdcs 
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At*im*ilLdiiJ**lM. P*+f*ti*MA */J /ilifSt Qttif*! iuwtt rtifa tmuIiA 1 ff mUfHtA 

extmte lauaat w» rrxjaitvne azttvrvs optraiium , cttm mmia # jt tmtcmtm 

fummis tuneGeomtfris fine demonftrattone propofuiffet, quadam in tjscom- 
plexus eft , qux falfa erant, vt narrat ipfe Archtmedes , necpropterea quic 
qujm de tanti viri extftimatione detrahtt , cum reliqua rara admodum in- 
uefiigaitonts effent^tjr ante illudinacceffa tempus. Dum autem propofitio- 
nes tllas affirmo effe non vu/gares 9 nolim negare qutn vulgares effici 
queant ,ftcuti ejr Antiquorum inuenta iamdm vuigaria cffe coeperunt •, tpfie- 
que aues ejr planUqud non rara foium^fed necdumvtfie fuerant^pofiquam 
ex dcteclis nuper vltimi Orbis regionibusad nos delau fernel fuerunt , ita 
communes nunc euajerunt , vt in autarqs ejr hortis pafitm vifantur. Te 
etiam^perhumane LecJor ^non ita morofum effe vrtquam autumtm,.vt de 
lihro aliquo tnutntis GeometrU nouis referto aclttm effe pronuntiesjivnum 
quid vel leue in eo non recle fc habere deprehenfumfuerit. Ego de libro 
non fecus ac de fegete exifltmare folttus fcmper fui ; illa fiqutdem apud me 
feges nullius eft prett/ , vbi 

Infoelix lolium, & fteriles dominanrur auena? : 
Ea verb mihi non deftntt effe fummt pretij^ qux latifsimo flauefcit in cam- 
po , quamuis noneutdens leltt culmus vnus aut aiter in denfa illius &'di- 
utte fylua delitefcere compertus fuerit. Licef Cononts profofittones ilU 
non omnes vcra> fuerint ; quiatamen maximam partem vera,fubltme^ 
inexpttfaU fuerunt ; &fa x rh tn\iiot m&iyary% y%Bm*$u» > longepro* 
mouit Geometriam Archtmede ipfo tefle : cuius verba referre Itbutlt y vt 
promouendar Gcomctria? ftudium ejfe peranttquam oftendamus ,f*piufi 
qtte accidere quod idem teftatur,vt problemata qua initio credebantut in- 
traciabilta, lapfu temporis manfuefieri poffe comprobentur. 

Miraberis fortafje f LecJor) cur in tftapr&fattonc nthil dum dixerim de 
iis qua attinem adtitftmam problematum de Cycloidc per totam EuropSm 
a D. DettonvtlUo fparfiirum : caufahuius filentii eft, quod ea Juts locis 
narrentur , meliufque ibi ex fubiccla materia percipiantur, Vide fits libri 
primi propofitionem 19. librifecundi prop. 10 Itbri terttt prop.zy itbriquar- 
*iprop. 36. itbri quint: prap. 23« libri fexti dccimam fepvmam, ejr aiias ifti 
tnteriores, prafertim duodccimam. £uid vero de quadratuu circuli in- 
uentione mihi ipfie vindiccm infpice^fi iubet 9 in pag. 127- 235. 241. 404. 
AuantumautemcaUulomeotrtbuamexpltcotn pag. 83.125.133.180.234. 
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AD *6.fubfinem iibri fecunil Quarauis ca qux ad paginam »<J. mox addi- 
turilutwus, cuincant Dcttonuillxum hallucinatum in vnocflc (upcr quo fundat 
dcmonftrationcmdimcnfioniscuruarrum Cycloidicarum tam produdtarum quim 
contra&arum > iftudtamcnquod hiccxilto retulimusverifliraum eft, nec niticur illo. 

Adpag. I4Z. ante p*opo(. j. Si analogia illa admittatur habctc locum in ifto cafu , hinc 
liquct confirmari vnum, quod in aliis plurimis cxperti fumus, folutioncm ncmpc proble- 
matis altcuius vna via haud quaquam cfle aliquando difficilcm ; alta vcr6 cflc pfurimum: 
namnoftra hxc folutio facilis ftatim apparctj at vcr6 Roberuallto licot Dodilfimo, mi- 
rum quantum difficilis vifa alias fuit , vt narrar ipfc Dcttonutllxus in eadem Epirtola ad 
D. de Sluzc. Qupd autcm hoc loco fatcmur laborare nos in rmtenrcnda differciuia intcr 
D.D. Pafcalium St Dcttonuillxjm , cundcm tn nobis hzrere fctupulutn leges pag. itf, 

Adpag. n*.[ub finem Corolla/ij a. ln ifta Dettonuillrt demonftrationc dcfidcrauit 
aliquid Nobiliflrmus Gcomctra, & quidcm mcrit6 \ id ver6 primus , quem fciam, fupplc- 
uit nofter M. P. E. A.S. Scd totus calamo adfcribatur iftc lapfus 5 flcuti Jt tlla diftorum 
non cohzrentia qux i nobis adnotatur pag. 1x7. Coroll. j. quis cnim calamo diutius propc- 
rante, nunquam dormitet ? 

Ad pag.x^.ante propofix. R. P. Merfennusiam ab anno 1644. prxfat. in Synopfim fc- 
citLeftori fpem editionis pluriraorum Magni cuiufdam Geometrx tnucntorum , a uibut, 
inquit, fartt breui quadratnva tircnli & hyperbota accedet. Quis iftud iaaantix vlli rcr- 
tat, quod Mcrfcnno Magnus ille dc fe moderam dixcrit vetbis ? Aut quis indc, fi quis for- 
te* alius eam nunc promcret, laudcm inuenti propofiti idcirco minucndam ccnferct , quod 
iwijgnis illc Geomctra antc annos fexdecim innuiflct a fe repertam illam quadraturam? 

Jd pag. J58. ante Corolt. 1 Iurc optimo expe&atut jlia Dcttonuillxi dcmonftratio, nam 
*aqi#amdat, petucrfa ratiocinationc ftatuit vnum vduti bafim totius demonftrationis, 
quod falfum eflc iam iam monftrabitur : illud ver6 cft ( Fig. LII. tab. 4. ") fubtcnfam b c 
cflc {id arcum eo , vteftreda hm ad mg: conftru&io autcm iubet c df fcmicirculum 
ccntnb g dcfcriptum, cffc genitorem magnx Scmicycloideos ceaf cuiufcunquc fpecici, 
eiufqucbafim af ad pctiphcriam fdc femttirculi effc vt cftdata rcfia hg ad radium 
g f , ita vt punfta h, f , g fint in eadcm rcda : ponit prxtcrca bafi f a xquidiftare retf am 
b i fumptum eflcquodcunque punftum c inatcu cycloidico b c $ iunctas efle rcftas g m, 
b cy#nhiarcumeoctlcarcu*dmfimilem, xqualcm fitfimiliter pofitum. Ego vcr6 con- 
tcndo fubtcnfam b e non cffe ncccffarid ad arcum c o , vr rft «cfia h m ad m g. Efto g f 
Au gh poteftate vtvnitas ad binarium , 8tarcusdm, mf fint xqualcs, fingulique qua- 
drans periphcrix c d m f . Inhoc cafu cx Euclidcis Elcmcntis patct rectara m h tangerc 
circulum in m ; rcctas m g, m h cfic xqualcs i 8c fi h m producatur ad 1 , angulum 1 m o 
cflc fcmirc&um. Igitur n pct o agatur o n tangcns circulum c o in o, anealusnob crtt 
femiredus, vt potc xqualis angulo lmo *, bcfi ex b in redam no dcmittatur pcrpcn- 
dicularis bi, angulus iob erit xqualis angulo m g h > & triangulum boi fimilctrian. 
gulo h g m : ergo vt h m latus ad m g, ita b i latus ad i o, & vt h g Iatus ad g m , 
ita bo latusad io : fedvt hg latus ad gm,itaex Dettonuillxo 8t ex rei ventate,eft 
tcda bo ad arcum .cojergovt bo rcctaad io reftam, ita cftcadem bo ad arcum eo : 
crgoarcus co eft xqualts reftx io. Rurfus qUoniam cx Dettonuillxo vt hm rcda ad 
radium m g, ita fubtenfa b e ad arcum e o, & ita quoquc monftrauimus cflc redam b i ad 
i o vcl ad co ipfi ( vt iam oftendimus) xqualem i rcdx b i , b c habentcs eandcra ratioi 
ncm ad xqual«*s t o, co ctunt inter fe xqualcs > crgo cum b i , b e fint xquales , pcriphc- 
ria circuli ccntro b defcripti interuallo rectx b i tranfibit pcr e , quod cft abfurdum. Nam 
ciimangulus b i © <U ex «wftrudioae xedus,rcdaio tangct cuculum ccntri b, 1 fcd 
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rangir etiam circuhimeo; ergocum ifti circuli fintadparteso^pofitaseiufdem tangentis 
o n , non fibi occurrent > ergo punctum e noncft in periphcria circuli ccntro b dcfcripti, 
ac proindc refix b i, b e non funt xquales. Non igitur b e eft ad arcum co,vt recta h m, 
ad m g, miod erat dcmonftrandum. innumcri funt alij cafus inquibus demonftran paritcr 
pofllt lcmmatis illius falfitas. 

Cxtcrum quod idcm Autor ait angulum mixtilineum boe comprchenfum fub re&a 
bo 8c fub curua o c cffc xqualem angulo rc&ilinco h gm, id proptcrea, vt puto, affirmat, 
quiadempto angulo contactus ioc^refiduus boi eftxqualis angulo hgm : angulus au- 
tern contadus nequc augct proprie, ncquc minurt angulurorc&ilincum, qui rcailincus cft. 
At duorum iftorum triangulorum h m g , b c o omnia Iatcra effc proportionalia , inde in- 
fcrrenon licct , vt monftratum geomctrice iam cft. Monco ittfrum i me non aliud affir- 
mari quam demonftratiunem Dcttonuiilxi mti icmmatc falfo, ipfum verd theorcma quod 
probandum fufcepit, cflc vcriffimum quando punda h & f funt vnum 8c idem, aliundc fcio: 
at quando funt diucrfa, idperindecompcrtum nonhabco : faifum ptofeftoeft, fi ad hoc 
vt fal.um non fit,lcmma eiufmodi oportcat effc vcrum. 

Ad pag. 40 j . an te numerum X l. A^vvhuIav commutandi' liticam curuam in rcctam ipfi 
xqualem intcr Rcccntiorcs aflcruiffc mihi primus vidctur magni nominfs Gcomctra Fran- 
cifcus Victa Varior. de reb. geometr.rejp. Itb. 8. c. 1. hocdifticho. 

®ui verd exertet numtrot , malt colocai borat, 
Si redum curuo conciltarefiudet. 

Scd horas nonmalecollocauit fubtiliffimus Vvrcn, cum cycloidicam curuam oftendit 
cffc quadrupiamaxis. Altcrmihicflcvidctur C artcfius primarix notx Geomctra, pag.j^o* 
geomccrtx gallice cditx Lugduni Batauotum an. 1637. cuius hxc funtverba Lib. i.propor- 
tio qu£ eft inter recla, e> curuas tineas ccgnita ntn ejt , fednequc t vt tquidem rear, cogno- 
fci bumano ingtnie poteft. Poftrcmus tandcm Lcodicnfu Geotnetra infignis , vbi vidit 
cycloidicx Iincx proportionem cum recta rcpertam effc , rcftrinxir affcrtioncm ad genua 
opSaiTfeit difficillimum , affirmando id quod Dcrtonuillxusapprobat,8£ quod M.P.E.A.S. 
Gcoinetrice refellit : ex qua methodo diflficilc nonerit inuenire euruam qux ad axcm 
fuum fe habcat ctiam vt numerus ad numerum : nam in fig 4.. Differtationii illius, fi vt eft 
cubusapplicarx m n ad cubum applicatx cuiofltbct f i , iu fit quadraium axis an ad 
quadratum portionis a f * 8t longitudo a n ponatur 27. nm 54. curua m ia inuenietur rfi. 

Dccxtcro mcmineris , Lcetor , quorum nudam abfquc.dcmqnftratronc. proc* Grionem 
damus, corum nibila nobis ptoindubitate vcio tradi j fcd fingula maturius cxaminanda 
rclinqui. 



Errata fic corrige. 

P4g. lt$. fub fintm corollarij tertij, dtltilla verba ,occurrens limbo o d y in puncro d 
Scc.pag. 18)-. iin. 4 crit xquale. pag. tit.tf», 8. annoi'47. pag. 119* tin. 8 ante Jinent 
collocaridcbcat.p4f. 140. Itn.penutt. cximiam.M^ 341. lin. ij. Mathcmaticas difcipli- 
nas. pag. 19$- lin. 10. indecima fcxta. pag. jj». iin. K.figura 10I. omnes. ibidtm lin. 18. 
figura iQ9.0mncs.pag. ifi.lin. j. parabolicx a c. ibidem lin 9. mcthodum figurx 07. gc- 
ncratis. ib demlin. 1$. axiab. ibidem lin. U. Ia tu 1 ru. pag. »04. Un.xt. denominator. 
pag. \ 99. Un. antepenult. afymptotus fit c p perpcndicularis ad diametrum b d , 8t cx pun- 
&o. Nonnulla atia corritenda jcripfmut in extrema pagina 404. Infgura 4« tueta m efl 
bis fcuiota ; quod monemm vt U8or bae tamtioue trrorem vitet * nam atounSta fatite mdi- 
tabunt vtra Ularum apptllttnr* 
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DE CYCLOIDE 

LIBER PRIMVS. 

in ejuo, pofita quadratura circuli , inuenitur qua- 
* dratura cuiujlibet fortionisin cyclotde defignata, 
& cubatura folidi circa quamlibet bafi paralle- 
Umgeniti. 

Ampliflirao DominoDe FERMAT, in Suprcma 

Curia Tolofana Scnatori intcgcrrimo. 

• 

^ECEM nunc diesfunt ( Senator Integer- 
ri m e ) cum primum Itgia Te mihi oblatam no~ 
bilijfimi doiliffimiAnonymi typis editam Epi* 
fiolam, qua a prarftantiflimis toto OrbcGeo» 
\ mctris poftulat folutioncm quarundam pro~ 
pofitionum circa cycloidcm ciufquc ccntragrauitatis. Eg* 
iicety mea tenuitatis mibi probe confiius, norim quam longo fofi 
magnos illos yiros interualle in Geometrarum quahumcumquc 
numero locum teneam y quia tamen quid de rfuxjitis illis in men- 
tem miht reniretpronure a Te tunc iuffusjum,malui iemeritatis 
yuamohfequij Ttlri n&n projnpteprafiiunomine accujari.En igi- 
tur quds cirtafroblemata etufmodt meditatus fum viginti omni- 
nopropofitumes* Tu quem omnes Europa Mathematicimerito ju- 
fpciurit,Jt quid perperdm fcriptnm fit> auf fiquid fcriptis defit, 

A 





a DE CYLOIDE 

emtnda vel fupple* modo tamen iudiciorum publicorumoccupa- 
pationesquibus longe vtt/tus difttneris,id patiantur. Haccmcn- 
datione vct etiam fupplemento fidens nofter hic libellus prodibit 
in vulgus tntreptde j quapropter Te huius fpet plenus adtt y abco 
nempe mijfus qui flurtmis nominibus tamdtu Ttbi eft. 

Totofano inCollcgio Addiftus cx animo fcruus Antonivs 

X 1 1. Kal. Aug. U&. - ■ Laiovera Socictatn IESV. 



PROPOSITIO PRIMA. 

~(J^Itcefo( Fig, i. ) circulus ccntro g defcriptus, qucm in f tangat 
j3rc&a fa,a*qualis dimidio totius peripheria? ccfo , pcrf ducla flt 
diameter f c, complctoquc .paralielogrammo a f c x intelligatur circu- 
lus ita moucri in plano a t cx, vt pun&a c,f pcriphcrta? circularis 
fcmpcr iaccant in rcdtis cx,fa, rc&aque c f a?quidiftct lanri a x,mo- 
tus vero tit a?qualis vniufquc fcmper velocitatis. Intelligaturinpun-" 
cjto c aliud pun&um A quod per arcum c c f moueatur pari & arque i 
vcloci motu, ita vt cum fimul incipiant fimulquc definant vtcrque 
motus pun&orum c & A ,iifdcm temporis intcrualis pares dccurrant 
portiones linearum c x, ccf- Lineaquam pun&wm A defcrrp/erit fit 1 
c z ba,cui aiia ex aducrfo c q drefpondeat parimcthodo gcnita. 
Tota figura a b cq d vocatur Cjclois Torriccllio- mihi appellabitur 
Cydoidcsficutia Spha?ra, & Cono Spha?roides, & Conoides di- 
cuntur. 

Oftcndcndum eft parallelam tangcnti af, intcrceptam intcr arcus 
a z c, f c c eflfe aqualem periphcria? c c f intercepta? mter fpfam paral- 
lelam & tangentem c x. 

Sumpta fitzp quaccunque parallela tangenti a f occurrcns arcubus c 
z a, c e f in pun&is z» p ; dico rechm z p eflc arqualem arcui p c. Re&a z 
p produ^a occurrar diamctro c f iny ; ex z y rectl'abfcindacur z i arqua- 
lis tc&z p y, & pcr i ducacur refta h I complens parallelogrammum h l 
axjperg ducatur g b parallela tangcnti fa, occurrcns redxhlinm* 
arcui c z a in b;iungancur ic&ae z m> p g quando punclu z non congruir 
pundo b. Quonia criangula g y p, m i z nabenc laccra g.y, y p, m i, i zar- 
qualia finguia fingulis , crunc quoque latera g p , m z stqualia, & anguli 
p g y , z m i arquales ; crgo fi cencro m per h & 1 defcribacur femkircu* 
lus, pua^um z iacebit in.ciu* pctiDhetja, & arcus c p , h z cmnc xquales; 
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LIBER PRIMVS. $ 

ergo quando pun&um A congruct pun&o z , centrum circull motl con- 
gruetcentro m. Quoniam vero pun&a A > c ponuntur zquali tempore 
pcrcurrere lineas zquales, arcus h z vel c p crit zquals rcdz c h vel iyv 
Cum igitur z i > p y ponantur zquales , addita communi i p > erunt z p,i 
y arquales j fcd i y cft zqualis arcui c p ; ergo z p cft zqualis eidem areui 
c p. Quod fi punCtum z congruat pun&o b> puntiumque y centro g, tunc 
punclum p , congruct pundto c , critque y p femidiametcr , quare i z erit 
icqualis icrnidiamctro , & cum g, y fint idcm pun&um, nullum crit trian- 
gulum g i p , pcrindc tanicn verum erit rc&am p z cflc in ilio cafu zqua- 
icm reclz i y , hoc cft arcui p c : crgo &c. quod erat oftendcndum, 

DEFINITIONES. 

Rcdtam c f voco axem fTgurae Cycloidis a c d • re&am ad bafim j 
p undum c verticem % z y parallclam bafi, ordinattm applicatam adaxem t 
z p ordinatim applicatarum z y , p y dtfferentiam appltcaJam ordina- 
tim, Figuram a z c p c f voco ex differentiis genitam •, ciufquc partem 
b z c c/nperiorem,2 b c f infertorem s fcut ctiam rcdtam z p differentiam 
fupcriorcm , r s inferiorcm , b c mediam. < z a f voco femicycloidem • c z 
y cius fegmentum , & af cius • circulus cc f o vocctur^e-W/fr. 

s c h o l i r M. 

Cycloidis jrenerdrionem edndem rt ipfd trddidimm fUdm Torriceliim > quamuis dif- 
crepare in dlituo Ytdtdtur ; mdluimm tnim ftr duorum Utiontm ^utm ftr^nino un- 
tum, huim rtntfm fgura tjtflitare > uoufolum fuiditd rts fUutiut froctdtrt fiobir 
tifd tfi j pdfuid ttid» iffckimtdts ffirdlis linea generdtionem ftr motum retla &t 
pcrfunBii» illa rctld Utiontm trddidit. Stclufo itdjut motu definiri fotefi cydoides 
fgura cuius omncs differentiz brdinatim applicatz zqualcs funt arcubus 
intcrccptis huer ipfas & tangcntem c x, fingulz fingulis. 

PROPOSITIO it * 

MAncat ( Fig. 2.) vtin fupcriore circulus ccfo genitor, 'ficfc- 
micycloidcs c b a f cuius vertex c, axis c f > bails a f ; intclliga- 
turalia fubcontraria fcmicycloides f q n c cuius vcrtcx f> axis idemc* 
f, bafisc n : du&afir quaecunque ordinatim applicata zy 3 quaspro- 
du^a»occurratarcui fq n in r, &circuli periphcriann pun<2is p, s. 

OftcnScndum cft duasfimuUiffcrcntiasz pjS r ciTcaequaicsrccla; 
f a, vcl c n, velpcripJicria: cp £ t , r ' . : <■ • • . s 

Quoniamex fupcrioje diffcrentia t. pzqualiseft arcui c p,&dirTcrcn- 
tia f r arcui s f, vcl p f , duz ficnul dirferentiz z p, f r erunt zquales coti 
pcriphenar c p f , cui zquahs ponitur ex conftru&ione tota f a vel c n i 
ctgo duz z p,, f rfunt^mul zquale^toti a f vcl c n, veltoti curuz c p f, 
quod erat democfoajijium. , : . -I t ^ "l i ei. i.-.-.iv.V. :> : v i u ; ; 
'.^.olivjf i "! .*-«i> ; i»>d.v.if.ri'l •* i i * '-^«a c ' » ' -"j.rf:'': «Jc.u 

4 tV.'-.':ii;Til-'.s>.'.\ j ' -3 j i ^ ?-> '"Wflj -'''V •- * ** 



4 DECYCLOIDE 

COROLLARIVM. 
Et 1 demonftratis aperte 4 liquet duas fimul figuras genitas cx dirferentiis 
z p ,s r fubcontrariarum fcmicycloidcon efle ad pofitionem rc&x a f x- 
quales condi&a rattone parallelogrammo c f d n. Porrd figuras condi&a 
ratione xqualcs ad pofitioncm alicums re&x fi planx ftnt , vd alicuius 
plani ti folidx finc, cas appcllo quarum fingulx fc&ioncs parallclx illi ad 
cuius pofitioncm dinguntur, funt inter fc xqualcs. 

PROPOSITIO III. 

Ilfdcin mancntibus oftendcndum eft cycloidcm cflc triplam circu- 
Ii gcnitoris. 

Intclligantur cx pun&is c,f excitari perpendiculares c t, f u, ad planum 
c f d, fingulx xqualcs femidiametro g f circuli genitoris, & compleatur 
parallclogrammum t c f u : intelligatur prxterea ad pofitioncm plani t c 
n generari folidum ex plano t c f u , & cx duabus figuris abcef,nqfo> 
c gcnitis cx diffcrcntiis applicatis ; hoc eft vt alij loq uuntur cx du&u pa— 
rallclogrammi t c f u , in figuras duas a b c e f , rt q f o c. Ex vndecimav 
quarti libri noftri Tctragonifmicorum elemcntorum conftat adpofitio- 
ncmjplani t c n xqualia condi&a ratioae cftc duo fimul folida bafium zr»,f 
r, folido bafcos c n d f genito ex dudu eiufdcm plantt c f u, & parallc- 
logrammi c f d n , cum fccHonum altitudo fit eadem ncmpc y B vcl c t,ba- 
fes vcr 6 z p, s r fint fimul xqualcs bafi y A vcl c n. 

Prxterea quoniam re&a y B vclc t ponitur aquaiis fcmidiametro c g 
genitoriicirculi, & y A vcl c n cius fcmipcripherix , ex prima Archimc- 
dis de circuli dimenfione liquet rc&angulum B y A e(Te xquale toti circu- 
lo c c f o genitori,hoc eft bis femicirculo ce f,igitur folidum gcnitam ex 
paraUelogrammo t c f u & ex duabus fimul figuris diffcrentiarum ordi- 
natim applicatarum eft condi&a rationc xqualt ad pofitioncm plani u f d, 
cylindro cuius axis fitc f, bafes autem fint circuli C t D,E uF centris 
c, £. defcripci, intecuailo femidiametrorum c t, fu , vcl cadcm ratione 
c^ndi&f xqualc cft duplo fcmicyiindri cuius bafcs fint fcmicirculi C t D 

Cj E u F i°; 

Quoniam igitur figura c n r q o eft xqualis flgurx c b a f H, folidum 
gcnttum cx du&u parallelogrammi t c f u & figurx eb a f H crit xquale 
folido gcnito cx codem parallclogrammo & cx fieuri c n r q o ad pflfitio- 
ncm^iani u'f d rergo fotidum genitum ex tota figura c b af c & cx pa* 
rallelogrammo t c f u cft xqualc duplo fcmicylmdri altitudinis c g, ba- 
feot C t D'c. Quoniam vcrifolidum gcnitum ex parallelogrammo t c f 
u & cx figura i b c c f habct eandem ahitudinem ct , quam habet bis fe- 
micyltndrus altitudtntf < g , bafcos C t D c ; oatct eorum vt pote xqua- 
lium bafes ciVc xquales ; crgo figum a x c t f elWf qualis duplo bafeos C 
c D c , hoc cft duplo bafeos c e f g; ergo addita bafi t e f g , tora a a c f eft 
tripla femicircult c e f : crgo cum a z c f fit femicycloides, tota cycloidcs 
erit triplacircuii gcnitorisce f o,quod crat dcmonftrandum. 
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SCBOLIFM. 
tUc rjt demonpdtio <}tumful> finem fetund* dffendicis ddttcU *l uuUium Teir*- 
gonifmicorum nojtrorum ixhrum indicduimus , ex eius >m> metbodo demonjirdtur jw 
mue fesuens, 

PROPOSITIOIV. 

Ilfdcm manentibus tx c f abfci/Ta fit f M aequalis re&acc y, & per M 
du&a fit M G ordinatim applicata occurrens peripheria- c e f in H. 
Oftendcndum eft duplum duarum fimul figurarum czp,H Gaf 
efle ad duplum circuli gcnitoris c e f o vt cft re&a c y ad c g fcmidia- 
mctrumeiufdem circuli. 

In pracfcnti propofitionc demonftratur vt in fuperiore folidum altitu- 
dinisy B vcl c g » bafeos c z p & /imul csrhvelfHGa ciTc arquale du- 
plo femicy lindri bafcos C t D c vcl c c f , altitudinis c y. Hoc autem po- 
gto quod fupcrcft facilc monftratur j nam bafcs acqualium cylindraceo- 
rum (ita voco iolida quorum bafcs oppofitac funt parallelae quarmodo 
parallclepipcda, modo cylindri, modo innominata ha&cnus, qua dc re 
cgimus in vndccima quarti libri Tctragonifmicorum elemcntorum ) funt 
intcr fe reciproce* vc altitudincs •> crgo vt altitudo c y ad c g, ita viciflim 
cft bafis compofita ex z p c , G H f a ad bis fcmicirculum C t D c vel c c f 
duplum duarum figur arum c z p, H G a f j hoc cft, quatuor totius cycloi- 
dis a z c L d portioncs czp,cLs,fHGa,fPNd funt fimui ad quatuoc 
Ccmicirculos c c f , vcl ad duos circulos c c f o vt cft rc&a c y ad fcmidia- 
mctrum e g , quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM I. 
Sirc&a cy forctmaior re&a c gdcmonftratio ( vt paret ) per jndc co- 
geret, quamuis in fchematc appofito non exprimatur ifte cafus. Patet 
ctiam dcmonftrationcm fimili pa&o proccdcrc dc duabus partibus z p c 
b, GH cbfimul fumptis, hoc cft dc tota z pHG,filoco xc&x cyfii. 
maturgy. . in taut ' r " 

C O R O L t A R I V M II. 
- Si duplici figurae genitz ex differcntiis z c p , rscn addatur fegmen- 
tum circularc p c s componctur tota figura zcnr contcnta fub rectis c n, 
z r & fub arcubus z c , r n. Vndc prartcrea liquet quotics fegmenti p c s 
ptoportio ad circulum c f iguor*cur, toties ignorari-proportioncm figu- 
rarzcnradcundemcirculufltu . ., ; 

-uifliu. • )u . • I> JiafiiO^l TiO V. ;l: , v . 

Ilfdem manentibus & iun&a re<5ta p g , oftcndcndum eft diffcren- 
tiam z p ad dirrercntiarri s r fc habcre, Vt fe habet fe&or p g c ad 
fc&orem pgf, & rcc^angulum £ab re<Sa y D veU g &iub *p C00- 
tentum eflc «qoale tJuplo fe&oris p g c , itcmque rcclanguittoft^iif- 
dcn*»1titudim>y ^tbafeossre^^uaie duplo fe&orlsp g f, : . rrTfcl 

A 3 
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6 DE CYCLOIDE 

Qupniam cnim rc&ac zp,ir funt per primam * quales arcubus c p, f f 
vcl f s; arctis autcm c p, p f funt vt feclorcs c p g, p g f pcr 33. fcxti Eucli- 
dis ; crgo rc&z z p, s r funt vt lc&ores p g c , p g f . Prxtcrca quoniam 
vt in dccurfu tcrtix oftcndimus re£tangulum altitudinis y B, bafcos com- 
pofitae cx rc&is z p, s r cft xquale duplo fcmicirculi c c f , crit vt patct 
xqualc duplo fc&oris p g c & duplo fecloris p g f ; duplum autcm illud 
critadduplum iftud vt rccta z p ad f r ; crgo rciStangulum altitudinis y 
Bvclgc, bafcosz p cft xqualc duplo fccloris p g c ; rcctangulumquc 
eiufdcmaltitudinis,balcos s r duplo fccloris pgf;crgo &c. quod crat 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO VI. 

Slt ( Fig. 3. ) quadrati $ r t a diameter r a bifariam in g fcc"ta, ipfum- 
quc diuifum fit in quatuor quadrata per re<5tas c f, h b parallclas 
larenbus r s, s a. Per h , h ducra: fint q c , f c arquidiftantes diametro 
ra, & compientes parallelogramma carq,efra,cqfe. Rcclara 
fkaxis cylindri fcalcni, cuius bafisfit circulus ccntro a,fcrr.idiametro 
c a delcriptus in plano d a c rectoad planum c g b , fitquc d a pcrpcn- 
dicularis ad redtam c c ,in plano r a d a?quidiftct redta gu re&se d 2, 
&fuperf7ciei cylindri occurratin u : plani f g u fc&io cum fupcrficie 
cylindrifit co uf ; cxcentrogper c, fin pianocab defcriptus fit fc- 
micircuius c b f. 

Oftcndcndum cftcuf fe&ionem cyiindri cum plano f g u con- 
gruere peripheria? circuli f b c, fi planum f b c intclligatur circumuo- 
lui circa axem f c quoufque congruat plano f gu & ftet re&um ad 
pianum c g h- 

Quoniam cylindrus fcrmbafcos c d e fecatur plano c q f c per axcm r a 
da&o quod cft ad re&os angulos bafi c d c, fecatur autem & altcro pla- 
nofgurecto ad parallclogrammum c q f e per axem , cuiusplani fe&io 
c f continct cum f c latere parallelogrammi per axem, angulum c f e *- 
qualem angulo c e f ; anguliim autcm f c q cum altero laterc c q facic ae- 
qualem angulo f q c, cx fcxta libri primi apud Scrcnum conftat fe&io- 
nem f u c clTe femicirculura •, crgo femidiamctri f g , g u funt aequales ; 
ieitur fi planum f g c circumuoluatur circa axcm f c manentem donec rc • 
Ctum fit ad planum c g b, femidiamcter b g congruec femidiametro g u, 
totufque fcmicirculus f b c toti fcraicirculc*f u c, quod erac dcraonftran- 
dura.'- •'»'•: * T 

propositio vii. , , y 

Ilfdem manentibus inrc&a gainter g & a fumatur quoduis pun* 
otumm, & per illud duc"ta fic re&ai a paralleta lateri q f parallclq- 
gramm j q c t f pcr axcm* bccurrens laccribus q c, f c in n ; pcriphc T 



- 
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riaecbfinpire&decf in l: perlducaturl o ordinatim applicata ad 
f c diamctruni femicirculi f u c ; fuperficiei cylindri planique il o com- 
munis icctio fit i o n , iungantur rcdac m o , g p. 

Oftendendum eftio n efle pcriphcriam fcmicirculi ccntro m dc- 
fcripti, & fcdrores i m o , o m n efle aequalcs fc&oribus c g p, p g f fin- 
gufos fingulis. 

Quoniam planum n m o eft parallclum bafi c d e cyltndri, cius fcctio i 
o n cum fcraicylindro erit fctnicirculus per quintam primi libii Sereni; 
crgo fcmidiamcter m o eft acqualis fcmidiamctro m n vcl g b ycl gp. 
Quoniam igitur trianguli g 1 m latcra g 1 , 1 m funt intcr fe aequalia,ficuti 
trianguli g c a latcra g c , c a ponuntur acqualia, trian^ulum re&angu- 
lum g 1 p crit acquilatcrum & acquiangulum triangulo reclangulo m 1 o, 
cilm habcant latus circa angulum re&um acquale, & rc&as quac angulum 
rc&um iubtcndunt aequalcs : crgo angulus oralcft arqualis angulo p g 1 : 
crgo ctim feroicirculi fint arqualcs , fe&or o m i cft acqualis fc&oricgp, 
& ie&or o m n fcclori p g f, quod crat dcmonftrandum. 

PROPosiTiq yiu 

Ilfiiemmanentbus portio femicylindri interceptainterplanah g u, 
c d a cuius fectio bafi c d c parallela eft feclor minor o m i > cft con- 
dicfta ratione ad pofitionem candem aequalis dimidio cunei primi 111* 
tercepti ad partes lateris q c intcr cylindri bafim fcmicircularem h u 
b & planum tranfuerfum fg u occurrcns lateri q cin c - t infuper vero 
dimidio folidi gcniciad pofiuonem planihg u exquadrante circulari 
g u o c, & cx triangulo g c a ad pofitionem plani u h g. 

Quoniam per femibafcos h u b fcmidiametrum g u coniugatam fcmi- 
diametro h g ducitur planumc g u tranfuerfum occurrens lateri frc pa- 
rallclogramrai h c c b per axcra g a , portio cylindri intra angulura h g c 
comprehcnfa, erit cuncus iilc notuscuius definitionem & quadraturam 
tradimus invigefima fcxta quarti clementorum noftrorum, & qucm pri- 
mum appellauimus in vndecima quinti. Praetcrea quoniam folidi gcniti 
ad pofitionem plani u h g cx triangulo c g a , & cx quadrantc circulari g 
u o c , fedtio parallcla plano h g u eft cx vigcfimi prima quarti libri clc- 
mentorum Tetragonifmicorura rc&angulum comprchenfum fub lateri- 
bus o 1, 1 m, trian^ulum vero o 1 m cft dimidium eiufmodi re6Unguli;er- 
go cura ita fe habcat rcs in omnibus alris fe&ionibus , patet ex vndccima 
quarti Tctragonifmicorum folidum cuius fectio cft tri*ngulum m 1 o efle 
condifta rationc dimidium folidi cuneati genitiad pofitionem plani hgu 
ex trianguLo g c a & ex.quadrante circulari g u o c. Cura igitur fcctor o 
m i conftct duabus partibus o 1 i , o 1 m , & illa fit fc&to dimidij cunci pri- 
mi tamdcfcripti, ifta fit femife&io fdlidi cuncati pauter defcripti,,paut 
quodcrat demonftrandum. 



8 DE CYCLOIDE 

DEFINITIONES. 
Solidum Cuius fc&io, o 1 i, vocctur gcnitum ex frma partc fetforv ,' 
folidum vero cuius fciho cft triangulum o 1 m dicatur gcuitum cx fe- 
cundapartefetforu. 

PROPOSITIO U. 

Slt ( Fig. 4. ) u x diamctcr circuli centro g dcfcriptiin piano u g h ; 
ad diametrumu xpcrpcndicularitcr cadat diameterh y,vt h uy fit 
femicirculus fc&usin ducs quadrantes pcr femidiametrum g i),intcl- 
ligatur planumh g c, fecans femicylindrum bafcos h u y , vt portio 
femicylindri intercepta plants u gh,cghfit cuneus notus definitus 
in vigefima fexta quarti Tetragomfmicorum- 

Oftendcndum eft totum cuncum u g c , eftea?qualem parallelepi- 
pcdo altitudinisga, vcluc, bafeos aequantis duos trientes quadrati 
g u. Itcm fi fecetur plano quouis f n i , ad planum hgaparallelo, fcca- 
ri in duas portiones quibus parallelepipeda eiufdem altitudmis u car- 
qualia habent bafim noto re&ilineo a?qualem. Deniquc fi fecentur 
quouisad bafim u h g parallelo plano I i p diuidi in duas partes qua- 
rum quarinter planalrp, uhg iacct, cft xqualis cylindraceo altitudi- 
nis uc,bafeos compofitse cx rcdrilinco noto& ex curuilinca figura 
quaevteftre&al uadocitafit ad icgmentumo uffubtenfum ordina- 
tim applicataf o du&a pct n in quod incidit rc&ain parailela rccl* 
uc. 

Cuneum totum u c g ( ita illum defigno brcuitatrs causa vt tn Scholio 
quintx quinti libri monui ) eflc acqualem paralfckpipedo altitudinis u c, 
bafctfs arquantis be(Tem quadrati u g patct cx Corollario vigcfimz fcxt* 
quarti Tertagonifmicorum : portionem vcro n i g, cfle arqualcm paral- 
lclcpipedo alritudinis u c, baicos arquantts rc&ilincum notum , conftat 
cx cadcm vigCfimatfexta. Dcnique quoniam planum 1 i p *quidiftat bafi 
h u y , portio u 1 i g cunei conftabit cy lindro u 1 1 n , & parrc i n g cuneati 
quam modo quadrauimui : atqut ft cyllndrus altitudinis u 1 baicos u f n 
o, conuertatur tn cylindrum acqualcm altitudinis u c , bafis iftius cft rcci- 
proce* ad bafim illius vt cft rcc\a 1 u ad u c : crgo fcVc. quod crat dcraon- 
ftrandum. 

GOROLLARIVM I. 
Duplex appofuimus fchcma, in primo axis cft pcrpendicularis ad pla- 
num bafcos u bhy,in alcero cadit oblique,conftituitquc cylindrum fcalc- 
num ; fed modobafes hay fint vtrobiquc cafdcm , & cadem fit diftantia 
bafium oppofitarum in re&o & fcalcno , cft quoquc arqualitas cadcm par- 
thatt, vt in fcnolio vndecim* quinti Tctragonifmicorum annotatum 
extat. 

C O R O L L A- 
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COROLLARIVM II. 
Ex prarfenti & cx dcfinitionibus fuperioris liquec cdm folidur» gcni- 
tum ex ptirna ptrte fc&oris fit ycl femicuneus totus altitudinis u c g , vel 
eius portio abfcifla ad pofitioncm bafeos u b hg . eiufmodi folidum cite 
acqualc in primo cafu paralleiepipedo altitudinis c ■ , bafeo* rquantis 
crientem quadrati g u. In fecundo ver6 cafu eflc cquale cuneo u c i n per 
praefcntcra propofitionem noto , fcd dempto cylindro altitudinis 1 u ba- 
fcos u f n , vcl altitudinis u c , bafeos qu* fit ad u f n ficut cft re&a u 1 ad 
u c. 

PROPOS ITIO X. 

Slt ( Fig. 5.) x u diameter circuli, cui incidat ad re&os angulos (e- 
midiamcter g h , ita vt h f u g fit quadrans circulans : fuper pla- 
no h u g iniiftat perpendicularis g a , a?qualis femidiametro u g , & 
cx centro ginterualio g u defcriptus fit in plano u g a quadrans cir- 
cularis u fag ; libra u x fufpensa cx g perpendiculoga, brachio g x 
intclligatur generari quadratix g r u , relpondcns quadrunti u f a g, ita 
vtficutgx brachium ad quamcunquc longitudintm g n,ita nf 
ordinatim applicata fit ad n r interceptam reCta g u, & quadrutrict g r 
u v ducatur refta g c, & ad pofitionem plani h g a intcliigatur ex t rian- 
gulo u g c & ex quadrante u f hg generari cuneaxum folidum cuius 
dimidium in definitionibus o&aua? diximus eflcfolfdum genitum ex 
fecunda parte fedofi*. 

Oftendendum cfft ad pofirionem planihg a cylindraceum altitudi- 
nis g a , bafcos u r g n efifc condicla ratione aequale cuneato ilii, & 
quando totum fumitur, bafimgr u neuYtrientemquadrati gu.quan- 
do autem pars quariibet ur n yel n r g defignatur ,'eam cflc arqualem 
redilineo noto. , . . 

Quadratriccm quidem g r u elTe tricntem quadrati g u liquet cx decU 
tna oclaua tertij tctragomlmicorum '; portioncm vcrd ciu$ quamlibct u r 
n^cffcacqualem reclihneo floto V cx dccima fcpt ima ciufdcm libri, 
vcl ex fccunda quinti. QUoniamver6 vtx g feaa ad n g vcl ad h i ipfi *- 
qualcm , ita ex gcneratione qaadratricis cft n s ordinatim applicata vcl n 
i" r » rc< ^ an g uwm pnxfyib extremis g x vcl p n & fubn r crit «quale 
reaangulo fubmedris-nf ; n f> ergocylmtJraceum b^feos o r u alutudinis 
n g ita fc habet ad «tmearum bafebs uf h g altirudinis u g c, vt fe£io- 
nesparaUeiaf ^lano h g a habcant jtquales ; ergo pcr vndccimam quarti 
cuncatum & cylindraccum funt acquarlia ratione iam di&a ; crgo &c. quod 
«rat demonftrandum. 

COROLURIVM, . 
• G4ra folidum gcnitum ex fecumla patte feftdns fit dimidium cuneati 
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iam expofiti veltotuis vel ex parte fumpti ad pofitionem plani h g a,ciuf- 
modi folidum quando totum fumitur patet c(Te aequale fextanti quadraci 
gu^quando autem pars tantiim fumitur , effe aequale rc&ilineo noto. 
Porrfc illud cuneatum folidum eft, v*t patet, cuneus primus abfciflus cx 
cylindro bafcos u f h g , habcns axcm g a , cftque longe* diucrfus a cylin- 
dro in qao eft cuneus conftituensfolidum ex prima partc gcnitum, quod 
notari oportct ne fatigctur mcns fruftra quaerens in vno codcmquc cylin- 
dro vtrumque cuncum. 

PROPOSITIO XI. 

POrtio ( Fig. 3. ) inccgra fcmicylindri incercepca incer plana 
hgu, c d a, qua? pro fe&ionc bafi parallcla habct fc&orcm mi- 
norcm o mi, eft aequalis parallelepipcdo alticudinis g b vcl g c , ba- 
feos aequancis dimidium quadraci g c } quando vcro (umitur cius pars- 
adpofitionem bafcosc d a, cft sequalis cylindracco alticudinis g c, 
bafcos mixca* cx fpaciis inucncis in nona & decima propoiitionibus. 

Iftud liquet ex dcmonftratis in nona & dccima, ibi cnim oftcndimus 
primam folidi propofiti partcm integre 4 fumptam effe aequalcm parallclc- 
pipcdo altitudinis g c , bafeos aequantis tricntcm vcl duos fextantcs qua- 
drati gcj oftenfum quoquc cft parti fccundae aequale elfe parallelcpipc- 
dum altitudinis ciufdem , bafcos zquantis fextantem eiufdem quadrati : 
crgo iftud folidum cuius fc&io cft minor fc&or , squalccft in primo cafu 
parallclepipcdo altitudinis g c , bafcos asquantisdimidium quadrati g c. 

Quando vcro non fumitur tota portio ,,cum partc» eius. demonftratfc 
fiot «qualcs, prima quidcmcyluidraceoaltitudinisgc,&bafcosmitxcx 
rcailinco noto , atquc ex ccrca quadrantis circularis gn o c parte : fc- 
cunda vero parallelepipcdo ciulclcm altitudinis & bafcos notae,patci quod 
crat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XII: 
T^Igura ( F ig. 2. ) b z c p e ex dirferentiis gcnica efl: aequalis 
J? quadrato rcdae g c : fTgura aucem z c y , quocics punclum y fu- 
micurinccr c & f, & non congruic ccncro eft mixcaex redilinco 
noco & ex parte in circulo c flcgicirne' defignaca. 

Quoniamex quinta rctftangulum fub rc&ay B fie fub 2 p eft aequale 
duplo fc&oris p gc , cylindraccum altitudinis y B vcl gc, bafcos a b c e f 
erit condi&a ratione ad pofnioncmplani t c n.aequalc duplo foltdi cuius 
feclio fit fe&or p g c , vt ex vndecima quarti tctragonifmicorum patet : 
fcd in portionc b 2 c c iftud folidum per Cuperiorcm «ft parallelepipcdum 
altitudinis g c, bafcos aequantis, dimidium quadrati g cjergo duplum 
illius folidi cft parallelcpipcdum altitudinis gc, bafcos «quantis qya* 
dratum g c. > 

In aliis verd cafibus pun&um y cadat primo ipter punaac , g j crgoc* 



Digitized by Googl 



L I B E R PRIMVS. n 

fupcriorc liquet adhibitl methodo primi casus nunc craftati , figuram z 
c y cftc mixtam ratione pr*fcripta. Sccundo fumpta lit portioGbcM 
maior portionc b c g» ac proindc cadat M intcr f & g ; cx g c abfcindatur 
g y sequalis rcclar g M , & ducatur ordinatim applicata z y : diuifa igitur 
cft portio G b c M in duas rcy,&ryMG, quarum illa habctur cx cafu 
modo cxpofito, ifta vcrd cx quarti propofitione ; crgo &c. 

COROtLARIVM. 

Ex vndecima quarti tetragonifmicorum liquct cum duo ifta folida fint 
condi&a ratione xqualia ad pofltionem plani t c n , fpatia quar ad pofitio- 
ncm candem acquipondcrant vni, zquiponderare quoque alteri. Cum 
aucem cylindraceum altitudinis y B & cylindraccum altitudinis eiufdcm 
y B illiarquiponderans hoc habeant ex vigefima quinta quarti tetragonif- 
micorum ,vt iildcm pofitis bafes eorum fibi mutuo xquiponderent, patet 
figur^ b z c p c ad pofitroncm rc&ar b g,aequipondcrare ba/im illius cylin- 
dracei acquipondcrantis ad eandem pofitionem fumptam. 

SCBOLIPM» 

JMsrdhile iftnd theoremd po flgurd h^cfe oflenditur djUdbs *uddrsto re&d g c t 
dcheo fotiflimum auddrdturd tuneiiUius j-u* dnte nofird temford ex fuo fuluis gco- 
mctricus teritur , * nemine *uem fcidm inuenU fuerdt. Cum elcmtnu tetrdgonijmic* 
tyfrit mdnddremus , >enit tnmdnus noflrdt eius inuentio tr*diu * nohiliflimo geome- 
tr* P. Cregorio * s» rincentio, ># in >otuminit noflri frdfdtione udmonco ; um di- 
uerfd tdmen tft metbodus cdm demonfirtndi >t ctfuus lcBor fdcili inde inuUigdt im 
tdndem>crttdtem cdfu frorfus ddmirdndo duos ciufdem Socicutit scriptorcs conucnijfei 
ego cnsm fcr lihrd frincifid iflud dcmonjho» illt ex lihrk nibil ddhihet ; mtd mtthodut 
cuneum cuius hdfts efl hyferhold ferindc fuddrdt , ille futm cunci , ">cl >tiffe Ujui- 
tur >nguU inuefligdtionem >ltrd ctrtuli €r fdrdhold flnes non forrigit. %ujd>tronot 
iuucrst snutniffc fvdtid cunto ifli dauifonderdntid confldhit ex ftqntntihuu 

PROPOSITIO XIII 

Slt ( Fig. 6*. ) a d c c circulus diamctro a c defcriptus m plano a b 
di diamctri a c, d e, fecent fead angulos redtos, vt lemicircu- 
lum d c c refta b c fccet in duobus quadrantes circulares ; in planum 
d c e cadat pcrpendiculan g b qua? ponatur axis lemicylindti bafium 
d c e, o h p ; compJeatur b g h c parallelogrammum per axcm ; eius 
diamcterfitgc, & diametriq h, o p fccent fc ad normam. Ergo cu- 
ncuscghinteTceptus plano tranfuerfo cgp,& plano bafcosohp 
eritcuncus primus ex vigefimafcxta quarti. Intelligatur bafis o p h pa- 
rallcla horizonti fuftinere cuncum c g h , libra vcro q g h fuftinens il- 
lum cuneum fijipendiex centrog perpcndiculo g b. 

Oftcndcndumeftfigqponatur brachium libra? ita fufpcnfa?, cu- 
neogch vt iacet manenti , & mtegre fumpto , a?quiponderarc qua- 
drantcm cylindri altitudinis b g bakos o h p : fi autcm cuncus g c h 
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fececur plano ad planum d bg parallelo, acquiponderans c4Tc cyiin- 
draceum alcitudinis g b 3 bafeos certaquadam rationc mixta? cx re#t- 
• linco noto , & cx quadrantc condi&o partis bafcos o h p , cui infiftic 
portio cunei primi defignata. . 

Ex q g abfcindatur m g quadrans totius q g , & complcatur parallelo- 
grammum b g m i ; cx g q abfcindatur m r xqualis rc&x g q & complea- 
tur parallelogrammum g r n b. Cuneum g c b qui bafi. d c c infiftit, patcc 
cx vndecimaquinti tctragonifmicorum cflc tllum qucm ib\ fecundum no- 
minauimus, primi nomcn rclcruantcs cuneo c g h. Igitur ex eadem pro- 
pofuionc cuneo fccundo, vcl toti gc b, vel parti A f c abfcirfx pcr pla- 
num z f t parallclum plano d b g, libra nc fufpensa ex i perpcndiculo i 
m, brachio i n, aequiponderat parallelcpipcdum altitudinis b g, bafeos x- 
quantis reCtilineura notum ; iftud vcro rc&ilineum vt cx corollario pri- 
mo eiufdem vndecimx patct , quando tptus cuncus fecundus fumitur, eft 
quadrans duplex quadrati b c ; in illo enim corollario, idco ponitur vnus 
tantura qu .drans quia altitudo parallelepipedi cft dupla altitudims b g. 

H rxtcrca, pcr vigcfimam quintam quarti tettagonifmicorum,fi libra a 
c fufpendatur ex b perpendiculo b g, brachioba, xquipondcrans cylin- 
dro b h . vel cius parti f h eft parallelepipcdum altitudinis b g , bafeos 
xquantis re&ilineum nocum , & duos trientes quadrati b c , quando cy- 
lindrus b h fumitur integcr. Nominc autem cylindri intclligo quamuis 
eius portionem abfciflara ad pofitionem plani dbg. Igitur fi cylindri 
fufpcnfio qux fit ex b ficri ponatur ex i perpcndiculo i m » brachio i n , x- 
quiponderans prioris fufpenfionis augebitur per decimam fecundi tetra- 
gonifmicorum , quadrante fufpenfi , cura b i mcnfura recefsus ponatur 
quadrans brachij : xquiponderans igitur cylindro fufpcnfo cft cylindra- 
ceum altitudinis b g bafeoc mixtx ex re&ilineo noto& cx quadrante ba- 
feos cylindri fufpenfi , in primo autem cafu iftud re&ilineura eft duo 
trientcs vel o&o vncix quadrati b c. Quoniam vero xquipondcrans cy- 
lindro componitur ex fpatio xquiponderante duobus fimul cuneis ; xqui- 
ponderans autem cunco fecundo habct altitudinemm i& bafimarquan- 
ccm re&ilineura notura j ergo per fubdu&ionem huius bafeos a bafi alte- 
rius xquiponderantis reftat bafis cylindracei xquiponderantis cuneo pri- 
mo mixta exquadrante fufpenfi &cx re&ilineo noto ; inprimo vcrd cafu 
patet iftud re&ilineum e(Te duas vncias quadrati b c ; nam fi ex o&o vn- 
ciis demas fenas fiueduos quadrantes, relinquuntur dux vnciac quadrati 
g h qux vna cura quadtantc fcmicirculi o hp conflant bafim illius xqui. 
pondcrantisaltitudinc m i prxditi. 

Quoniam vero cuneus- primus gc h vel integer vcl quxuis eius portio 
abfcifla ad pofitionem plani d b g eft sequalis parallelepipedo noto pcr 
vi^efimam fcxtam quarti , & in primo cafu eft xqualis parallelepipedo al- 
citudtnis g b vel mi, bafcos xquantisduostricntcs vel o&o vncias qua» 
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drati g h ; fi libra r h fufpenfa ex m perpendiculo m i> brachio r m pona. 
tur mutare fufpcnfioncm , & pcndSre per acceffura ez g perpendiculo g 
b , brachio g q > primx fufpcnfionis xquiponderans minuetur quadrante 
fufpcnfi noti : crgo xquipondcrans iftud cuneo prirao crit xquale cylin- 
draceo altitudinis g b , bafcos mixtz ex quadrantc bafis cunei defignati, 
& ex rcclilineo noto. Quia vcro in primo cafu cylindraceum zqualc fuf- 
penfo habet pro bafi o&o vncias guadrati g h earum quadrans eric dux 
vncix ; crgo demi debent ex bafi prioris zquiponderantis duz vnice qua- 
drati g h ; ergo cdm bafis prioris non haberet nifi duas fupra quadran- 
tem bafis cunei, patet in ifto primo cafu relinqui quadrantcm bafis o h p 
intcgrz purum : crgo &c. quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Quoniam pars fccunda folidi cuius fe<Stio cft fe&or minor dcflnita fub 
fincm o&auz propofitionis , cft ad pofitionem plani d b g condi&a ratio- 
ne arqualis dimidio cunei primi cuius bafis fit quadrans circularis d b c in- - 
' tegcr vel ex parte fumptus , patct quadrantem zquiponderantis inuenti 
inprxfcntc propofitioneilli competere. 

propositio xri^. 

MAncat ( ¥ig- 7- ) cuneus primus gch infiftensbafio hp 9 pla- 
numque per axem fit bgo re&um ad bafim oh p 5 cuius dia- 
mctrum o p ad normam fccet diameter r h. Latus c hbitariam fecetur 
tn n & iungatur re&a g n. 

Oftendendum cft cuncicgh vel totius, vel portionis ad pofitio- 
nemplanibgodefignatajcentrumgrauitariseffcin redagn. 

Piano b g. o ducatur quoduis parallelum i t x fecans triangulura c g h 
fecundum rcdam i tparallclam re&x b g, & bafim ohp fccundu redtam 
x uparallelam recltx o p ; cius rcro cum cuneo fe&io fitfcux-, cft crgo 
per quarti Tetragonifmicorum vigcfimam primam f e u x parallelogram- 
ma figura, cuius latcra f x, e u xquidiftant rc6txch,& latusxubifa- 
riam fecatur in t ; cum autem rccla t i xqutdiftet cidem c h,xquidiftabit 
quoquc latcribus f x , eu ; ergo cura t i bifariam fecetur,in r occurfu rc- 
Gtz g n ( ficuti eiparallela c h ponitur bifariam fecari in n ) centrum gra- 
uitatis parallelogrammi ixuecrit pun&um rin linca g n conftitutum. 
Cum igitur cunei c g h omnes fe&iones parallelx plano.b g o habeant 
centrum grauitatis in re&a g n , patet ex vndecima quarti Tctragonifmi- 
corum centrum grauitatis velcotius cunci , vcl cuiufuis ciurportionis ad 
pofitioncm plani b g o defignatx iacere in re&a g n, quod crat dcmon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO XV.. 

Ilfdem mancntibus cuneus cg h, t vel quaehbet eius portio ad 
pofirionem plani b g o fumgta iiueliigaturvt iacct fuftincri iz&i g 
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n.) cum enim redta g n tranfeat pcr cius ccntrum grauitatis , mancbic 
vt iacct. Ex b g latcre parallelogammi b g h c abfcindatur g 1 ipfi b g 
aequalis > compleaturque parallclogrammum g h n m- 

Oftcndendum eft libra grammica b 1 fufpenla ex g perpcndiculo g 
h , brachio g 1 , arquiponderans cuneo c g h vcl eius parti iam diclar, 
cuius centrumgrauitacis efl in trianguli g m n latere g n , effe xqualc 
Cyiindracco altitudinis c h , vcl b g", balcos qua; aequct fcmiquadran- 
tem figuca? ohp,quando totus cuneus fufpenditur; quando vcro 
non fufpcnditurtotus,bafcos mixta? cx rcdihneo noto certa iegc ad- 
dendo vel dcmendo, & cx fcmiquadrancc addititio figurxcuiinfi/tic 
pars cunei fufpcnfa. 

Quoniam cnim lrbra r h fuppensa ex g perpendiculo g b , brachio r g 
«qurponderans cuneo coci eft c> lindraceum alcicudinis b g.bafeos jquan- 
cis quadrancem figurx o h p ; srquiponderans aucem porcioni cunei iam 
di&sr eft cylindraccum eiufdem alcicudinis, bafeos mixtx ex rc&ilinco 
noco cerca Icge addendo vcl dcmcndo & ex quadrance figurac cui illa por- 
cio cunei infiftic , vc in deciraa ccrcia oftcndimus ; fi rc&a g a fiac xqualis 
tc&z gmjlibra arafufpcnlacx g pcrpcndiculio g h, brachio g aarqui- 
pondcrans eidcm fufpcnfo eric ipfum prioris fufpcnfionis , vc in Corolla- 
rio primae quinci cecragonifmicorum oftcndimus, cum fufpenfi cuncicen- 
trum grauitatis fic in g n diamecro parallelogrammi g h n m. Cum igicur 
pcr octauam fecundi cecragonifmicorum fi brachium g a mucecur in g 1 
duplo maius,xquipondcrans brachij g 1 fic dimidium arquiponderantis 
brachij g a , pacet cunco vt iacec manenci libra 1 b fufpenfa ex g perpendi- 
culog h, brachio g 1 rquiponderare cylindraceum propoficum. 

COROLLARIVM. 

Quoniam pars prima folidi cuius fc&io cft fe&or minor dcfinica fub 
finera o&aus propoficionis eft ad poficionem planio g h condic-la racione 
sequalts cuneo pcimo cuius baiis fit o x h g quadrans circularis integer 
velex parcefumpcus,pacct dimidium scquipondcrancis inucnci in prx- 
fenti propoficione compecerc illi. 

PR O PO SITI O XVI 

Llbraf Tig . i. ) grammica f c fufpendatur ex g perpendiculo b g 
brachio g f- 

Oftcndendum eft fTgurae b z c p e a?quipondcrare fpatium arquale 

dimidio quadrantis cicularis c p eg. 

Pacct propoficio ex Corollario duodecimae, nam ex illo iftud xquipon- 
derans cft bafis cylindracei alticudinis g c, quod duplo folidi cuius fcclor 
cft p gc «quipondcrcc libra f c fufpcnfa cx g, plano Qgb tc&o .ad 
planumcfcf gcrcntc viccm pcrpendiculi ; atqui ifta bafis racionc dupli 
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prlmae partis eft per Corollarium fuperioris quadrans figurar c p e g , ra- 
cione vcro dupli fecundae per Corollarium decimz tertiae cft quadrans 
ciufdem figurae 5 ergo ifta bafis eft dimidium figurar c p c g, quae eft qua- 
drans circuli c c f o , quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM I. 
Ex ijfdcm decima tertia& decima quinia poterit awgnari xquipondc- 
rans por tioni zcy quando y cadit inter c & g , hoc enim patet cx mctho- 
do ipfa. 

COROLLARIVMII. 
Hinc patet licet habeatur aequiponderans figurar bzcpe videlicet fpa- 
tium atqualc oclaux parti circuli c e f o , & Ijcet notum fit re&ilineum ar- 
quale eidcra figurar , nempe quadratum rt&x c g t centrum tamen graui- 
tatis non polTe affignari, quia.ad hoc prarftandum infuper necelfaria eft 
proportio quam habet figura b z c p c hoc eft quadratum c g ad o&auam 
partem circuli c e f o. Simili de caufa cum in libris tetragonifmicis inue*- 
nerimus rc&ilincum notum arquiponderans cuilibet fegmento circuli & 
ctiam ipfius hyperbolar ( quod poftremum quis ante nos fecerit penitus 
ignoro) libra cx ccntro ipfarum fe&ionum fufpenfa, centrum tamen gra- 
ujcatis non potuimus , in illo volumine exhibere j ideoquc in fronte libri 
promifimus quadraturam fcgmenrorum circuli & hypcrboht nonquidcm 
abfolute , fcd ex dato ccntro gtauitatis eorum, idque prarftitimus hTlw 
bri tertij propofitione vltima. 

PROPOSITIO xvrt 

Ilfdcm manentibus ex f c abfcindarur c V arqualis re<5te c g. 
Oftendcndum eft libra V g fufpensaexc perpendiculo c n,bra- 
chio c V , aequiponderans figurx b r c p c ex difrcrentiis genitae efle-- 
arqualc quadrato g c imminuto o&aua parte circuli genitoris c c f o t 
arquiponderans autem figur» c fo q r n ex differentiis maioribus gc- 
nita? effcarquale quinquc o&auis cir.culi genitoris , imminutis ojua» 
drato c g. , 

Quoniamenim tres fe&ae f g, g c, c V ponuntur a»quales,patet ex nona 
fecundi tetragonifmicorum xquiponderans libra fufpenfa ex c e(fe ipfum 
fufpcnfum imminutum arquiponderanto fufpenfionisex g : ergo atqqlpon- 
derans figur* bzcpc libra cx c fufpcnfa cA atqualc quadrato g c immU 
nuto oflaua parte circuli genitoris. 

Quoniam vero ex methodo Corollafjj/duodecimar duabusfimul bzc 
p e , c s o q r n aequipondcrac idem quod bis fcmicylindro bafeos C-t D 
altitudinis c g, iftud arquiponderans erit dimidiumfufpenfi, cumcentfum 
grauitatis cylindri fit in mcdio axis, erit erg<? cyjindriis altitudinis c g, 
bafeos C t D aequantis dimidium circuli genitoris , fi ergo cx dimwlio 
circuli genitoris aufexatur xquipondcrans parti br cp e , cclinquttui au 
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quipondcrans parti altcri c f o q r n , vidclicct quinque odtantes elrculi 
genitoris dctra&o quadrato gc ; ergo &c. quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Hic locum, vt patct, habet corollarium fimile primo fupcrioris pro^ 
pofitionis. 

PROPOSITIO XVIII. 

Ilfdem manentibus cycloidis incegra? a bc R d axis cf , ica di- 
uidicur accntro grauitatis vt pars fupcrior ad vcrticcm c fitadin- 
feriorcm ficut fcpcenarius ad quinarium- Si vero ex cycloide incegra 
circulus genicor anferatur, refidui quod ex differentiis conftat axis c 
f ica fccacur a cencrograuicacis, vc fupcrior eius porcio fic ad inferio- 
rem ficuc quinariusad cernarium. 

Ex rc£ta g f abfcindacur f T acqualis ipfi g f ; quoniam fufpenfione ex 
g fa6ca figurae bz c p c arquipondcrac per decimam fcxtam propofitto- 
nem o&aua pars circuli genitoris quse cft dimidium quadrantis c p e g; fi 
fufpenfio per rccertum fiat ex f , perpendiculo f a , brachio f T arqutpon- 
derans augebicur ipfo fufpenfo per decimam fecundi tetragonifmico- 
eum : ergo portioni b z c p e aequjponderat o&aua pars circuli genitoris 
au&a quadrato gc , libraT g cx f fufpenfa brachio T f ,fcd parti b c H f 
a aequiponderant per fupcriorem iifdem manentibus quinque o&auz par- 
tes eiufdcm circuli imminutae quadratogc ( in fuperiore cnim id oftcn- 
dimus dc parte c s o R n, brachio c V,quae cft cadem cum parte b c H f a) 
ergo toti figurar c b a f e arquiponderant libra fex f fufpenfa , brachio f T f 
fex o&asae partescirculi gcnitoris : ergo duabus fimul cbafe,cRdfo 
arquipondcrant fcx quadrantcs vcl cres femiues circuli genitoris. Cum 
tgitur duar illx figurar fint fimul arquales duobus circulis gcnitoribus vt 
«x tcrtia propofttione patct , arquiponderans ad duas illas erit vt terna- 
rius ad quaternarium ; ergo centrum grauitatis duarum illarum fimul ita 
diuidit rc£r. am fc , vt portio quae eft ab ipfo centro adbafim contineat 
tres quadrantcs bracij T f vel f g ;ergo rcliqua cbntinet quinas eiufdcm 
modi partes , quod erat vnum ex demonftrandis. 

Quoniam vcro geniroris circuli centrum grauitatis eft g , duo femifTcs 
ipfius illi xquiponderabunt libri T g fufpcnsa ex f perpcndiculo f a, bra- 
chio T f ; ergo toti figurae cycloidi a b c R d arquiponderant quinque fe- 
mirf « genitoris circoli ; fed ipfa cycloides eft per tertiam fex eiufmodi 
ferairtes ; ergo cycloides ad fuum aequipondcrans cft vt fenarius ad qui- 
narium ^ portio igitur quar adiacet bafi a d cft quinque fcxtantc4'rcc%ae f 
g vcl brachij T f • ergo reliqu* ad verticem eft feptem eiufmodi fcxtan- 
tes , quod reftabat demonftrandutn. 

COROLLARIVM I. 
Ad demonftrationi* errVhim patet non efTc ncceflariam quadraturarri 
figurar b z c p e » co quod in aequiponderantc pattis b z c g includatur ad. 

dicitia, 
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dititia, & in arqajpondcxaate re/Hu«/rtttcis fir ablatiua » vndc fit vt pcr 
additionem squipojidcrantium elidatu*. Mcthodus vcrd inueniendi equi- 
ponderans cuicunque portioniz cy 6 fitmtuor quara b cg fupra cft tra- 
dita , quod fi detur maior c b G M iniicnitur xqaipondcrans parti z c y, 
& ueindc altcri parti z y M G , vt iapari cafu duodccim* annotatum 
fuit. ; 

, CORO LX ARIVM I l. 

Ex pracfcnti & dccima quarta quarti tetragonifmicorum patct axem f 
c figura? qompofua? ex dirTercntiis fecari eadem proportionc in qua fc- 
miaxis hcmifpl.atrij fecatur per centrura grauttatis,& in qua bafis prif- 
matoidiscxplicati inillacadem decima quarta , & in corollario quarto 
prima? propofitionis ciufdcm quarti libri* 

pr o p o s i tr o xix. 

Ilfdem manentibus ( fig. 8- ) circa axem a d manentem circumuo- 
luatur cycloides a b c R d & defcribat conoides quod appello ftu 
mttm. Pta?terea circa axem b R manencem circumuoluatur portio b 
z c R & dcfcribat conoidcs oupd vpco ficnmtkm 4 ad planum a f c ex- 
citcturpcrpcndicularis f u , utquc rcdta f u ad f T , vci ad f g, vel adf 
x, vt eltcirculusadquadratum diarrietrt circumfcriptum. 

Oftendcndum eftConoi des primum eflfe aequale cylindracco alti- 
tudinis f u bafcos a?quantis viccnos circulos genitorcs diamctro c f 
defcripros. Conoides vcro (ecundura effe a?quale cylindracco eiuf- 
dcm altitudiniSj bafeos sequantis o&o bcfles quadrati cg, vclTf, 
&fimul duplum circuli genitoris. 

Iftud conoides primum fecetur quolibct plano n h z parallclo ad pla- 
num u f c , eiufdem cura quadrantc conoidis fe&o intcrcepta intcr plana 
u f a , g f a fit quadrans circujaris nmzh quera tn puncris n , z tangant re- 
cle n 1 , z 1 coraplenrcs quadratum z h n I , cuius diamcter fit h l. Si intcl- 
ligatur folidum ( vocetut- homceoconoidcs ) cuius fe&ioncs in fingulis 
quadrarftibus interccptis intcr plana a h z , a h n fint quadrata h n 1 z ; cx 
vigcfimae tcrtiar quarci cetragonifmicorum corollario fecundo habemus 
o&upulum arquipondcrantis cycloidi a b c R d ltbra T c fufpcnsa cx f 
perpendiculo f a, brachto T f ctfe arquale homccoconoidi illi cuius fc- 
Ctiones funt qtwdrata pacaJlcla plano u f c. Cum igitur octoplum huius 
*quipondcrantj»pcrfijpcrioxem fit arqualc vtginti circults diamctri f c, 
patet homceoconoides iftudcttc squalecylindracco attitudinis fx fquan- 
tis re&am f T, bafcos contincntis vicenos ttlos circulos. Prarterea quo- 
niam homceoconoidis & coxiotdis adpofittonem ptani u f c fe£tiones funt 
vt quadratum & circolua rnfcripttiv, hoc eft vt altittrdo f x ad altitudi- 
nem f u ; pcr vndccimam quarti ene tuxta candem pofitiorrem homoco- . 
conoidcs ad coitoidcsy wa1tw^*rVa<t fw ; fed ita etiam funt cylindra- 

c 
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dracea iftarum ahitudincm f x , f u quorum id quod habec alcicudinem 
f x aequat homceoconoidcs folidum , etgo cylindraceum alcicudrnis f u 
aequac conoidcs propofitum , quod erat vnum ex demonftrandis. 

Alcerura vcro codcm modo oftenjiiiur, fupcrfluumque pline* fic id 
enuclcatiu scradere : crgo.&c. quod eratdemonftrandum. 

COROLLARIVMI. 

Hzc methodus pcrinde rem propofitam demonftrat quar cunque alia 
ad bafim a d parallcla fumatur circa quam circumuoluatur figura a c d , 
dummodo per dccimx fecundi cecragonifmicorum methodum arquipon- 
derans illi inucniacur. Eadem quoque mcchodus non exigitvt totafigu- 
ra a z c R d fumacur , fed poccft fumi quelibec eius porcio h z c f ad po(t- 
tioncm re&ae f c ; & completo parallclogrammo h z y f inucniri fcorfum 
aequiponderans figurz z c y quod addacur aequiponderanti parallelo- 
grammi hz y f. Ex quibus patet non fine aliqua caufa fcriptum a nobis 
elTc in illo corollario fecundo vigefimae tertiae Theorcma illius propofi- 
tionis noftrx planam viam facerc ad plurjma problcmaca abftrufa pari- 
ter&vcilia. 

COROLLARIVM II. 
Re&am f ucfle oclauam partcm totius pcripheriae ce fo, hoc eftba- 
feos a d , pattt indc quod rccrangulum fub re&a g f & fub af arquante^U- 
midium pcriphcriae totius fit aequaic circulo c e f o ; ergo rcctangulum 
altitudinis c f bafeos arquantis diraidium reltc f a vci quadrantcm peri- 
pheriae totius eft aequale circulo c c f o : igitur quadrarum c f cft ad cif- 
culum > vel ad rc&angulum alcicudinis eiufdemcf, bafeos aequantis. 
quadrantem peripheriae circularis, vt bafis c f ad quadranrem ciufdem 
periphcriac t vel ad dimidium rcc*tae a f : ergo cum f x vel g f fic ad f u , fi- 
cuc c f dupla re&ae g ftft ad quadrancem peripheriae , eric f u oitaua pars 
re&ae d a aequantis periphcriam c e f o. 

P R O P O S I TI O XX. 

EX demonftratis ha&enus &iis qua? propofitar quaeftionis Autoc 
anonymus de fuo (pondec , Quadracuram Circuli eruere. 
Quod in prxfenci propoficione nunc incendimus, mouic nos potilTt- 
mum ad iftam noftram lucubracionem euulgandam. Saepe entm accidit 
▼tduorum circaidcm Autorura iauenta in vnum collata praeftent id ad 
quodfingula fatis non fint. Nositaque ea inuenimus circa quaeftioncm 
propofitara, quibus $ accedanc qtwe docVtflumus iile Scriptor promittit fe 
non denegaturum pofteris , fi quasfica fua nulius folueric > contcndo ab- 
folui inde pofle quadraturam circuli. 

Manente cnim fchemate propofitionis fupcrioris , cum Nobiliftimus 
illc anonymus promjtcac figuraej>c R copcrum grauicatis ; fic illud i ; ct- 
go vt f g fcmidiaroctcr, circuli genitoris ad g i icmgtturfinem notam , ita 
cft figipib.z c L R,a4 <|uartum fpactum,q»od notccwr ctemctuo H, Igi- 
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' tur b z e L R figura continct ex duodccima propofitrone bis quadratum 
g c, & femcl gcnitorcm fcmicirculum ec o : fpatium vcroquodei acqui- 
pondcrat hbra f c lufpehsa ex g brachio g f, pcrpcndicuio g ccontinct 
ratione feraicirculi gcnitoris duos trientcs quadratt g c per dccimam 
oclauam tcrtij libri tetrigonifmicorum ; rationc verd figurarum bzcc, 
R L c o dimtdium fcraicirculi gcnitoris e c o per decimam fextara huius 
libri. Igitur rcciilincum inclufum in figurab z c L R fufpcnsi ad re&i- 
lincum inclufura in acquiponderante H eft vt tcrnarius ad vnitatem, por- 
tio autem femicirculi contenta in fufpenfo b z c L R ad portionem inclu- 

. fam in acquipondcrantcH eft vt binarius ad vnitatem : re&ilincum igitur 
fufpcnfi ad reclilineum P acquipondcrantis non eft vt curuilineum ciul- 
dcm futpcnfi ad curuilincumQeiufdem acquipondcrantis. 

Vt f g ad g i ita fiat re&ilincum aequipondcrantis H ad fpatium p , & 
ita ctiam fiac curuilineum aequiponderantis H ad fpatium q : crgo cum 
eadem fit ratio re&ilinei figurac b z c L R ad re&iiineura p , & curuilinci 
figurac b z c L R ad curuilioeum q ; oportet necelTarid vt fpatij p ad q 
non fit eadem ratio quae fpatij P adQ; fi cnim eflet cadcm ratio , ctim 
aliumje fint duo fimul p q acqualia duobus fimul P Q, effent fingula fiu- 
gulis aequalia , ac proinde re&iiineum fufpenfi ad P recHlineum acqui- 
pondcrantis cffet vt curuiiineum fufpcnfi ad curuilineum Qaequiponde- 
rantis , contra quam fupra oftenderimus. Ciim igitur rc&ilineum p no- 
tum vna cum curuilineo q noto fint fimul aequalia rc&ilinco P & curuili- 
nco Q fimul fumptis*, & non fingula fingulis , diffcrcnoia re&tlineorum p 
P nota , e*rit acqualis diflferentiae curuilineorum notac q Q , quod fatis cft 
ad quadraturam'circuli , vt patet : ergo &c. quod erat demonftrandum. 

SCHOLIVM. 
Udhs ktc% Letlor , yiginti ilUe propofttiones iterum cufu efUdt dnno fuperiore Je- 
cimo Kdlcndn sslugufti in luttm emift. Ntfcio quis poftcd fub initium oftobru >ifus 
eft inuidert mihi oudlemcunquc huius inuenti Uudem , dum in hiftortk Cjcloideos Gdl- 
lito idtonute compoftti fcrifftt huc meo nomine edi non ofortuifft nulU mentione flttu ' 
tius 4. uuo UU dccepijfem* r*nifimum iftud commentum rifu exceperunt hic Tolofdtts* 
plnrimioue >m£r4ues *ffli\ ne tamen ftlentium mihi confefioni criminis >/r« dl 
yilo fojjjci , fub ftnem fex propojitionum de dccoierdtione grduiu nuper a me >«/r«M- 
rum reffondi in hdc >erh* ddlefiore: Autor hiftorif Cycloideos initio Odtob. 
cditac aufus cft calumniosc fcribcre nos furturo feci(Te problcmatum co- 
rum quae de cadem Cycloide ad ClaritTimum Senatorem D. dc Fermat 
xii. Kal. A^ugufti miferamus. Nihil certe 4 pofthac cdetur quod nonpof- 
fit fuis vindicarc amicis pari prorfus iurc. At videraraus manufcriptas ca 
dc rc demonftrationcs huc Parifiis tranfmiflas. Ad qucm quacfo/ non 
certe* ad D. de Fermat , ncque ad nos, ncque vcrdad vllum qui cas nobis 
legendasdederit.Videram equidcm inTorriccllij iib/is iamdiu editisdc- 
monftrationem qua probat Cycloidem integram effe triplam circuli ge- 
nitoris : fed hanc eius iaudem iamdiu agnoucram in Elcmentorum mco- 

c a 
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rum libris* Vidictiam, fatcor vltro , ciufdem Torriccliij manufcriptam 
dcmonftrationcm ccntri grauitatis totius Cydoideos ab codcm D. dc 
Fermat mihi communicaum triduo antcquam meum illud Opufculura 
Parifios mittercm : hanc vero inuentioncm vtilli nequaquam prxripiov 
ita cactcra cx omnium qui iftam rem tentarunt iudicio longe* difficilipra 
primus inucniffc mihi vtdeor , quamdiu alios ante me inuentores penitus 
ignoro, tantum abeft vt fucti vlliusmihi confcius fim. Illa rcrd (dati fe- 
mcl circuli quadraturi) funt tria potiiTtmum. I. Quadratura cuiuflibcc 
portionis Cycloidcos. 1 1. Cubatura folidi gcniti circumdu&u cuiuflibcc 
portionisCycloidcos circaquamlibet rcdam bafi parallclam. II I. Cen- - 
trum grauitatis cuiuflibct fcgmenti Cycloideos fubtcnfi re&a ad bafim 
parallcla. Cxterum expccro vt iftc Autor mihi eadem artcdeuntiet (id 
enim facile potcft, fi velit ) i quonam Elementa Tecragonifmica iam antc 
plures annos acceperim ; a quo iftas ipfas quas iam euulgo propofitio- 
nes: a quo plura alia qux przlo parata penes me habeo , in qbibus func 
quatuor de cycloide libri cum plcna folutionc problcmatum omnium 
propofitorum , quam viris fummsc cruditionis & fidei legendam atque 
examinandam iara pxidem dedi in primariis totius Galliac vrbibus. Sed 
cum chartac iftius anguftiae longiorem Apologiam non admittant , erit 
tCrapus quando cx literis D« de Pafcal ad nos datis plura de Cyclocylin- 
drica., deque quadratura noftra folidi circa axcm cycloideos paruac pro 
omni cafu «niti,tantopcre ab ipfo iaudata , in dcfcnfionem noftram dcf- 
cribcre nobis pcr chacum ampliorcm licebit. Vale Tolofae vi. Eidus 
Decembr. 1058. 

Cnttrum <fttod frimus td inutnijft mibi Ytfus fnm , fu* frimus ddrtm in lucem y 
gmndiu dliot dnte me inuentores penitus ignordtem , non reprehendtt ille ^iutor , fi 
Attenderit dd fd tfUdt ipft fronunttduit in continudtione fud hifiortd editk fdrifits 12. 
pectmh. 658. thi enim >t infirmei iiiud graues viros iamdiu legitTe meos de 
Cycloidc manufcriptos libros, & pienam problematum propofitorum fo- 
lutioncm, opfonit in iftts gcometricis caufis folam cditionem publicam 
faccrc fidem. Ijritur fi primns ego ilU prohiemdtd puhlice emifs , ne^dre non potefi 
mt primum iliorum inuentorem tjfe , nifi dddutdt dnetfiorem illorum frohlemdtum 4/1- 
cuius dlterius editionem. HucJftSdt quod ihidem edicit , in gcometricis non prar- 
beri affenfum nifi rebus*eutdcnter probatis. Qud dutem di cyclocylindricdm 
dttinenf , >'sdt tdin fcholio dtcimn propofttionis lihri froximefenuentis : nu* >ero dtt 
idudes a D-dt Pdfcdi dttrihutdt mtis inuentis tegt ( fi Untum >dtdt ) infcholio >/fi- 
m* propofstionis iihri tertu , >hi defenfttnis iufi* ntcefiitdt repugndnttm >iri# Uld re- 
ftrcudi Pudorem. 
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LIBER SECVNDVS. 

In quo ampliora nojtr& methodi fundamcnta fta- 
tuuntur, 0* Cyclocylindricarumfigura- 
rum quadratura traditur. 
%Sg3S8^ DEFINITIONES. 

ftC§A&Jg rdocylindricam figuram primi nominis vocamus cam qu* 
tn^^Mf- intc ^o itur m m P crncic cylindri re<5ti cjefcribi co modo 
IvJpllM ^ uo circu ^ us m pl ano » ncmpe fi pcde circmi extremo ma- 
^g^gX nentc in datofuperficiei cyjindrkarpun&o , ipfe circinus 
cifcuihducatiir notans in fuperficie cylindrici lineam dpnec ad iidcm 
pun&um circuitu pcra&o redeat , quoticsifte reditus fuerit poffibilis. 
Circini autem crura fi deduda fuerint interuallo diametri bafeos Cy- 
lindri , vocetur cyclocylindrsca primaria , & antonomaftic£ cydocjrlin- 
drica, fi alip quouis intcruallo, dicatur cyclocylindrica fecundaria jquod 
fi figatur extra illam fuperficiem , nominis fecundi appellabitur, prima- 
ria quidcmquotics (cmidiametercirculi, vel interuallum pedum cx- 
tremorum circini erit a?qualc re&a? illrqua? a pun&o in quo fixus har- 
retpcseiufdcm circinipercylindriaxem du<5ta tcrminatur in fupcrS- 
cie cvlindri , illa vero lcmidiamcter & circulus ab ipfa dcfcriptus cft 
in plano bafi cylindri parallclo iy?«f/f i«r/4 autem ftcunii nominis 
quando interuallum circini non terminabiturin fuperficie cylindri. 

Ifemini mirum yideri dehet ^uod ifi*m firuram affellem alterum circulumifratrcs 
enim mibi yideutur e£e t citm ctrcini > cuiut >nus pesfixus msnedt , dutlu renerentur 
ambo t iUe fuidem in fuferficie pUna > ijle in cylindrica : >*/ feilusa circuli cdgiUtione 9 
eum amlo fiut communit jtftio spbara f> fuperficiei > iUe muidem fUua> tfie cyliw 
drita, Torro iu ifiit eylindritam Juperfitiem iuttlliro ittam auamdefuit Sutlidts initio 
, yudetimi lihri , cuius >idelittt axis efi retlus ad h*fm. 
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PROPOSITIO PRIMA. 

EX ccntro a (Fig. o.) dcfcriptus fit circulus inreruailocuiflibet re- 
<5ta? a d , ciufquc quadrans fit d a c , ac proindc d a , ac Icccnt fc 
ad normam •, rcda? a d bife&io fit g, & ex ccntro g pcr a , d defcri- 
ptus fit fcmicirculus an d, in cuius pcriphcria fumptum fit quoduis 
pun&urn e & pcr illud duclae e d , e a , quarum alcerutra a c produ&a 
occurrat periphcria? d bc in b , du&a litbm pcrpendicularis ad a d. 

Oftendcndum cft re&a? d c aequalem cflc b m , & rcda? a c rcdtam 
a m ; arcui vcro d i c aequalem clfc arcum d b , & arcui a n c arcum 
bc 

Quoniam enim angulus d ab conftituitur ad ccntrum circuli raaiorte 
d b c , & ad pcripher iam circuli minoris d n a ; ft per g ducacur ad d e pcr- 
pendicularis g 1 occurrcns pcriphcriar in i , ac proinde bifariam fecans in 
i arcum d i e , arcus d i erit fimilis arcui d b; fcd arcus fimilcs circulorum 
fe habenc vt femidiametri , ergo cum femidiameter d a fit dupla fcmidia- 
metri d g, peripheria d b crit dupla pcriphcri* d i ; fed peripheria d c cfl 
quoque dupla ciufdem di ; ergoarcusd b, d e funt zqualcs. 

Practerea quoniam triangula re&angulaac d, a m b habent angulura 
m a b communem, func xquiangula ; fed habent bafes a d , a b arquales ; 
ergo iatus aecflP xquale lateri a m , & latus d c latcri mb,quod crac 
dcraonftrandum. 

CO ROLLARIVM. 
Hinc patet fi periphcrix a n d ponacur rc&a jequalis a h , ipfam a h efle 
quoque «qualem arcui c b d ; & fi in eadem rc&a a h fumatur a f sequalis 
arcui a n e , ipfam a f effe quoque arqualem arcui b c. Itcm fi ex f excite- 
cur perpendicularis f o aequalis rc&ae m b vcld c ; & intelligatur figura 
cx differentiis genita refpondens quadranci circulari c bd, cuius difTe- 
rentiar ordinacim appliccncur ad rc&am c a,pun&um o cffe in limbo h o c 
ciufdem figurae. 

PROPOSITIO II. 

Slt ( Fig. 10. ) a b z c f figura cx diffcrcntiis genita , ita vt ordina- 
tim applicata z y aequct arcum p c j duCla fit quarlibct z 1 fccans 
arcum fuperiorcm b c in z parallela axi, compicns parallclo- 
grammum h If c, occurrens rcdta? g b in i ; complcto parallclograrri- 
mo g c x b intclligatur dcfcnpta figura alia x rg b ex diffcrentiis quo- 
que gcnita fcd fuocontrarie , ita vt cius femiaxt!» fitxb, vcrtcx x , or- 
dinatim applicata b g : curua x r g occurrat redtar 1 z in r. 

Oftendendum eft tres re&as h z , r i , z I effe proportionales. 1 , 
Per x , f ducancur ordinacim applicatae r s , z y occurrentes fcmicircu- 
li gcnicoris pcriphcrije c o f in c , p ; pcr c ducatur c u complcns paralle- 



— , Bigtfeed^y-Google 



LIBER SECVNDVS. ij 

logrammum i r t u. Quoniam ex gcneratione figurz a b c q d re&a h c 
vel z y vel r s eft zqualis arcui c p , completo parallelogrammo b g y m, 
& b g f e, re&a m 2 vel e r erit zqualis refiduo arcui p o ; nam tota b g cft 
cx generatione zqualis toti c t o. Rurfus quoniam ex generatione ngu- 
r* x r g b arcui c p t zqualis eft rc&a e r, cidcm rC&z e r erunt zquales 
arcus c t , p o : crgo intcr fe funt zquales iidem arcus c t , p o : crgo fub- 
lato vcl addito communi p t , erunt c p , t o xquales arcus : crgo or dina- 
tim applicatay p zquat ordinatim applicatam t u. Cura igitur tres re&z 
c y , y p , y f Ant proportionales ( nam ex p pun&o periphcriz demifTa eft 
P y perpendicularis ad diametrum c f ) erunt tres rc&z c y , t u , y f pro. 
portionalcs .- fed rc&is c y , t u , y f zqualcs funt h z , r r» z 1 ; ergo trcs 
rc&z h z , r i , z 1 funt proportionales , quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM I. 
Curuz x r g , c z b fecetit fe in punflcJ a. , & pcr k agatur m occurrens 
re&is b g , a f in ■ , « ; patet reclam »9 ad pa efle poteftate vt binarium 
ad vnitatem. Rc&a enim b g fccatur bifariam in p, ac proinde re&a 9 gz- 
qualis eft dimidio peripheriz c p o , vcl x 0/3, dcfcripto cx centro b fcmi- 
circulox^n. Per* acla fit a 0 parallela bafi a foccurrcns periphcrizx/jn 
infli per 9 agatur /^complens parallclogrammum re&angulumxniu/, 
©ccurrens rec^tz b/Sin^j.. Quoniamx0arcuseft dimidium arCus x0j9,pa- 
tet tres rc&as 0 <f, 04, 9^ effe propotionales, & re&am/<4 ad4«,vcl 
m ; ad p a cffc potcftate vt binariufttad vnitatem. 

COROLLARIVM II,' 
Sifiguragxxproducatur ad axis bxpartes j8, pcrindc oftendentur trcs 
re&z U, z \ t ri proportionalcs , quamuis pun&um z fitinarcuba,& 
pun&um r m altcro arcu peripheriz g r x produ&z. 

PROPOSITIO III. 

Ilfdcm mancntibus, oftendendum eft rcftas r i , i z cfife finus com» 
plcmcntorujBJ, & quadrata ambarum cffc fimul fcqualia quadra- 

tO C g- .11 I I-'., -,.'...'! ■' 

In parte fuperiorc b c g quoniara y g zquat finum p B arcus p t o , fe- 
quitur rc&am z i zqualcm re£z y g cffe finum arcus cui re&a b i eft z- 
qualis : cum enim reda i g zquet arcum c p , & tota g b totum arcum c 
P o, apertumeft rc&am i b zqualcm efTearcui p to,& ordinatim appLU 
catas ad bafim b g parallelas aXi c f effc finus arcuum quibus zqualcs funf 
reftz punao b adiaccntcs. Cum crgo pofitafit fubcontrarie* alrera H dirl 
fercntris figurax.r^b, patet r*&as r t, i z effe fi»us<om£leracntormii t 
& quadrata ambarum cfle fimul zqualia quadrato c g , quod cratdembtt- 
ftrandum. : t . v; , 1j L . c- p 

» PROPOSITI O l *>.9i'«it r^sqo! 

Ilfdcm mancntibus, oftendendum eft h 2 finum vcrfum atcriswr 4 
rcfla h c aJqualis cit,cfTc; asquakm finui toti c ^ticmpri t iiqtiani 
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• ... 

tc fiaom Complemcnti: redtam ycro zl compofitam ex codemfinu z 
i 3c cx finu toto il vclgf effc aequalcm finui verfo arcus cui rcflai q 
cft atqualis. 

Quoniam finus p B vcl y g demptusdc finu toto cg rclinquit finum 
vcrfum c y arcus mtnoris c p ; & idcm finus p B arcus p o additus ad fi- 
num totum f g coraponit y f finum verfum arcus maioris p o f ; pttet h 
z finum verfum arcus cui re&a h c acqualis eft cffe jrqualem finui toticg 
dempta z i aequante finum complementi : re&am vero z 1 compoficamex 
eodem finu z i & cx finu toto i 1 ?cl g f ctTe arqualcm finui verfo arcus cai 
redU i q cft arquahs , quod crat demonftrandum. 

Har figura? czbg,xrqb voccntur fubcontwt*. 

PROPOSITIO V. 

REuocato fchcmate prooofitionis prima? ( Fig. 9. ) ex a dabfcifla 
fit a h a*qualis curua* d b c vcl d ea , ponaturque h o c a figura 
cx difFcrentiis fuperior, cuius (emibafisfita h , axis ac , circulus ge- 
nitor fit is qui ex ccntroa pcr c defcriptus fuit. Ponatur prcterea h 
A af figura ex differentiis fuperiorrefpondens circulo genitori, femi- 
diametrogn defcripto ; pcr f quodhbet pun&um rc&a? ah du&afit 
f o ordinatim applicata ad fcmibafim a h femicunci cxpanfi h o c a : 
fit a c re&a arqualis rc&anlli quaein fcmicirculo an d fubtendit arcum 
arqualem rc&ae a f. 

Oftcndendum eftquadratum re&se a d efle maius quadrato rec^ae 
a e 1 cxccflumque eflc arqualcm quadrato re&a? f o. 

Ex tercia oropofitione patet re&am f o erfe zqualem finuiarcusdbi 
cui arcui retta h f cft acqualis : fcd per primac corollarium recta f o cft ar- 
qualis rcdar d e ; ergo re&a: f o vel d e quadratum cft arquale exccfTui 
quo quadratu a d fuperat quadratu. rc&z ae , qua? fubtendit arcum a n e» 
qui arcus ponitur zqualis rectz a f : duo autcm quadrata a e , c d acqua- 
lia cffe fimul quadrato a d patct ex clcmcntis Euclidis rergo &c. quod 
erat dcmonftrandum. 

J PROPOSITIO VI. t 

Ilfdem mancntibu> figura G T a h fubcontrarje -ponatur figura- 
h o ca- . , „ v j j . . A. '} 

Oftendendu^m eft rc&as fo ,f T efle arquales duabus d e,a c fia- 

gulas fingulis. . - - 

Quoniam per corollartum prima* re&afo arqualis cft rcc1xde,pcc 
fupcriorem autcm cxtclfuyquadrati a d ftipra quadratum f o cft quadra- 
tum re&ac a e | pcr propqfniqnem.Ffrd tcuuro idcm exccffus eftaequa- 
lis quadrato ordJxutim^ucaterf T ad btga a h fomtG T a h fiibc^ 
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|2 trarie pofit* alteri h o c a : igitur du* f o , f T funt xqualcs duabus d c, 
a e fingulz fingulis, quod crat demonftrandum. 

PROPOSITIO YIL 
;3 TlfHem pofitis, oftendcndum cft dicylindraceum ad pofitionem 
JL plani re&i iuper plano d a c & mcedentis per a c re<5tam , genitura 

• cx fubcontranc poiitis ho ca,aTgh elfe condi&a ratione aecjualc 
: 5 cyiindraceo altitudinis a?quantis r>c$am a d vel ac 3 bafeos h a a f- 

Quoniam in femicirculo a c d vt a d re&a ad d e, ita eft a e rc&a ad c z» 
rc&angulum fub cxtremis a d, z c , hoc cft retiangulum fub v a, erit 
P aequalc redhngulo d c a , rcl Tfo. Igitur dicylindraccum ad poficio- 
nem plani re&i fupcr plano d a c , & inccdcntis per a c reCtam, genicum 
cx fubcontrarie* poficis h o c a,a T G h eft coadi&a ratione zquale cy lin- 
j draceo altitudinis zquantis rcciam a d vel ac , bafeos h x a f , quod erac 
demonftrandum. 

* PROPOSITIO VIII. 

Tlfdem manentibus ( Fig u. ) ad planum c f d excitetur perpendi- 
1 j 1 JL cularis c h aequalis recla? cf-in plano h c x intelligatur defcnbi cit- 
nl ; culus diamctro c h • ifte vero circuius intelligatur cfte bafis cylindrt 
l " 1 cuius axis n o paralielus rccla c f $ planum per axem circuii & per rc- 
3 • dam c f fit parailelogranmum c h m f : ifte ergo cylindrus tangit pla- 
u0 num a c d in recta c f } parallclogrammi h c g l latus g 1 occurrat axi 
n o in r } perr & c ducatur reda r c & inteiligatur pianum rc x fecans 
cy lindrum • vt porrio cylindrt intercepta ad partes rec~tae c g inter pla- 
num tranfuerfum r c x & femicirculum i g s quem tangit rcdta g q,fie 
^ cuneus primus defTnitus in vigefima fexta quarti terragonifmicoru. 
.tfui lungatur praeterca reCra rf &intclligatur pianum tranfutrfum r f a y vt 
' 0 c portiocylindri intcrcepta planis 1 g b , mf a, infiftenfque bafiig s,^ 
qu»- uidaturin duoscuneos primuoigrf, fecundum tf o. 
qaoi Oircndendum cftii ad t>ofit!oncm plani I g b vcl h c x intefligatur 
cylindrica fuperficies cunci primi c rg cxphcari hinc & inde,ita vt 




cylmdro bftfeosigs altitudinwr o. 
c> pd • Iftud fola mentis conccmplatjone melius inceiligitur quam vcrborurD, 
^rJ-proltxirate ; in quarca cnim ptirai iibri oftcndimus rd&angulura altitudi- 
t qvVMsc g bafeos x ^> effc xquale duplo fe&oris c c p , cV te&orcm c p g cffe 
^c^n-sundcm cttrnfecjtotc qui in plano fcfjrJB ibidcm mii deiignaW»n cyhndro 
;tati< D 
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cuius fe&io eft fcmicirculus c e f fi xc&us ponacur ad planum a f c , ita vx 
rccla e g fic perpcndicularis ad planum a f c. Acqui fe&ori c p g inuenic- 
cur pari mcchodo xqualis fe&or circuli y B qui eft fcftio plani z y B & cy- 
hndri habencis axem n o, inccrcepcus ad parces plaoi g c x incer plana r c 
x , r c g ; ergo arcus pcriphcricus cunei rcfpondens plano z y B ad parccs 
b cft $qualis rcdtx z y;igicur cum idcm oftcndacur vbicunquc iaceac z in- 
ter beftc; periphcria cylindrica cunci primi g r c cxtcndicur ad poficio- 
nem scc"tx b q in figuram b c q , modo fupra prxfcripco. 

Cornplcto parallelogrammoi' c x b c, quomam recia g b equat ex con- 
ftru&ione peripheriam ce,& re&a a f periphcriam c c f , pacec reclam 
• f c efle diraidium re&xfa,ac proindc efle xqualem arcuifevel qua- 
dranti periphcrix circularis. Intelligacur figura f D u c fubconcraria fi- 
gurx a z c f , vc in fimili caiiu fccundx propoficionis primi libri ; ducacur 
quxlibcc bafi a f parallela N D occurrens in N , D vcriufque limbo figu- 
rx ex differcnciis gcnitx , axi c f in M ; reclx b c in V : eric igicur vc in pa- 
ri cafu fecundx illius coca N D xqualis coci a f j crgo complccis paralle- 
logrammis N M f G , M f a E,fi cx xqualibus E M , N D auferacur com- 
munis re<5UN M, refidux E N> M D crunc xquales: fcd M D re&a cft cx 
fuperiorccafu xqualis periphcrix X ( ica cnim vocecur ) cunci primi r p F 
intercepcx incer plana r f a , r f g ad parces plani g f a : crgo refidua N M. 
cft xqualis reliqux peripherix qux vna cum X xquar femicirculi peri- 
phcriam : ergo cum M V xquec quadrancem ciufmodl periphcrix circu- 
laris , rc&a autem E V. xquec alcerum quadrancem, & E N porcionem cu- 
irei primi*re&* N Y- xquabic por^tjonem cunei fccubdi ad parccs b.pofit 
Xfm icrgctjtoca linca N H concinct rc&am xqualcm duplo rcclx M V, 
ftpc eft fcmiperiphcrix cif c,uli , St infuper aliam xqualem duplo rcclx N 
V ,'hoc cft circulari lincx actincnci ad cuncum lccundum. Figura igicur 
inferior a N b q H dad poficioncm rc&x a f,mcchodo ante prxfcripta. 
rcfpohdcc fupcrfitici cyltndricx atcincnci ad cunctim fccundum , & inlu- 
l^1tet>e*fi r rtci ficmicylirfdrkr , quod ctac demonftrandunr. . ' i 
o OO H O L L A R I V M- l.' - '- ^ ><M ■ 

iu 'IitHtVojdccima propoficione primi libri oftcndidkus figurarh fuperio. 
yemVb c <| eflc xqualem duplo quadrati c g ; in prxfenci vero, eiufmodf 
^ur^v^ fupefficiem cylindricam cunci primi cxpanfam ad pofuio- 
ncm pUni h<c x^ynde nunc primurr^ col^gimus nos cunc nthjUoguan* 
teS quadratfc luperneicrn tllam led cxpanfam 1 , quam antequam expanda» 
■cur'P. r t3 rCgonas $ S. l V incentio appeila^fcWrir*»» fuftrficum VnguUrem, 
& tubtihtfime quaSracMibri notfi jjrropolttfonc^. & 54.' ^(Tumpta in fu* 
huius quadracurx fundamencum propofttioncvigcfima libri quinti colle- 
^lionunvMachcjmocicarum Pappi.CoUigimus prxtcrea iftas duas fuperri- 
c'ici expaWfam ; videhcct , & conmcftam;'in curuum , eft*e ,xqttade&: hoc 
enfm ijrfuih cfiod 6os jdc expanfa , ille de concrac^ demonfteac^^quod 
non finc admtmtpncexamiiucori c^lib«t conftabi». >In .hanoigieuE ftgoj. 

u 
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ram poftunt confcm fcrmc omnia quar illedelua illa lupcrficie ctj^dwc' 
admodum demonftrat : fcd alicna fruftra cxfcribcro non arao , liccvad- 
miranda iudiccm. 

Figuram iftam in poftcrum vocabo vno ex iftis n6mihibus,nercpc 
paruam cjclttdcm , vt cam diftinguam a maiorc Torriccllij, \dcunci 
cxpanjamfupcrfictcm cylindrtcam , vcl breuius cu/tei <cxpa.nfam Jupcrfi* 
ctcm, vcl certe cuncum expanfum . cius vcro partes fupcriorem b c.q 
Si infcriorcm b q d a diftmguam ficut in prxJenti- 

COROLLARIVM II. 

Quoniam ordinatim applicacx M D , E N funt arquales pcrpctua !egc, 
patet lincam a N b efle cauam ad partes rectar a E , & conuexam ad par- 
ccs rectz f M ; ipfamquc figuram k> B N a cflc fubcontrarie* pofitam fi<»u- 
rar b r c g & eandm cum ipfa. 

s c ff o l i r M. 

Ftgurd* expanfam o contraflam efft inter fe aquates fi duis generaliter pto om- 
ni cajk affumat , rem « Geometri* certitudine tlienifimam fdcit z fptciofum quidtm 
cfi illud pofiuUtum fed pUne dolofum ; ideoaue nos fape fdpius illo deluft djUd. 
litatem inter expanfam O contra8*m in prafenti cafu intulimus ex demorifhationi- 
hus feorfumfaHis fro expanik o contraBa. sunio igitur longe diuerfa duo ifid ,dti- 
quam fuperficiem curuam expandi in reBam > ©- effeitli afualem ; nec ifiud ex iUa ge- 
nerali methodo inferatur. Ataue hanc cautionem intelligi >olumus in corolUrio pri- 
mo dtcim* feptimd ttrttj Uri ,>hi coni fuperfitiem expanftm d*mus. ytrum auiem 
contracla fit expanfa dduatu , an inattudti , nthil ibi conjulto pronuntiamus : nouimus 
etenim plurimas cautiones effe adhihendas >t Maualita* Itgitime inferatur 9 e* >erodU*- 
ttam fint > non efi huius loci dicere. ^fduerto >num in prafenti cdfu tjuod citm prohd- 
hili >eritatis Urua fuppojitum Uteat plures decipere poffet ; fuperfciei ifiius contrafl* 
O ante expUnationem fumpid tiium Imbum dui peripherid circuUri opponitur effe 
tUipfios artum ; at >ero in expansa figurk limbum abtadnon reclc inferri a^ua- 
lem ilii drcui propttred auod is in tpjum ahcad expanddtur ©- explicetur, si enim 
conftcucio ifiaeffet legitimd > pUra dtmonfirarentur p* ad hunc >f*ue dient lictt diu 
audjita , attamen irreperta Utent. Hut dutemnoud printipU totos dies tnduirunt , >»- 
deami nt nitori >eritatie Gtometric* juam nohis maiores nofiri tradtderunt , tncauti 
officiant : nihil enim f*cilius efiauim >t quodin aliquo cafu tantummodo >erum 
tfi , ad dlios inani quadam >eritatis fpecie traducatur ; iuuitdue mtminifft Archime- 
dem ttfiari ( >t §.5 froltgomenon nojhorum aduertimus ) ^uojdam ]uUrttur*m cir- 
euli4ggreffosfucceffucaruiffc,duodprincipianoua o- minimc concedendaaffumpjtf- 
fent. 

PROPOSITIO IX. 

ASfumpto fchcmatc propofitionis prima? ( Ttg. 12. J -^uda fit 
qii;rcunque z i parallela axi c f occurrcns limbo cxpai.;* cy- 
clocylindrica? lupcnons mz ; rcdtx b gin i ; pcr 2 duc>a fit 2 y u pa- 
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raHelare&acb g occurres axi c fin y;peripheris fcmicirculi c o f in n» 
Oftendendum eftcompleto parallclogrammo gy um, f?gura?iz c 
gacquale cffc rc&angulum og m. 

Iftud oftcndi poffet ex methodo duodecima primi libri , quia tamen. 
mcthodus Grcgorij a San&o Vincentio cft facilior cam vfurpamus hoc 
loco. In planumcgocx pun&o c excitetur pcrpcndicularis c t acqualis 
re&ac c g » cuius dupla fit c x , & iungantur re&ac g t , g x. Si ergo circu- 
lus diamctri c f ponatur bafis cylindri , & is fecetur plano x g b tranfucr- 
fo oftendit illc Autor libri noni propofi:ione quadragcfima fcptima fu- 
pcrficiem cunci primi x g c refpondentem arcui c u eflc acqualem re&an- 
gulo contcnto fub circuli c o f r diametro o r & fub cius partc g mjcum- 
que in quinquagefima quarta ciufdem libri demonftrct fuperficicmcunct 
primi x g c ad fupcrficicm priroi t g c cflc vt re&ara x c ad t c , hoc cft vt 
diametrum r o ad femidiametrum g o , patct fuperficicm cylindricam 
cunei t g c rcfpondcntem arcuic u cffc acqualcm re&angulo o g m. 

Quoniam vcro arcus c u extenditur in rectam y z , & xc&x in fuperfi- 
cic cylindrica cunei t c g quac funt fe&ioncs planorum parallelorum pla- 
no g c t funt acquales ordinatim applicatis ad diamctrum ro:mu vcliz 
crit ordinatim applicata ad bafim b g figurae cylindricac expanfac. Igi- 
tur portio iiccgcft acqualis portioni cuncatae fupcrficici cylindricac in- 
fiftenti fupcr arcu c u : crgo figura i z c c g cft acqualis re&angulo o g m^ 
quod crat dcmonftrandum. 

•COROLLARIVM I. 

« • 

Cum tota portio b z c gfit per duodccimam primilibri equalis re&an- 
gulo o go ,.& cius pars i^c c g rcdangulo o g m , patct partem b z icffc 
acqualcm rcitangulo g o m. 

COROLLARIVM II. 

Quando arcus c u cft bes periphcriac c u o , hoc eft , quando c u arcus 
cft duplusalteriusou patct re&am g c J>ifariam fccari iny , & re&am g 
o ad g m eflc poteftatc vt quaternarium adternarrum. Qupd fi arcus c u 
foret tricns periphcriac c u o patct re&angulum o g m forc xquale fcmi- 
quadrato re&ac g c , & ipfam g c forc ad g y poteftate vt quaternarium 
ad tcrnarium. 

PROPOSITIO X. 

REuocato fchcmace propofitionis prima? ( Fig, o. ) inrelligatur 
a n d circulus fieri bafis cy lindh cuius fuperficics defcribat u r mo- 
tu re&a?aspcrpendicularisad planum circuli a n d. Pedccircini ma- 
nente in punCto a intelligatur interuallorecta: a d defcribi linea quam 
vocamus abfblutc cyclocylindricam. 

Oftcndendum eft fpatium inclufum ift£ cyclocylindrica efTc a?qua- 
lcfpatio quod potcft cu dupla redbeac. 
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Intelligatur bafis cylindri cffe circulus centro g pcr d & a dt(c$ iptus, 
vt a h rc&a xquet pcriphcriam a n d.-ordinatim autcm applicatx ad bafim 
ahxqucnt re&as in cyclocylindrica figuri antc ipfius cxpanfionem pa- 
rallclas axi cylindri. Iftius itaquc figurx ita expapfx femiaxis longior 
crit a h > breuior a c ( ita enim vocentur ) eius verd quadrans erit a h o c» 
In re&a a h futnatur quoduis pun&um f,& af xqualis fit arcui a n e:ergo 
ft c a ponatur axis femicunei primi expanfi vei cydoideos parux rcfpon- 
dentis quadranti circuli a d b c , a h xquabit peripheriam d b c ex primx 
corollario , ac proindc a h erit bafis illius fcmicunci expanfi : igitur per 
quintam re&a f o ordinatim applicata ad femibafim a h femicunei primi 
c*panfi a c o h poteft fpatium quo re&a a d fuperat quadratum fubtenfx 
aC: crgofoeft ordinatim applicata flgurx cyclocylindricx cxpanfx* 
Nam ante cxpanfioncm fi per e agatur e t parallcla re&x a s > qux axt cy- 
lindri xquidiftat, re<5ta e t crit in fuperficie cylindrica , fi autcm a t re&a 
ponatur xqualis intcruallo circini fiue re&ac a d > patct t e&am e t fecari 
a circino in pun&o t ,ergo rc&a c t eft ordinatim applicata>axi paralkla, 
rnfiftens fupcr pcripheria d n a ; ergo t e rc£U & a e poffunt duo quadra- 
ta xqualia quadrato a t ycl a d ; ergo crim quadratum a e quadratumquc 
f o vel m b , vel d c arquaiia fimul fint cidem quadrato a d •, erunt redbe 
f o, e t aequalcs ; ergo cum arcui a n c xqualis fit rc&a a f > & oidinatim 
applicatae e t > ordinatim applicata f o > femicuneus expanfus primus h o 
c acrit quadrans cyclocylindricx figurar cxpanfae> earumque ltmbi ho ' 
c > h p c erunt vnus & idem» ► 

<^uoniam igitur ex duodecima primi libri tota figura h o c a xqualis 
eft quadrato ac,&hocacft,vt iam oftendtmus , quadrans cy clocy lin- 
dricae figurae , patet quadruplum quadrati a c, vel quadratum quod po- 
teft dupla rc&x a c effe xquale cydocylindricx intcgrx, quod erat dc- 
monftrandum. 

SCBOLJFM* 
J>e hdc fignrd fUddrdndkyt cogiurtm fecit cUrifiimut p» de ftrmdi \ fofied enim 
fuimfrimum huius oftris librum >*/f*»i , ntfcio judfe ddnte ocufione ftgnifiuuit 
mihi inueniffe fe folidhmotu cuiufiibtt cyclocylindricd frimi nominis circd bdftm gtniti 
frofortiontm cum cylindro circd edndcm bdfimgtnito motu reftdnguli cuiut >num U- 
tusfttcddem bdfts > dlterum djutt dxtm cyclocyliudric*. Fbi frimum folus fui , ceefi 
mtcum cogitdre auid ifiud rtifortt » rtpertjue tdndem fofi dliouot dics non tdntum pro- 
fortionem iiUm > fUdm mihi >ir opttmus non exfrtjftrdt > fed eium umdrdturdm cy- 
chcylindricd frimdrid frimi nomtnis. Hoc > cum ittrum illum dllofuertr , ifft dtttun- 
tuui, deaue meo inutnto fro fiu oud mt lictt immtrtnttm tomflcSitur btntuoltntid, 
Ct- fro fiudio illo atto drtium omnium incrementd mirifice fouet , mihi dmfle grdtuld- 
tus efi. Aliauot fofi diebusliteris dd />. Cdtuui ddtis infirui uudntum hdt in re de- 
bercm xntegerrimo illi Stndtori > fUdnti fdctrtm fubtilifiimdm yudm mihi tunc com- 
municATdt dtmonjhdtiontm circd froportiontm cylindri O folidt* j)e mt nihil fcribe* 
rt sliud tunc libuit nift mca quidcm fententia fafturum illum rem do&a fx- 
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c uli curiofitate dignam qui cyclocylindricas figuras ( nmft frim nomi- 
nsmdedltis nondum nuicdUdm cogiurdm ) quadrarct. i^utru stfttmhis 
froxime Uffi die frimds ddme dtditliterds p. Pdfc*l,T>t me doceret nudt ego edidtm 
ram "Vtginti frofofittonts de cycUide , non dttigife froMemdtum db Anonymo profofi- 
torum dtfficillimd , O* dUd ego ex illts foinifem Ji comfdrtntur dd joitdum circd dxtm 
tycUidtos nugnd >r/ fdrnd » tfe ># ttemtntd Eucltdts colUu cum Archtmtdtis oftri~ 
lus. Prdtertd Um longi ddbuc difiart inutnttontm folidorum ifiorum circd 4xtm gt- 
nitorum dh innentione centri grduttdtis folUoru frofo]tta,dUdm procul rtmoti funttiuf- 
dem Euclidis li\>ri dh inntntis Lucd rdUrty dnt ^trchtmtdts. rt duttmintrdinutn- 
tornm infmum gtddum fottnttus mt cohiheret >fuhiectt in infimo illo loco effe <fU4drd- 
turdm cyclocylindrica , nudm ego tamenin Ltttris dd p. Cdrcdui tdntoftrt extollo, 
tdmqut iam rtftrtdm tft ttidm 4 me iffo nudmuis infntntt \ftdfdct ilitus dixtrim, 
fallitur; confcins enim mthi erdm mei ifiins inuenti ofiendit dutem 4 me innenumife. 
fuod cycloideos fdrud ttuddrdturam dtdtrim tn duodecimd frimi iiWt tdm tunc ttUtt ; 
ilU duttm cydotyimdriu txf^nfic , qudndo dtfcrtbitur inttrudllo dumttri tdftos cy- 
lindricd , fit iffd ( <juod dtmonfirdre inqutt fdrdtus Jum , fi opus futrit ) cydoidts 
fdrud. ifid fynceri ndrrdui >i confiet auid mt doetri de cytlotyltndrtcd figurn curdrit 
Anonymus : at certi nihii, exfe&dhdm umem duadraturdm cycUtyltndrttd cuiufitbtt. 
dUdm trudita ifid dutt dtgnam txiftimdhdm tunc » &~ etum nunc exifiimo. %uis td- 
mtn non futet mihi drcanum dlinnidde cycUcylindriu fgnu, tuod numquam in men- 
tem medm ^enire fotuifas dcttBum tuncfuife ft dtttnddt dd tlU >cr*4 Autoris hi- 
ftorid Cycloideos tditd Vdllict 10 0H0I,. 1658. Quo in ncgotio (fftfWJ ilit Autor 
^Anonymus ) rcm Patrt Lalover* gratitfimam fa&urum mc crcdidi ; 
quia fuis in literis, qux penes nos fcruantur , fcribit de quadraturahuius 
figurx, quam cyclocylindricam vocat, tanquam de re fibi maximc inco- 
gnita,&quam imprimisoptaret cognofccrc. Dominusdc Carcaui,cum 
non vacaret per fe , per vnum ex amicis ( is efi p. de Pdjcdl) illi cxplanauic 
ifta omnta , & quidcm valde amplis literis , quibus idcm Pater rcfpondir. 
viceres ifio reffonfo mt dgnouiffe infcrtidm nttdm, 1? grdtidt illt egifjt mt de doftrina 
ftmmi rtcondita. Rfffondi , fdteor > ftd hoc iffum duod hic inculco , mc nthiU do- 
£Hortmctrcd cycUtylindrium txUlis itteris tudftft, mcjucin illis dtfidtrdft tlUsn 
tyclocylindricd j««Wr«r»r4», judm Untorum ccomttrdrum nomint ^lltfaffcs mihi 
foUictbdtur» ■ 

PROPOSITIO XL 

Ilfdcm manentibus ( F/V- 15- ) in quadrante cyclocylindric* %u~ 
rehoea duc^a fitquxlibct ordinutim applicata f o ad femiaxcm 
longiorcm a h, parallcla axi a c breuiori. 

Oftendcndum cft figuram alterutram a f o c , vel h f o cfTc arqua* 
lem redilmeo noco. 

Iftud patet ex nona ; ibi entm oftcndimus modum quadrandi iftas 
portioncs fcmicunct prtmi cxpanit j fcd h o c a quadrans cyclocylmdrics 
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per dcmonftrata in fupcriore cft primus femicuneus expanfas ; crgo &c. 
quod erac dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XII. 

Ilfdcm manentibus circa axera longiorcm circumuoluaturquadrans 
cyclocylindrica! h o c a & dcfcribatur conoides Cyclocylindri- 
cum. . . t ( . 

Oftendendum eft conoides iftud cyclocylindricum efTc a?quale cy- 
lindracco bafeos a?quantis circulum defcriptum diametro breuiore 
u c , altitudinis qua? ad femidiametrum huius circuli fic vt circulus ad 
quadratum fuae diametri. 

Iftud non alitcr demonftratur quam decima nona primi libri ; nam ex 
decima fcxta ciufdcm libelli libra u c fufpcnsa ex a pcrpendiculo a h,bra- 
chio a u asquiponderans quadranti cyclocylindricae expanfo h o c a intc- 
gro pars eft o&aua circuli diamctro u c dcfcripti ; ergo o&uplum illius 
cft circulus diametro uc defcriptus, quod pro ifto cafu dcmonftran- 
dum erac, vt cartcra dccimx nonae librt primi illi compctcrent \ ergo &c. 
quod erat demonftrandum. 

* ? 1 '.; r ; fi ; coro l l a rivm. 

Quoniarri cyclocylindrica expanfa componlcur cx dupiici parce fupe- 
rjorc cycloidcosparuar,hacc & plura alia amplhh conftabunc ex proxi- 
mc* fqgueiui libro, vbi o£to Anonymi problemaca applicantur eycloidi 
paruac,ac proindc etiam cycloc) lindricae expanfae. Paucula camcn ad- 
nucquar lcquuhtur adderc lubcc. 

' ; • • r P ROP OS l TIO XIII. 

Ilfdem mancntibus ( Fig. \$ % ) re&a? a u , h a bifariam feccntur in> 
G , r, &complcantur parallclogramma h r q A , h a C A .-centro 
r per q intelligatur defcriptus circulus qui fit genitor partis fuperioris 
q th r cycLoideos parua;, fitque etiam gc,nitor partis fuperioris qi u 
C cycloi^cos parua?: ngura? q t h r refpondeat h x q A fubcontraric 
pofita.ln recla r fumptum fit quoduis puriftum f 5 & per id-duda f o 
ordinatjm applicata ad bafim h a occurrcns curuis q t h 5 q x h &rc- 
6tx q A in punclis t , x , y. , 
r . iOftendencjuni cil tres reclas ac vcl a djf o, f xcffe proportio- 

. nQuoniamfcmicunci primiq x h A , h c q, r fu,nt fubcontrari^ pcjfici, & 
duae ixclae hf.,,f r *quanc pctiphcrijc circufcms quadranccmd en, reprac- 
fttkiuki que arcus dc. cn qui fibifunt ad quadrantem d e n mucuo com- 
^icmenca i c* go cum per propoficionem tcrtiam xaGm t f * * r<cp'r*« 
/eflcenc fmus arcuum d e , e n c omplem ium fimul qua&yap&em de p , Uuo 
*ilWiniftifinuspouint fimul quaflVante g4 fd q r, e$i9^U> 
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£ t , y t effe fimul xqualia quadrato qr,& rcCiam y x reprxfentare lT~ 
num complementi arcusdc. Cum igitur per propoficioncm quarcara fi- 
nu$ vcrfu$arcus d e fit finus totu$ d g vel y f lmminutus finu x y complc- 
menti , patet rc&am f x cflc xqualcm finui vcrfo d z. Tnbu$ igitur rc&is 
d z , u c , d a xquales funt tres ,fx,fo,acvelda: atqui ex corollario 
o&aux fexci Euclidis trcs d z , d e , d a funt proportionales ; igitur trcs 
fx,fo,acvclda funt proportionales , quod erat oftcndendum. 

CORO LLARIVM I. 
Quod fi pun&um e cadat inter n&a, cunc finus verfus componetur cx 
re&a q r & ex re&a f t, vt cx eadem quarta liquec. Vnde prarterca con- 
ftat duas fimul figuras hxqr,rqiua concinences finus vcrfos qui coci 
femicirculo d n a refpondenc , effc xqualesparallelogrammo h A C a.Si- 
milis eft racio fi fumancur duo fimul arcus vcrinque xquales , & ad cen- 
trum g eodcm refpe&u pofiti.ambo enim xquant parallelogrammfim al- 
cicudinis q r , bafeos xquancis cam re&x a h porcionem cui duo arcus ' 
funt fimul xquales. 

COROLLARIVM II. 
Quoniamtresfigurxquarum prima eft parallelogrammum ac D h,fc- 
cunda eft quadrans hoca cyclocylindricx figurx , tcrtia cft hx q i u & 
«uius dimetientes xquant finus verfos iam diclos , habent dimeticntcs 1 f» 
f o,f x proportionalcs, apertum cft ad pofitionem redx a c , cylindri,cir- 
cumuolutione parallclogrammi a cD h circa re&am a h manentem geniti 
fecuonem parallelam plano sac,effe ad fe&ionem conoidcos gemti cir- 
cumuolutionc figurx h o c a circa eandem a h mancntem , vt cft figura 
plana parallelogramma a c D h ad fignrtm finuum >crforum hx q 1 u a ; ica 



enim vocctur. 

PROP O SITIO X \ V. 

Ilfcfem tnanentibus cylindrus fupra defcriptus refpondens totipa- 
rallelogrammo a c D h eft ad conoidcs genitum cx quadrantc cy*- 
clocyl .idticae rcfpondcns tori re&as ah, vt binarius ad vnitatcrti. 
Qnod i ad pofitionem plani s a c fumantur quaniis dua? portioncs 
cylindu & conoideos intercadem plana condi&a ecinaequalirer a 
pun&o rremota intercepta? , conoidcos portio ad portionem cyhn- , 
dri habebit porportionem certoquodam modo noram. < J 
Quoniam enimparallclogamum a c D h , fquadrans fi o e a cycrocylm- 
dricx figurx , & figura conftans finibus vcrfis habcnt parallclas re&x a e 
concinue* proportonalcs , vt ex fuperiOrc ltqnec, dicylimlraceoro genu 
cumexquarlranchocain feipfum du&o ad pofitionem plani f ax^rit 
adpofitionem plani f a c xqualc cylindracco alcicudinis ac, cuius bafis fic 
figura conftans finibus verfis .• vt ex vndccima quarti tetragonifmicorum 
liquet. Igitur cum diCylindraceum gcrtituroex pamllclogrammo a c D h 
in fc du&o, & cyUndtaccura alticittiims a c , cuins bafis fjc figura h x q i u 

a cx fi- 
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a ex finibus vcrfis conftans habeant candem altitudincm a c ,erunt ad po- 
fitioncm re&x a c vt bjfcs ; cxgo dicylindraceum cx parallclogrammo a 
c D hin fe du&o ad dicylindraceum cx quadrante h o c a in fc ducxo ad 
pofitioncm plani saceftad pofitionem rec/tas a c condicta ratione vt 
parallelogrammum a c D h ad figuxam h x q i u a ex finibus verfis : cc- 
go vt cx dccima nona primi libri conftat ita quoquc eft cylindru* ad co- 
noidcs. . 

Igitur cum cx corollario primo fuperioris, bafis ex finibus verfis rcf- 
pondens toti h D c a fit srqualis parallelogrammo A C a h. quod cft di- 
midio parallclogrammi ac D h arquale , patctcylindrum genicum ex pa- 
rallelogrammo a c D h intcgro ad conoides geoitum cx quadrante cy- 
clocylmdricae h o c a intcgro effc vt binarium ad vnitatcm , quod erac 
vnum ex propofitis. Simih vcr6 ratione oftenditur fi vltra pun&um r fu- 
mantur vtrinquc f r, r m arquales, portionem cylindri rcfpondcntcm rc- 
&z d m intcr plana ad planum ( a c parallcla efte ad conoidis portioncm. 
imer cadem plana iacentem , vt eft binarius ad vnitatem. 

Qupd fi vltra r ad partes h fumpta fit portio quaruis cylindri refpon- 
dcns re&z r f , cum finus vcrfi pofiti inter r & h fint arqualcs recvbe q r im- 
minutar dimetientc femicunei expanfi hxqA,& quadratura figufar hx 
q A obtineatur ex nona propofitione , apcrtum cft figuram h x q r cx fi- 
nibus verfis conftantcm vna cum figura h x q A noti eiTc arqualem dimi- 
dio parallelogrammi altitudinis a c, bafeos r h : crgodicylindraceum ge- 
nitum ex paral!c'ogrammo p r f I in fe du&o ad pofinoncm plani f a c, 
ad portionerh dicyliodracei fimiliter geniti cx cyclocylindricar quadran- 
te h.oc a in fe du&o fc habet vt paralielogrammum p r f 1 ad parallelo- 
grammum y q r f imminutum figura q x y nota : fed ita ctiam fe habec 
portio cylindri ad portionem conoideos , vt ex fupra monftratis liquet : 
igiturportio conoideos ad portionem cylindri eft in ifto cafu vt paralle- 
logrammum y q r f imminutum noto fpatio ad parallclogrammum r p 1 f 
duplum ipfius y f r q. Hinc vero apcrtumcft fi ad partes a fumatur quae- 
tiis redarm,vteft parallelogrammum q r a C altitudrnis q r audum 
portione femicunei primi q i u C expanfi ad parallelogrammum F p r m 
altitudinis ac duplar ipfius q r , bafeos eiufdem rm, ita eflc portionem 
conoidcos cyclocylindrici ad poctioncm cylindri , quod crat dcmon- 
flrandum. 

CORO L t A R IV M. 
Quoniam tres re&ar x f, f o, f 1 fiint proportionalcs , & figura h x q r 
cft parallclogrammum A q r h, imm;nutum re&ilinco noto xquante figu- 
ram A q x h,patet cx vigcfima o&aua quarti xetragonifmicorum axe li- 
brar planar r h fuftentaculo uG , qupd latus eft parailcloerammi hau G, 
dimidium condi&a ratione fumptum figurz h x q r imminuxar figura nota 
Aq x haptatum fuftcntaculo ia,m di#o acquipondcrarc cpndi&a ratio- 
«e a^ rete acpc^tipacm .figus? ^a^ r f tiacct rrunenti ; rehqu* att^ 

E 
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temfigurx Erac xquiponderarc dimidium paraiiclogrammi altiturfi- 
nis qr au&i portionc nota fcmicunei ptimi cxpanfiq iuC. 

s C H o l ! r m. 
poiliftmus p. de Fermtt metbodo fultiliutis frorfrs mirMj ij 4 m frofortio- 
nem in f mt o m fU frimi nominis cyclocylindricd tmhi dtmonftrtuit ; 4 u 4 m fuidem 
methodum frit in oferibut , fmt tou Euroftt enixe cxpetuntur , edet , >#i A« efl , 
Amicorum omnium freahus undem Ytflus. 

PROPOSITIO XV. 

Ilfdcm manentibusf Fig. 14. ) complcatur quadracum d a u H & in 
c o ponatur H u axis parabola? H m a cuius vcrtcx H 3 ordinatim 
appiicaca u a : In circuli d c a diamcrro d a fumptum fit quoduis pun- 
&um 2 & pcr illud du&a c 2 ordinatim applicaca occurrcns rc#a? u 
Hin P, paraboLc in punclo m. 

Oftendendum cft re&a n P m ciTc aequalem rcdta; c t dimecicqci. 
cyclocylindncz nondum expanfa?: ac promdc cyclocylindrica» qua- 
drantctn nondum expanfum efle paraboiam H m a u tranflatam ia 
pcriphenam d c a , illiquc infiftentem ad pofitionem rcctar a s. 

Quoniam enim ordinatira appiicata u a xqualis eft axi H u, latus rc- 
&am parabolx «rit xqualc redx H u vel d a j crgo rcSangulum u H P 
eft xquale quadrato P m : fcd rc&angulura ad z cft xqualc per corolla- 
rium o&aux fexti ltbfi Euclidis quadrato re&x d e vel c t : crgo cum rc- 
ftangula ad z , u H P fint xqualia, erunt quoqut P m , et xqualcs : igr- 
tur cyclocylindricx quadrans nondum expanfut cft -parabola Hmau 
tranftata in pcripheriam d c a ad pofitionem redtx u a, illfque infiftcns 
ad pofitioncm rec^x f a , quod erat demonftrandura. 

C OR*b L L A R I V M. 
Hinc licet inferre cyclocylindricx figurx quadrantem hoca nihil 
aliud crTe quam parabolam expanfam , qux ante quam expandcretur 
erat H m a u,& ad pofitionem rec*x a s fuper limbo femicirculi d c a 
infiftebat. In hac vero extenfione iftud fcruatur vt arcus d e a conucrta- 
turjn re&am fibi xqualem , & fingular illius arcus portiones extenfx in 
re&as xquales retineant illas ipfas ordinatim applicatar qux ipfis com- 
petebant ante extenfionem* Simili prorfus pado expanfus cuneus primus 
h q a cft fcmicircuius d n a expanfus ita vt curua an d conuerratur in rc- 
ftim a h fibi arquaicra , & ordinatim appiicata f a. ad a b bafim expanfi fe- 
micuhei h*qafit xqualis ordinatim applicacx z c ad dlametrum d a fe- 
micirculi d n 1, re6tt h f xquantc arcum dc. Itaque figura h qa eft femi- 
circulus d e a expanfus quatenus curuatura d e a intelligitur in rc&am a h 
expandi rctentis ordinatim applicatis iifdem paralleiis redx g n. Eft au- 
cem cuneus primus expanfus quatenus fnperncies cylindrica cunci primi 
notiinfiftcns ad pofitionem tc&z* sfapcr pcripheria dna intelligitur 
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cxpandi in rcdtas parallclas rc&z a-h ; quarum fingula? /unt xquales peri- 
phcrix ad cuncum attihenti circulorum parallelorum bafi cylindri. Dc- 
niquc fi in plano fa grc&o ad planuhi d a c, intelligatur triangulum rc- 
tStanguIum g a s ; in lemicylindro cuius bafis d c a g , planum f g n aufe- 
rct fcmicuncum primum intcrceptum planis nga,fgn,fga. Supcrfi- 
cies autem cylindrica ipfius fcmicunci erit triangulum g a s ad pofitio- 
nem f a c tranflatum in curuam a n , & illi inftftens ad pofitionem re&x 
a s. Pari de caufa fuperflcics femiCunci eadem eft quadrans circularis in- 
fiftcns fupcr fcmidiametro g n tranflatus in ipfam fuperficicm ad pofitio- 
nem planifag. Porrd dura triangulum vel aliud quid tranflatum dici- 
mus, nolumus intelligi poft tranflationem mancrc xquale fibi ipfi antc 
tranflationem fumpto ; id enim aperte* falfum eft : fed foliim quocunquc 
plano ad planum f a c parallelo fecetur trianeulum f g a & cunei fuperfi- 
cics illa , fe&ionera trianguli & fuperficici eflc inter fe xquales. Qux au- 
tem de cuneo primo fcripfimus poflunt , vt patet , proportionc quadam 
applkari cunco fecundo , qu vt patct ex corollario fecundo decimx tertix 
& cx ipfa decima tertia expandctur in figuram finuum vcrforum ibidcm 
dcfinitam & dcraonftratam. 

PROPOSITIO XVI. 

REuocato ( F/g. 15. ) fchcmatc decimae tcrtix fit h o c a paruae 
fcmicycloidcos pars fupcrior, gcnita quadrantc circularidbc 
a : fit h q i u a figura ex finibus verfis : fit d p c limbus parabola? cuius 
axis ac , ordinatim applicata a d : dutfa fit b m quarlibet ordinatim 
applicata ad circuli fcmidiamctrum c a occurreni limbo paraboiico 
in p : pcr b du&a fit b o arquidiftans rc&x a d , & occurcns limbo h 
ocino; per o a#a fit o f parallela rc&a? a c occurrcns lineis h a 3 h q 
uinf, x. 

Oftcndcndum cft rcftas m p , f x cflc a?qualcs , ac proindc quo pa- 
&o figura d b c a cxpanditur in figuram h o c a , codcm expandi fi- 
guram d p c in figuram cx finibus verfis h x q i u a. 

Qupniam enim pcr tertiam tertij tetragonifmicorum tres redxua, 
m b , m p funt proportionales ; tres autem u a , f o, f x funt proportiona- 
les per dccimamtcKiam, patet re&as f x,mp cfle xquales, ac proinc vc- 
rum id c(Tc quod crat demonftrandum. 

COROLLARITM 

Sicuti quadrans circularis d b c a expaditur in paruam femicycloidem 
fuperiorem h o c a , ita parabola d p c a in figuram cx finibus verfis u q h 
a? vndefit vt ficuti trcs a c, mb,m pbnte expanfionem funt proportio- 
nalcs , ica poft expanfioneta tres a c , f o , f x maneanr proportionalcs;po* 
teft itaque figura un h a appdlari ctiam parabola cxpanfa, in fenfu vide* 
licet iam expofito. 

> E % 
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PROPOSITIO XVIL 

Ilfdem manentibus compleatur quadratum cadc,& ducatur eiu& 
diamecer d c : completo parallelogrammo u a h l , incclligacur par- 
ua fcmicycloidcs fupcnor a y 1 h fubconcraric refpondcns fupcriori 
femicycloidi hoca. Re&arx occurrac limboay liny, & rcdae u 1 
m z- 

Oftendendum eft tres re&as u a vcl z f , f y 3 z x cfTe proporriona- 
lcs , fjguramque a y l h effc tnangulum c d c cxpanfum flcuti in fu- 
perioris corolario oftcndimus uixha cffc parabolam dpca cx- 
panfam. 

Re&a o b produ&a occurrac re&ac a c in n , & rectam re&ts c d, c c 
in r & g. Igicur pcr fccundarn huius libri redtar b n , f y funt acquales: fcd 
larera b n , g c parallelogr ammi g b n c $ funt acqualia : igicur re&ac f y , 
g c funt xquales : fcd in triangulo c d c re&angulo cuiu» duo latcra c c, 
d c funt xqudia , applicata r g xqualis cft latcri c g : crgo rt&x r g f y 
funt xqualcs. Igitur a y 1 h cft triangulum c d e expanfum iuxta explica- 
tionemfupra traditam. 

Rurfus quoniam rcdta z f arquat re&am m-g , & rec-ta f x re&am m p- 
per fupcriorem , rcfidua z x xquabit reduam p g : trcs igitur re&ac z f , 
f y , z x xquanc tres rc<5cas m g , g r, g p fingulx fingulas : ergo cilm pcr 
duodccimam tcrttj rctragonifmicorum cres rc#x m g , g r , g p fint pro- 
portionales , erunc quoquc & tres z f , f y , z x. Ergo &c. quod erac dc~ 
monftrandunu . 

s c u o L i r M. 
Noutm , f um feauuntnr , profofitiones dditcimus ineunte hoc menfc Felmurio duni 
Uhentis itffp» Pojftn quam ^uAtuor bos de cycUide libros ^egius Mdgtfirdtut noftro 
rogdtn ctnjutt ohfifndndot , yuod eiufdem dutoriute o nunufdBum deinde tfi , "V/ 
certo otnnihut conftdret nos eo iffo temfore tuo ulculum fexdecim cafuum edidimus , 
hdhuijfe exdrdtot eosTihros juorum in eo ultulo mtntiontm fddmus . ffm forro frofo- 
fitiones non fuUmns fore Lettori iniucundde , cituo cjcUcjlindricd trstidtum mirifice 
dmflificent. 

PROPOSIT IO XVIII. 

P Aarabolam f a g cangac ( F/g. 16- ) re#a ad in a 9 ciufque axis fic 
a e : illius qucmlibet arcum h n fubtcndat re&a h n non parallela 
rccla: a d , quae bifariam fe&a fit m i , & per i du&a fic i 1 parallela rc- 
<fta? a e occuirens arcui h n in l;ex d e abfchTa fit a s xqualis reclae i 1, 
& per s du&acfint vcrinquc ordinatim applicatae f g , f f ad axem a c ; 
pcrf,g, h,n du&a? finc f r , g m , h c , n d parallcla? axi ac &occu- 
rcnces tangenci in r, m, c, d. Parabol* f ag latus rc&um a C rcf- 
pondcataxia c. 
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Oftendendum eft re#as rm, c d effc a?qualcs, & fi dcfcribantur 
femicirculi r B m , cc d ex centris a , x , fumptifquc ay , x z «quaiibus 
agancur y q , z p a?quidiftantcs axi a e, & occurrentes m A , u , q , b, 
Oj p hneisB m,ag,gs,td,lon, hin, re&asq u,op e(fea?qua- 
lcs : & trcs rc&as Ca,Ay,qu,vclCa,zb,op clfe proportiona- 
lcs. 

Rc&as f g, c d efte arquales pacec ex methodo propofitionis 26J&266. 
Gregorij a S. Vincentio de Parabola. Praeterea quoniam re&angulo C a 
s xqualc eft quadratum ordinatim applic atac f g vcl a m , vel a B , cres re- 
clat C a , a B , a s , vel cres C a r c x , i I erun{ continuc proportionalcs:cr- 
go per tertiam tercij cecragonifmicorum cres tc€tt C a , y A , q u , vcl 
cres C a, zb,p o erunc proporcionales : ergo &c. quod erac demon- 
ftrandum. COROLLARIVM. 

Si rc&a a s non eiTec axis , fed quxuis aJia diameccr , r B ro , c c d non 
forcnc fcmicirculi , fed fcmiellipfes quarum fcmidiamecri coniugatx r a, 
a B, vel c x, x t forenc incer fe «qualcs : Cartcra ver6 perinde demonftra- 
rencur , vc pacec. Cxterum prxfentem propofitioncm cura haberemus in 
noftris manufcriptis nondum edttis aliterilemonftratam, & pendentem 
e» nonnullis aliis , libuit illam brcuitatis ftudio monftrare adhibtta mc- 
thodo Gregorij a S. Vinccntio. 

PROPOSITIO XIX. 

INtclligatur ( Fig. 17. ) fcmicirculus f c g diametro f g, centro s 
dcfcriptus circa mancntemfg voIui& dcfcribcrc fpharricam fu- 
pcrficiem, cuius ccntrum erit s , diamctcr f g. Ad diaractrum fg fc- 
micirculi f e g excitetur perpendicularis fe ex centro s ad peripheriam 
cdu&a , fltque e a dupla rcdar f c : ponatur f a g parabola cuius axis 
a s i bafis f g. Ex redta f g vtrinque produdta in mfinitum abfcinda- 
cur quaelibct rcda d p , qua» vcl tota fit interpun&a f, g vcl faltcm ali- 
quaipfiuspars; &y eius bifeclio non congruat pun&o s. Pcrd,p 
ducantur d c , p b parallela* axi f a occurrentes limbo parabolico in c, 
& b ; iungatur rc6ta c b occurrcns rcclse f g in r : reclangulo Contento 
fub redis fe, d c fiac aequale re#angulum contentum fub rc&is d r, 
r q : de&ribatur parabola r t u cuius axis r d , latus rc&um r q, Intel- 
ligatur cylindrus cuius bafis fit circuius ccntro y , fcmidiamctro v p 
vcl y h defcriptus, axis vero fit y x : parabola u t r d intclligatur circa 
axem mancntcm dr volui, quoufque planum u d r ftctreclum ad ba- 
fim cylindri •, ad pofitionem plani x y h intelligatur parabola ut r d, 
vdcius portio u cp d transfeni in fuperficiem cylindricani iuxrtme- 
chodum craditam in dccima quinta propofinore J?f ! 1,1 A } [ ' Jf 
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Oftendendmn cft parabolam ita tranflatam eflc portioncm fupcr- 
ficiei cylindricarinclufam hcmifphario quod fupra bafim cylindn ab- 
fcindit circulus centri s fcmidiamctri fe : ac proinde duplum illius 
parabola? ita rranflata? ctfetotam portioncm fuperficiei rcylindncse 
comprehenfa? intra fpha?ram ccntro s ,femidiamctro f f dcfcriptam. 

Re&a c d produ&a occurrat pcripheriz f c g in z : crgo pcr tertiam 
tcrtij tctragonifmicorum crunt tres re&z f c , z d , d c proportionales, &c 
redangulo c s, dc crit zqualc quadntum ordinatim applicatx d z ad € 
g diametrum lemicirculi f z g generantis fphzricam fupcrMcicm;idemq; 
oftenditur in quacunquc alia ordinatim applicatapn. Cum ergo re&an- 
gulo contcnto fub t cciis c s, d c zqualc fit re&angulum d r q fiuc qua- 
dratum d u , crunt d u , d z zqualcs : fimili prorfus pac*to oftendcntur p 
t , p n zquales. Igitur re&z p t , d u non transferentur , fed manentes in 
planourd crc&o ad bafim cylindri occurrcnt in t & u fupcrficici cylin- 
dricz & fphzricz fimul. 

Rurfus in rc#a d p fumatur quodcunque aliud pundum y » & per i4Iud 
du<Sta fit y h ordinatim applicata ad d p diametrum circuli d h p , quz 
occurrat peripheriz f c g in rn , re&z c r in i , curuis utr,fagino&l. 
Igitur per fuperiorcm re&angulo contento fub rc&is f e , i 1 zquale eft 
quadratum y h s Prztcrca redtangulo contcnto fub rcdtis f e , y i zquale 
elTe quadratum y o patet, quia quadratum d u ad quadratum y o eft vt 
rc&a d r ad y r , cum fint zqualia re&angulis d r q , y r q : fcd rcdangu- 
lum altitudinis e s bafeos d c cft cft ad rc&angulum eiufdem altitudinis» 
bafcos y i vt re&a d c ad y i , hoc cft in triangulo c d r vt re&a d r ad y r; 
ergo vt quadratum d u ad y o , ita eft re&angulum altitudinis f e bafeos 
d c , ad re&angulum ciufdem altitudinis , bafeos y i : ergo cum illud rc- 
dtangulumfit zquale quadrato d u , re&angulum altitudinis f c , bafcos 
y i erit zquale quadrato y o. Duo igitur quadrata y o , y h zquant duo 
re&angula altitudinis f e , bafium i 1 , i y , vel zquant rcdtangulum alti- 
cudinis f c » bafeos y 1 : fcd re&angulo ifti zquale eft per tcrtiam tertij 
tctragonifmicorum quadratum y m;crgo quadrato y m zqualia funt duo 
fimul quadrata y h » y o : ergo cum mancnte c d r plano re&o ad bafim cy- 
lindri, re&z o y , y h conftituant angulum re&um, & perpendicularis o y 
transferatur ex pun&o y in pun&um h; circulus intcruallo reclz my 
defcriptus , motu femicirculi defcribentis peripheriara fphzricam, tranfi- 
bit pcr pun&um o tranflatum : ac proindc pun<5tum o tranflatum eritin 
periphcrii cylindri & fimul in peripheria fphzrica , quod crat demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO XX, 

PArabolam cuius vcrtcx concruat tcrmino diamctri circularis, & 
qu* ex fupcriorjs methodo Ut tranflata, quadrarc & expanderc. 
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Reuocetur fchema dccimx quintx , ( 14. ) & in eo datus fit femi- 
circulus d e a centro g , femidiametro g n vel g d dcfcriptus , qucm tan 
gat rc&a d H fiuc fit xqualis rc&x d a, fiuc insrqualis ,& completo pa- 
rallelogrammo H d a u intelligatur in eo parabola H m a cuius axis H u, 
ordinatim applicata u a. Ponatur curux a e d xquaiis re&a a h , & defcri- 
batur cuneus expanfus h o c a refpondens quadranti circulia d b c ccntro 
a defcripci;ex ac aufcratur^aM xqualis rc&x au& defcribatur cuneus 
proportionalis expanfus cuius diracticnsf N ad f o fitvt rc&aaM adac, 
vcl vt rcdta H d ad d a. Dico figuram h N M a effe xqualem paraboix 
tranflacx in peripheriam d e a , & effc ad quadratum a c vcl a d , yt eft rc- 
cladHadda. Quod fi non fumatur tota , fed eius pars f N M a , aio il- 
lam efle ad partemV a c o vt cft re&a d H ad d a ; partis vcrd f a c o qua- 
dratura abfotuta conftat per nonam & vndecimam. 

Si Hd, d a fint xquales, ex decima quinta propofitione parabolx 
cranflata cxpanditur in figuram h o c a ; fi autem H d , d a fint inxquales, 
paccc figurarum hNMa, hoca dimetientcs parallclas reclx ac cffe in- 
ccr fevc rcdtas H d, da, vel vt rcchs aM, ac : ac proinde ex fexta pri- 
mi tetragonifmicorum figuram h N M a cffc condidta rationc ad figuram 
hoca, vtcft rcdaaM adac. % 

Vc autcm portionem f o i c a rcfpondentcm portioni parabolx tranfla-^ 
tz in arcum a n e inueniamus , hac methodo vtemur. Completofemicir- 
culo d b c x 1 , cx a c auferatur redta a r xqualis redtx d e ; pcr r agatur 
recta r x parallcla re&x a h occurrcns pcripherix 1 x c in x . & limbo h i c 
in o ; per x agatur x p complcns parallegrammum a r x p ; complcatur 
quoquc parallclogrammum a r o f. Ex methodo nonx patet figurxf o i 
ca arquale effe re&angulnm Tap, ex prima vero eiufque corollario li- 
quct redtas f o , d e elTe xquales , & arcui a n c rcclam a f effc xqualem. 
Habemus igitur portionem parabolx tranftatx infiirentem arcui a n reffie 
xquaiem rcetangulo I a p ; portionem verd reliquam infiftentem arcuid c 
effc xqualem re&angulo a 1 p. Ergo &c. quod crat demonftraftduuwi ■ 

COROLLARIVM. 

Quando recla g d bifariam fccatur in 2 , cum tres rcftx z d , d e , d a 
fint proportionaies , patct re&am d e vcl a r effe xquaiem re&x d-g;, ac 
proinde effc dimidium redbe a c vel a d. Ergo in ifto cafu re&a a p ad a I 
eft potcftate vt ternarius ad cfuatcrnarium ; pcnrtio vero parabolx H m a 
u tranflatx m areum d c, fi H d , d a fint xquaies xquat re&anguluiaa 1 p; 
fi verd fint inxquales , fc habet ad re&angulum a i p , vc refta H d ad d a. 
Atque-ex calculo huius casus manifefta eft methodus caiculi rcliquorum- 
omnium. . A , ? , 

PRoposiTio xxr. 

Slt ( P/g. i£. ) vt in dccima nonaf c g femicircuiiis cuiii* motu 
circa diamctrum mancntcm fg gcncrcwr fphwica fnpcrridcs 
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habens centrum s, diametrum f g, ac proinde circulum maiorem fe 
gquidiuidac fphseramin duo hcmifpha?ria,fuperius ad partespun* 
cii x qudd cxtat plano f eg, & tnfcrius oppofltum. In diametro f g 
fumatur re&a g d minor rccla g f, bifariamque fcccturin y -> cen- 
cro y pcr d, g defcnbatur circulusd hg i qui fiat bafis cyhndri cuius 
axisy xfitpcrpendicularis ad planum circuli (dcifto cnim cylindro 
loquimur quoties aliud nonindicamus, vc monuimus intio praefcntis 
libri. ) Per d du&a Cit d z ordinatim applicaca ad f g diamecrum fcmi- 
circuli f e g. 

Oftendendum el^ortionemfuperficicicylindricaeinclu/am fupcr- 
ficie illa fphzrica efle aequalem quadruplo redanguligd z- 

Defcribacur vt in dccima nona parabola e u d , & parabola f a p , cu- 
ius limbo re&a z d occurrac in c : ergo vc ibi oftcndimus d u ordinacim 
applicata parabolae u p d cransfercndae eric arqualis re&ae d z : igicur pcr 
fupenorem parabola tranflata fiue portio cylindricae fuperficiei arcui d 
h g infiftens & comprehenfa hemifphxno fuperiore cft ad quadracum d 
g ficuc rc&a d g vel p d ad re&am d u vel d z : ergo aequat rerStangulum 
g d z : ergo duae portioncs infiftenccs arcubus d h g , d i p xquanc bis re- 
Ctangulum gdz:ergo cum cocidem infiftant iifdem arcubus ad partcs 
hemifphaerij inferioris : quacer re&angulum p d z eric arquale fuperficiei 
cylindricae inclufae fuperhcie fphaerici, quod erac dcmonftrandum. 

CO ROLLARIVM 

Ex fuperioris dcmonftrarionc noca fic quadracura cuiuflibec porcionis 
ex iftafupcrficie cyltndrica incra fphaeram concenta abfciitae per planum 
h y x , vel pec aliud quodcunque illi parallclum. Potro ex denniciombus 
inicio libri praefentis praefixis patec iftam porcionem cylindricam fphxraV 
conclufam, quando pun&um y congruic pun&o s, eflc cyclocylindncam 
primaxiam ; quando autem non congruit , cyclocyhndricam fecundi no- 
sninis. Vnde infuper liquec praefentem propofitionem effe longe amplio- 
rcra decima, ibi enim quadracura folius cyclocylindricae primana* tradi- 
ta eft,hic & illius primariae primi nominis, & primarie; etiam fecundi no- 
roinis , quoties re6U g d minor eft reCta gf nam fi fuerit non minor » 
cylhidrica! fuperficies non fccac fphaeram. Pcs porro circini qui figitur 
intelligi debet collocatus in puncco s, vc dcfcribatar cyclocylindrica 
primaria primi & fccundi nominis definita initio libri , & coogrucns por- 
tiont cylindric* claufae intra fphaeram fcmidiaroccri s p. Ifta auccro qua- 
dracura ica ample* fumpca non dubtco quin nouitatc fua plurimos tcncat 
fufpenfos , & quin comparances quadracuram circuli vn4 cum quadracu- . 
ra iftius quafi-circult' dubicacurt prmo afpc&u finc vtra difEcilior exiftar: 
vtraquecnim figura eff porcio fuperficiei cujufda intra fpharraminclufa ; 
ckcatiftf quidfta fur*crficie^ plaax ,+Ucti ver ( ^ fuperficiei cyljadrjcae & 
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minus tra,6xabilis. Cztcniroiic^t poftquam rcs eft monftrata,pon videa- 
tur mult6 dimcilior quadcatura eyclocylrodrtcae primariar fccundi nomi- 
nis,quam primi , fuit tamcn mihi longc abftrufior, quoufquc ad hancme- 
thodum omnia oculis luftrando perdu&us fui. Nequc vnquam mihi pro- 
pofita ab vllo fuit alia cyclofcy lindrica prztcr eam qua pes circini collo- 
catur inipfafuperficie cylindriea, non autcm extra illam, vtfit incyclo- 
cylindricis fecundi nomints. , t \ 

PROPOSITIO XXII. 

Ilfdcm mancnt;bus cylindrusgenitus circumduclure&anguii cuius 
lacus circumaclum aequet re&am f e, e ft ad folidum gcmcum ex cy- 
clocylindrica?, dc qua fuperior propofitio agit, circumuolutione 
circa bafim fuam , vteft re&a fe ad dimidium re&a? d c- 

Iftapropofitio demonftratur eadem prorfus methodo, qua vfi fumus 
in demonftranda decima quarta fupcriore. Quando cnira pun&um d 
pjin&o s congruit , & redta d c congruit re&ae f a , fit cafus illius decimz 
quartae ; ac proindc cylindrus cft duplus folidi , quia parallclogramroum 
quo circuma&o gignitur cylindrus eft duplum fpatij aequantis figuram 
finuum verforum, in quam expanditur triangulum c g d, vt in corollano 
dccimae quintae monuimus. Atque in aliis cafibus pro figura ex finibus 
verfis vfurpatur aliailli proportionalis cuius dimetientes quae ad rcilam 
f a parallelar fint , fe habent ad dimeticntes figurar finuum verforum, ficut 
fc habet re&a c d ad d g , vel ficut quadratum d z ad d g. Ergo ( ficuti in 
vigefimx propofitionis pati caufa oftendimus ) proportionalis ifta figu- 
ra ad figuraro ex finibus verfis conftantem fe habct ad pofitionem re&ae 
a s, vt recta c d ad d g : ergo &c. quod crat demonftrandum. 

CORO LLARIVM. 
Si non fumatur totus cylindrus fed pars eius cum parte folidi intra 
eafdem ad rc&am f a parariclas pofiti , eorum proportio muenietur adhi- 
bita raethodo corollarij illius dtcimar quartae. Quando autem totus fu- 
mitur , fi d g fit quadrans re&ae g f, cylindrus ad folidum eft vt o&ona- 
rius ad ternarium : fi yero d g fit dodrans eiufdem g f , cylindrus ad foli- 
dum eft vt o&onarius ad ternarium, & ita de aliis. Hinc vero patet pro- 
pofitionem iftam patcre latiusdecima quarta. 

PRoposnro x^cin. 

IN quibufcuncjuc ( Fig, 10. ) cyctocylindricis fccundr.riis tam prf- 
mi quam fccundinominisinuenire proportioncm cyhndri 6V folidi 
de quibus agitur in pari causa fuperioris propofitionis pro cyclocy- 
lindricis primariis vtnulque nominis- 

Mahcat vt in decimanona t e g feroictrculus gewitor fpherc circa nxem 
f g, & parabola f c g,cuius axis f a.arquet re&nn f s \ vcl f c: d p fu dia- 
mctct circuii d hp , qui fiat bafi*c^lmdn ,cuius axis y x perpendttuk* 
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rts ad planum bafeos. Per e ducatur e t parallela re&ae f g , & complecis 
parallelogrammis f e t p , d n t p ; ponatur t i re&a aequalis periphcriae p 
h d, & fuper t i intelligatur conftru&a figura i 1 m t proportionalis fi- 
nuum verforum , cuius diraeticns ad drmcntientem figurac finuum vcrfo- 
rum fit vt re&a c d ad d r. Pcr p agatur p u complens parallelogram- 
mum bcup ; re&a c u produ&a occurrat limbo 1 m t inm. Quando 
pun&umg cadit intcr d & r, vt in primo fchemate, addatur re&x m n 
rc 3a n q aequalis rcclae c u vel b p ; quando aufem r cadit intcr d & p de- 
matur re£tx m n re&a n q ; per q agatur q o parallela re&z e t vel f g. 
Dico portionem figurae proportionalis ilmt infiftcntcm rcclae q o ad 
partesl, habcre proprietatem quae demonftratur indecima tertia , koc 
eft e(Te tertium gradum quorum primus ad pofitionem re&ae f e fit latcris 
f e parallclogrammum quo circumafto gcncratur cylindrus, fccundus fit 
figura cyclocylindrica infiftens re&ae t i , cuius circumdu&u generatur 
folidum quod cylindro comparatur : corum vero graduum dimetientes 
fint ad pofitionem re£tac fe proportionales, Igttur pcr deraonftrata in 
corollarto fecundo decimae tertiae propofitionis , & per methodum deci- 
mac quartae , cylindri quaelibct portio intercepta planis ad bafim ipljus 
parallelts eft ad folidum iifdcm planis contcntum , vt parallelogrammi 
portio iacens intcr cadem plana parallcla fc habct ad portioncm figurac 
fuper rc&a q o confiftentis , cuius dimetiens eft q m. Rcliqua patcnt cx 
fupra monftratis : ergo cVc. quod erat faciendum. 

PROPOSITIO XXIV. 

IN fecunda fTgura fuperioris propofitionis pundum d , congruat 
puncto s ( Fig. 20. ) & dudta b z ordinaum applicariadaxem as 
parabol* f a g, fint a s, s z a?quales. 

Oftendendum eft cylindrum dc quo agjtur in fuperiore propofj- 
tione, nempe cuius builvfit circulus diametri a c ad totum folidum 
genitum circumdu&u figurae toiius cyclocylindrica? fecundaria? ciTe 
rn prsefenti cafu , vtcft circulus ad quadratum quod poteft latus qua- 
drati circulo infcriptiad ipfum circulum. 

Quoniam rc&a azadascft vt binarius ad vnitatcm ; crit f g ad zb 
poicftatc vt cft vnitas ad binarium : re<9ac autem r p , r $ erunt inter fe ac- 
quales , ac proinde re£ta f p ad f r erit poteftate vt quaternarius ad vni- 
tatcm , fed eadcm f p vcl z b ad f g cft poteftate vt quaternarius ad bina- 
rium , crgo re&a f g ad f r eft poteftacc vt binarius ad vnitatem : ergo 
rc6ta e q xquat rc&am p b vel d a. Rurfus quoniam figurac proportio- 
nahs finuum axis i 1 ad f p eft ficut re&a a s ad f r , re&a rx dimidium re- 
, &z i 1 erit sequalis tc&*T a : fcd cidcm eft arquali* re&a e q : crgo re&a 
o t\ tWodmft* conuenit>in pun&umx. Igitur ex gcneratione figurac fi- 
niium vcrforum proportionajis, rc£ax q o aufcrt cx ipiaV proportionalj 
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figuram x 1 m o qu f ad quadratum femidiamctri c p vcl 1 s cft vt rctfa l a 
ad l r , vcl vc diameccr quadraci ad latus ; ergo hgura xltno aequalis eft 
re&angulo r f a. 

Rurfus quoniam rc<SUngulum lub f r femidiamccro circuli d h p, & 
fub t i rc<5ta arquance arcum fhpeft atquale circulo diametrifp, vc cx 
tercia primi liquec , rc&a vcrd i c bifariam fecacur in u vt cx generatione 
figurae finuum verforum patet , redangulum contentum fub fcmidiame- 
tro f r vcl f y & fub rcCta i u crit zquale femicirculo diametri d p : ergo 
rcclangulum i u A contcntum fub f a vel u A & fub i u crit ad femicircu- 
lum d hp vt te&a a s ad f r , vcl vt retftangulum a f r ad quadratum f r. 
Quoniam igitur vt redangulum a f r ad quadratum f r , ita eft rc<5tangu- 
lum i u A ad femicirculum f h p , erit altcrnando vc re&angulum a f r ad 
rcdangulum i u A , it* quadratum f r ad fcmicirculum : fcd re£tangulum 
a f r eft acqualc figurae x q o m l : crgo figura xqomlad re&angulum i 
u A , hoc cft folidum ad cylindrum cft vt quadratum f r ad femicirculum, 
. vcl vt quadraturo quod potcft latus quadrati circulo inlcripci ad ipfum 
circulum, quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVMI. 

Tres re&asf r, f g, fp eitc proportionalcs quamcunque porportio- 
ncm habeat re&a as ad az,& fiue zcadac intra puncla a, s , fiuc cxtra,pa- 
tec cx demonftrandi mcthodo : nam vt re&a a s ad a z, ita eft poteftate 
ordinatim applicata f g ad z b : fcd vc a s ad a z, ica eft f r ad z b , vel ad 
fp: crgovcfr rc&a ad f p , ica eft poteftatefgad eandcm f p atqualem 
xe€Lz z b : igitur tres rc&ar f r , f g , f p funt proportionales. 

C O R O L L A R I V M II. 

Ex methodo pracfcncis casils poterit facili negotio fieri progreiTus ad 
quofcunque alios, quamuis pun£U d , & s difcrepcnt : ac proinde iftimc* 
thodo fatis fit vnus ifte calculus. Ex demonftratis autem circa cyclocy- 
lindricam manifcftum eft facilius cite quadrarc folidum genitum ex qua. 
cunque cuiufcunque nominis cyclocylindrica, quam illam quadraretfo- 
lidi cnim quadratura dacl circuli quadratura demonftrauimus pro omni 
cafu cuiufltbct nominis cyclocylindricae : cumtamen quadraturam cyclo- 
cylindricarum vtriufque nominis primariarum tantummodo dederimus» 
prartcrraifla quadratura fccundari^rum. Hoctamcn habemus quadratu- 
ram cyclocylindricarum datam non pendere a quadratura circuh j cum 
illa folidorum indc pendcat. , 

P R ( OP OSIT I O XXV. 

REuocato fchemate ( figJlj- ) propofitionis decima? nona? , cir- 
culus fpha?r* genito* motu drca axem f g efto f e g , & bafis cy- 
lindri d h p : fcmidiamctri cma dimiclium y E ita fecctur in V vt tres rc- 
^apt; V E, V y fint pcopoitionalcs ; cx icfla y p abfcindatut y A 

F & 
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dupla re£* y V , per A ducancur A D,AH ordinacim applicatac ad 
d p diamccrum circuli d h p , & ad r A axcm parabolae r c u. 

Oftendendum cft parabolam u c r d cranflacam lcge pra?fcripca in 
fupcrficiem cylindricam bafeos d h p ica rcfpondcrc illi figuvx 
qux in eadem fuperncie dh p incclligicur gignicx rcclis a puncto A 
cdudcisadfingulapcriphcria? dhp pun&a,& poftea crc&ispcrpen- 
diculariccr ad bafim, vt ficut cft reCta A D a d rcdam A H , ica finc iln- 
gula? dimecientes parabola? cranflacaead fingulasiftius figuraeinfiftcn- 
ccs cidem peripheriae puh&o. 

£x conftru&ione patet trium redtarum proportionalium quarum pri- 
ma V y» fecunda V E , tcrtia fit p r , re&am y K continere bis primam ; rc- 
&am y p vel y h bis priraam & bis fccundam ; ergo y r compofitaex y p 
& e» p r tertii conttnebtt bi$ primam , bis fccundam & femel tertiamter- 
go ablata y * bis prima , refidua y a vcl illi arqualis r B eohtineat neceile 
eft, vt attcndcnti patct ftatim , bisfecundam femel tertiam : ergo duae 
fimul y r , r B vel tota y B contincnt bis primam , quater fecundam» & 
bis tcrtiam. Igitur y a. aequat bis primam , y p vero bis primam & bis fc- 
cundam,y B dcnique bis primam , quater fccuhdan* & femeltertiam; vel 
fi bis prima fumatur pro primo termino , rce*a y x eft prrmus terminUs ; 
re&ay p primus& fecundus; re&a y B primus , fecuncH duplus , & ter- 
tius : ergo vt ex decurfu propofitionis fcptiraae libri eertij tcttagonifmi- 
corum ltquct , trcs re&ae y a , y p , y B funt proportionales. 

Quoniam igitur tres re&ar y \ , y p , y B funt proportionales , & rc6ta? 
^B dimidium r occupat vertex parabola? r t u y c% treccntefima prima 
propofitione ltbri quinti Gregorij a S. Vincentio conftat vt eft ordinaeim 




CO ROL LAR I V M. 
* Quando punclum r fiue vertex parabolar r t u congruie pui*€td p , cx- 
trcccnccfima propofitione libri quinti Orcgdrij a SL VitttentFo iot ex ha- 
&cnus dcmonftratis a nobis fatii conftat proprietatem iam exptieaeam 
compcterc huic cafui. Quando autem pun6tnm r caderet inter y & p,eiuf- 
modi proprictas ceffarc contfincitur ex vi demonftratorum. Quoties au* 
tem D a , x H fucrint acquales , parabola r u d^tranflaia erit Vt patet , ipfa 
figura defcripta in fuperficie cylmdri baljeos db p , cuius dimetientes ar- 
quant rcclas ex pun6to * edu&as ad pertmetrum d K 

P R O P O Slt I O XX V I o i r- 

ESco femicirculusf h*dg( P% ai. >in cuius diamttro fg rump» 
finc duo purioU a , b arqualiccr rcmota a ccncro y ; pei b y a cdu- 
clxfint ordinacirn ^pphcaeficac^iUdj & pcr ; cv.dc^nge.nteyc e^cHu 
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per centrum y edu&a fic ordinattm applicata y h ; cdu&a? ctiam fint 
re£a;ah,bhexpun&isa,badh. 

Oftendendum eft fumpto quouispun&o m in peripheria circuli & 
cdu&is redis a m,b m , duo quadrata a m, b m fimul cflc xqualia du- 
plo quadrati a h. Et fi ex pun&o m excitetur m s perpendicularis ad , 
planumcirculi xqualis rcO* m b, nguram infuperficie cylindricuius 
bafis fic f c d g comprehenfam curua f c d g fcV linei defcriptd a pun- 
€t\% s , eiTe cyclocylindricam fecundariam defcriptam a circino cu- 
ius vnus pes hxreac in punflo a , interuallum autem intcr extrema 
crurum pun&a a?quet redtam hr cuius quadracum fit duplum qua- 
drati h a. 

Reclae a c, b F bifariam fccentur in l.t, & defcribantur parabolx 1 c, t d 
quarum vertices 1 , t,ordinatim applicatx a c , b d ; ex pun&o m demitca- 
tur perpendicularism u ad f h re&am. Patet duas iftas parabolaseiTe eaf- 
dem , & habere idem latus re&um ; patet quoque ex fupcriore , re&am 
m befTe xqualem ordinatim applicatx aa parabolx t diametrum t b pcc. 
pun&umu du&x;fimilit£rque rcctam a m xqualem elTe ordinatim appli- 
cat<» per u puncKi a&f ad axcm parabolx 1 c. Efto t q latus rc&um para- \ 
bolx ; igitur re&angulum q 1 u cft xquate quadrato ordinatim applicatc; 
vnius, & re£tangulum fubqlSc fub tu cornprehcnfum cft xqualequa- 
drato ordinatim appUcatx alterius : ergo duo quadrata fimul ordinatim 
applicatarum per u du&arum funt xqualia rc&angulo q 1 1 quocunque 
cadat pun&um u : ergo quando purufhjm u congruit pun&o y , cum a h, b 
h fint xqualcs , & duo quadraca a h , b h fi_t llmuj aiqualia rcdangulo q 1 
t, patet duo quadrata ordinatim appl.cataruOT_adparabolarum commu- 
nem axem, vel duarum re&arum arn,mb VeH_:& cflc xqualia quadrato 
hr. ergo re&aa s eft xquahs re&x-h r ; crgo,pun<5tum s eft in fuperficie 
fphxrx ex centro a defcriot* ; cuius femldia^c|cr xquet re&am h r,quod 
erat demonftrandum. : ^/_f 

COROL LM I V M I. 

Pun&a a & b reprxfcntantur in fchematc prxfcntis propoficionis intra 
diamctn f g tcrminos f , g : fed eadem eft dcraonftrandi ratio fi collocen- 
tur extra illos tcrminos , vc in e & F ; oftendic enim Gregorius a S. Vin- 
cencio in propofitione 303. de patabola, re&as ex pun&is e, F edu&as ad 
peripherix f h d g quodlibet punc"tum m eiTe xquales ordinatim applica- 
tiscertx cuiufdam parabolx» Hinc vcro prxterea conficitur prxfentis > 
piopofitinnis methodo ampliorem euadere demonftrationem quam Grc- 
gorius a S. Vinccncio fecit vltimam libri fui tertij. Hinc deniquc patet 
iftam proprietatem non conuenirc folis pun&is f, g cxtrcmis diamctri f 
g , quod tantum in Elementis Euctidis demonftrarur. 

» ■ 
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PROPOSITIO XVII. 

Ilfdcm manentibus compleacur quadratunvc a d e , & ducatur cius- 
diameter d c : complcco parallclogrammo u a h 1 , intelligatur par- 
ua femicycioidcs fupcrior a y l h fubconcrarie rcfpondens fupcriorr 
fcmicycloidi h o c a- Rc£af x occurrac limboay liny, & rctfa? u 1 
in zi 

Oftendendum cft trcs re&as u a vel z f , f y, z x cfTc proportiona- 
lcs , figuramquc a y l h ciTc tnanguium c d c cxpanfum ficuti in fu- 
pcrioris coroiario oftcndimus uixha cftc parabolam dpca cx* 
panfam. 

Rc&ao b produ&a occurrat re6toc a c in n, & reccam t* re&is c d, c c 
in r& g. Igitur per fccundara huius libri re&ac b n f y funt acqualcs: fcd 
lacerabn, g c parallelogrammi g b n c, funt arqualia : igicur vc&z f y» 
g c func arqualcs : fed in criangulo c d e re&angulo cuius duo latera c c, 
d c funt acquUia , applicata r g arqualis eft iatcri c g : crgo rt&ae r g f y 
funt xquales. Igitur a y 1 h eft triangulum c d c cxpanfum iuxta cxplica- 
tionemfupra traditam. 

Rurfus quoniam redta z f arquat rc&am mg , & re6ta f x rc&am m p- 
pcr fuperiorem , rcfidua z x arquabic reduamp g : cres tgicur xc&x z f , 
f y , z x arquanc tres rc&as m g , g r, g p fingular fingulas : crgo ctlm pcr 
duodecimam tertij tctragonifmicorum cres tc&x m g , g r , g p finc pro- 
porttonales , erunc quoquc & trcs z f , f y , z x. Ergo &c. quod erat dc- 
monftrandum. 

S C B 0 L i r M. 
Nouem , (ju* fefunntur , propofitiones ddiecimus ineunte hoc menfe fehrudrio dnni 
Ufontis itffo» Pojfe* auam futtuor hot de cycloide liiros Hjegiut Mdgtfirdtut nofiro 
rogdtu cenjmt ohjifndndot , auod tiufdtm dutoritdte ty nunu fd&um deinde cfl , "V/ 
certo omnihut conftdret nos eo ipfo tempore *uo cdlculnmfexdecim csfuum edidimms , 
hdhuiffe exdrttos eoslihros ftorum in eo CdUulo mentionemfdcimus. Hd* porro propo- 
fttiones non puumutfore Lettori iniucund* , cum- cycUcylindricd trdBdtum mirijite 
dmpUfitenu 

PROPOSITIO XVIII 

PAarabolam f a g tangat ( Fig, \6- ) re#a ad in a , ciufque axis fic 
a e : liiius qucmiibct arcum h n fubtendat re&a h n non paraiicla 
rccla? a d, qu* bifariam fec>a fit in i , & per i du&a ficil paralieia rc- 
€tx a e occutrens arcui h n in I;cx d e abfchTa fit a s aequalis reftae i 1> 
& per s du&asfint vcrinque ordinacim apphcata; f g , f f ad axem a c ; 
perf,g,h,n du&aefinc f r , gm , h c, n d parailcia? axi ac &occu> 
rcntes tangcnti in r , m , c , d. Parabokr f a g latus rcdum a C rcf^ 
pondeat axi a c. 




)igitized by Googl 



LIBER SECVNDVS: 37 

Oftendendum cft re&as rm, c d eiTc xquales, & fi defcribantur 
/cmicircult rB m , ct d ex centris a , x , fumptifquc ay , x z arqualibus 
agantur y q , 2 p aequidiftantes axi a e, & occurrentes iu A , u , q , b, 
0, p lineis B m,ag,gs, t d, lon, hin, re&as q u,op cflca»qua- 
les: & trcs reCtas Ca,Ay,qu,vclCa,zb,op efle proportiona- 
lcs. 

Re6hs f g, c d eflfc arquales pacec ex methodo propofitionis i6j.&ii66. 
Grcgorij a S. Vinccncio de Parabola. Prxterca quontam rc&angulo C a 
s zqualc eft quadratum ordinacim applicacat f g vcl a m , vel a B , tres rc- 
&z C a , a B , a s , vcl c r es C a , c x , i 1 erunc. concinue proportionalcster- 
go pcr tertiam tercij tetragonifmtcorum trcs re&£ C a , y A, q u , vcl 
tres Ca, zb,p o erunc proportionales : ergo &c. quoderat demon- 
ftrandum. COROLLARI VM, 

Si re&a a s non cflct axis , fed quxuis alia diameter ,.r B ro , c t d non 
forcnt femicirculi , fed femiellipfes quarum femidiametri coniugatat r a, 
a B, vei c x, x t forcnt inter fe «quales : Caetera verd perinde demonftra- 
rentur , vt patct. Cxcerum prxfencem propoficionem ciim habercmus in 
noftris manufcripcis nondum cditis aliterilemonftratam , & pendcntem 
ex nonnullis aliis , libuit illam brcuitatis ftudio monftrare adhibita mc 
thodo Gregorij a S. Vincentio. 

PROPOSITIO XIX. 

INtelbgatur ( Fig. 17. ) fcmicirculus f e g diametro f g, centro s 
dcfcriptus circa manentemf g volui & dcfcribcre fphacricam fii- 
pcrfTcicm, cuius ccntrum crit s , diameter f g. Ad diamecrum fg fe- 
micircult f eg.excitctur perpendicularis fe cx centro s ad pcripheriam 
cduda j fitque e a dupla redar f c ; ponatur f a g parabola cuius axis 
a s , bafis f g. Ex recH f g vtrinquc produdta in infinitum abfcinda- 
tuTquaehbecre&adp, qua? vcltota fitinterpundaf, g vcl faircm ali- 
quaipfiusparsi&y eius bife&io non congruat punfto s. Pcrd,p 
ducantur d c , p b parallclae axi f a occurrentcs ltmbo parabolico in c, 
Scb ;iungacurrc&acb occurrcns rcclaef g in r;reftangulo contento 
fub re&isfe, d c fiat atquale re&angulum contentum lub rc&is d r, 
r q ; defcribatur parabola r t u cuius axis r d , iacus rcCturh r q. Intcl- 
ligatur cylindrus cuius bafis fit circulus ccntro y , fcmidiamctro v p 
vcl y h defcriptus, axis vero fit y x ; parabola u t r d intclligatur circa 
axem manentem dr volui, quouique planum u d r ftecre&um ad ba- 
fim cylindri i ad pofitionem plani xy h intelligatur parabola uc r d, 
vel eius portio u t p d transferri in fuperficiern cylirrdricam iuxta rrTc- 
thadum traditam in decima quinta propofirione. - 1<v l - ,l * ; ^ 

E 3 
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Oltendendum cft parabolam ita tranflatam efle portioncm fuper- 
ficici cylindrica? inclufam hemifpharrio quod fupra bafim cylindn ab- 
fcindit circulus ccncri s femidiamctri f c ; ac proinde duplum illius 
parabola? ka tranflata? cflctotam portioncm fuperficiei .-cylindnca? 
comprchcnfar intra fphaeram ccntro s , femtdiamctro f f defcriptam. 

Re&a c d produ&a occurrat pcripherix f c g in z : crgo pcr tcrtiam 
tcrtij tetragonifmicorum crunt trcs re&x f c , z d , d c proportionales, & 
rcdangulo c s , dc erit rquale quadratum ordinatim applicatx d z ad f 
g diametrum lcrnicirculi f z g generantis fphxricam fupern*ciem;idcmq; 
oftcnditur in quacunque aliaordinatim applicatapn. Cum ergo rc6tan- 
gulo contcnto Cub f cdis c s , d c xqualc fit rc&angulum d r q fiuc qua- 
dratumdu,eruntdu,d z xqualcs : fimili prorfus paclo oftendcnturp 
t , p n xquales. Igitur re&x p t , d u non transferentur , fed manentcf in 
planourd crc&o ad bafim cylindri occurrcnt in t & u fupcrficici cylin- 
dricx & fphxricx fimul. 

Rurfus in re6ta d. p fumatur quodcunque aliud punclum y , & pcr illud 
du&afityh ordinatim applicata ad d p diamctrum circuli d h p , qux 
occurrat pcriphcrix f e g in m , rc&x c r in i , curuis utr,f agino&I. 
Igitur per fupcriorem rc&angulo contcnto fub rc&is f c , i 1 xqualccft 
quadratum y h : Prxterea rcdtangulo contento fub rc&is f e , y i xqualc 
crfe quadratum y o patct, quia quadratum d u ad quadratum y o eft vt 
reda d r-ad y r , cum fint xqualia re&angulis d r q , y r q : fed rc&angu- 
lum altitudinis e s bafcos d c eft eft ad re&angulum ciufdcm altitudinis, 
bafcos y i vt redta d c ad y i , hoc cft in triangulo c d r vt re&a d r ady r; 
ergo vt quadratum d u ad y o , ita eft re&angulum altitudinis f e baleos 
d c , ad rc&angulum eiufdem altitudinis , bafeos y i : ergo cum illud re- 
Chngulumfit xquale quadrato d u , rectangulum altitudinis f c , bafeos 
y i erit xquale quadrato y o. Duo igitur quadrata y o , y h xquant duo 
re&angula altitudinis f c , bafium i 1 , i y , vel xquant re&angulum alti- 
tudinis f c , bafcos y 1 : fcd.re&angulo ifti xqualc eft per tertiam tertij 
tetragonifmicorum quadratum y m;crgo quadrato y m xqualia funt duo 
fimul quadrata y h , y o ; ergo cum manente c d r plano rcclo ad bafim cy- 
lindri, re&x o y , y h conftituant angulum re&um, & perpendicularis o y 
transfcratur ex pun&o y in pun&um h; circulus intcruallo rcclx my 
defcriptus , motu fcmicirculi defcribentis peripheriam fphxricam, tranfi- 
bit perpnn&um o tranflatum : ac proinde pundum o tranflatum crit in 

Scriphcria cylindri & fimul in peripheria fphxrici , quod crat dcmon- 
randum. 

PROPOSITIO XX. 

PArabolam cuius vertex coneruat termino diametri circularis, & 
quae cxfupcriotis mcthodo fic tranflata, quadrare & expanderc. 



Digitized by Google 



LIB&R SECVNDVS. 39 

Reuocctur fchema dccimx quintx , ( rig. 14. ) & in co datus fit femi- 
circulus d c a ccncro g , femidiametro g n vel g d defcriptus , qucm tan - 
gitrechd H iiue fu xqualis rc&x d a, fiue inxqualis ,& complcto pa- 
rallelogrammo H d a u intclligacur in eo parabola H m a cuius axis H u, 
ordinatim applicata u a. Ponatur curux a e d xqualis recSra a h , & defcri- 
baturcuneus cxpanfus h o c a rcfpondcns quadranti circulia d b c centro 
a defcripti ; cx ac aufcratur aM xqualis re&x au& defcribatur cuneus 
proportionalis expanfus cuius dimctiens f N ad f o fit vt re&a aMadaCi 
vcl ?t re&a H d ad d a. Dico figuram h N M a efle xqualem parabolx 
tranflatat in peripheriam d c a , & efife ad quadratum a c vcl a d , vt cft rc- 
<Sa d H ad d a. Quod fi non fumatur tota , fed eius pars f N M a , aio il- 
lam cflc ad partemV acovtefi re&a d H ad d a ; partis verd f a c o qua- 
draeura abfoluta conftac per nonam & vndccimam. 

Si Hd, d a fint xquales, ex dccima quinta propofitionc parabola 
tranflaca expandicur in figuram h o c a ; fi aucem H d , d a fine inxqualcs* 
patee figurarum hNMa, hoca dimccicntes parallclas reclx ac clTe in- 
ter fevt re&as H d, da, vcl vt rectas a M , ac : ac proindc cx fcxta pri- 
mi tetragonifmicorum figuram h N M a cltc condi&a ratione ad figuram 
hoca, vt cft re&aa M ad ac. , 

Vc aucem portionem f o i c a refpondentem portioni parabolx tranfta^ 
rx in arcum a n c inueniamus, hac methodo vtemur. Completofemicir- 
culo d b c x 1 , cx a c auferatur re&a a r xqualis redx d c ; per r agatur 
re&a r x parallela rc&x a h occurrcns periphcrix 1 x c in x . & limbo h i c 
in o ; per x agatur x p complens parallegrammum arxp; complcatur 
quoque parallclogrammum a r o f. Ex mechodo nonx patet figurx f o i 
ca xquale ctTe redtangulnm Ta pr, ex prima vcro eiufque coroliario li- 
quet re&as f o , d e eiTe xqualcs , & arcui a n e reclam a f eiTc xqualem. 
Habemus igicur portionem paraboix eranflatx infiftcntem arcui a n e effie 
xqualem rcctangulo 1 a p ; portionem vcro reliquam infiftencem arcuide 
ciTe xqualcm re&angulo a 1 p. Ergo &c. quod erat demonftrandumv \ 

C OROLLARIVM. / 
Quando rec7a g d bifariam fccatur in 2, cum trcs rcftx z d, d e» d a 
/int proportionalcs , paret re&am d c vel a r clTe xqualem re&x d g , ac 
proinde eiTe dimidium re&x a c vel a d. Ergo in ifto cafu refta a p ad a I 
cft poreftate vt ternarius ad-quaternarium ; pcnrtio VercVparabolx H ma 
u crandatx marcum d e, fiH d , d a fint xqualcs xquat re&anguluma lp; 
f\ verd fint inxquales , fe habet ad rc&angulum a 1 p , vt refta H d-add a. 
Atqucex calculohuius casus manifcfta cft mcthodus catculi rcliquoru» 
omnium. -s- " 

PROPOSITIO XXI. ' Im ...>wiJr^ 

SIc ( Fig. jS. ) vt in dccima nonaf c g fcmicirculiis cuius motu 
cixca diamctrum mancntcm fg gcncrcwr fphwica fupcrficws 
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habens cencrum s , diaractrum f g, ac proinde circulum maiorem fe 
gquidiuidac fphaeramin duo hcmifpha?ria,fuperius ad partespun- 
Stix qudd extat plano feg, & infcrius oppolicum* Indiamecrofg 
fumacur rec"ta g d minor rccla g f, bifanamque feceturin y$ cen- 
cro y pcr d , g defcnbacur circuius d h g i qui fiat baiis cylindri cuius 
axis y x fit perpendicularis ad planum circuli ( deifto cnim cylindro 
loquimur quocies aliud nonindicamus, vc monuimus incio prxfentis 
libri. ) Per d ducla fit d z ordinackn applicaca ad f g diamecrum femi- 
circuli f e g. 

Oftendcndum eft portionemfupcrflciei cylindricae inclufam fuper- 
rTcic illa fphaerica efle arquaiem quadruplo reflanguli gd z- 

Defcribatur vc in decima nona parabola g u d , & parabola f a p , cu- 
ius limbo re&a z d occurrat in c : ergo vc ibi oftendimus d u ordinatim 
•pplicaca parabolx u p d transfercndx erit xqualis rc&x d z : igicur per 
fuperiorcm parabola cranflaca fiue porcio cyltndricx fupcrficici arcuid 
h g infiftens & comprehenfa hemifphxrio fuperiorc eft ad quadracumd 
g ficut rcdta d g vcl p d ad re&am d u vel d z : ergo atquac reftangulum 
e d z : ergo duat porciones infiftentes arcubus d h g , d i p arquanc bis rc- 
Crangulum gd z: ergo ctlra cocidem infiftanc iifdem arcubus ad parces 
hemifphxrij infertoris : quacer re&angulum p d z eric xquale fuperficiei 
cytindricx inclufx fuperficie fphxrica , quod erac demonftrandum. 

CO ROLLARIVM 

Ex fuperioris demonftratione nota fic quadratura cuiuflibet porcionis 
cx iftafupcrficie cylindrica intra fphxram contenci abfciflx per planunt 
h y x , vel pet aliud quodcunque illi parallclum. Porro ex dennicionibus 
inicio libri przfencis prxfixis pacec iftam porcioncm cylindricam fphxrl 
conclufam, quando pun&um y congruic pun&o s, c(Tc cyclecylindricara 
primariam ; quando aucem non congruic , cyclocyltndricam fecundi no- 
tninis. Vndc infuper liquct prxfencem propoficionem cffe longe amplio- 
rcra decima, ibi cntm quadracura folius cyclocylindricx priraarix cradi- 
ca cft,htc & illius primarix primi nominis, & primarif cttam fccundi no- 
minis, quocics rec3ta g d minor eft re&a gf: nam fi fueric non minor , 
cylindrica fupcrficies non fecat fphxram. Pcs porro circini qui figicur 
intelligi debec collocatus in pun&os, vt dcfcribacnr cyclocylindrica 
primaria primi & fecundi nominis dcfinica inicio libri , & congrucns por- 
tioni cylmdricx claufx intra fphxram femidiamccri s p. Ifta autem qua- 
dratura ita araple* fumpca non dubico quin nouicace fua plurimos ceneac 
fufpenfos , & quin coroparantes quadracuram circuli vna cum quadraru- 
ra iftius quafi-circulr* dubicacurt priroo afpe&u fint vtra difticilior cxiftact 
vcraqueenim figura eft portio fuperficici cujufda intra fphxram inclufa ; 
ciwuiuf quidf n* fli^rficiejpUax>irtteTa vcrc> fupcrrtcici cyl^ndr cx & 

rainus 
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tninus tu6kabili$. Cx^cnim Uc«t poftquam re$ettmonftrata,non vidca- 
cur multo dirBcilior quadcatura cyciocylindricx primariae fccundi nomi- 
nis,quam primi ; fuit taraen mihi longe abftrufior, quoufquc ad hancme- 
thodum omnia oculis luftrando perdu&us fui. Nequc vnquam mihipro- 
poiita ab vllo fuit alta cyclofeylindrica prxcer eam qua pcs circini collo- 
cacur in ipfa fupcrficie cylindriea, non auccm cxtra illam, vtfit incyclo- 
cylindricis fecundi noroints. 

PROPOSITIO XXII. 

Ilfdem manent.bus cylindrus genitus circumduclure&anguli cuius 
lacus circuma&um aequec re&am fc, e ft ad folidum genicum ex cy- 
clocylindrica? , dc qua fuperior propoficio agic, circumuolucione 
circa bafim fuam , vceft re&a (e ad dimidium re#a? d c 

lftapropofitio demonftratur eadem prorfus methodo, qua vfi fumus 
in dcmonttranda dccima quarta fuperiore. Quando cnim pun&um d 
ppn&o s congruit , & recta d c congruit redtar f a , fic cafus illius decimx 
quartx ; ac proinde cylindrus eft duplus fohdi , quia parallclogrammum 
quo circuma&o gignitur cylindrus cft duplum fpacij xquancis figuram 
finuura vctforum, in quam expanditur triangulum c g d, vt in corollarto 
decimx quincx monuimus. Atquc in aliis cafibus pro figura ex fintbus 
vcrfis vfurpatur aliailli proportionalis cuius dimctientcs qux ad rc&am 
f a parallelx fint, fc habcnt ad dimetientcs figurx finuum vcrforum, ficut 
fe habet rc&a c d ad d g , vcl ficut quadratum d z ad d g. Ergo ( ficuti in 
vigeftmx propofitionis pari caufa oftcndimns ) proportionalis ifta figu- 
ra ad figuram cx finibus verfis conftantem fe habct ad pofitioncm re&at 
a s, vt rccla c d ad d g : ergo &c. quod erat demonftrandura. 

CORO LLARIVM. 
Si non fumatur totus cylindrus fcd pars cius cum parte folidi intra 
eafdcm ad rc&am f a paraHelas pofiti , eorum proportio inucnietur adhi- 
bita methodo corollarij illius decimx quartx. Quando autem totus fu- 
mitur , fi d g fit quadrans re&z g f , cylindrus ad folidum cft vt o6"tona- 
rius ad cernarium ; fi vero d g fit dodrans eiuldem g f , cylindrus ad foii- 
dum eft vt o&onarius ad ternarium, & ita de aliis. Hinc verd patet pro- 
pofitioncm iftam paterc latiusdecima quarta. 

PROPOSITrO XXIII, 

IN quibufcuncjuc ( Fig. 19. ) cyclocylindricis fecund.iriis cam prf- 
mi quam lecundi nominisinuenire proportionem cylindri & folidi 
de quibus agicur in pari causa fuperions propoficionis pro cydocy- 
lindricis primariis vtnufque nornmis- 

Maricat vt in deciraanona t*e g fcraicixculus genitor fpher^ circa axem 
f g, & parabola f c g,,cuius axis f a.xquct rc&atn f 0 , vel f c: d p fu dta- 
circuii d h p , qui fiat bafifrcjflmdn ,cuius axis y x perpendtful*..» 

F * 
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ris ad planum bafeos. Pcr c ducatur c c parallcla re&x f g , & complccis 
parallclogrammis f e c p , d n t p ; ponatur t i re&a xqualis peripheriar p 
h d, & fupcr t i intelligatur conftru&a flgura i 1 m t proportionalis fi- 
nuum verforum , cuius diraeticns ad drmcntientem figurae finuum vcrfo- 
rum fit vt rcdta cdaddr. Perp agacur pu complens parallclogram- 
mum bcup ; re&a c u produ&a occurrac limbo 1 mc inm. Quando 
pun&umgcadit intcr d & r, vt in primo fchematc, addacur rc&x m n 
rc t\ a n q xqualis re&x c u vel b p ; quando aurcm r cadic incer d & p dc- 
macur re&x m n re&a n q ; per q agatur q o parallela re&x e t vel f g. 
Dico portionera figurx proportionalis ilmc infiftcntcm re&x q o ad 
partesl, habere proprietatcra qux demonftratur indecima tcrtia , hoc 
cft efle tcrtium gradura quorum primus ad pofitioncm re&x f e fit lateris 
f c parallclogrammum quo circuma&o gcncratur c\ lindrus, fccundus fir 
figura cyclocylmdrica infiftens rcclx c i, cuius circumdu&u generatur 
folidum quod cyhndro comparatur : corum vcro graduum dimetientes 
fint ad pofitionem re&x fc proportionalcs. Igttur pcr dcmonftrata in 
corollario fecundo dccimx tertix propofitionis , & pcr methodum deci- 
mx quartx . cylindri quxlibet portio intercepta planis ad bafim ipfius 
parallciiseft ad folidum iifdem planis contentum , vt parallclogrammi 
portio iaccns inccr cadem plana parallela fc habct ad portioncm figurar 
fuper re&a q o conriftentis , cuius duneticns cft q m. Reliqua patcnt cx 
fupra monftratis : ergo &c. quod crat faciendum. 

PROPOSITIO XXIV. 

IN fecunda fTgura fuperioris propofitionis punclum d , congruat 
puncto s ( Fig, 20. ) & du&a b z ordinatim applicariad axcm a s 
parabolai f a g , fint a s , s z a?q ualcs. 

Oftendendum eft cylindrum de quo agjtur in fuperiorc propoil- 
tione, ncmpc cuius bafivfu circulus diamecri a c ad totum folidum 
genitum circumdudhi figurx toiius cydocylindricar fccundaria; elTe 
m pra?fcnti cafu , vt eft circulus ad quadratum quod potcft latus qua- 
drati circulo infcrtptrad ipfum circulum. 

Quoniam rc6ta az ad a s cft vt binarius ad vnicacem ; eric f g ad z b 
poieftace vc cft vnitas ad binarium : re&x autem r p , r s erunt intcr fc ar- 
qualcs, ac proindc rc&a f p ad f r cric poceftacc vt quatcrnarius ad vni- 
tatem , fed eadem f p vel z b ad f g eft poteftate vt quaternarius ad bina- 
rium ergo rc&a f g ad f r cft potcftatc vt binarius ad vnitatem : crgo 
rcdh e q xquat rc&am p b vel d a. Rurfus quoniam figurx proportio- 
nahs finuum axis i l ad f p eft ficut re&a a s ad f r , rc&a rx dimidium rc- 
&x i 1 crit arqualis re&x f a ; fed cidcm cft xqualis re&a e q : crgo rc&a 
o : q ^odtnfta conuenirin pun&umx. Igicur ex generacione figurx fi- 
nuum verfbrum proporcionajis, rc£*x q o anfert ex ipsaV proportionali 
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figttram 1 1 m o quf ad quadratum femidiamctri t p vel i s cft vt rc&a i a 
adlr, vel vc diameter quadrati ad iatus ; crgo rigura nlrno arqualis eil 
rc&ingulo c f a. 

Rurfus quoniam rc&angulum lub fr femidiamctro circuli d hp, & 
fub ti rc&a xquantc arcum fhpeft acqualc circulo diamctrifp, vc cx 
tercia printi liquec, rc&a vcrd i c bifariam fccacur in u vt cx gcncracionc 
/igurje (inuum verforum paccc , rcdangulum contcncum fub femidiame. 
tro f r vcl f y & fub reda i u crit zquale femicirculo diametri d p : ergo 
rcdtngulum i u A contcntum fub f a vel u A & fub i u crit ad femicircu- 
lum dhp vt re&a a s ad f r , vel vc reclangulum a f r ad quadratum f r. 
Quoniarn igicur vc re&angulum a f r ad quadracum f r , ita eft rc&angu- 
lum i u A ad fcmicirculum f h p , crit alternando vt redangulum a f r ad 
redingulum i u A , ita quadratum f r ad femicirculum : fcd redangulum 
a f r eftacquale figurae xqo m l : crgo figura x q o m 1 ad re&angulum i 
u A , hoc eft folidum ad cy lindrum eft vc quadratum f r ad femicirculum, 
vel vt quadratum quod poteft latus quadrati circulo infcripti ad ipfum 
circulum, quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVMI. 
Tres re&asf r, f g, fp etfc proportionalcs quamcunque porporcio- 
nem habeat rc&a a s ad a z, & fiuc z cadac intra pun&a a , s , fiue cxtra,pa- 
tet ez dcmonftrandi mcthodo : nam vt re&a a s ad a z, ita cft poteftate 
ordinatim applicata f g ad z b : fcd vt a s ad a z, ita cft f r ad z b , vel ad 
fp*. crgovtfr redta ad fp, icaeft poceftatefg ad eandem f p aequalcm 
rcdac z b : igitur crcs rcftar f r, f g, f p func proporcionales. 

CpROLLARIVM I L 
Ex mcthodo pracfcncis casus poterit facili negotio ficri progreflus ad 
quofcunque alios , quamuis pun&a d , & s difcrepent : ac proinde ifti mc- 
thodo fatis fit vnus iftc calculus. Ex dcmonftratis autcm circa cyclocy- 
Iindricam manifcftum eft faciliih etfc quadrare fohdum gcnitum ex qua- 
cunque cuiufcunquc nominis cyclocylindrica, quam iilam quadrare: fo- 
lidi eqim quadracura data circuli quadratura demonftrauimus pro omni 
rafu cuiuflibct nominis cyclocylindricx : cilm tamen quadraturam cyclo- 
ryiindricarum vtriufquc nominis primariarum tantummodo dederimus, 
'rartcrraiffa quadratura fecundaria.rum. Hoctamcn habcmus quadratu- 
am cyclocylindricarum datam non pcndcre a quadratura circuh ; ciim 
Ila foliciorum inde pendcat. t 

P ROP 0SIT I O XX V. 

» 

Euocatofchematc(f/^.i 7 .) propofitiomsdcKimap nonar, cir- 
culus fphafra? gcnitor motu circa axem f g efto f e g , & bafis cy- 
idri d h p : fcmidiametri eius dimidium y E ita fecctur in V \t tres re- 
*p r> V E, Vy finr proporaoallcs :cx ntiUy p abfcindacur y A 
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dupla re&* y V , pcr X ducantur PiD,aH ordinatim applicat* ad 
d p diamctrum circuli d h p , & ad r A axem parabola; r t u. 

Oftendendum cft parabolam utrd tranllatam lcge praefcripta in 
fupcrficiem cylindricam bafeos d h p ita rcfpondcre illi hgura? 
quaein eadem fupcrficie dh p intclligicur gignicx redis a pun&o A 
edu&isadfingulapcripheriae dhp pun&a,& poftea eredisperpen- 
diculariter ad bafim, vt ficut cft redta A D a d rectam A H , ita llnt fin- 
gula? dimctientes paraboi* tranflataead fingulas iftius figurse inliftcn- 
tes cidem periphcriac pirh&o. 

£x conftru&ione pacet crium re&arum proportionalium quarum pri- 
ma V y, fecunda V E , certia fit p r , rc&am y K concinerc bis primam ; rc- 
&am y p vel y h bis priraam & bis fecundam *, ergo y r compofitaex y p 
& cx p r tcrtii contmebit bis primam, bis fccundam & femcl tertiaroter- 
go ablata y a bis prima , refidua y ?, vel illi ar qualis t B cohtineat nccefle 
eft, vtattendcnti patctftatim, bisfecundam femel tertiam : ergo duar 
fimul y r, r B vel tota y B continenc bis primam, quatcr fecundaro* &: 
bis tcrtiam. Igitur y a. acquat bis primaro , y p ver6 bis primam & bis fc- 
cundam , y B denique bis priroam , quater rrcuhdattk & femeltcrtiam; vel 
fi bis prima fumatur pro primo tcrmino, refta y xeft ptrmus termirius ; 
redayp primus& fccundus; re&a y B prirhus, fexuW duplus , & ter- 
tius : ergo vt cx decurfu propoficionis fcptimac Hbri ecrtij tctragonifmi- 
corum liquet , trcs rc&ae y y p , y B funt proportionales. 

Quoniam igitur ttcs re&ae y * , y p , y B funt proportionales , & rc&a? 
A B dimidium r occuhat vcrtex parabolar r t u , ex tfecentefima prima 
prbpofutone libri quinti Gregorij a S. Vincentio conftatvteft ordinatim 
applicata * D ad A H , ita re&am a puocto K cdudiam & ad croodtow circu-» 
li d h p punclum terminatam effc ad parabola: r t u ordinatira applicatam 
axi r i pcr idcm peripheriae pun&um du&am,quod erat demonftrartdum. 

COROL LAR I VM. 

' Quando punfStum r fiue vertex parabolar r t u congrutt puiMSto p > cx- 
trecentefima propofitione libri quinti Grcgctrij i $. Vihcentio^at ex ha- 
cllenus dcmonftratis a nobis fatii conitat prerprietttem iam explicatam 
compcterc huic cafui. QuandoAUtera pun&am r caderet inter y & p,eiuf- 
modi proprietas cclTare contfincitur ex vi dembnftratorum. Quotics au* 
tcm D a, aH fuerint acquales , parabola r u d'trahfiata erit vt patet , ipfa. 
figura defcripta in fuperficie cyMndr^baljaos d b p , cuius dimcticntcs ae- 
quant rectas cx pun&o * edu&as ad perimetrum d K p. 

p r o p*a s 1 1 1 o x x v i. <> i 

ESto femicirctilusf h^g( %,^i.^incuius diametro f g fumpta 
fint duo purtoUa, b a?qualit8t remota inenuo y ; pejf b r a edu- 
axfmt ordinatirn a.pplicat«ac^bfdy & pxrjco, dt?ngqntcyc c^dF^ 
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per centrum y edti&a fit ordinatim applicata y h ; cduda? etiam fint 
fc&arah, bhexpun&isa, badh. 

Oftendcndumcftramptoquouis^un&a m in peripheria circuli & 
cdu&is redis a m,b m , duo quadrata a m , b m fimul cflc a»qualia du- 
plo quadrati a h. Et fi ex pundo m excitetur m s perpendicularis ad 
planum circuii «qualis rc&se m b, figuram in fupcrficie cylindri cuius 
bafis fit f c d g coroprehenfam curua f c d g & linea defcriptst a pun> 
€tis s, cfle cyclocyiindricam fccundariam defcriptam a circinocu- 
ius vnuspes hxreat in pun&o a , interuailum autcm inter extrema 
crurum pundta aequet rc&am hr cuius quadratumfit dupium qua- 
drati h a. 

Rc<5tae ac,bF bifariam fecencur inl,t, & defcribantur parabolae 1 c,td 
quarum vertices 1 > t,ordinatim applicatae a c , b d ; ex pundo m demitta» 
tur perpendicularis m u ad f h re&am. Pacct duas iftas parabolas eflc eaf* 
dem , & habere idem latus rectum ; patet quoque ex fuperiore , re&am 
m b etfe acqualem ordinacim applicatae a.cl parabolae t diametrum t b pcc . 
pun&umu du&z;fimiliterque re&am a m arqualcm elTe ordinacim applt- 
cacf pcr u pun&ii a&f; ad axcm parabolae 1 c. Efto 1 q latus rc&um para- 
bola: ; igicur re&angulum q 1 u eft aequale quadrato ordinacim applicacc 
vnius, & re&angulum fubql& fub tu comprehcnfum eft aequalequa- 
draco ordinatim appUcatx alcerius : ergo duo quadraca fimul ordinacim 
applicatarum per u du&arum funt aequalia re&angulo q 1 1 quocunque 
cadat pun&um u : ergo quando puruftum u congruit pundtoy , cuma h, b 
h finc aequales , & duo quadrata a h , b h fiot fimuj af qualia redtangulo q 1 
Cpatetduo quadrata ordinatim applkatacuntiad parabolarum commu- 
nem axem, vel duarum rectaffum ar» , m e(fe atqualia quadrato 

h r .• ergo rcclaa s cft aequalis rcfStar h r ; crgo pun&um s eft in fuperficie 
fphaerae ex centro a defcrigt* ; cuius femldiajMcwr arqucc rc&am h r,quod 
erat demonftrandum. s*. '..'f 

COROL LSt*k I V M I. 

Pun&a a & b repraefcncantur in fchemate praefentis propoficionis incra 
diamecri f g ccrminos f , g : fcd eadem eft dcmonftrandi racio fi collocen- 
tur excra illos cerminos, vc in e & V ; oftcndic enim Gregorius a S. Vin- 
cencio in propofitione 303. dc patabola, redas ez pun&is e, F eduftas ad 
peripheriae f h d g quodltbet pun&um m effe arquales ordinatim applica- 
ciscercae cuiufdam parabolx» Hinc ver6 praecerea conficicur praefentis 
propofitionts methodo ampliorem euadere demonftrattonem quam Qre* 
gorius a S. Vincentio fecit vltimam libri fui tercij. Hinc dcnique pacet 
iftam proprietatem non conuenire folis pun&is f, g cxcrcmis diamctri f 
g , quod tantum inElemencis Euclidisdemonftratur. 

F 3 
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COROLLARIVM II. 
Figuram cuius dimctientcs m s cqualcs fint re&is b m cx punclo vno 
b edu&is cfle «qualcm fuperficiei cylindci fcaleni demonftrauit Detto- 
nuillxus in epiftola data ad D . de Hugguens> vnde fa&um eft vt ex dc- 
monftratione perle&a iftud nos lucrum pcrceperimus pro prffenti & fu- 
periore propofitionc » nimirum fuperficiem cyclocylindricz fccundaria?» 
cuius dimeticntes m s funt arquales re&is m b ,cfle certa quadam ratio- 
ne arqualcm fuperficici cyiindri fcaleni ; ac ptoinde data huius fcalcn* fu- 
perficiei quadratura > inuentum cfle a nobis tetragonifmum cyclocylin- 
dricarum fecundariarum de quibus agunt duae huius libri poftremae pro- 
pofitiones. Iftud verd lucrum cum non contemnendum cflc duxcrimus » 
adjiciendum quoque putauimus fub fincm huius libri. 




< 
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DE CYCLOIDE 

LIBER TERTIVS. 

4 

Jn quo otto problcmata ab Anonymo propofita de- 
momfirantur in cycloide parua . 

DEFINITIONES. 

*|ggNtelIjgatur progrcflio geometrica cuius primus tcrminus 
Wjf 11 quadratum iemidiametri circulans,fccundus fitipfc 




^cjrculus^ac proindc cuius primum fpatium 4k ad fecun- 
jjjjgi .ium vt cft circuli diamctcr ad rcdam aequalem toti pcri- 
phen*. ipiiusj vcl vc eft circuli fcmidiamcter ad redtam aequalem fc- 
miperipheria? ipfius } vel vt eft femidiameter circuli genitorisad fcmi- 
bafim cycloideos paruse. Iftaprogrcflio vocctui perfpeff 4 , cuiusha?c 
cft proprictas vt fi intelligatur altcra progrcflio re&arum qua? adiutt- 
ffa dicatur, & cuius primus terminus fit lemidiametercirculi genito- 
ris 3 fecundus fit fcmibafis cycloideos paruar , re&angulum fub primo 
Sc fub fccundo.tcrmino huius progreflionis fita?qualc fccundo tcr- 
mino primar progreflionis , itemque re&angulum fub primo & certio 
/ecunda? progrcffionis fit xquale tertio, & fic dealiis 3 ita vt re&an- 
gulum fub phmo & fub quouis alio termino fccunda? . progreflionis 
aequet terminum prima* numero pari procedcntcm a primo. Primae 
enim progreflionis termini funt vt tcrmini (ccundar ; (ed rectangula 
quorum altitudo fit primus, bafesfint alij tcrmini confequcntcs (c 
b^bent vtbafes,ergo fc habentvt tcrmini primajj ergo cum reftan- 
^ulum fub primo & fub ipfo primo comprehenfumfit primus tcrmi» 
ius prima», patet re&angula coniequcntia effc a?qualia terminispri- 
ria? confecrucntibus, fingulafingulis. Inde infuper patettertio termi- 
prima? progrcflionis a?quaic eflc quadratum lccuadi tcrmini fccun- 
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dxj&quinto primx quadratum tertij fecunda* , & feptimo prima* 
quadratum quarti fccunda: , & Cic deinceps. Progreffio fufyerjpeff* 
vocetur lllacuius primusterminus eftquadratum iemidiametri circu- 
li , lecundus vero eft fpatium quod ad quadratum femidiamctri , fit 
vt ipfum quadratum ad circulum ifabadiuntta vero progreffio ea vo- 
cetur quar re&is conftatin eadem ratione /patiorum procedentibus, 
eiufque primus terminus eft femidiameter circuli eiufdem. 

PROPOSITIO PRIMA. 

ESto ( Fig. 22. ) femicuneus primus expanfus c z bg refpondens 
circulo genitori diametro c f dcfcripti, ita vt rcdta b g arquct 
quartam partem totius pcripheria? circularis; completo re&angulo b 
g f n ponatur. bmfnalter iemicuneus primus expanfus rcfpondens 
circulo genitori femidiametro n b, centro n dcfcripti- Intelligatur 
folidumbgaccomprehenfum planis bgc, agc fecantibus fein re- 
&agc, & ad feinuiccm re&is, & fuperficies curua, cuius ha?c fit 
proprictas vt qua?cunquc z d ordinatim applicata ad axem c g duca- 
tur , li ex pundto d excitata fuerit pcrpcndicularis d e occurrens fu- 
perficieiine, & iungaturredazc, ipfa ze fit in fuperficie, cVangu- 
lus c z d fit femire&us. Ex re&a g a pcrpendiculari ad planum b g c 
abfcuTa fi: g u arqualis re&a? g c. 

Oftendcndum eft folidumiftudadpofitionem plani agc cfTccon- 
ftarationea?qualccyIindraceoaltitudinisgu,baicos bm f gj. 
Du<5U fic quaelibcr i p ordinacim applicata ad bafim b g , pcr i ducla fit 
i s parallcla re&ae g a occurrcns fupcrficici curuae folidi in s ; iungacur 
recla b s , quae ex conftru#ione enc in fuperficie folidi , & angulus f b i 
cric femirc6tus , ac proinde re&ae b i , i s erunc atquales. Planum { i p fc- 
cec fuperficiem curuam folidi fecundum lincamftp ; quarcunquc z d or- 
dinacim applicaca ad axem ducacur occurrens rectx i p in o ; fi per o du- 
catur o c paraMcla rectae i s occurrens lincar p c s in c , rc&a z c eric in ca- 
dcm fuperficic ex conftrudionc , & o c critarqualis re6tae z o ; cum anguli 
ad z , c crianguli z o c finc arqualcs. Igicur figura p c f i ad poficioncm pla- 
ni b g a eft condi&a racione aequalis figurae b z p i , cum ambae infiftanc 
fuper eadem bafi p i , & ordinacim ad illam applicacae z o , o c finc incer fc 
xqualcs. 

Prarterea ex quarta fupcrioris libri conftat finum redtum nrcus in cir- 
culo genitore arquantis re6f am b i , xqualcm cflc re6tar p i ; & finum vcr- 
fum, re6tx i m ; cft enim b g f m compleraentu fubcontrarie; ibidcm dcfi- 
nitum. Igicur pcr fcptaagefima quintam libri noni quadraturx Grcgorij 
a S Vincentio vx i 1 re&a vcl g f femidiasnecer circuli genicoris eft ad m i 
finum vcrfum arcus aequancis rc&amb i > ica cft cunci vcl vngulae cxpanfa» 

porcio 
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pOrtto \ S t p hoc eft b z p i ad b z c g .• fcd figurar b z. c g eft per nonam 
fuperioris aequale quadratum g c vcl g f vcl i 1 : crgo vt i l re&aad m i re- 
clam , ita quadratum 1 i ad folidi fe&ionera i $ t p : fcd vt 1 i re&a ad m i 
ita etiam cft idcm 1 i quadratum ad rc&angulum 1 i m ; ergo fetfio i s tp 
cftarqualis rc&angulo 1 1 m , hoc cft fe&ioni cylindracci pltitudinis gu 
vellt, bafeoi bgfm , ergo iftud cylindraceum & iliud folidum funt 
condidta ratione arqualia ad pofitioncm planiagc, quod crat demon- 
ftrandurn. 

CORO LLARIVM I. 

Hinc patet fi compleatur quadraturo c d z q & iungatur diameter d q, 
cum triangulo z d cquod cft quadrati z d c q dimidium,arquale fic trian- 
gulum q d z quod ctiam eft dimidium eiufdcm quadrati , notum efle cu- 
neacum folidum cuius fc&io fit triangulum q d z , bafis fit c z b g , vel 
quaeuis cius portio p z b i abfcitia pcr rc&am p i parallelam axi c g. Igi- 
cur fi librae b g brachium g x ponatur aequale redtar g f vel g u, & libra 
fufpcndatur cx g pcrpendiculo c g » aequiponderans figurse b z c g crit 
spcr vigefimam primam quarti tecragonifmicorum arquale figurae b m f g 
i , quar pcr nonac fuperibris libri mcchodum cft arqualis diroidio circuli 
genitoris dedu&o quadraxo g u vel g c. Item fi fufpeadatur cx i , brachio 
i r xquantc eandem g u vcl g c , pcrpendiculo i p , arquiponderans figurar 
b z p i cfie arquale fpatio b i m , quod per methodum nonae illius rcduct- 
tur ad fpatiummixtum cx circuli genicoris partc & cx re&ilinco noto. 

COROLLARIVM.il. 

Si in cuxua b>z c fumatur quoduis pun&um z, & pcr z ducatur zd ot- 
-dinatim applicata ad axem g c, propoficumque fic brachio g x pcrpcndi- 
culo g c inuenire arquiponderans portioni z p c d , res facile* obtinetur. 
Kam toti y z c g aequiponderat y Aan f g fpatium mixtum cx mcthodo 
illius nonx : praetcrea paralletogrammo z y g d aequiponderat dimidium 
recxanguli d gC , ponendo tres re&as x £ , g y , g C elfe proportionales: 
ergo cum re&a g y ftt data , & re&a g x fit nota , notum quoquc crit rc- 
&angulum d g C , ciufquc dimidium : igttur dempto hoc arquipondcran- 
ce dc fpatio y Am f.g pariter noto (hic notum appeilo <juod ad re&ili- 
lineutn dato cccragonifmo circuli reducitur ) relinquetur notum aequi- 
ponderans figurar zp c d datx. Hinc patct notum quoquecifc arquipon- 
derans 6gurc d z h g <k«e , cikn nocum fit toti c z b g , & parti c z d. 

COROLIARIVH III. 

Quoniam , ze fic.aliar omnes re&arquar funt fc&iones communes fuper- 
ficici iftius curuae & planorum ad planum agb parallclorum , arquidi- 
liant redtar b a , pafr t iftam fupetficicm eJfc cylindraccam dcfcriptam mo- 
tu re&ar lineae quae fit , ad rcc5Ura b a paralitla > & quae incedat pcr lim- 
hvtmb.fzc. "i* o - i *. . vr , :v ;:.. o.. 

• ♦ 
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PROPOSITIO I r. ' 

Slt ( Pig. 2_j. ) tocus fcmicuncus cxpanfus czbsaf refpondcns 
arculo gcuiton diamctri cf,cpius pars fupcrior fit lcmicuneus 
pnmus b z c g , rcliqua autcm pars lic mfcnor b s a f g. In arcu b s a 
fumptum fit quodcunquc pun&um s, 6V pcr s du&a s t aequidiftans 
re&a? a f, fiue s congruat puncio a, fiuc ab co difcrcpet •, pcr s du<5ta 
fit oriiiutim applicata s t ad axcm c f ; cx rcfta s t abfcindatur t x ar- 
qiiahs rcdtje gc. 

Oftendcndum cft Iibra s x fufpcnsa cx t pcrpcndiculo t c, brachio 
t x,a?quipondcrans figura? t s b z c clfc notum reCtilmeum, dato tetra- 
gonifmo circuli, vt m corollario lccundo fupcnons voccra lftam vfur- 
pauimus. 

Compleatur parallclogrammum f a q g , & re&a s c occurrac rcclar q a 
in r : cx rc&a g c abfcindatur g y xqualis re&ar g t , & per y ducacur or- 
dinatim applicaca z y ad axem c f. Per corollarium o&aux iibri fuperto- 
ris re&a r $ erit arqualis rc&x z y,& fieura r s b q ertrxqualis & fimilis 
figurx bgyz Si ergo cx re&a c r ablcindatur r d xqualis brachio c x ; 
brachio vcro t x pcrpcndiculo t c inueniatur per fuperiorem fpacium A 
xquiponderans figurar g b z v : :ibra d c fufpensi ex r perpendiculo r q , 
brachio d r xquiponderans ngurx r s b q vc iacec manenci eric A. Vc cft 
recza d r ad r t rc&a , ita fiat figura r q b s per nonam fuperioris nota ad 
B : crgo permechodum nonx fecundi hbri cccragonifmici paulo amplia- 
cam, fi perpendiculum r q mutccur in c c, & brachium d r in t x aequi- 
pondcrans figurx r q b s vt iacet mancnti»crit B fpatium imminutum fpa- 
tio A Rurfus vt eft t x ad c r vel ad f a , ita fiat ipfa f a ad f e , cuius bi- 
fc&io fic h : crgo pcr principia librx vulgaria parallclogrammo q r t g , 
brachio mancnte tx xquiponderat re&angulum notum C contcntum 
fub rc&is t g , f h : fcd figurx q r s b xquipondcrat fpatium B imminu- 
tum fpatio A : ergo rertdux g b s t xquiponderat re&angulum C aucium 
Xpatio noto A > & imminutura fpatio noto B i crgo cum figurx b z c g as- 
quiponderet per fuperiorcm re&ilineum notum , patet duabus fimul fi- 
guris fbgt, bzcg, hoc eft toti figurx f b z c t xquipondcrare re&ili- 
.ncum notum , pofito tetragonifrao circuh , quod erat demonftrandum. 

COROLtARIVM I. 

Duo fupcriorispropoficiotiiscorollaria huc cransfcruntur nullo nego- 
tio,vtpatcc. 

C O R O L L A R I V M II. 
Quontam cx fuperioris corollario primo xquipondcrans parci fupe- 
rioric z b g cft xqualc fcmicirculo gcnicori deropco quadrato gx.fpa- 
cium A eric femicirculus genitor imminutus quadrato g c : ergb xqui- 
pondcrans toti c b a f cft rc&angulum C contcntum fub refta f h & fub 



Digitized by Google 



LIB ER TERTIVS. 51 

t g vcl f g ( nam in hoc cafu t & f funt idcm pun&u ) au&um circulo gc- 
mtorc & imminutum duplo quadcati g c , & fpatio B quod ad quadra- 
tumgcfitvt re&afaadgc; hoc eft vt circulus genitor ad quadratum 
i^ftus femidiamctri: nam rc&angulum g f a arquac circulum genitorem, 
& vt g f ad f a, itatjuadratum g f ad gf a.Igitur circulus gcnitorfic B fc- 
fc clidunt , & reftat purgatum xquiponderans toti c b a f re&angulum g 
t h vel fcmiquadratum f a imrainutum duplo quadrati g c. 

PROPOSITIO III. 

Ilfdcm mancncibus dacum fic femifcgincncum czy ica vc z fuma- 
cur ad libicum , propofirumque fit mucnirc cius. cencrum grauira- 
cis. 

Ex c f abfcindatur y i arqualis rc&ar g c vel t x,& ex z y abfcindatur y l 
eidem arqualis. Gx primi libri decima fexta eiufque corollario inuenia- 
tur re&ilineum D notum dato tetragonifmo circuli , quod libra i c fuf- 
pcnsi cx y perpendiculo y z arquiponderet figurz c z y , brachio y i. In- 
ueniatur per fuperiorem re&ilineum E quod libra 1 z fufpensa ex y per- 
pcndiculo y c arquiponderet eidem c y z , braehio y 1. Inueniatur per duo- 
decimam eiufdem primi, vel per nonam fuperioris libri , redilineum F 
part modo ootum , quod arquct figuram c z y. Vt cft F ad D ita fiat i y 
re&a ad y p , & vt eft idcm fpatium F ad E > ita fiat I y re&a ad y o , com- 
pleatur parallelogrammum o y p m. Dico pun&um m e(Te centrum gra- 
uitatis in figura c z y. 

Quoniam enim vt fufpenfumF ad rquiponderans D ita viciflim cftbra- 
crtium i y ad longitudinem y p , & per p a&a eft p m parallela perpendi- 
culoy z , erit in re&a y z centrum grauitatis figurar c y z vt ex vulgari- 
bus elementis ltbrar liquet. Simiii padto quoniam vt fufpcnfum F ad ar- 
quiponderans E , ita vicimm eft brachium y 1 ad longitudinem y o, & per 
o adta eft o m parallcla perpendiculo c y , centrum grauitatis figurar c y z 
crit in rc&a p m : fed eft in rcc"ta o m ; ergo eft in carum communi fedtio- 
nc m , quod erat demonftrandum. 

«COROLLARIVM. 

Quod Anonymus propofuit in cycloidc fua his verbis futrimut dimtnfto- 
nem frdtij c , eiufdemftc centrum frtuiutit \ liquct cfle a nobis pera&um in 
figura prxfenti, quar cft ipfa cycloidcs circulo gcnitore imminuta. Dt- 
menftonem enim dedimus figurar c z y pofito retragonifmo circuli , eiuf- 
que ccntrum m grauitatis inuenimus , quod crat propofitum : videco- 
rollarium tcrtium feptimar propofitionis fequcntis. 

PROPOSITIO IV. 

Ilfrlcm manentibus intelligatu* circa axcm c f circumuolui frgura 
c b a f. 

Oftcndcndum cft totum foiidum haccircumuolutione genitum , 
vcl quamuis cius partcm abfciflam plano ad planum u f a p«#allclo 
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efle 'aequale cylindracco altitudinis f u qua? ad f gfit vt circulUsad 
quadratum fux diamctri , bafcos «quantis oauplumarquipondcran- 
ris inucnti m propofitionc fecunda. 

Iftud demonftracur codcm prorfus modo quo decima nona primi libri, 
ncc aliud addi dcbcc ; crgo &c. quod crac dcmonftrandum. Hoc vcro 
cft vnum ex iis qux Anonymus poftulac in fua cycloide, dum aic p$mimm 
folidd vtniu ex circumuolmione diBi frdtij y , um ciru ^y i**m circ* c y. So- 
tida crgo ambo habcmus , illud ex dccima nona primi libri ,iftud cx p rz- 

fCntU . GOROLLARIVM I. 

In corollario fccundo fupcrioris cxcac calculus pro duplici cafu, pri- 
mus cft pro coca cycloidc, fecundus pro fuperiorc parce bzcg: igicur 
ofluplum illorum fpaiiorum eft bafis cylindracci propofui in pracfenti 
propofitione. 

p y * COROLLARIVM II. 

Cylindraccum alcicudinis f ubafeos aequantis oflics re&angulum hfc, 
vcl g f c eft xqualc per mcchodum decimac non* primi , cylindro gcnico 
*x rcuohicionc. parallclogrammi a f c circa lacus f c : o£ies auxcm f* 
aaneuiumgfceftoftiesquadwumf a,cQm «es rcargf^Xa, fefint 
proporcionales. Rurfut cylindraceum alticudinis f u bafcos «quantis 
o&uplum fpatij collcCjb m fccundo fecundas corollario pro primo cafu, 
habet ipfam bafim mixcam ex o£o re&angulis h f g vel ex quatuor c f g 
?el ex quatuor quadratis f aimmimuis duplo quadrati f g. Cumigitur 
cylindrus & conoidesfine. «quaUa iftis cylindraccis eiufdexn aUicudims 
f u, fit ipf» fint vt bafes , cylindw ad «moidcs erit vt o£o qutdraca fa 
ad quacuor quadraca f a imminuta duobu^quadratis f g : hoc cft vc qua- 
dracumf a ad dimidium ciufdcm quadraci imminucum quadrante qua- 
drati f e , vcl dccima fexta partcquadrati f c. 

- COROLLARIVM III. 

Quoniam in fupcriorepropofitione inuenimus ccncrum grauitattscui- 
libec porcioni figurar c b a f, ct naethodo dectm* nonac primi hbri habc- 
mus folidum genicum ex circumuolutionc eiuldcm figui» circa quamli- 
bct re&amdatam, eumulatilum* igitur facisfecimus fccundx quacftiom 
Anonymi,f inquit, filiddgemtt ex circumuoUmne WfrAt* < V> 

libct iis parallclam ; ncc folum cx rcuoiutionc fcgurz c (ed cuml- 
uis alterius , quamuis c y non fie portio axis. 

PROPOSITIO V- 

SVpcr re&am cg( Fig. 24. )incidat ad normanueaa bg 
dcmrca*cgad pofieioncm re&a? bginfiftat figura cabgm 
plaoo cg b iaccns. Ad planum c gb ex punap g cxcitctur^crpcn- 
dicularis ga cuiuflibctlangicudinis, & ducjwm w&».b a U»b» ro 
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bz c moucatur re£a a?quidiftans rc<2a? ba defcnbatquc fuperficiem 
cylindraceam dc qua agtt corpllarium tcrtium pnma?. Exbgre&a 
aufcratur qua?libct g d , & librae plana? a x c g c, pcrpendicnio plano 
ag c, fuftcntaculo di parallelo ad rc&am ec, folido fiiperricici cy- 
lindracea? intcrccpto intcr plana cga, c gb a?quiponderet fpatium 
arquale magnitudini A ; itelligaturaliudtolidum cuius fc&iozyet 
parallcla plano agb cxiftat parallclogtammum z ycfi.wlc paral- 
lclogrammo comprchenfb fub rcdis b g , g a. 

Oftcndcndum cft xquipondcrans ifti folido cuius fc&io cft z y c t, 
e(Tc ad pontioncm plani a g b triplum fpatjj A- 

Compleco parallclogrammo d g y i , quoniam pcr. y du&um cft pla- 
oum e y z parallclum plano a g b ; crit triangulum c y z fc&io folidi cy- 
lindracci , & latcra z y , y c crunc vc latcra b g , g a trianguli b g a. RecU 
z y ita fecctur in f & h , vt y f fit triens & y k dimidium recjtx y z ; per f, 
h ducantur f x ,ii u parallclx ad rc&am y e. Trianguli igitur z y c ccn- 
trum grauitatiserit in rc&a f x pcr fextam Archimedex quadraturx pa« 
rabolx. Similitcr in rc&a h u crit cencrum grauitatis parallelogrammi z , 
y ct.Vt ergo rc&a i y ad redUy f, itaeft fufpenfum trianguluez y quod 
cft dimidiu parallelogrami z y c t,ad xquiponderans B apcacum punclo i, 
vt ex librx planx dcfinitionc patct expofita in vigcfima o&aua quarti te- 
tragonifmicoru. Prxtcrca vc i y brachium ad y h ica eft fufpcnfum paral- 
lelogrammu t z yc ad xquiponderans C aptatum pun&o i. Quonia igituf 
vc re&a y h ad y i ita eft <1 ad r z y c vcl ad duplum criiguli c z y,vt autem 
y i ad y f ita cft t z y e vcl duplum crianguli e z y ad duplum fpatij B :ergo 
ex c quo vt y h ad y f 6uc vt ternarius aa* binariu,ita C ad duplum fpatij B: 
igitur vttcrnarius ad vnitatem ita C xquiponderans fe&ioni parallclo- 
grammx t z y e ad B xquiponderans fe&ioni triangiilari e z y : ergo per 
vigcfimam o&auam>quarti cetragonifraicorum xquiponderans folido cu- 
ius fe&io cft t z y c cft triplum fpatij A , qu6d erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM 

Pofuimus angulum c g b ene re&um perfpicuitatis causa , nam id non 
cft ncceffarium vt patct ad hoc vt demonftratiocogat , dummodo g y, d i 
xquidiftcnc. Eadem de caufa pofuimus angulum b g a efle rc&um.Porrd 
folido cuius fe&io fit criangulum t c z , vel quod in idem reditty»,pa- 
tet xquiponderare duplum fpaxij A, & beffcm cius quod xquipondcrat 
folido cuius fe&io cft z y c t. 

PROPOSITIO VI 

MAneat idem folidum cuius fec*tio fit quadratum zy ct, ita vt 
larera z y , y c paraliclogrammi z y c tfint a?^ualia , intelliga- 
cur aliud folidum pcriphcricum cuius fe&io fit quadranscirculaiis z m 
:Cy dcfcripcus ccntto y fcmjdiamctto y z vcl y c. 
* G 5 . 
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Oftendcndum eft beflcm fpatij quod aequiponderat folidofe&io- 
nis quadrata? arquiponderare iohdo fcdionis periphcrica? z m c y. 

Intclligatur femicirculi rztn c ccntrum grauitatis p in lemidiametro 
y z ucens , per p agatur p q parallela rc&ae y c : cft igitur m re&a p q ccn- 
trum grauitatis quadrantis circularis z me y. Vt igitur y n zqualis re&£ 
y z ad y p , ita eft quadrans circularis z m ey ad zquipondcrans aptatum 
pundton,vt ex primis librar principiis patet.feU tftud zquiponderans 
cft pcr dccimar.. oclauam tertij tctragonifmicorum zquale tiicnti qua- 
drati z y : crgo ?t quadrans circularis z m c y ad trientem quadrati fc- 
midiametrt z y , ita eft femidiametcr z y ad y p : crgo vt circulus ad tricn- 
tcm quadrati quod poteft diametcr , ita eft fcmidiametcr z y ad y p di- 
ftantiam centri grauitatis fcmicirculi a centro y : & vt circulus ad bclTero 
quadrati circumfcripti ita cft h y dimidium rcctz z y ad a p. Intelligatur 
quadrans circularis z m c y ita transferri in plano z y c vt pun&um p con- 
gruat pun&o h,& rc&a p q re&z h u \ igicur circulari quadranti ita trans- 
lato zquiponderans aptatum puu&o n erit ad zquipondcrans quadrato 
r z y e » vt eft ipfe quadrans circularis ad quadratum z y c t , hoc eft vc 
circulus totus ad quadratum circumfcriptum , vt patet ex dccima quinta 
• fecundi tctragonifmicorum. Rurfus fi idem quadrans circularis rcfticua- 
tur fuz primigeniz fedi zquiponderans eidcm quadranti femoto, ad z- 
quipondcrans cidem pofito in fua prima fede erit viciftim per o&auam fc- 
cundi tetragomfmicoru vt re&a y p ad h y , hoc eft vt circulus ad beiTem 
quadrati circumfcripti. Qupniara igitur zquiponderansquadratot z y c 
vt iacet manenti libra n z grammica fufpcnsi cx y,perpendiculoy e, bra- 
chio iy, eft ad zquiponderans quadrantis cireularis zmey femotivt 
quadratum circumfcriptum ad circulum , rqutponderans autem femoti 
ad zquiponderans locati in fua natiua fcde eft vt idcm circulus ad beflem 
quadrati circumfcrtpti ; erit ex zquo vt quadratum circumfcrtptum ad 
fui bcffcm, ifazquiponderans quadrato z te y ad aliud quadrantis cir- 
cularis z m e y libra grammica i z fufpcnsa cx y perpcndiculo y e,h:achio 
y i ; quod cum pcrinde dcmonftretur in aliis omnibus fe&tonibus iftorum 
' folidorum , patet cx vigefima o&aua quarti tetragonifmici beifem zqui- 
ponderantts toti cuius feclio eft quadratum t z y e effe zquale ad pofitio- 
nem plani a b g zquiponderanti foltdo cuius fc&io cft quadrans circula- 
ris zme, quodcrat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 

Ex fuperiore patet duplum fpatij A zquiponderare folido pcripherico 
CUius fectio eft quadrans circularisz m e y , & quadruplum fpatij A zqui- 
pondcrare folido cuius fe&io eft femicirculus r z m c. Quoniam vcro pcr 
corollarium fupcrioris folido coius fc&io cft triangulura ty z,zquipon- 
derat bcs eius quod folido fe&ionis quadratz, patet cuneo cuius fcdio cft 
t y z , & periphcrico przfcntis propofitionis idcm fpatium zquipondera- 
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re: igitur per o&auam fccundi tctragonifmicorum vrcft periphericum 
fe&ionis zmeyad cuneum fe&ionis t y z , hoc cft vt femicirculus ad qua- 
dratum fux femidiametri , ita vicifl&m mteruallum, quo cunei centrurn 
grauitatis diftat ab axc c g , fe habet ad intcruallum quo peripherici cen- 
trum grauitatis diftat ab eodem axe. Igitur ciim vt quadratum fcroidia- 
mctn,hoc eft primus terminus perfpe&x progrcftionis definitx initio 
huius libri fe habet ad dimidium circuli , fiue ad dimidium fecundi ter- 
mini pcrfpcdlx , ita fe habeat primus adiun&x progrcffionis , hoc eft ra- 
diuscirculi ad dimidium fecundi adiun&x , hoc cft ad quadrantem to- 
tius pcrtpherix circularis ( nam adi'.'nc5tx fccundus eft dimidium totius 
pctipheriar circularis ) patet interuallum centri cunealis ad intcruallum 
centri periphcrici elfe vt quadrantcm peripherix circularisad fuum ra- 
dium. 

PROPOSITIO VII. 

REuocato fchcmatc prima? ( Fig, 22. ) intelligatur circa axcm c g 
circtimuolui figura czbg & gigni folidum conoides, cuius 
dimidio ad partes z planiagc pofito xquiponderansquxratur. 

Oftendcndum cft libraeplana? axc gc, perpcndiculo planoagc, 
fuftcntaculo x D parallelo ad rcctam gc, aequiponderans dimidio 
illi conoidis vcl toti , vel ad pofitionem plani a g c cx partc fumpti, 
eflc noto parallclcpipcdo xquale , cx hypothcfi tctragonifmi circuli 
inuenti- 

-Quoniam per primam folidum cuius fe&io eft triangulum a g b xqua- 
le eft ad pofitionem plani ag c cylindraceo altitudtnis gu , bafeos b g f 
m ; iftius C) tindracci , & folidi illius centrum grauitatis crit in codcm 
plano ad planum a g c parallelo, vt ex vndccima quarti tctragonifmico- 
rum liquct. Prxtcrea quoniam iftius cylindracei altitudinis g u, & cius 
bafeos b g f m centrum grauitatis eft in codcm plano ad planum g c pa- 
rallelo, & per tertiam nocum eft centrum grauitacis bafeos b g f m vef in- 
tegrx vcl cuiufltbct eius partis ad pofitionem reclx fg furoptx, nota 
quoque eft quadratura eiufdem per eandem propofitionero : crgo axe g 
c , perpcndiculo a g c , fuftentaculo D x ita du&o vt recla g x ajquet re- 
&am g u vcl g c , fi inueniatur re&ilineum E xquiponderans bafi cylin. 
dracct , parallelepipedum ahitudinis g u, bafcos E xquiponderabit-cy- 
lindraceo , ac proinde & folido cuius fc&io eft b g a • ergo per corolla- 
rium fupcrioris cylindraceum altitudinis g u , bafcos xquantis quatiru- 
plum fpatij E xquale eft xquipoderanti propofito , quando g x xquat al- 
titudinem g u. Quod (i g x, g u fint inxqualcs, ex o c» aua fecundt tetrago- 
nifmicorum liquet vt cft g u recSta ad g x, ita vicimm fieri debere qua- 
druplum fpatij E ad bafim quxfitam. Vcl retenta eadem bafi ita WchTim 
fiefi debere altitudiuem g u ad altitudinem quxfni cylindrac«i : fcrgbgc. 
quod erat demon^randufla. ' n ' r \ 
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COROLLARIVM I. 
Quando fumitur dimidium tocum conoidcos , cum figurx b m f n , bra- 
chio xquantc reclam g c , pcrpcndiculo b n , xquiponderans per corolla- 
rium lccundum fccundx fic fcmicirculus gcnitor diaractri f c imminutu« 
quadrato g c , cx nona & dccima fecundi tccragonifmicorum conftat fi 
axis b n mutctur in g c , brachio g x xquantc rectam g c , xquipondcrans 
figurx b m f n cfle fpatium quod ad b m f n hoc cft ad quadracum c g fc 
habcac vt b g re&a ad g c , au&um quadraco g c & imminucum femicir- 
culo genicore : fed ex eodcm corollario fpatium illud quod rca fe habet 
ad quadracum g c cft xquak femicirculo genicori : crgo figurx b m f n, 
brachio g x , perpcndiculo g c xquiponderac quadracum g c. Prxtcrea 
fianc cres re&x g c, g b, g F proporcionales* pundum vcro G fic bife&io 
redtar F g : xquiponderans ergo coci b g f n parallelogrammo eric paral- 
lelogrammum G g f, hoc cft dimidium quadraci g b : ergo fi ex hoc x- 
quiponderante deraatur xquiponderans figurx bm f n reftat E arquale 
dimidio quadrati b g imminutum quadrato g c. Igitur cylindraceum al. 
ticudinis g u bafeos xquancis duplum quadrati b g imininuturo quadrato 
f c arquipondcrat conoidi propofitionis prarfentis in cafu affumpto. 

COROLLARIVM II. 
Calculus reliquorum cafuum tra&ari dcbet pari methodo, qui qui- 
dem tam late* patenc quam propofitio prima eiufque corollaria. Porro 
ficuti inuenimus xquipondcrans effc xquale cylindraceo cuius altitudo 
arquet femidiamecrum g c circuli gcnicoris, bafisfir dimidium fpatij quod 
petcft re&a b g , dempto recKangulo contento fub g c feroidiamecro cir- 
culi genitoris& fub finu verfo arcus cui f qualis eft rcCta b g.Ica fi fuma- 
tur quxlibec figura b z p i oftendetur xquiponderas figurx b i s cuncarx, 
librx planx axe i p , brachio xquante re&am g <,e(Te xquale cylindraceo 
eiufdem alcicudints , cuius bafis fit dimidium fpati; quod poteft re&a b i T 
dcmpco re&angulo contento fub fcmidiaroccro gc & fub finu vcrfo ar- 
cus cui xqualis cft recta bi. 

COROLLARIVM III. 
Quoniam cx corollario primo brachiog x xquancc femidiamccrum 
g c circuli genicoris, perpendiculo g f, xquipondcrac coci fcmicuncopri- 
sno cxpanfo b m f n fpacium xquale quadraco femidiamecri % c , ipfa au- 
cem figura bm f neft xqualis eidem quadrato, fi ex refta g b auferatur 
£> y «qualis tc&x g c vcl g x , & per y agatur y A B parallcla rc&x g f , 
cx principiis librx nocis patcc , cum vc g x brachium ad g y longicudincrn, 
ica viciffim fic fufpenfa magnitudo b m f n ad xquiponderans , in rccca A 
B efTc ccncrum graurcatis fcmicunei expanfi bmfn. Igicur fcchifo tetra- 
gonifmo circuli inuenitur reclaAB parallela axi c g dudaper centrum 
grauitatisfemicunei cxnanfi. Parivcro mcthodo muenietur feclufo eo- 
dcm tecragoniftno, re<SU per ccncrum cuiufuis parcis b n l ra pofici l m 
parallcla rc&a g c. 

PROPO, 
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PR O POS ITI or VII I. 

SVpcr re&a b a ( Ftg.if ) ftet ad norrria redta b g,& cidcm ad pofi- 
tionemeiuide bginfiftutfiguraa h gb,qux etiam ad poficionem 
re&a? a b infiftac rccta; b g. £x a b abfcuTa fit quxlibec b c , cui b I> 
ponacur aequaliSj c.ompicco parallelogrammo gccb incelligantuc 
dua? figura? c (c, ccc ita fc habentes ad parallelogrammum g b c e 
& ad nguiam b a h g vt quarcunque h d arquidiftans rc&a? b c duca- 
tur occurrens iineis a h g , b g , c f c , c c e , c c in punccis h , f , f , t,d, 
quacuor re&ar f d , f h , f d , t d Gnt continuc proportionales. Libra 
graromica cD fufpenfa ex b perpendiculo b g, brachio b c,inteili- 
gantur gcnerari primabi a quadrarrix & fccunda b xa rcfpondcntcs 
figurae bahg fic vc quemadmodum cbad bo quamuis porcionem 
re&a? b a , ica o h parallela perpendiculo b g & dimeciens figura? b a h 
g, fic ad o i dimccicnccm prim* quadratricis, &ica fit ipfa o i ad o x 
dimecienccm fecunda*. 

Oftcndendum cft quarcunque o h parallela re&ar b g ducacur,com- 
• pleco parallclogrammo ho bf, cricnccm figur* c c d effc a?qualem 
auadratrici fccunda» figura* b a h f compofita; cx figura D o x & ex 
lecunda quadracrice nor£ parallclogrammi b o h f. 

Ad planum a b g cxcitata fit perpendicularis b A & completum fit qaa- 
dracum A b D 1, cuius diamecer b 1 ; in plano b D 1 dcfcripta fit parabo- 
la b n 1 cuius axis A b , ordinacim appljicata A 1. Intelligatur cy lindra- 
ceum cuius bafis b a h g, defcriptum per limbum bafeos b a h g motu rc- 
&z b A perpendtcularts ad planum a b g ; intelligatur aliud cy lindraccum 
caius bafis b a 1 n defcriptum per limbum bafeos b a 1 n rootu rc&x b g 
perpendicularis ad planum A b a. Per hducatur planum h o p^aralle- 
lum plano A b g fecans lineas ab,lnb,lb,lA in punclis o , n m , p. 
Quoniam per duodecimam tertij tecragoiiiimicorum vt b c vcl p oad b* 
vel ad om,ita eftbo vel om ad on ; rc&is autem bc, b o xquales funt 
d f, f h,& vt df ad f h ita eft f h ad f d, erunc on,f d xquales ; crgo cum 
o n r h fic fcclio paraliclogramma dicylindracci fupra defcripci , erunc h 
r , f dxquales. Quoniam igitur vt d f ad f h, ica eft f d vcl h r ad t d , rc- 
clangulo fub mcdiis f h, f d contcnto xquale erit rcftangulum f d t fub 
extrcmis comprchcnfum. > . 

Rurfus quoniam planum r hf xquidiftat plano A b a , fi compleantur 
parallelogramma rhfu, nobB erunt fimilia,& cylindraceicumplano r 
h f fc&io r h f y eric fimilis & xqualis fiue , vt Archimcdcs loquicur, erit 
cadem cum fe&ione nobz. Eft igicur r y f parabola quam cangit f h,cu- 
ius axis u f.ordinacim appltcaca u r:ergo porcto r y f h eft per dcmoftrata 
ab Archimcdc triens parallclp^raauni r h f u, fiuc rc&anguli f d t. Quo- 
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niam igitur dicylindracei ctfias fedid o o1» r parallela plano A b g fingu. 
lar fc&ioncs r h f y parallclae plano Aba funt arqualcs cricnti rcctanguli 
fd ti patet cx vndccima tertij tetragonifmicorum dicylindraceum illud 
^lTc ad pofitionem plani Ab acondi&a rationc arquale tricnti cylindra- 
cei altitudinis b c , bafcos c t e. 

Rurfus quoniam vt c b ad b o rel vt p o ad o m, ita eft o h ad o i, & vt 
0 m ad n o ita cft oi ad o x,crit ex arquo vt p o ad n o, ita o h ad ox : ergo 
re&angulum fub mediis n o , o h eft arquale rcclangulo fub cxtrcmis p o , 
o x. Igitur dicylindraceum gcnitum ad pofitioncm plani A b g ex figur is 
baln>bahgeft condi&a rationc arquale cylindraceo altitudinis b c ba- 
fcos bxa orfcd dicylindracco ifti arqualis cft, vt oftendimus, triens cylin- 

dracci altitudinis fd,bafeos c t d: crgo &c. quod erat dcmohftran- 

i • 1 ..... 

dum. 

COROLLARIVM I. 
Quando pun&u o congruit pundo b patet pun&um h congruere pun- 
&o g , & nullum clfe parallclograramum o h f b. Prarterea cx dcmonftra- 
tionis progrc(fu liquet idem cuinci quarcunquc fit linea a h fiuc rcda. fi- 
uc caua ad partcstc&a: b g, fiuc conucxa : & fiuc pertingac ad g,fiuc non 

percingac. ... • 

r COROLLARIVM II. 

Pacec quoque ex demonftratis fi habeatur quadratrix fccunda paratlc- 
lpgrammi b o h f , & quadratrix fccunda D o x , triplum ciufmodi fpaci; 
efle arqualc figurar c c d. Figuras auccm iftiufmodr quarum prima eft pa- 
rallclogramraum quodlibec bccg, fccunda quarlibct figur a b a h g, cer- 
tia c f c, quarta c tc, habcntes-iam di&am proprietatcm voco gradus 
primum , fccundum , tcrtium , quartum , & rcftas d f , f h , f d , d c paral- 
lclas rc&xbc»voco cajum dimeticntes. Dati ieitur quarti gradus ad 
pofitioncm rec~tx b c triens cft quadratrix fccunda ad pofitioncm ref&x 
b g : & viciiTim datx fecundx quadratricis ad poficioncm rec5rar b g, cri- 
plum cft quarcus eradus ad pofitioncm re&x b c. 
V COROLLARIVM III. 

Pacec rnfupcr vc habcatur quadratnx fccunda D o x, data ftgura c t d, 
cx tricnte figurar c t d aufcrendam eflc quadratricem iccundam parallclo- 
grammi o hf b : & viciflum vccx quadratriccdataD o x obtineatur quar- 
tus gradus c t d, ad triplum ipfius quadracricis Do x addi oportcre tri- 
plum quadratricis fecundx parajlclogrammi o hfb. 
* COROLLARIVMIV. 

Prxterea fi dicylindracco gemto cx ipfa figura b a h g ad pofitioncm 
plani A b a in feipfam du&a notum fit xquiponderans axe librar planx b 
g, perpcndiculo plano A b c , fuftcntaculo c c , patet bafim cyiindracci 
altttudinis b c , xquantis dicrum xquipondcrans ad pofitioncm plani K b- 
a elfe dimidium quarti gradus ; nam vt dead f E dimidium rc&x f h , lta, 
cftfh ad diraidium re&x d s ; crgo po&ta eadcm akitudinc f hita quo . 
. t, 
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que eft quadratum f}K ad re#angulum contcntum fub f h & fub dimidio 
re&x d 3. Cum igitnr quadratiTh ccntruro grauitacis fit in perpcndtcu- 
lari ad planum a b g cx punclo E cxcicata , & ctlm vt d f ad f E ita viciflftm 
Cit quadracum f h lulpenfum ad re&angulum concentum fub f h & fub di- 
midio rec^x d s,paccc tftud rectangulum apcatum pundto d ad pofictoncm 
plani A b a zquiponderare qu,adraco f h ad eandcm poficionem ftanci t er- 
gq per vige(imam octauam qu*rci cecragonifmicorum foltdo genito cx 
ngurabahg prxfcripca iam rationc, xquiponderac folidum gemcum 
pari paclo cx fecundo gradu b a h g & cx dimidio cercij c f e i hoc cft ck 
primo gradu c b g c ex dimidio quarti c t c , vc ex dcmonftratis liquet. 

PROPOSITIO IX. 

SIc vt in fccunda( Fig. acs ) tocusfemiconeus cxpanfus c b afcir- 
cuio genttore diamctri c f gcnitus ; axis c f bifariam fcdus fu in 
g, vt c b g fit femicuneus primus expanfus : cx rccta g f produOa ab- 
fcuTa fit fH aequalis ipfi a f , & adimpletum fit paralleiogrammum a f 
£ fi cuiusdiameteraE, itcmquc parallelogrammum f gh a. Expun- 
£o h excitetur h F pcrpcndicularis ad planum bh a cV aTqualisrccla: 
h b : intcUigatur figura a h F G Condi£a rationearqualis tigura? a h b 2 
ad pofirioncm plani F h b, ita vt quodcunquc planum G F 2 duca- 
tur parallclum plano F h b, fetfiones cius F G, F 2 cum figuris a h F 
G , a h b 2 fint a?quales. Intciligatur cylindraceum cuius bafis fit a h 
F G, alcitudo a f ; per limbura a 2 b intciiigatur incedcrcreda a?qui- 
diftans rc&ac h & deicribcndo fupcrficicm cylindraccam diuidcrc 
cylindraceum altjtudims a f, bafeos ahFG in duas portiones qua- 
rum bafes fum h a 2 b , a 2 b g f. Ifta vocetur fMSi Jecunda cylmdra* 
ccic9*dt8i: Compieto quadrato q h a c intcliigatur libra grammica 
hg fufpendi cxhperpendiculoha, brochio qh, Sc gcnerctur qua- 
dratrix ao n rcfpondens figura? a t 2 b h , vt ficut q h ad quamlibct h 
spdrtionem redaihb, ita f t parailcla rcfla? a h dimetiens figura?a t 
bh, fit adro dimcricntera quadratricis. Intcliigatur prartcrca foii- 
dum cuius feclio parallcla plano Fhg fit 2y D trianguium retfangu- 
lum fimilc triangulo p f a cuius latera a f , f p funt a?qualia ficutin pri- 
ma defcriptumtuit, cius^cr6bafisfit parsinfcriorg btaffcmicunei 
cxpanficbaf •■ « I 

Oftcndcndum eft figura? iftj cuius fe&io D 2 y,a?quale ad pofitio- 
ncm plani F h a cffc cylindraceum altitudiwsf A a?quantis recvtam f 
g,cjiius bafis fittriangulum ic#uineunia E f , dtmptis cylindtacco 
akicudinis Af bafcos aon, & p^rtionc fecunda cylindracei condi- 
dtu Eiufmodi vcro folidi ccntrum grauitatis effc in plano notoparal- 
WoadplanumAfc. Ha 
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Quoniam pcr oftauac libri fecundi corollarium iVfigura h b z a eft ea- 
dem cum figura c b g , fcd fubcoTitrarie 4 pofita j fieura autcm c b g fi po- 
natur bafis folidi cuius fc&iones plano p f a xquidifUntcs fint quadrata, 
habet notum xquiponderans per feptimam , axe c f perpendiculo plano c 
f p: igitur fi figura hb t aponatur bafis paris folidi erit notum xquipon- 
derans eiufmodi folidi portioni qux ad plani p f c partes f iacet. Igitue 
cura ciufmodi folidum fit ad pofitionem plani F h a condicta ratione x- 
qualc cylindraceo altitudinis f A vel f g , oafcos a o n vt ex methodo vi- 
gefimx quintae & fcxtx quarti tetragonifmicorum liquct , crit pcr fupe- 
rioris corollariufccundum nota fccunda quadratrix rcfpondens primx a 
o n fiue tota fumatur , fiue ex parte s ac proindc notum cft planum paral- 
lclum pUno F h a inccdens ptr ccntrum grauitatis cylindracci altitudinis 
f A » bafcos a o n. Similiter cum cylindracei condicti bafcps a h F G , al- 
titudinis a f> ccntrum grauitatis iaccat in plano noto parallelo ad planum 
F h a & portionis primx centrom grauitatis iaccat in plano noto paral- 
lelo ad idem F h a vt cx fcptima conftat, notum erit planum parallelum 
illis incedens per centrum grauitatis portionis fccundx. Cum igitur cy- 
lindracci altitudinis Af, bafeos a f E trianguli reclilinei centrum graui- 
tatis iaceat in plano noto eifdem parallelo , patet fi ex ifto tylineTraceo 
cvlindraccum bafcosaon, & portio fccunda demantur ad pofitionem 
plani F h a, rcfidui centrum grauitatis iac£rc in plano noto parallelo ad 

1 F h a 

P Quoniam vcro folidocuius fcclio fit triangulum a fp> bafis parallclo- 
erammum a h g f , ad pofitioncm plani p f c xquale ,eft condifta rationc 
folidum altitudinisf A vel fg,bafeosafE reailindx t folido vero ca- 
ius fe&io fit trian«mlumF z i comprehcnfum fubF r, & fub zi parallclaV 
rcdxvD intrianguloFyD,xqualccft ad pofitioncm planiF ha cylitv- 
tlraccum bafcos a o n : fccandx ver6 portioni condicti cylindracei «gui- 
liseft oortio cuiusfcaio eft parallclogrammum i * D C ; igitur lolido- 
cuius fedio cft triangulum z y P f quale eft ad pofitionemTplaniFh afo- 
hdum illud refiduum de quo paulo ante egimus ,,& cuius centrum iacet 
in noto plano parallelo ad planum F h a : crgo per vndecimam quarti te- 
traeonifmicorum folidi cuius fcaio eft triangulum z y D centrum graui- 
tatisiacet in pUno noto parallero ad plannm Kha, quod erat dcmon^ 

ftrandum. . , j oC O R O li'L A R I V II 

Propofitionis prirax corollaria hic locum habent rca* aptata.vt patet. 

P R OPOS ITIO X. 

Ilfdemmanentibus oftenderiduth eft dc dimidk) folidi conoidis dc- 
fcriptfcirca axemjgf motufiguVacgbzaf, idipfum quod de dimi- 
dio conoidis gcniti mbtu figur* b c g circa axem cg, oftcndimusia 
fcpuina. . 
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Ift*ud j>ofica demonftratione fuperioris propofitionis oftendttur codcm 
plarie* pa&o , nec aliud quicquam adjici oportet : ergb &c. qudd erat dc- 
monftrandum. 

COROLL ARIVM I. 
' Quoniam cx corollario primo feptimar arquipondcrans toti quadranti 
conoidcos gcniticirca axem ha circumuolutione figurae hb z t a, axc h 
a , perpendiculo plano F h a , fuftentaculo q c , cft cylindraccum altitudi- 
nis h d aequantis rc£tam h a , bafeos aequantis quadratum b g , vel qua- 
drantem quadrati f a imminutum dimidio quadrati f c j iftud vero arqui- 
ponderans ad xquiponderans folido cuius fe&io loco quadrantis circuii 
fic quadrans quadrati circumfcripti eft vt binarius ad ternarium pcr fex- 
cam , arquiponderans ifti folido homceoconoidi ( ita enim fuit appellatum 
in dccima nona primi ) rrit cylindraceum altitudinis h d , bafeos arquan- 
cis tres fcmiquadrantcs quadrati f a imminucum tribus quadrantibus qua- 
drati f c. Si igitur quadratum q h a e ponatur ad pofitionem rc&ar q h 
efle primus gradus , fecundus h b z a , quartus ex corollario quarto o&a- 
uz crit duplum eiufmodi bafcos; videlicct tres quadrances quadrati f a 
detra&is tribus femifnbus quadrati f c. Igicur ex corollario fecundo ciuf- 
dem o&auae quadratrix quadratricis a o n , libra q b fufpensa ex h pcr- - 
pendiculo h a, brachio h q , cft tricns quarti ilfius gradus ; ncmpe qua- 
drans quadtati f a ,decra6to dimidio quadrati f c. 

Rurfus quoniam quadratrix a o n cft pcr corollarium fecundum fccun- 
dae atqualis femicirculo genitori dempto quadrato g c > fi perpendiculum 
ha mutctur in g f, & brachium hq in g 1 ipfi aequalc , arquiponderans fi- 
gurar a o n erk , vt patcc ex mothodo nonae & dccimae libri fecundi tetra- 
gonifmicorum , fpatium quod ad fupenfum a o n ( hoc eft ad femicircd- 
lum imminutum quadrato g c ) fit vt rc&a a F ad f g , imminutum qua- 
drance quadrati f a, & au&um dimidio qurdrati f c. Igitur acquiponde- 
rans quadrattici a o n , crit quadrans quadrati f a, auafus dimidio qua- 
drati f c , & tmrninUtus circulo genitore. Arquc haec eft bafis cytindra- 
cel altitudinis h d acquipondcrantis cyltndraceo ciufdcm ilutudiifis , ba- 
ieos a o n , brachio g 1 librae fufpcnfae ex g , perpcndiculo plano A f c. 

Praeterea iifdem pofitis quadrato a f E B vt iacet mancnti aequiponde- 
ransita inucnitur. Fiant trcs re&ar g f, f a, f V proportionales , & fV 
diutdarur btfariarti in M ; igitur rc&angulum M f E vel V f n acquiponde- 
v rifquadraio a f E B, vt ex methodo pritni cprollatij fctitimae cdnftat. 
Kurfus qu«niam vc re&a g f ad f a,ica eft quadfatu g f ad clrCullim gehu 
torem acqualem re&angulo gf a , & vc re£ta g f adf a itaeft f a adfV , ac 
proindc i*a eft reftangulum g f a fiue circulus geniror ad re&angulum g, 
f V fiue ad quadratum f a ; erunt porportidnaiia tria^ hxc fpatia, quadra- 
ttim f g , eirculus genitor , & quadiatumfa. CiJrn Vgitur vt refta f a itf 
f y • VeV vt gf ad ta> ita fit quadratum i*a atfreftartgnlum a f Vy&fta} 
- ctiam fit quadratum gf ad citculum gcnitortm , pacet qnatuor* fpati* 
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cflc continui proportionalia, quadratum g f , circulumgentcorem,qua- 
dratum af, re&angulum V f a. Eft igitur V f aad quadratum f g fcm\ T; 
diametrt circuli gcnitoris in triplicata ratione circuli ad quadratum fux 
fcmidiamctri. Eft crgo V f a <jturt*s terminsts frofrtfStonis ptrffeff* , cuius 
dimidium cft re&angulum Vfn. Igitur cum dimidium quartitcrmint 
perfpe&i xquiponderet parallelo,grammo a f E B, libra g h fufpcnfa ex.g 
pcrpendiculo g f, brachio g l, tricnshuius xquipondcrancis, hoc cft fex- 
tans quarti tcrmini pcrfpcdti xquipondcrabit toti triangulo f a E , vt ex 
quintx mcthodo apertc conftat. Igitur cylindraceo cuius bafis fit crian- 
gulum a f E , altitudo f A xquiponderat iifdcm pofitis cylindraccum ciuf- 
dem altitudinis , bafcos xquancis fcxtantem quarti tcrmini pcrfpe&x 
progreftionis : nam ipfa hxc cft p rogretfio, quam ferffefftm initio huius 
libri diximus & cuius hxc eft natura vt primus tcrminus ad fecundum fit 
ficuci eft diameter circuli ad rc&am xqualem coci periphcrix ; quod 
ad calculum ccntrorum numeris quam proximc cxprimendum miros 
prxftabic vfus. 

Rurfus cylindracei condidi infiftcncis fupcr bafi a h F G pars prima 
refpondcns figurx a h b z eft arqualis per quartam cy iindrocco altitudinis 
h d vcl a h , bafcos xquancis circulum genicorem imminutum.duplo qua- 
drati g c. ifsquiponderans eidem primx parti axe h a pcrpendiculo plano 
d h a,fuftcntaculo q e cft per demonftrata paulo ante cylindraceum altitu- 
dinis h d , bafcos xquantis tres fcmiquadrantes quadrati f a imminutos 
tribus quadrantibus quadratifc. St, jgitur perpcndiculum ha mutecur, 
vt fupra in e f , & brachium h q in g 1 ipfa arqualc , xquiponderans primx 
partis condi&i cylindracei crit fpacium quod' ad prirnam illam partcm 
fufpcnfam fic vt rc&a a f ad f g > imminucum xquipondcranre ante inucn- 
to l erit igicur cylindraceum alcicudinis f A vcl f g . bafeos xquantis quin- 
que o&auas partes quadrati f a auclas tribus quadrantibus quadrati f c, 
& imminutas duobus circulis genicoribus. 

Quoniam igitur cylindraceum condiclum bafcos a h F G altitudinis af 
cft ad pofitionem plani F h a condi&a rationc xquale cylindracco cuius 
altitudo a f , bafis fit fieura a h F G ; hxc vcro figura quandotota fumi- 
tur xquat quadratum f g vel a h ex duodecima primi , quando vcrd non 
fumitur tota fcd pars cius ad pofitionem re&x h F , cft xqualis pcr o&a- 
uam re&ilineo noto ; quando igitur tota.fumitur iftud dicylindraccum 
erit ad poficionem plani A f c co,pdi6U racione xquale cylindraccobafeos, 
parallelogrammx g h a f altitudinis f A. Igitur ciim ban g f a n xquipon- 
deret dimidium quadratiafex methodo fupra tradita, cylindraceo ifti 
fiuc cyltndracco condi&o xquipondcrabit cylindraccum altitudinis A f% 
vel f g , bafcos xquantis dimidium quadrati f a. Talc igitur cft xquipon- 
derans ,duabus fimul partibus cylindracei condicTi : crgo dcmpto xqui- ; 
pondcrance primx partis relinquetur xquiporf4erans fccundx ncmpc cy- 
lindraccum fctcitudinis fj b*feos xquancis duoscirculos genicoresjm- 
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minucos fcmiquadrantc quadrati fa, & tribus quadrati fc quadrahti- 
bus. *• : • -. 

Prxcerca quoniam cy lindraceo alcicudinis f A bafeos rc&ilinc* f a E 
aequipondcrac cylindraccum eiufdcm altitudinis , bafcos xquantis fcxtan- 
tem quarci tcrmini pcrfpe£ki>fi indc aufcratur xquiponderans fecundx 
parti cylindracci condicti > & zquiponderans cylindracco bafcos a o rf, 
refiduum fict arquiponderans folido cuius fectio eft triangulum z D y» 
nempe cylindraccum altitudinis f g,bafcos xquantis fcxtantem quartt 
tcrmint perfpe&z primx progrcftionis auclum quadrantc quadrati f C» 
imrainutum oclaua parte quadrati f a , & circulo gcnitorc. 

Igicur cx corollario fexcz quadruplum huius zquiponderancis videli- 
ccr bcs cermint qttarci pcrfpc&i auclusquadraro f c , imminutus dimidio 
quadrati f a & quatuor cixculis gcntcoribus eft bafis cylindracei alcitudl- 
nis f A , quod rcprxfentac xquiponderans dimidio conoidcos genici cir- 
ca axcm g f mocu partis infcrioris b z a f g , librx planx axc f c > pcrpcn- 
diculo plano A f c , fuftcntaculo I x parallelo ad rc&am g f. 

Igitur fi xquipondcranti ifti addatur fpatium xquiponderantis dirni- 
dio conoideos fuperioris eollcclurh in corollurio feptimx , fiet xquipon- 
defans dimio totius conoideos motu ftgurx c b a f defcripti , nempe* cy- 
lindraceum altitudinis f A bafcos xquantis beffem termini quarti per- 
fjpecii dedu&is quacuor circulis genitoribus. 

COROLLARIVMII. 
Calculus reltquofitm cafuum rra&ari dcbet fimili methodo , qui qui- 
joem tam late* pacent quam propofitio prima cum fuis eorollartis. 

PROPOSITIO X L 

Slt ( Fig. 27. }fcmicuncus primns expanfus h o c a «cnitus crrculo 
diamctn c u , ccntri a , cius ba/is a h fe&a fit birariam in r , in 
quam incidat r q parallela rec*be a c, & aequalis dimidiorcfl* a c,vel 
a u. Inteiligantur complcta parallclogramma haug,bhrq,yqra. 
Sit b h t q lcmicuneus expanius gcnitorc circulo ccntri b, fcroidi«mc- 
cri bh fitquoquc y uiq femicuncus aker expanfusgcnitote tirculo 
ccntri y , fcmidiamctri y u - y figura h t q r u a fit illa quam tx JinibuS ver- 
ps appellautmus in fecundo corollario dccimae tcrtiar fecundi hbri, ac 
proindc qua?cunque tl parallcia axia c ducatur occurrcns. bafihain 
c,Iimbohocin o, larengu inl,trcsrccljelc, eo, etfint proportio- 
nales. Intclhgatur prxtcrea cx pun&oa cxcitari am perpcndicularis 
ad planum c a b a»q ualis re&ac a c. Ponatur circa axem a h mancntem 
circumuolui figura hoca& gigncrc conoidcs euius tanturo qua- 
drans inrercrptum planishac, m ah, m ac hic confidcratur perfpi- 
oujatis cauia s cum ex quadrantis raoduio adtoium tfaiifitu» facic 
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fiat : ex reda ha, produfta abfcindacur a £ arqualis redarac : vteft 
quadracura diamecri ad circulum, ica fiat rc<5ta a m ad a p. 

Oftcudcndum eft cylmdraceu bafcos h c q i u a alcitudinis a p ciTe 
ad pofitione plani p a c condiCta racione arquale conoidis quadranti 
propofito i&libraBh fufpcnfack aperrxsndiculoplanoma c notum 
etfecyhndraceum altitudinisp a, balcos arquantis rcdrilineum ( daco 
circuli cccragonifmo ) noturnj aequale fp.acio quod aequiporideratqua- 
dranci, vel cuihbet eius portioniad poiicioncm planip a c fumptar. 

Quoniam tres rc&ae 1 c , e o , t c funt proportionales, rc&angulum al- 
titudinis 1 c vcl a m , bafeos te erit zqualc quadrato e o : ergo per vnde- 
cimam quarti tctragonifmicorum cylmdraccum altitudinis a m bafeos h 
t q,i u a erit ad pofitionem plani m a c condi&a ratione aequale quadranti 
folidi homceoconoideos cuius fcctiones funt quadrata parallela ptanom 
a clatera autcm eorumfunt ordinatim applicatar ad bafim hafcmicunei 
expanfi h o c i. Igitur vt in dccima nona primi oftendimus pro pari cafu, 
cylindraccum altitudinis p a ciufdcmquc bafcos crit quadranti conoi- 
deos propofitoarqualc condi&a rationc ad pofitionem plani m a c. 

Quoniam igitur cylindraccum altitudinis pa, bafeos h t i u a ad pofi. 
tionem plani p a c cft condi&a ratione aequale quadranti conoideos circa 
bafim a h defcripti ; pcr candem yndecimam quarti tetragonifmicorum» 
quod ad pofitioncm plani m a c xquiponderabit cylindraceo , arquipon- 
derabit quoque quadranti : fcd quod arquiponderatcylindraceo altitudt- 
nis ap , eft cylindraccum eiufdem altitudinis ,bafcos arquantis arquipofl- 
derans figurar h t q i u a ad pofitionem rc&ar a c , vt cx methodo vigcfi- 
mar quintz quarti tetragonifmicorum liquet : ergo cum cx tcrtiar metho- 
do habcatur arquipondcrans figurar h t q i u a cuilibct portioni ad pofi- 
tionem rcclar a c (umptar , patet quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

Ex methodo calculi initi in corollariis fcptimar & decimar inuenitur 
quadrati conoideos integre* fumpto aequiponderare axe a c perpendiculo 
plano ma c, brachio a B cylindraccum altitudinis p a, bafeos arquantis 
quadrantem quadratira h , imminutum quadrante quadrati a c,ac proinde 
toti conoidi aequiponderare quadratum a h imminutum quadrato ac: 
dimidio verd eiufmodi conoidcos abfcifTo per planum m a h , arquiponde- 
rare dimidium quadrati a h.imminutum dimtdio quadrati ac. Diuidatur 
enim a B bifariam in C , vt re&ar q r , a C fint arqualcs ; ex re&a r a ab- 
fcindatur r s redtae q r aequalis : igitur per demonftrata initio corollarij 
primi primae libra a h fufpensl ex r perpendiculo r q , brachio r s , arqui- 
ponderans figurar bhtq eft arqualc quadrato q r : crgo per rece(Tum ii 
axis rq mutetur inay,& brachium r s m a C arqujponderans figurar b h ' 
t q erit fpatium quod ad b q t h fit vt rcda a r ad r s au&um quadrato q 
c :Tcd ilUd fpatium proportipiulc pcr dcmonftrata initio ciufdcm corol- 

larij cft 
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hrij cft*qualc femicirculogcnitori fcmidiamctn q r : ergo figur* b qc 
hlibra C h fufpensa eic a perpcndiculo ay,brachioa C arquiponderac. 
femicirculus fcmidiamctri q r au&us quadraco q r. Rurfus iifdem pofitis 
paralklogrammo ah b y vt iacct marrcnti cx mcchodo corollarij prinu 
dccimar zquipondcrat dimidium quadraci h a : ergo figurz refldux y q t 
ha xquipondcrat brachio a C > perpcndiculo a y dimidium quadratiha 
imminotum femicirculo femidiaractri <q r, & quadrato q r : fed figurse u 
i q y iitdcm pofitis $ qutpodc rat p<cr demoftrata in cprollario fecundo fcr 
eundx propofttionis dimidiumeiufdcmcirculi dcmpto quadrato q t :cr~ 
go figuraeui qt haaequipondcratdimidium quadrati h a imminuturn du- 
plo quadraci q r vel dimidio quadrati a c : Igituc brachio a B , arquipon- 
derat prioris equtpondararttis dirmdiam; per o&auam fccua&.tetrago- 
nifimcorum» nempe quadrans quadr tti ah, imftitnutus quadrantc qua- 
drati a c. Ergo quadruplum illius cft quadratRm h a imminutumquadra- 
to a c : & huius dimidium illtufque duplum eft dimidium quadraci h a 
imminutum dimidioquadrati ac. 

COROLLARIVMII. 
Propofitiotti* norts eorollaria hic locum habcnt, vt,pate*. „.' > 

PROPOSITIO XII. : 

Ilfdem manentibus compleatur totus femicuncus expartfus vei tota. 
fcmicycloides parua ucohxA, additi parte infcriorc uahxA, 
& figura? u i q t h a fubcontrarie pofita fit fjgura cadcm D h f P , ita 
vt trcs E F, Fz , F R dimctientcs fjgurarum gADh,hxAD,hfP 
D fiot proportionalcs, cft cnim h x A D fubcontraric pofita cadem- 
que cum figura h o ca per fuperioris Iibri oOauam in coroliario. Ex 
re&a" h g abfcindatur g V arqualis ipfi g h , & complcatur parallelo- 
grammum g A T V : intelligatur figura T HgVad pofuionem rc&ar 
g h infiftep ita reclae T V, vt qua:cunquc S E parallcla re&a? a c rju- 
catur occurrens lineis T V , T H g , A g , A x h in punftis S , H a E, z, 
trcs reda? S E, Ez, S H fint proportionales. 

Oftcndendum cft %uram T H g V ad pofitioncm re&* a c cflc 
condifta rationc «quaicm parallelogrammo A g h D au&o figura 
h f P D , & fmminuto bis figura A z h D : ac proindc ficuti in Aipc- 
riorc,ltbraa h fufperisa ex a perpendiculo plano m ac, brachio a B ae- 
quiponderans quadranti conoidis circa axem g A circumuolutionc 
figura? g Axh effe idcm quod aequipondcrans cylindraceo altttudi- 
nis ap, bafcos arquantis rc&iiineum cx dato tctragonifmo circuli 

notum* »b "'1'. fj j«, : ,.»•> 

^tgut* A *>bD axc h D fuftcatacnlo M P «qttiponderatconau&Ma- 
tionc ad pofitionfcra tc£* a c dimjdmm figuaz b t ?X> i *um eni» jrcs 
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re&x F N vel a c, z F & F R finc proportionales, vt F N brachlum ad di- 
midiutn rc&x Fz, ita viciftim cft tota F z ad dimidiura refix F R : crgo 
cx vigcfima o&aua quarti tctragonifmicorum dimidium figurx D h f P 
aptatum iuftcntaculo M P xquiponderat condida rationefigure AzhD. 
Si igitur axts h D rautetur in g A & fuftentaculum P M in T V, xquipon- 
dcrans eidem figurx aptatum fuftcntaculo T V crit ipfa figura AzhD 
imminuta dimidiofigurx D h f P , vt ex nona fecundi tetragonifmico- 
rum liquct. Pcxterea quoniam paraHelo-grammo A g h-I>axe g A fu- 
IVcntaculo V T acquipondcrat condicla rationc ad pofitioncm tt&z g h 
dimidium paraUelogrammi ipfius A g h D , xquipondcrans figurx A g h 
x erit iifdem pofitis condi&a ratione xqualc dimidio parallelogrammi 
Ag hD ad pofitionem iam di&am fumpti >• addico dimidio figurx h f P 
D* & ablata figura A z h D. Igitur cum figura T H g V -ftt ad pofitionem 
eandcra condirSU ratione dypla iftius xquipoltderantis, erit ipfa paralle- 
logrammum A g h D au&um figura hf P D & immimitum bisfigura A z 
hD. Ergo vt ex fupcriore liquet cy4indraceum altitudinis-a p bafeos V 
T H g cft ad pofuioncm plant m accondi&a rationc xquale quadranti 
conoidcos circa re&am gA defcripu motu flgurx Azhg:&habent 
idemxquiponderans : fed cynndcacco- xquipondcrat cylindraccum alti- 
tudinis a p , bafeos xquantis rc&ilincum vt cx prxccdentis methodo pa- 
tct notum , quod figurx T V g H xquipondcrat iifdcm pofitis : crgo &c. 
quod erat dcmonftrandura. 

eOROLlA RIVM. 
Calculuspro cafu quadrantis conoideos rcfpondentirtoti figurx g A 
z h circa rc&am g A mancntem^circumuolutx exmbct cylindraccum al- 
titudinis a p bafeos xquaocts noucm decimas fcxtas partes quadrati u A 
jmminutas circulo genitorc, & fcptem dccimis fextis quadrati u c. Ex 
rccta a D produ&a abfcindatur D Y xqualis re&x a c vcl a B. Quoniam 
figura T H g V cft parallelogrammum A g h D au&um figura D h f P, & 
imrainutum bis figura A x hD : libra autem Ya fufpensl ex D perpendH- 
eulo D G xquiponderat figurx A g h Ddimidium quadrati D h'vel'h a 
vt ex corollarto decimx liquet ; figurx verd D hfP pcr corollartura fu- 
perioris xquiponder at quadrans quadrati D h imminutu* quadrante qua- 
drati a c ; figurx dcmum a z h D bis fumptx xquipondcrat per corolla- 
rium fcc.undum fccundx circulus diametri u c. imminutus bis quadrato 
a.c : fumma cx illis coIlcc/U erit xquipondcrans figurx T H g V brachio 
D Y » pcrpendiculo D G , vidciicct tres quadrantcs quadrati Dhau&i 
feptem quadrantibus quadrati a c , & imminuti circulo diametri u Cilpfa 
porrd figura T H g V eft tres quadrantcs circuii gcnitoris diametro u c 
defcripti dcmpto bis cruadrato ac : nam prhna pars A*g hO eftdimidium 
circult genitoris ex corollario feptimx ; fecunda D h f P eft quadrans 
eiufdcmeirculi fiac te&angulum bhrD G ; tcrtia eft bis quadratum a c. 
SVigfcur bwchfum Y 0 mutttui in a B & pcrpendiculum D G i» a y> *v 
1 
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qutponderans poftremum eric fpacium quod ad figuram TRg^^rc 
re&a D a ad a c imminucum xquipondcrance priocc. Cum igitur TH-f 
Vficcres quadrartces gCnicoris circuli dcmptis duobus quadrativ a c, 
proporcionalc ifli fpatium ex mechodo corollarij iam ui&i cric trcs qua- 
dratwcs quadrati u A vel a D fubdu&is duobus circulis genitoribus : cr- 
go deducto priore srquiponderantc relinquecur arquiponderans figurar T 
Hg V , ncmpc nouem decirax fcxta? quadrati aD dcdudto circulo gent- 
core,& fcptem decirois Gextis quadratiuc. Iftud vcro zquiponderan» 
eft bafis cylindracet alcicudinisa p, quod xquipondcrac quadranti conoi- 
dcos propofici. 

PROPOSITIO XIII. 

IlfHem mancntibus vt in vndccima* , circa axem g u inteUigarurcir- 
cumuolui fTgura g h o c u. 

Oitendcndum eft figuram cuius dimetiens parallela re&a? u c Gt 
tertia proportionalis poft primam L u, fecundam I o parailelam rc&ac 
u c interceptam recta ug & arcu h o c , c0e compofitam ad pofitio- 
nem rc&a? u a ex paralleiograrmno u g a a , cx figura* h q i u a. &, ex 
bis figurah oca-, ac proinde tibrd a h fufpcnsi cxa perperidiculo 
plano m a c, brachio a B notum efle xquiponderans quadranti hu- 
ius conoidis nempe cylindraceum akitudinis a p , bafeos «equancis 
re&ilineum notum , pofito circuli icnragonifino. : 

Quooiam cnim c^res rc&* 1 ,c » C ,o, te. funt pco^Qrtionales '» erunc quo- 
q»e proporttonalcs Lc, Lo compoiua cx priraa 1 c'& cx e o fecundi, & 
compofica ex priraa , bis Cecunda , & femel ccrcia j cum vc prima crium 
proporcionalium ad primam & fecundam , ica fic prima fccunda , ad pri- 
mam , bis fecundam & cepiam fimul fumpcas. Cum igicur ccrcia ilta fi- 
.guta rcfpondcns fecundx g h o c u fic hoc pa&o cpmpofica , & illi xqui- 
ponderans ad pofictoncm re&x.a u fit nqcum vc ex fuperioribus duabus 
liquec,erit quoque noca bafis cylindracei alcitudints ap , xquiponderan- 
tis ad pofitionettl plaui p ac , libra B k fufpcnfa ex a pcrpcodjculo .ai , 
brachioa B ,quod crat demonftrandum. * 
r .;;.,,CORO.LLA^VM : L v ' 
r jQuandQ ppnetc J tu ; rcUcumuolu} circa quamui^s re&am,p arattelam re- 
£tx ah»obcineb|cur teftia illa figura proporttonalis, noh muirtim abfi- 
rnili raejthodo., vt propius jnfpicienti patebit. Nam per axis paralteli rei 
Qx h a rcceflum ab ipfa h amanet dimicMum eiufmodi tcrtix figtirx^ifn- 
uenrxpro xquiponderarite in prtmoftacu ancc recetfum,& augecutfi>> 
^etira prdporcioiiati qux ad certiam fic vt reccfsUs interuahtm aatmie> 
C^aut* Haids/vercVrlixpluxB vna cum paraHdogrammo cih us Usus p^ajieu 
lum tt&z a h fc habeac ad u a , vc quadratusn intcruallj tqccfsus a^ ^qua^ 
arauimtt^ctittcrciaprc^ortioztalis quafiu. Ncc diulmilis admo^um 
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er;fr«ratio per acceflum, vel inuertcndo brachium ad partes oppofitas, 
prout ex nona & dccima fccundi tctragonifaiicorum patct , & planius ficc 
cx calculo cafuum fpecialium in fequentibus. Scmper vcrociufmodi ter- 
tiac figurac perindc obtinebitur arquiponderam brachio B a , pcrpcndicu- 
io a u. Iftud quoque annotari oportet , figuram h q i u a effc totam Lmi- 
cycloidem paruam circulo diamctri u a genitam centro y, ita vt parseius 
fuperior fit u i q y,inferior y q t h a ; vt ex decima tertia fecundi liquet. 

COROLLARIV*MII. 
Totius iftius conoidis quadranti acquiponderans cylindraccum altitu- 
dinis a p fi hoc calculo computctur , eius bafis inuenitur eflfc tres dccimar 
fcxtae partes quadrati a D au&ae circulo genitore diametri u c , & immi- 
nutae noucm dccimis fcxtis quadrati u c. Nara parallclogrammo u g h a. 
arquiponderat ex corollario fuperioris dimidium quadrati a h ; figurar u t 
h a quadrans eiufdem quadrati imminutus quadrantc quadrati a c ; figu- 
rx hoc a bis fumptae circulus genitor imminutus duobus quadratis a c, 
Igitur tertiae «lli figurac brachio a B-, perpcndiculo a u aequipooderac do- 
drarrc quadrati a h auotus circuto gcnitore , & imroinutus nouem qua- 
dramibu* quadrati a c faoc :cft trcs decim* fcxtae partcs qu*drati aD 
vcl u A au&x circulo genitorc & imminutae nouem dccirais fcxtis qua- 
dratiuc/ _ ^ 

C O RO L L A R I V M II I. 
Si in vnum confundantiir aequipondcrantia infuperioris propofitionis 
corollario , & in prxfentis i. inuema,rfet arquiponderans quadranci to- 
tius conoidis motu fijgurV u AhcHdfCa atcmu A geniti, nempe cylindra- 
ceum attitudihis /$ fbzft<n arquantis dodrantem quadfati u A vel a D> 
dedudto quadratouC. Duplum illius dimicrio conoidts rcfpoo4cbit-, & 
quadrupluro toti , vt in corollario vnde^cimae oftenfum fuit. 
,' rj C O R O L L A R I V M I V. 
C6roUaria r hon5ii>tiri pofTuht pirarfemi propofitioni, cum opu^fuerit. 

• rxRoPosifio x.^,: - 

RE&a? » b-, b g ( Fig. iZ- ) fecentfe ad normam ; ceniro b dc- 
fcriptus fit circulus per a, g , cuius quadrans a f g b, fir parabola 
a p c cuius vcrtex g, axis gb } ordinatim applkata b a : circuli diame- 
ter,f b[g intelligatut fufpendi ex centro b perpencHcuiob a > eV gene- 
rarl prima, fccunda,, wrtia quadratrices g m, gl , g ; i rcfpbtidfcntcs 
quadranti circulari jra ytficuti eftfb ad bq quamlibet portionem 
M<^a bg, fic fit ordinata q f adordinatim q m primas quadratricis, 8c 
q m ad q i orcUnatam fcorada? , & q 1 ad <j i ordinatam teKias, Sit alia 

' r 3 fic 



quacrrartixg refpondcns f?guratapgb ita vt ficutifi» adb 
fT^iVanelafKtafdbfit adrx. n : 

* OfcnxLncIura efr fi^ inteliigatur ad pofitioncm rcdae bg figura 6 g 
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1 u cuiuslimbus fit quadratrix fccunda g 1 , bafis b u portio re&a* a b 
produdaj • intclligaturautcm aliafigura bg y xuctriuslimbusfitqua- 
dratrix gyx ; trcs figuras quarum prima cft parallelogranimum fb u 
e, fecundaeft limbig l, tcrtia limbigy x, ita efle pofitasvtquarcun- 
que e 1 parallcla rec^a* b g ducatur occurrens lineis f e, b u , g y x, 
g i in e , u j x , l , tres recla? e u , u I , u x fint proporcionales. 

Per f ducatur f n parallela re&at b g oceurrcns limbo parabolar in p; 
xcclar abinn, rcctar e s in o : igitur pcr tertiaxn tertij tetragonilmico- 
rum trcs re&z o n , n f , n p funt propottionalcs. Rurfus quoniam vt f b 
ad b q ita cx generatione quadratricis cft f q ad q m , & q m ad q 1 ; vc 
autem f b vcl o n ad b q vel ad nf, ita eft f n vcl B q ad n p vel ad b r ; er- 
go tribus recTts f q , q m , q 1 proportionalcs funt trcs f b , b q , b r ; cr- 
go cx arqao vt f b ad b r , ita f q vel p r ad q 1 :'fed rta etiam ex gencra- 
tionc quadratricis eft cadcm p r ad r x : ergo duar rctStar r x , q 1 funt z- 
quales, cumque fint parallelar , re<5ta x 1 connc&ens punfta x 1 arquidifta- 
bit re&ae b g : trcs igitur vc&z c u , u 1 , u x cum fint arquales tribus oo, 
n f , q r> fuoc proportionajes , quod crat dcmonftraodum. 

C O R O L L A R I V M I. 

Demonftrationis robur vigct in quibuflibet aliis figuris dummodo tres- 
redar o n , nf , n p fint proportionales Oportet autcm caucre vt fi rc&a 
eu fecct in duobus punctis limbos g 1 , g y, fumantur illar tres eu , u 1, a 
x qtrar trftbus on,n f,np proportionalibu* funt arquafcs, ahoqui pcrucr- 

omrUaiinccdercnt. . t : ... . .... 

j C O ROXLARI V M I I.; 

Quoniam tres rccl» c u, ul, u x funt proportionales pateecx vigefi- 
mao&aua quarci lib,ri tctragoniCmicorum , fi b uponatur axis libra* pla- 
nz & fuftentaculum f e , cui ad pofitionem reciar b g aptecur dimidium fi- 
gurar tetttar » itYvt puniSlo e aptetur dimidium dimetientis u x , & fic de 
otiis , iftud dimidiumlta aptatum arquiponderare condi&a rattonc figurar 
Ttmbi glrergofi libra- ritarna conuertarur ih griimmicam f g fufpenum ex 
b peTperiaieulo b u , brathio f b, idem mancbit arquiponderans vt ei co». 
tollario eiuTdem vigefirax oaauar Iiquet. 

2 ;. , C Q B, : 0)L Lr A R I;V J I I. , ; 

Axis b g)it» diuida^ur in jc) vijd g vid b d fit ficut ternarius ad bina- 
rium, & pcr d agatvjr 4 ^-paralleli r<<5tar b a ; ex demonftratis in priroa 
quarti tetrajgorrtlfaicorurn, ccwrum' gtauitatjs figurar a p g ocft in redta 
d'c f ergo axe b' a fuftcntaculo.f arqui^onderans figurac a p g b effvt f b 
ad b d hoceft vt quinarius ad binarium \ Cc&+ p-gb^eft bcs quadrati b g : 
crgo^' arquiporKteran^ fig^ur* ^pl^b-eft qqaftior -(TQcimae quintr partes 
quavhUti b fH;ergo toia ccrtiaqnadrattti g i bcft djmid*omitti*s^ca*. 

chia» dedBMC cjointar riartesq^raM^b^i [ , d t p 
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COIOUARI VM I V. ' 
Quadratnx prima g ra b toti quadrati circulari refpondcns eft vt patct 
cx decima o&aua tcrtij tctragonifmicorum tricns quadrati b g : fccunda 
g 11) tota eft quadrans ftgurac a f g b , nam cunco bafcos a f g b > cuiUs 
acies fit a b > & angulus plani inclinati pcr a b dudti hc femire&us » arqui- 
pondcrxt cylindraccum altitudinis b g baicos xquancts quadrancem figu- 
xx a f g b vt in dccima tcrtia ptiirii oftcodimus : ecgo per mcthodum vi- 
gcfimac quintac & vigefim* fextae quarti tetragonifmicorum fcciincjaqua- 
dratri* g l b tota cft quadrans figutac a f g b vcl decima fcxta pars totius 
circuli ccntro b gcniti. 

PKOPOSITIO X V. 

SIc ( Fig. ao. ) quadratumdb C Q^cuius diamctcr b Qj expun- 
do d cxcitata fitad planurn Qji b perpcndicularisd z aequalis 
latcri d O ; ex ccntro d dcfcriptus fit quadrans circularis dzMQ^, 
quibafisfat cylincki habentis axera db,ex rc&a Q,d abfciiTa fitd L 
ipfi a-qualis, & complcto quadrato d bB L cuius diamcar b L, dc- 
fcripta fit parabola b h L cuius axis b B , ordinatim applicata B L , ac 
proindc iatus rcctum d b. IntclHgatur conus dclcnptus motu trian- 
guli b L d cjrca latus mancns b d, ciufquc quadrans inclufus planis d 
bB , z d b confideretur in praefcnti propofitionc. Iungaturre&a z b, 
& in triangulo b z d defcripta fit parabola b m z quam tangat rc£ab 
d in punfto b , & cuius axis aeouidiftet rcctar z d. Intclligatur loIU 
dum cuius quarlibct fe&io parallela f>l*no zd Qfit c cg f quadrans 
etiipfcos lemiaxiumf glatcris parallclogrammibfg C^cVfcparallc- 
la rc&ae d z occucrens retfar z f> in c , & paraboiaef m z m m ; intelli- 
gaturaliud folidum cuius fc&io parallcla plano z d Qjit m qgfqua- 
drans cllipfeos lcmiaxium m f, tg. {U&a f g. prpdu&a occurrat Um^ 
bobhLinh, &re£is bL,b Qjii i,« , plani cf i fcaio £um qua- 
drantc coni fit quadrans circulatis i p c f : pcr h du&a iit ordinata h p 
ad f t femidiamctrum circuli centro f peri defcripri. Recla tn paral- 
lcia rc&a? b d occurrar lateribus, d O, b C iny , t , & pcr y ducta fit 




ad p h i rfpatiumque mf nq n Ctompreheaiua^tGU m q,& reflis ra t, 
nqeiTe acquaic fpario p hf«Vfp^umquerq« g, ipatio p hli. 
Quoniam cnim ve ab dim#mM'dUme«ri;a«ij adnb.f^inneftif g.rseta 
ad i f , cric vt quadratum • b ad b f , ita quadratum f g ad f i : fcd qua- 
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dratum at> adb f eft"vt re&a a b ad f m vt ex duddccima tertij tetrago- 
nifmicor um liquet j crgo vt rcdta a b ad f nf , ita eft qudratura f g ad f i 
quadratum : ergo vt rc&a a b ad f m , ica quadrans circuiaris z M Qd ad 
quadrantem circularcm i p e f . Ruifus quontam tres rc&a? a b vcl f g, i t, 
f ra funt proportionalcs ex illa duodccima, quadrarrs* cllipticus mqg.f 
crit atqualis quadranti i p c f, ae proindc ad pofitioncm plani id Q foli- 
dumeaius fe&lo m q g f eritcondida ratione arquaic quadranu coni cu- 
his fe&io i p c f . Igitur vt-recra a b ad f m , ita eft quadranscircularis fc- 
midianrctri f« ad quadrantem cilipticum m q g f . Sunt igitur propof- 
tionalcs quadfans circularis fcmidiamctri f g , quadrans cllipticus ccg 
f, & quadrans cllipticus m q g f ; Curat fint pratdioi eodem fcmiaxc f g,& 
altj fcmiavcs-f D vcl f g , f e , f m fint proportionales ; inter fe verd funt 
vt re&a a B ad b f. 

Rurfus quoniam vt a b rc&a ad b f ita cft f g re&a ad f n , & ita eft 
ctiamcx duodccima illa tcrtij, rc&a f t ad h f *, (cmiaxes f i , f g fecantut 




mfcusre&is ab, b f, f m ; trefque itcm My q,c n e> q n g : crgoex *- 
quo vt ab ad f m ita cft z d y M ad f m q n vel p h f e ; & ita ctiam eft M 
y q adq n gvcl-p lri ; quod crat dcmonftrandum. 

COROXLAKIVM 
Quoniam vt f gad f i vcl f e r ica cft f c ad f m, & femtales fg, flfe- 
cantur proportionalfter , trcs rcclae My , p h , q n erunt proportionales 
tri&os a b vel f g , f trvel b f , & f m : crgo cum trcs ctiam M y , c n, q n 
finrproporcionalcs-iifdcra tribus, crunt c n , p h srquates ; ac proinde fe- 
juum medium , hoc eft portio fupecficiei cylindracea?dcfcriprac mocu re- 
&z parallelz ad re&am^ d tncedentis per Itmbum b h L inclufa quadran- 
♦te ctmr^ad porrtionctn plani z d Q , habebit eafdem altitudines cum fcpto 
mcdio fiuc portione plani E b Q rcori ad planttm d b C interccpco* innra 
quadrantcm folidf dlrptici e c g f. Prarterea defcriptus fic quadrans cir- 
cularis baC,&ineo qttadratrices priraa b r C , feeunda b o C ocCur- 
xcnce«redz ntinr, o:quoniam vc a b vel B b ad cvf vel ad fh,icacft 
pi'y vclfsad c m&c n ad q n , & kajqooqu^eftt s «ad t'r , & t rad ro 
vt cx generatione quadrarrrcum ficjuet , en nt c n , q n «quales rec%is t r, 
r o , & re&angula t n c, c n q erunt arqualia re6rarfgu!i^ n t r , n t b!» & 
cuneacum cuius k&to- cfVc n c , euntaco-, cuius fcftio cft n t r , & ita dc 
alrifi 

PROPOsinq x y t ; 

Tirdcnrmancmibus fcflto plam t y M cum fuperficie folidi cuius 
X&Mfi t&t cgf,eft kncaieto t c M, fe&o vcrocumfoiido ^u» 
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k&io m q parabola s q M cuiu* cangensty , axis aequidiftac 

rt3C>a?yM. !.'/«:: xj"; . - ^...3-. . t • . 'm! 

Quoriikmenim vc Bbadb c , hoc eft re.cy adxn, iu cft Wy adcn, 
& c n ad q n ; & ita quoquc eft z d ad c f & c f ad f nt ; ficuti b c z cft re . 
6ta lca quoque t c M'erit rcc"ta,& ficuti bmz cft parabola quam cangic 
b d &cuius axis «quidiftat rc&ac dz., ica quoque tq M crit parabola 
quam tangcc recta tyyfclrcuius axis xquidiftabie rc^bn M y \ idieatcn ck 
co patct quod ordinacim vtrkique applicarjc & paraLIeiae ad redam z d 
fittt pcrpetua lcge' irker fe vc re&ar zd, M y : crgo &c. quodxrat Jc* 
monftrandum. i. 

C O' R OLIARIVM I. w> 

Quoniarac n q cft ceracoidcs parabolica, patct figuram t n q [ c(tc trien- 
rem parallelpgrarorai t n q, ac proindc portioncm folidi cuius fc&io f rn 
q g intcrccptam planis ad planum d b C reclis E b C , E b Q cflc ad po- 
ficionem plani E bd arqualem tricnti folidi gcniticx triangulo Qb C & 
ex quadratrice fecunda b oC. Totaigiturportio crit vt cx coroliario tcr- 
cio dccimac quartxpitct, arqualis cylindracco altitudinis b E arquantis 
re&am b C , cuius bafis fit duz quadragefimac quintz partes quadrati b 
C ; Cum autem ex fupcriorc propofitionc portio quadrantis coni iacens 
intcr fcptum medium & planum E b L fit ad pofitioncm plani E b B coh- 
di&a rationc aequalis portioni folidi cuius fc&io m q g f> interccpti in- 
tcr plana E b Q, E b C, patct tocam illam coni portionem ctfc «qualcm 
eidcmcylindraceo. . 7. , n /' . fl 

COROLL ARI VM II. 

Quod fi quacracur portiouis ciufdem pars interccpta planis E b B , c f i, 
illa erit acqualis cuncato genito cx triangulo bn t & cx fecunda quadra- 
tricc b t o, noco pcr mcthodum corollarij fccundi fupra laudati, & cx cy- 
lindracco altitudinis n g , bafcos t n q quae cft porcio noca ceratoidis pa- 
rabolicae» ILla itaquc pars erit asquaiis cylindracco eiufdem aititudinis > 
bafeoszquawisre^iiincumnocum. . .. .,. 

COROL L A. R, I V M III. 

Quoniam fi iungatur re&a p f» fe<5tor i f p componitur cx figura i p h & 
cx criangulo h f p , hoc cft ex dimidio parallelogrammif hp vel f n q,fo- 
lidum cuius Je&iones finc fe&or i f p & aLij fimiliccr fumpci , ciic ad pofi- 
cioncm plan.i, £ b C, coodi&a racione aequalc fplido cuius fc<9tio cft ) p )i 
jfupra corapucaco,& dimidio folidi gcniti ad ppfitionem plani E b Q.cx 
triangulo b d Q& cx fepto mcdio cuius dimeciens q.n , hoc cft dimidio 
folidi geniti ad pofitionem planiE b d cx triangulo Q b C . & cx quadra- 
trice b o C. Eric igitur vt ci fupcriorc corollano^paijct «qualc cylindra- 
ceo altitudinis E b , bafeos aequantis rcclilincum nocum ; & pro cafu to- 
tiusiigurae bafiseiufn*odiecit ?iu desima quirtta pars vel ctes quadrage- 
fimaj qsunu paitcs qua4l||i ^C- Igitwr^lidiim cutus (cajoaparall^la 

plano 
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planotvb C eft fe&or pf i, eft aequale cylindracco altltudinis E b , ba- 
feos «qnantis rc&ilincum nocum, quod in cafn iam compucaco eric quin- 
que <n*adragclime? quinr* -parces, vel vna nona quadrati b C. Duplum 
vcro ciuimpdi folidieric acquale cylindracco aicttudinw E b , bafeos a> 
<quantisduastvouenas partesqiudrati b C. 

COROLLARIVM IV. 

Iuogacut rc£U d M , pacec fe&orcmM d Q ciTc fimilera fc&orip f i : eft 
cnim vc Q d ad d.y , ita f i ad f h : ergo arcus M Q, i p func fimites , at- 
queadeo feAores.M d-Q, p f i. Siigttur rc&a f i produdb occurrac re- 
Ctac L B inF, & inceruallo re&* f F dcfccibacur quadrans circularis F G 
D f &.per i ducacur i G parallcla re6bc D f oCcurrens arcuiF D in G,ar- 
cus F G erit arquahs arcui M Q, cum rc&a? d y , f i vel f n firtc arqualcs, 
ergo re&a f p produ&a cranfit pcr G ; vt fe&ores G F f, p f i finc fimiles. 

XOROLLARIVM V. 

"Hinc dcniquepaccc fi in cylindro cujus bafis fic quadrans circularis L 
7. d , axis d b, confidcrecur quadrancis cylmdri porcio incerccpca planis 
E b L , E b B , hoc eft cuneus^rimns ; vna cukn porcione folidi cuius fe- 
clio eft trhuigulum G f i> hor cft vna cum femicuneo ptimo cuius bafis 
cft quadrans cllipfeos axtum L b , b E , ciufmodi folidumex duobus ge- 
nitum , ad folidum cuius fc&io eft fe&or p f i compoitcum cx duobus aliis 
foiidis eiTe condi&a racionc ad poficionem plani E b C vt cft redta b a ad 
f m, vcl vt quadratumb a.ad bf. Res autcm in idem redic quamuis incer 
parallcias BC , L Qangult paraitclogcammi L BCQ noaftnt it&\ vtin 

nona-ptimi hbri monaimus. . .• •• ru : . vw . 

PK O POSITI O XVII. 

Ilfdcm manendbus ( Fig. 30. ) angulus L B b fit femtrec5rtts, ac 
proinde angulus L b C redtus , fintquc L b , b C arquales : per a 
tiudta fit a t parallcla rec*ta; BC , vt plani E b L fe&io cum cylindro 
bafeos L z Q^cuius axis b d, fit citculus diamctrit L vt in feptima. 
primi oftendimus. Quadrans circularis E b L G fiat genitor femicu- 
nci expanfi L y n b , ira vt eius dimetiens i y fit xquaiis arcui L G,vel 
F G. Figur* L y n b hbra grammica t L fufpensa ex b perpcndiculo b 
n > brachio b t refpondcat prima qiiadratrix L c b , & fecunda L q b, 
ita vtfrcnt brathium t b acj longitudincm bi ( hoc eft a b ad bf ) ita 
<itiyadic,&icadiq. ' 

Oftendendum cftad pofitioncm re<2a? Sn, quadratricem /ecun- 
damciTe arqualcmrec5tiIineo noto & quando tcta fumituf , cfle x- 
quaienifduabus njoucnts parttbtrs quadrati b C. 

Qucmiam enim vt qtjadracum a^)j*d b f ,«vel vt^tvidcatum.t b ad b ; i, 
cx coroUatioTltAroo fupetdwiS 1 kaJcftff^*T.GF,f ad feaorean^i f & ita 
dupkrm feAotis illiusa)d^a|)liim iftuisi «aajjgulum autctn alcitudinis 
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b C bafeos y i cft pcr demonftrata in tertia prirai Hbri fcqualc duplo fc- 
&oris G F f : ergo fi re&angulum eiufdem alcicudinis bafeos i r fic «qua- 
le duplo fe&oris p i f , vc cft quadracum t 0 ad b i it* crit rc&artgulum ad 
re&angulum , ac proindc bafis i y «d bafim i r. Quoniam vero vt t b re- 
6ta ad b i , ita ex generatione quadraticum eft rc&a y iad c i, fcciad cq; 
ergo vt quadratum t b ad b i, itaeft re&ay i au i q : fed itaetiam oftcn- 
dimus effe eandcm i y ad i c : ergo rc&x i q , i r funt xquales : crgo re- 
&angulum altitudinisb C , bafcos q i qux cft dimeticns ordinata fecun- 
dx quadratricis L q b cft xquaie duplo fe&oris p i f. Igitur per vndcci- 
mam quarti tctragonifmicorum folidum cuius fedio fit dupla fecloris p 
i h eft ad pofitionem plani E b C condi&a rationc xqualc cyiindracco al- 
titudinis E b vd bC, bafeot Lr b qu» eft fccunda quadratnx : ergo cum 
ifta bafis fic ad pofitionem re&x b C reclilineo noto xqualis per corol- 
lariu tertium fupctioris, eric quadratrix fecunda xqualis rc&ilineo noto 
ad eandem pofitionem, & tou Lqb erit xquaiis duabus noucnis qua- 
draci b C , quod crat dcmonftrandum. 

C O R O L L A R I V M* I.. 

Quoniam vt r b ad b i ita cft i y ad i c j & ita quoque edarcu*E G ad 
arcum fimilem p i ; rc&a vero y i ponicur xqualis arcui F G ex gcneta- 
tione ipfius figurx L y i vergo rc&a i c cft xqualis arcui i p cont cuius 
axis b d , bafis L z Q. Cum igicur cx primi decima fexta ciufquc corolla- 
rio primo habeamus quadratricem pcimamL c b,habcrous cciamporcio- 
«em iltam fuperficMci conicae cxpanfam. Stmilcm fuperficiei conoideos 
parabolici obcincremus , fi neceUarium id foret jquamuis4teqacirtud.co- 
rollarium crac ncccftarium *, fed priwcrtaitcerfc? ict noluimus, cum vno 
vcrbo abfolucrecur i buccamen rcuocari ca opottctqux in CchoHopfo- 
poficionis o&aux Hbri fccundi fcripfirnus. * 

GOROLLARIVM II. 

Quoniam , vt ex nona fecundi tetragoniimicorum liquet ,ficx b L pro» 
du£U auferatur L s.xqualis rc&x b L & fiat brachium librx fufpenfx per- 
pendiculo L'd r quadratnx prima fubcomraria figurx Ly n b itafufpen- 
fx cft figura L y n b c , ho<r eft fufpenfa figura imminuta quadratrice 
primiprioris pcrpcndicuit , qux abfolute vocatur prima ,nam alia-dict- 
tut fubcontraria ; igiturfecunda fubcontraria eric fufpenfa figuta imrui- 
nuca bis priraa quadratricc& au&a fcmel fecunda. Sufpenfa cnim figura 
notctur clcmento A, & quadratrix prirna B , fecunda C. Patet vt A »d 
A - B ita ciTc A-BadA-B-BtC. 

C O R O L L A R I VM I I L ' 

Ex fimili ratiocinij mcthodo fi pto axe primario b n fumatur quilibet 
i g intcr re&as b n , L Q brachium vero maneai xqualc rcctx btt > &c fuf- 
pcnfum vocctur A vt fupri", prima quadTatrix erit pcr decimamfecBndi 
tetragonifmicorum. B-a. Vocoafpatiumquod ad A fit vt re&» i b ad 
b t : fimili pac^o b , & c voco fparia qu« ad 3 & C fint in cadcm r ationc *a> 
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b autera & c c quae ad B & C fint ia duplicata ratione , & ita de b b b in 
triplicata &c. Igitur vt A adB— aitacrit B — aadC — b — b — c 
c". Quod fi pun&ura i iaceat vltra pun&a L , b ad partes c crit prima qua- 
dratrix B t a, fetundt vero C t b t b t c c. Quar progroflio poteft m infi- 
mtum propagari , vt intclligunt qui iftis funt aflucfa&i. 

PROPOSITIO XVIII. 

Slt fermcuneusf Fig. 31. ) expanfus c b a f gcnitus circitlo diamctri 
c f\ cx c£ pro^u&aabfcilTa fit f T arqualis rcdbef g, gcnka iu b 
«fg brachio f T ptrpendiculo f a quadrarricis quadratrix rcfpondcns 
paruinfcriori biafg. 

Oftondcndum cft pofito retragonifhao circuii iftam quadratricem 
feciuuiam elTc reftilineo ncto aequalcm } & totam f 11 b gefTc aequa- 
lcm fcprem vncits circuli genitons diamctro f c dcfcripti, dcdu&is vn- 
d ecim trige&Ms fcxtis quadratri f c. 

Quoniam complcto parallclogramrao c b d a, ex fupcrioris corollario 
fecundo figurae c a i b fccunda quadratrix eft ipfa e a i b , qux cft arqualis 
quadrato g c » vna cum fecundi quadratricc notataibidem elemento C 
quae cft du* nouenae quadrati g c , dcducH bis prima qudratricc quat per 
prirrii dccitnam fcxtam cft bis fcmiquadrans , vcl femcl quadrarrs circuli 
genftorJs tjaadratrrx quadratricis figuraeeaib erit vndecim noucnae 
quadratic g deducto quadrante circuli genitoris. Sed quadratrix qua- 
dratricis parrallelogrammi ft* e a eft> vt patet per duodecimam tcrtij te- 
tragortifmicorum > tricns ipfius parallelogrammi quod pcr corollarium 
fecundum fecundae cft acqualc circulo genitori : crgo quadratrrx quadra- 
tricis figurz a i b g f cft circulr genitoris feptem vncir dedu<£tis vndccim 
nouenis quadrati g c', vcl vndecim trigcfimis fcxtis quadratif c , quod 
pro cafa dcfignato erat demonftrandum. 

In aliis vcrd cafibus methodus eft eadem pofita fuperiore propofitio- 
aC ,«iafquc corollariis : ergo &c. quod crat demonftrandum, 
1 C O R O LLARIVM I. 
Quoniamex cc/rbllatrj fecundi fupcrioris propofitionis mcthodo qua- 
dratritr fecunda partis c z b g vt iacct manentis brachio T f perpendiculo 
f aefttA t bis B f C erit vndechn nouenae quadrati ge audtac quadran- 
te cirdoii genitoris. Ergo quadratrix quadratricis toti c b af rcfpondcns 
cft dccem vnci* vel quinquc fcxtantcs circuli gcnitoris. 

COROLLARIVM II. 
'Qaadratrix fecunda cjuartimiibtc partfum in figuracb a Faftjgnata- 
runi ; notatn erTe, perpehdiculo f a vel qtrouis ei parallelo , patet cxatni- 
nanti rem , neque res cget noua vlla dcmonftratione homini cui iftorum 
conccmplatio cft familiaris. 

:-n t * .\ 9&nt> * : «rp »ji utnvv. -. • / \ j 
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; PR OP OiS IT 10 XIX/ J 

IlfdemtmatKntibusad planum a f c excitetur pcrpencticularis fx a»- 
qualis re&a? f g t intclligatur conoidcs genitum circa rc&am f a re- 
uolutionc totius c b af } itemquc akud circa b g reuolutionc rTgurai 
c 2 b g : dcniquc aliud citca quamcumquc li parailclam bafif a rcuo- 
lutione figura; i a c L. 

Oftcndendum eft bbra gramtnici Tgfufpcnsa* cxf perpcndiculo 
plano xf d , brachioT f aequante rcdram f g, aequipondcrans tociu* 
conoidis dimidio iaccnti ad partcs c effc aequalc cylindracco altitudi- 
ois f x vcl f g, bafcos arquantis tricntcs quinquc circuli genitons dia- 
metto- c f defcripti. In fccundo vcro cafu ficompleatur parallelo- 
grammumgf *d diuaaturqiic ia duo glu, ulf»aequipowleransdi- 
midioconoidis defcnpti circa rec^amkgmanencem, librif c fufpca- 
sacx g pcrpendiculo plano d g b, brachio gf , efic aequale cyhndra- 
ccoaltitudinisgd^bafeos arquancis quatuor noucnas quadrati gc. 
Inccrtio dcniquc cafu Iibr4 f g fujpcnsa cx l pcrpcndiculo plano uf /> 
brachio l o aequantc re6tam g f eflc a?quale cylindraceo crufdcm altU 
tudinis, bafeos noco reaUineo aequaDs , dati quadratura circuli. 

Quoniam cx fuperioris coroilario primo quadracrix fccunda figurz a 
bcflibraT gfufpcnfa exf pctpcodiculo fa.brachio Tf,cft quinque 
fexunte»circuli genitoiis , ex cocpllario fecundo otfau* triplum huiu* 
f P atijefitquartus,gradu»^d poficioncm rca«fc,quorum primus fit 
paraUelogrwnmum dimcticncis f T , fc^^%uiM b c f. Iguur cx 
cocollario quartoeiufdcm ocW *quipondetansfc>lido cmu* fedioncs 
fint quadraca parallcla plano xfg,lacera finc ordinatim applicac* ad 
bafim f a, eft cylindraceura aititudinis ( x , bafcos qu» fit danidium quar- 
tieradus. Rurfuscx fcxta bcs iftius cyUndracei eft «quipondcrans pcn- 
phcrico cuius fcaio cft quadfans citcuji mfcriptt^uadrato cums latus fic 
du P lumordin*im applicat* : huius verd bcfcs duplum. eft ^quipondc- 
ransdimidio conoidis ad partcs c pofito r crgo cum cx 
nutiarum « ' ' ; io fcapias gignatur miuutia . atquiponderans quatficum 
cric cvlindraccum alticudinis f x bafeos duplx fpacij inucnti in fupeviore 
propoficionc;ciufmodicrgo: bafis pxo primo cafu xft ^qmnauc Uicntcs 
circuli gcnicoris.. pro fccundo ( cadcm enim ra*o ) cft quacuor nouen* 
oartcs quadraui g c ; proccuiodco/.qttc dupluoMWmcndl Tpatn. e***e- 
^odo fupcrioriT, eiSfquc coroManorum : crgo «cc.qupd crat dcmpn. 



ftrandum. n« 



PRO P OSITIO XX. 

SEccnt fc ( Fiz 22. ) ad normam dua? quaelibet rca* b a , aCj ad 
pofitio^e^rca* infiftatxca* b a figura quarcunquc b i c a,.& 
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cadem b i c a.ad pofitioncm rcda? b a in/iftat rc&ar a c, ita vt omnes 
parallcl» ad rc&as b a,accadant inrra nguram bica. Intelligatnr 
cx punctoa excitari ad planum ba c pcrpendicularis x a y eoncipia- 
tur foiidum cuius omnes fectiones parallela» plano x a bfinc quadra- 
ta quorum laccra finc ordinatim applicacx ad re&am ac 5 vel cerce 
qoadrantes circulqrum vcin fuperiore & in fexca expofuimus jintelli- 
gatur aiiud folidum cuius fe&ioncsad pofirionem plani x a c finc vt 
modo diximus quadraca vel quadrances circulorum. Ex reOis a c 5 a b 
abfcindancur e a , a d inccr fe arquales. 

Oftendendum eft folido fectionis quadratargenito adpofitionem 
planrx a c,brachio d a, perpcndiculo planoxa c a?quipondcrare idem 
ipacium quod folido fe&ionis quadratae gcnito ad pofitioncm plani 
b, brachio e a perpendiculo plano xa b. Idcmquc aequiponde- 
tans refpondcre foltdis fcclionum peripbcricarum pari pado compa- 
ratis. 

Complcatur parallclogramraum c a b h , & fupcr rccla h e ad pofitio- 
nem rectae a c infiftat figura h m a c cuius quaclibet dimctiens c m parallc- 
fct ccdbe ac fit tertia proportionalis poft primam t f dimctientcmparalle- 
logrammi c a b h , & fecundam f i dimetientem figurae b 1 c a ; per m du- 
cacur m q parallela ad redam h e ; ex pun&is c, q educantur perpendicu- 
lares e o, qp ad planum hc a arqualcs dimeticntibus h e , m q figurae hm 
a e , & rangantur r e&ar h o , m p quar erunt fc&ioncs planor um o c h , p q 
m & fupcrficiei cylindraceae defcriptae metu tc&x parallclae ad re&am Hl^ 
o inccdcntis per limbum h-m a, vt in eoroHario tertio primar notatum 
extat. IntcUigatur quoque fuperficies cylindracea defcripca fimili pa£to 
xnoturelhrad re&am h o parallelar inccdcntis per limbum bi c. Per t 
ducatur planum parallHum plano x a c cuius cum folido contcnto fo% 
bafi br c a & fub cylindracea fuperrfcic modo defcripta fit figura f s i ; 
fcctio vero cum folrdro corWMeRcnfo/fuHfcafrhm a c ft^fub fu^pcrficic cyw 
lindracea primo defcri£c*fit ftm, ' '■<> 

Qupniam vt rn primii jfrari prorfus caft bftendtmus figura f s 1 eft ea- 
dcm cum figura b f i , cV ftgtfra r t m cadem quoque cft cum figura h t m * 
dimidium autcm figur* rr t m ad ! po/fttbncm rcoiae a c aptatum ftftenta* 
culo h c axe b a arquiporidcrat figurx b fn vt iacct^manenti : erjgb*tn pla* 
no r t i figurar f f i vt iacct mancnti axcf f fufteutaeulo 1 1 rarqutporidetir- 
bic dimidium figurar trm aptatum fifttniaculb) r t. Igicur ex vigcfima 
e&aua quaiti cctragOBifrnicorum dimidium folid» cuiusfeC^io cfttr*rar 
gulum p m q aptatum p|ano he o ad pofttioncm plani x a c xquigojjdj 
rat condi^a ratione fotido cuiu, (eaio^ triangujum 1^.^11^^ 1 " 
>cns latera 1 h, h u acqualia , pofito hbrx plan 



fiabcns latera ih, h u acqualia, pofito librac planac axe b a, perpen^iCulo 
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obeunte vlcem fuftcntaculi. Igitur folido cuius fe&io 
tcris h i duplum trianguli i hu, ad poficionem planix a c xquipondcrac 
iifdem pofitis folidum cuius fe&io eft triangulum mq p. Scd folidum ca- ; 
ius fc&io cft triangulum pqm cft ad pofitionem plani x a b idem cum fo- 
lido cuius fe&io eft triangulum qym contcntum fub latcribus q m, m y 
parallelogrammi p q m y, & fub q y cius altera diametro: fum enim tcian- 
gu!a pmq, y m q xquaiia : crgo cum folidura cuius fe&io eft ctiangu- 
lum y qm habens angulum y qm fcmire&um, & aiigulum qm y ce&um, 
fit ex vigefima tertia quarti tetragomfmicorum «quale fpatio quod cy- 
lindraceo altitudinis x a bafeos h m a e xquiponderat librx planx axe a c 
pcrpcndiculo plano x a c, fuftcntaculo d g latcre par allclogrammi d a c g, 
patet fpacium quod axc b a , fuftcntaculo h e xquiponderat folido cuius 
fc&io cft quadratum lateris i h vel h u eflc xqualc folido cuius fc&io cft 
triangulum pqm. Cum igitur per methodum vndccimx cyiindf accum 
cuius bafis cft h m te altitudo x a habcat ad pofitioncm plani x a c idefn 
xquiponderans cum folido cuius fe&io parallela plano x a c cft quadra- 
tum lateris f i , patet folido cuius fc&io eft quadratum lateris f i axe a c 
fuftentaculo d g xquiponderare idem fpatium quod folido cuius fe&io 
parallcla plano x a b eft quadratum latcris hi, axc a b fuftentaculo h e, 
quod crat demooftrandum. Nam de folidis periphericis cum eorum pe- 
riphericx fe&iones fint proportionales fe&ionibus quadratis , rationum 
confequutio idem euincit. 

COROLLARIVM I. 
Hic fi quando opus fuerit adhiberi cum proportione dcbent corollaria 
pcimx,vtpatet. 

COROLLARIVM II. 
Re&x a c infiftat ad pofitioncm redx ad figura a d n c tettia poft prU 
mam a d g c , & fecundam a b i c , ita vt tres dimcticntes 1 h , h i , h n fint 
p#oportionalcs icx demonftratis liquet quadratriccm figurx h m a e li- 
brad a fufpenfa ex a perpcndiculo a c, brachio ad , eflc xqualem fpatio 
quod figurx a d n c xquipondcrat librac.qfulpenCa.cx a perpcndiculo a d 
brachio e a. Nam folidis quorum fc&ioncs funt quadratalaterum fi , h 
i xquipondcrant ex prxfenti xqualia fpatia ; cx prima vcroilia fpatiax- 
qoalia funt cylindracco altitudinis a x ,bafium xquantium fpatia xqui» 
ponderantia modo iam prxfcripto figuris h m ae,adnc cigo &c. quod 
crat dcmonftrandum. Hanc porro propofitionem extendemus ad curuas 
iq fcpt,Unx libri quinti corollario fccundo. 

tm' P R O P O SITIO XXI 

T> Euocatafigura vndecima? & decimar tertia? ( 27 )circa axem 
J\a c manentem gigni conoides motu fjgurse A h c u inteiligaturi 
^Oftendenclum eft libra u c fuipenfa quolibet perpetidiculo y b fluc 
W^yc^^ fiue noncongruat,t?xa- 

i * 
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cm'0 a? quantc re<5tam a c, aequiponderans conoidis iftius porrioni quas 
iaccc ad redae y t parccs h eiTe idcm cum zquiponderante conoidis 
altcrius dimidio genici circa axcm y b mocu erafdem figurar inucnco 
in illis iam iaudatis propoficionibus. 

Iftud ita apcrtum cft cx propofitione fuperiore , vr nihil addenaum fit, 
ne quicquam otiofo fcribatur calamo , dum ad alia currimus. 

PR-OPOSITIO XXII. 

REuocecur ( Feg. ji.) figura decima? o&aua?, & ex rc&aaf 
abfcindacurfp arqualis re&a; Tf velfg ;intelligaturcircaaxem 
f c gigwi conoides mocu figura? c b i L ,ica vt punc^um L fumptum 
ilc ad libftum. 

Oftendendum eft ccncrum grauitaris dimidij conoideos abfci/fi pla- 
no u 1 c efTe nocum. 

• Per quartam inucniatur A cylindraceum arquale fufpenfo ; pes fcpti- 
mam& iccimam inueniatur cylindraccum B-arquale fpatio quod ixe f c, 
pcrpendicalcrplanox f c, fuftentaculo S p laeerc paraUelogTammi p f c S 
acquipondcrat fufpenfo. Per fupcriorem inuenistur cylindraceum C ac- 
quale fpatio quod axe 1 i , perpendiculo plano u 1 i fuftentaculo o t late- 
re parallelogrammi 1 h t o, eidem folido a? quiponderat. Yc eft A fufpen- 
fam ad B-asquiponderans , ita fiat re&a p f ad 1 q abfciffam cx Vh : vt au- 
tcm cft A ad C ita fiat 1 o brachium ad re&am 1 g abfciiTam cx 1 c : com- 
plcatur parallelogrammum q I g r. , • 

Dico pun&um r cflc ccntrum grauitatis fo!idi quod ad re&a? f c par- 
tts b iacct^ 

Primocentrum grauitatis ciufmodi portionis folidi eft in plano cf a, 
cilm fe&iones illius plano u l h parallelac, fint fcmicircuh diuifi<bifariam 
pcr ipfum planum. Prarterea ex pun&o r cxcitetur perpendicularis r s ad 
planum h 1 cergo cx lege acquipondcrantium reciproca cdm vt fufpen- 
fum A ad arquipoaderans B , ita fit interuallum f p ad g r , centrum gra- 
uitatis r ufpenfi cCit in plano f r q parallelo ad perpendicuhim pUnum u 1 
C.Simili pa&oeum vt fufpenfum A ad arqutpondcrans C, ita fit interual- 
lum o 1 ad 1 g , ccntrum grauicatis fufpenfi crit in plano f r g ; ergo csit 
in eorum coramuni fcdione fr tfcd cft ctiam in plano bg r : crgo pun- 
&um r cft centrum grauitatis folidi propofiti ; ergo iftud centrum cft no- 
cum ; quod erat demonftrandum. . . , 

COROLLARIVM. 

Si toca portio folidi quam vtrinque abfcindit planum u 1 i fumatur,pa- 
tct cius ccntrum grauitatis cfTc pun&um g. 

PROPOSITIO xxirx 

MAncnte eadem frgura dccima? oaauar, circa mancntcmli in- 
cciligatur ciKumuolw cad«m figura iaci. 
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Oftendendum cft centrum grauitatis dimidij conoidcos abfciffi 
plano u li efle notum- 

Per decimam nonam primi libri inucniatur A cylindraccum arqualc 
fufpcnfo;& per dccimam nonam prarfencis fpatium C arquipondcrans fuf- 
penfo librar axe 1 i pcrpendiculo plano u 1 i , fuftcntaculo o t ; per vndc- 
cimam &decimam certiam inueniatur fpatium 6 quodarquipondcrccfuf- 
pcnfo librar planz axe lc , pcrpendiculo plano u 1 c , fuftcntaculo p S. Vc 
cft A ad B ica flac o 1 re&a ad 1 q ; & vc A ad C , ita fiat ad 1 g. Dico com- 
pleto parallclogrammo q 1 g r , pundum r clfe ccntrum grauicacis qux- 
Jicum. Iftud oftendicur vt fuperior propoficio. 

COROLLARIVM. 

Si toca porcio folidi fumacur , pacec cius cencrum grauitacis c(Te pun- 
clutn q. 

PROPOSITIO XXIV. 

OCTO problematis ab Anonymo propofitis folutionem e/Tc 
ha&enus a nobis pro cycloidc parua datam demonftrare. 
Primo iifdcm iruncmibus qutrritur dimcnfio fpatij zcy. Demonftra- 
tur in duodecima primi libri & in cius corollariis. 

Secundd quarricur ccncrum grauicacis fpaci; z c y. Demonftratur i» 
corollar io rerciar. 

Tercid quarricur folidum circa b&fim zy. Demonftracur indecima no- 
naprimi libri. 

Quarto quarricur folidum circa axcm c y. Dcmonft racur in quarta hu- 
ius libri. 

Quinto quarricur folidi cotius circa bafim z y cencrum grauicatis. De- 
monftracur in corollario fuperioris. 

Scxto quarricur ccntrum grauicacis foliditotius circaaxemcy. De- 
monftratur in corollario vigcfimar fecundar. 

Scpcimb quarricur grauicacis cencrum dimidij foiidi cjrca bafim z y di- 
uifi a plano pcr retStam z y du#o & re£o ad c y z pianum. Demonftra- 
tur in fupcriore. 

O&auo quxritur cencrum grauicatis dimidij folidi circa c y genici & 
diuifi i plano per re&am C y duclo & re&o ad plamim c y z. Dcmonitra. 
tur in vigcfima fecunda propoficione : ergo &c. quod crat demonftran- 
dum. t " : »j 

\ PROPOSITIO XXV. 

PRoponitur calculus o&o problcmatum pro duplicicafu quem 
Anonymus in primis adEuropa» Geomctras literis defignauir- 
Sic a c d ( Ftjr. 33. ) cycloidcs parua circulo gcnicore diametri c f, eiuf- 
que.pars fupcrior fit b c o , inferror bodajrc#ar g c , f i abfciifar cx rc- 
£iib b , a d rquenc fingulK retScam c g : ad plaftdm c f a ex punclo f «x- 
cicaca fic perpendicukris f n xqualisxedtJcif^, & campictum ftcparallc- 

logrammurn 
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lograramum n f g m. Vt quadratum circulo circumfcriptum fc habet ad 
iplum circulum ica ponatur te&a f n ad f u : inceliigacur perfpe&x pro- 
gremonis in fronte huiuc iibri dcfinitx primus cerminus eue quadratum 
g c , vt fecundus fic circulus genitor diaraetri f c , 8c cercius quadracum f 
a : erit ergo re&a f n ad f u vc quadruplum primi ccrmini pcrfpe&x pro. 
grefuonis dcfioiuc inicio huius libriad fecundum: vel vc primus cerminus 
ad quadrantem fecundi. Per folos cerminos iftius pcrfpcclx p rogretiio- 
nis definicmus fingulorum cafuum epilogifmum , vc mechodi ratio cla- 
rior cuad*L,'& vc quam proxime ad vera fpatia , rc&as, & pun&a ac- 
ccdcrc quiitbct poftic , aftumpco quod Archiraedes in cercia propoficione 
circuli dimenfionis dcmonftrauit , fccundum liuius progremonis cermi- 
num cflc triplum primi, & adhuc fuperare parce quapiara qux quidem 
minor cft fepcima primi, maior aucem decem fepcuagcfirais primis eiuf- 
dem cermini prirai. Quod fi quis recenciorum numcros airos grandiores 
& propiils accedcnccs ad veram rftius progrcfuonis rationem abhibere 
malucrit , ipfi inccgrum efto. 

Prirao quzritur fegmentum a c d , Jteraquc fegraeneum b co. lfi*d 
confiat ex duodecima profofitione frimi libri. 

Segmencum ac d xqurc duplum cermini fecundi progrefuonis perfpe- 
&z j fegmentum b c o xquat duplum cermini ptimi. 

Secundo quaeritur grauitatis centrum pro figura c i b g, itcmquc 
pro rjgura c b a f. Jfittd obtintbitur ex cordlario fecundo Jccund* fro- 
fofitionis. 

Vc eft primut cerminus ad dimidium fecundi imminucum primo,ita fiat 
re&a g e ad gq abfciflam ex g b. Vc auccra idem primus cerminus ad 
o&auam parcem fccundi, ica fiat redta g f* ad g y abfciitam ex re&a g 
c. Compleco paraliologrammo y g q p, dico pundtum p cueccntrum 
grauicacis in figura c z b g. 

Preterea vc cft Cecundus terminus ad dimidium tercij imminucum du. 
plo primi , ita fiat re&af i ad f r abfciitam ev f a : pun6tum t ita fecec re- 
&am c fvttotacf ad ftfit ficuc o&onarius ad ternarium. Coiapleto 
paraltelogrammo t f r s > dico pun&um s efle ccncrum grauttacis in figu- 
ra c b af. 

In figuris autem b c o , a c d ccncra grauitatis funt y & c. 

Tertio quatitur folidum genkum circa bafim b o circumuolucio- 
ne figura? b c o , keraquc aiiud circa bafim a d circumuolutione figu- 
raracd. ifiud obtinetur fcr decimam nonam prtmi libri. 

Solidum genitum circare&am-b o eft «qualc cyliodraceo ahitudinis 
fu,bafeosxquant>s duplum focundi cermini ; vel per lcgcs reciproca- 
cionis alcitudinis f n, bafcos acquancis dimidium ccrcrj tcrmini. Solidum 
vero aliud cft xqualccylindracco altitudinis f u, balcos xquantit duodc- 
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cim cerminos fecundos, vel rcciproce 4 altitudinis f n, bafeosatquantis tri- 
plum tertij cermini perfpe&ae progrcflionis. 

Quarto quaericur folidum gcnicum circumuolutione figurse c z b g 
circa rcftam c g matientem ; & aliud prartcrca genitum circumductu 
ffgur* c h af circa rc&am c f mancncem. Ifiud habetur cx quarta pro- 
fofitione. 

Solidum primo quaefitum eft arquale cylindraceo altitudinis f u, bafeos 
xquantis quadruplum fecundi cermini imminutum o&uplo primi vel ro 
ciproce alcitudinis f n > bafeos zquantis tercium tcrminum, imminutum 
duplo fecundi. Alterum verd folidum eft arquale cylindxaceo altitudinis 
f u, b&feos arquantis quadruplum cercij , cermini imroinutum fexdecuplo 
primi :vcl rcciprocc* alcicudinis f n, bafeos arquajntis quartum cerminum 
imminutum quadruplo fecundi. 

Quintd quaeritur centrum grauitatis folidi circa b g geniti mocu fi- 
gurac c z b g , icemque alcerius geniti mocu figura? c b a rcirca manen- 
Ccm a f. Ifiud obtinetur ex. corollariis vndccim* & dccim* tertue Itbri 
prtfentis. . . , • 

Vt fecundus progremionis terminus ad quadrantcm certij imminututn 
primo , ica fiat re6ta g c ad gq abfcuTam cx re&a g b. Dico pun&um q 
cftc centrum grauicatis pro primo cafu. 

Vt autem fextuplum eiufdcm fecundi termini ad triplum tertij immu 
nucucn fexdecuplo primi, ita fiat recla f i ad f r abfciffam ex re&if a.Di- 
co pun&um r eflc cencrum grauicacis procafu fecundo. 

Scxto quarritur centrum grauicacis folidi circa c g geniti mocu £- 
gura? czbg, iccmque alcerius gcnici mocu figurar c ba Tcirca manen- 
tcm cf. JJabttur ex vigefima primatir ex corollariis vndecim* & deci- 
m* tertU. 

Vt quadruplum fccundi cecmini imminutom oduplo primi fc habet ad 
quadrantem tertij imminuxum primo , ita fiat rc&a f g ad g y abfciffam 
cx g c, Dico pun&um y e(Te cencrum grauitatis pro primo cafu. 

Vt autem quadruplum tcrcij imminucum fexdecuplo priroi fe habet ad 
criplum ciufdem cercij imminucum fexdecuplo primi , ita fiat re&ax f ad 
f t abfcifTam ex f c. Dico pun&um t e(Tc centrum grauitatis pro fccutido 
cafu. 

Septimo folidum genicum circa re&am bg circumuojiitionc figu- 
rae c z b g incelligacur diuidi bifariam per planum m g b , nec nor, fo- 
liduur genicum circa re&am f a circu,muolutione figura? c ba f per 
planum n f a. Quaeritur ccncrum grauicaus dimidij folidi in vtroquc 
Cafu. Obtinetur per decimam nonam propofitionem. 

Vc o&aua pars ccrcij termini ad quatuor noucnas primi, ita fiat rc&a 
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g f ad g y abfciflam ex g c , & manente pun&o q in folur ione qiiintl repcr- 
to compleatur parallelogrammum y g q p. Dico pun&um p cfTc ccntrum 
grauitatis pro primo cafu. 

Vc autem cercij termini dodrans ad quinque trientcs fecundi ita fiac 
re&a f x ad f t abfciflam ex re&a f g * manente autcm punclo r reperto in 
folocione quinti compleacur parallelogrammum c f r s. .Dico punctum s 
crTe centrum grauitatis pro fecundo cafu. 

O&auo folidum gcnicum circa re&am cg circumdudu figura? c 2 b 
g incclligatur bifariam diuidi pcr planum m g c, iccm aliud cx circum- 
dudu figura? c b af concipiacur bifariam fecari per planum nf c Quae- 
rjtur ccntrum grauicacis dimidij folidi pro vtroquc cafu. Habeturex 
fcptima & dcctmet cerclUrtts. 

Vt dimidium tertij cermini imminucum fccundo ad idem dimidium 
cercij imminutum quadruplo primi , ica hat ge re<5ta adgq abfciflam ex 
g b ; manencc aucem pun&o y quod in folucione fexci repercum cft.com- 
plcacur parallelogramrnum y g q p. Dico p cflc cencrum grauitatis quac- 
fitum in primo cafu. 

Rurfus fc%imidium quarti tcrminni imminutum duplo fccundi ad bef- 
fcm quarci cermioi imminucum quadruplo fecundi , ica fiat f i re6ta ad 
f r abfciiTam cx f a j mancncc vcro pun&o c quod in folucione fexci fupra 
inuenimus compleacur parallelogcammum c fr s. Dico pun&um s eflc 
ccncrum grauicacis pro fcctfndo cafu. Ergo &c. quod crat propoficum. 

U-7 . •* : StArl ^.SCBOLIFM U 

• Ckm Vt fufpenfum dd dtfuifonderdus , itd fts xf ddft, <r> ifddf r,&> tg*i 
■ g-f+WfX *d £?>'> i?f*^**i MP**f* &*1*yo*der4*sid jtms imttrdmm Jolidd , lo- 
to tpfimm folidorum ~*furpduimutim cdlcuio hdfes eorum dd edndem dltiiudtntm reuo- 
cxtornniyimn* tmim+>sjoiid* + itd&' hdftt. forro >f dtgnoftdmms fimgui qu*d*m 
minimdftnttruiHfutdndnm, >trum punttorum f , y r r 9 s efiiogifmus^recli imceddt 
J*d tftd reguU «dhihtri pofunt. Primd eji , portionts d r ,b f , c t s c j ejfr mdiores di- 
midto ipfdrum rrfhtrum df,inf> ef, e g. ^iittrd tfi, im Joitdis tdfdtm dt,ho,ct, 
c y efc nutores , tjuam in pUnts. si ttdtutin fuUuctmdts rdttontltus dfpdrtdt dli- 
dmid fttcdri comtrd dliptdm hdrumteruUmm , tobihemdus eft cdicuius , c? retrote- 
xcndus juouftjut ortgo.crrorsi*ccurr*t. ldduttm nuiio mtgotio dffdrirt foteft exerci- 
tdtts cagitdntritus jccundum ttrmtnum conttnere ur primumt?- ~*ndmfirme Jtpttmdm 
•tpftmu ufttrme hdc omnid ohferudmU erumt im cjcicuio fuetn Jul> cdlctm Uhrt jtautntis 
udfcriffimus» SUfertft~vt dd iffumitjUdrtum U»mm frn^rtdtdmur , tn tjuo tnutnttn- 
dm mtrum dU4BTumidi>orduit mtnr nofrd, nct "vnoitdm ntjt illi J)eut ofttmus ffccidli 
fd^fr^tuxi^et^remdnuemmdrfftcillimdm explordjftt. 

• • . -i'. _ • ••• •• s x b <o,s. i r m j 1. 

v: QUotri .m jdmtvrUJiftorid .CytUidevs multd dt mejttipftt cdlumniofd , non fojfum 
•dmi**riMdTdS wxtjdftvmfddmtdfttutds hu- rxptdjtnttm , tudrum fold litltone fdlfius 
J&Jnmmttmd&fefldjims* isigitmvum Tovjtos mijtfcm cdicuium dufiutmjoiiduircd 
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dxemgtutit » JU fno frohUnu frnfeutit frefofitiouU dudrtum dpt , rtffendst %U U- 
ftemb. 1558. in bnc >erhd. Vttnam » mi Pater, infpicere pofics quamum fit 
illud gaudium quo poftremae tuac licerae me arrCcerunt , quando in iis legi 
ce intienifle dimcnfioncm folidi circa axem taro cydoideos totius , quam 
datt fegmenti. Credas velim ncminem cfle qui mihi par fit in excollcndis 
meritis hominum : fcd » fateor » ad id non adducor wiquam nifi graui de 
caufa. Rara > profe&6 & eximia virtus pr*cipue* in iis qui fctcnrias pro- 
fitcntur , cft illc finccrus omnifque inuidiz vacuus animi candor quo nunc 
cgo glorior, & qucm tul causi quocies occafiofe dcdcrit manifeftum 
omnibus faciam. Hoc cnim cibi fcrio affirmo tanto me gaudio nunc exul- 
tarc ,dumpalam omnibus prxdico ace folucuroeflc vnum ex dimcillimis 
Gcomctrix problematis > quanco mzrorc ancea prcmebar dum vericacis 
non diflimulandx ftudiocoa&us facebar priora illa quorum folucionem 
edidiftt non nifi caneillum quid orac magnis iftis inuencis eflc. Dubitari 
non potcft, Patcr mi » quin iftud Problema fic vcrc magnum ; quare op~ 
carcm addifcere quznarocc via c6 dcduxcric : nam » vc vno vcrbo rcm di- 
cam» O. Koberuallius vir cercd erudiflimus , fcx annos impendit in eo- 
inuenicndo, fed mechodo quz non exhibec nifi vnum cafum , nempe cy- 
cloideos cotius, cu vcr6 habes foiucionem pro omni eciam fegmentorum 
cafu generalem • quod ego fempcr excollam » fummorumque inuentorum 
laude dignum comprobabo. ?ofied>cro decimooftduo eiufdtm illms menfistum 
numeros ctlcuU nofiri txdmindftt , fcripfit itemm his >trhis. Tibi facis cxplicarc 
non poffum, Pacer mt, quam impacicncer h?c opcemus viam fcire quam 
tibi feciftt in inueniendis folidis circa Cycloidcos axem >genicis. Tuns 
porr6 illorum calculus nupcr ad nos miftas ne erroneus eflcc, iniurii ci- 
mcbam ; examinecnim accuraco comperi cum omni prorfus errore vaca- 
re . . . • Sed vc ad ce redeam » mi Pacer » nullam quietem capiam quouf- 
que a ce obcinucrim vt me doceas qua mechodo perueneris ad iila iobda, 
vcl quod ( vctibi aliis fignificaui ) in idem redic , ad folida ex re&is, quar 
arcubus circuh finc xqualcs, gcnerata ; cupicU enim & curiosc admo- 
dum illam addifcere expeco «... cnterum nuod in >trddue hdc tpifloU d. fsf- 
cdlius djfumit cxinutntn folutiont frohUmdtum m cycUxde fnrun , citdto curfu jtn» 
tim ftrueniri dd folutiontm torundtmin wugnn , id nofirn nehis txftrUntin non ton- | 
fidt , fed contrdrium fotius» >t ex toto Uhro fefuenti fdttHt. ffifiorin illius ^tuttrt 
DettonuUUus , futm Mcunt efft fdfcnUf imfrimis ntctffdrium % fofifunm nofitum 1 
iftum cdkulum >tdit ey txdminduit , cdniUdtorem eum fort dfferuity nui metbodum I 
ilUm itolerudUidUdmefe gtuerdlem uegeseerit. D. Tdfedsj erit iUum ndmonere , bef 
fint cduilU >IU d fe itd dd dmicos ferfcriftum fuiffr. Wortdgt dnm p. tdfcnUsu bne 
dlmt fcriheldt , methodns erdt ndknc fdrtituUris , ©• deiUncumfmods ernt ttfintus 
tfi; intcrUhente>ero ttmpert de fdrtUuUri fdfld tfigenerdlss , froutfdf) neeidSt, 
dtduede hdcitd proutSn Ufnutui fuerit DenunuiUnus. Porro Qtomttrut rtBi jhn, 
ndtorikus comfdrdri in tonfeffo tfi \ficuti tnimfnft >endtoru drtis minus ftriti fortu- 
nntiores funt i» tnncrucndd o* «dfUndnfrndn , itn nnn rnrn nmktttoMes Gtm t trn ' 
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fglUior —UUort tjl in inUgtuU foUtiout stuuius poUtuuiit* Cirti mtUtu tf 
untstm ftki in hoc inuentionis uegotio drrcgtt, >* dUxilUntij ifuminit immemor >o- 
ttm \lUm im furis likris eonfigtutom >«3 t&r juuer) >furf*re recufet , yoluntas 
Dci fuit »?t eito occurrerct mihi quod ▼olebam. goc ouifot *fi ipfnm ouoi 
itx ilU Sdpiens >idijft ft tronuutut* occ Yclocium cffc curfum , nec fortium 
bdium .... Sed tempus ctfumaue [ tui JHtu fufrtmut amfhrum modtr*z 
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DE CYCLOIDE 

LIBER QVARTVS. 

In quo otto ab 'Anonymo propojsta de magna 
Cycloide problemata foluuntur. 

PROPOSITIO PRIMA. 

I T ( Vig. 34. ) quadratum abdf, & cxa excitata fit 
a o pcrpc ndicularis ad a b d f xqualis lateri a f ; in 
planis o a b, o a f dcfcriptt fmt quadrantes circularcs o n 
ba, ozfa. Intclligatur folidurn cuius quxhbct fc&io 
n m e p parallela plano o a f (itquadrans eliipfcos femia- 
xium n p , p c , fit autem n p ordinatim applicata ad circuli o n b a fe- 
midiamctrum a b, & p e compleat paralielogrammum f a p e. Hiuf- 
modi folidum intelligatur fecari quocunque plano hgcad planum 
o a b parallelo , & eius cum fblido fcctio lit h m c gcomprehenfafub 
linea h m c, & fub rc&is g h, g c , quarum g h eft ordinatim a pph ca- 
ta ad a f fcmidamctrum circuli o z f , & g c compleat paraliclogram- 
mum g a b c # 

Oftcndendum eft fc&ionem h m c g elTc quadrantcm cllipfcosfe- 
miaxiumhg, gc. 

Complcatur parallclogrammum g hs c , & intelligatur cylindrus cu- 
ius bafis fit o h f a , axis a b , cius vcrd fe&io pcr axem a b fit parallelo- 
gramruum ioqb; In re&a g c fumatur quoduis pun&um 1 & per 1 du- 
Cta fit p e parallcla rcttx a f ; cx p cxcitata fit p n parallcla rcclx a o oc- 
currcns periphcriz onbinn; rc&ac oqinr; fitrucp fc&io cylindri, 
quadrans videlicet circularis squalis quadranti ohfa: crgo cum ifti 
quadrantes feccntur plano hgc, ordinatim applicatae g h, lu ctfciftac 
occurfu illius plani funt inter le squales. Rc&a 1 u occurrat curuar h m c 
inm. Quoniam quadrantis circulari* r ucp , & quadrantis clliptici nm 
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t p communis eft fcmiaxis p e fe&us in 1 , vt cft alcer femiaxis r p ad alce- 
fiun p n , ita cft ordinatim applicata l u ad ordinatim applicatam 1 m : 
igicur ' vc r p vel o a ad or dinatim applicatam p n in quadrantc circulari 
o n b a, ica cft u 1 vel g h ad 1 ra. Quoniam ergo quadranti circulari o n 
b m ita refpondct figura h m c g , vc ft ex a b , g c auferantur squalcs a p, 
g1 & ad a b lcmiaxem quadrantis circularis excitctur ordinatim applica- 
ta p n , re<5ta vcro l m parallela re&ar g h ocqurrat limbo h m c in m , ficut 
cft a o ad p n , ita fit g h ad 1 m , ex vigefima prima primi conicorum in- 
feretuc figuram hmcg cflt quadrancem elhpfcos fcmiaxium hg , g c, 
qtiod erat demonftrandum. Iftud folidum dicatur ytrwaHe cllipticHm, eiuf- 
que hdjit y dfd j tjttdttrdns eirculdris grmtor , • n h 4. 

CORO LLARIVM. 
Ifte dcmonftrandi modus laciflimc patct, eftquc imprimit vtilis ad 
plurima c tencbris eruenda. Eo verd iam ante vfi fumus in dccima fexta 
ibperiotis libri. > ^ . : 

P R O P O S ITI O II. 
X TTtrinque ellrprici bafis fic ( JFig* 35. ) quadratum a b c c> cuias 
\p diametera e ; fit f c dupla rectae a cj bafifq-, fcgmenti parabohci, 
cuius axis a t fit xquahs redae a b : fumptum fit in chamctro a c quod- 
cunque pun&um g, & pcr g du&fe fint i m,f h complentes parallc- 
logramma a i m c , a f h b • pcr puncta f , i ducantur ordinatim appli- 
catas t n i 1 ad fcmidametro» a c , a b quadratium circularium a d n c> 
adl V: pianii i m fe&io cum foiido vtnno^uc eliiptico fit 1 o m i qua- 
<lrans cllipticus , feclio plani uf hcurn codcm folido fitnohf alt*: 
quadrans cllipticus , vt ex fupcriore parctjlinca; 1 o m, n o h fcccnc 
fcin pun&o o fuperficiei elliptica? •, iungatur re&a o g quae crit per- 
pcndicularis ad pianum b a c , cum fit communis fe&io pianorum n f 
4i , i rra re&orum ad planum b a c, ac proindc crir in pianod ac. Sc- 
&io plani eiufdem d a c cum fupcrficie elliptica fit d o c- 

Oftcndendum eft fTguram doca cffe femifcgmentum parabc*U- 
im,cuiusaxis ad, ordmatim applicata ae } & fi re&ag f producla 
occurrat limbo parabolae stcinu, rc&am f uefle scqualem reda: 
go» < . 

Gentro a femidiametro a t defcriptus fit quadrans circularis a t z c,cu- 
ius peripheriz t z c re&a f-u occurrat in z : igitur re&ac f n, f z funtx- 

Suales ;& per tertiam tertij tctragonifinicorum trcs tc&z b a, f z, f u 
inc proportionalcs. Rurfus quoniam a i , a f Iatera qnadraci a i g f funt 
asquaiia,crunt 1 i, f n xqualcs :ergo pcT dcmonftrata in progrcflu fuperio- 
lisvtd arcdaad Ii,itacftf n ad go,ac proinde cOm li.fn fintaequa* 
l«?a Uf!!?f^« »4 !5lf*!& funtproportipnales; crgo 
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cum tres etiam re&ae b a , f z , f u oftenf* ftnt proportionales, reccar g d? 
f u funt arqualcs ; & figura doeaeft fcmifegmentum parabolicum > cum 
d a ad g o fit ficut a t ad f u, & re&ar a e , a c fecentur proporcionalitcr in 
g & f : ergo &c quod crat demonltrandum. 

COROLLAR IV M I. 

Si re£a b t ponerctur bafts fegmenti parabolici cuius axis a s , perinde 
oftenderctur ad pofitionem plani d a c rc&am o g fore aequalem redse i p 
parallclx axi f a & in pundto p conucoienti cum parabolico iimbo s p b. 

C.O ROLLARIVM II, 

Re&a a c ita diuidatur in x rt portio XC fit ad ax ficut quinarius ad 
ternauum, ecper x agatur rcdta xy parallela redac at : igitur cxcorolla- 
rio quarto primae ouarti libri tccragoniunicorum figurac at u.c ccntrum 
grauitatis eft in recta x y : crgo fi lrbra f c fufpendatur ex a , perpendicu- 
lo at, brachio f a aequipondcrans ciufmodi figurat erit tres.o&aux partes 
ipfiustlgurae : Ged ipfa cft bes quadrati ac ; crgo aequipondcrans illi figu- 
tz cft quadransquadrati ac. Igrtur permcthodum corollarij quartjdc- 
cimar quartae fuperioris libri cuncatum folidum genitum ad pofitionem 
plani d a b cx criangulo a e c & ex parabolica figuri a t u c cota , eft aequa- 
le cylindraceo altitudinis d a , bafeos sequantis quadranccm quadrati a c. 
In alits ver6 cafibus quando non fumetur cota figura a t u c , fed eius quae- 
libet pars ad pofitioncm re&ar a t, pari mechodo inueniecur portio cu- 
ncati ilK refpondcns* 

PROPOSITIO III. 

OStendendum eftiifdem manentibus, folidum vtrinque ellipti- 
cum ciTe ad cylindrum bafeos a d 1 b alcicudinis a c, vt cft cir- 
culus ad quadracum fua? diamecri. * 

Quoniam enim fcctio quaecunque 1 o m i eft ad rcclangulum m i 1 fub 
femiaxibus 1 i , i m comprchenfum vt eft circulus ad quadratum fuae dia- 
metri, patctcx vndeckna quarti tctragonifmicorum, totum folidum.cu- 
tus fc&io eft rcdangulum J i m cflc ad folidum cuius fc&io cft quadrans 
cllipticus lomi, vtcft quadratum diamecri circularis ad ipium circa- 
liim s fed folidum cuius fe&io eft rc&angulum I i m parallclum rc&ar a c 
pcrpendicular i ad planum d a b , & ex centro circuii d 1 b edu&ae , eft cy- 
itndrus habcns axem a c , bafim b 1 d a; ergo illud foltdum dc quo agic 
pratfens propofitio eft ad cylindwun bafcos a d b 1 altitudkits a c , vc cft 
circulus ad quadracum fuae diametri. 

PROPOSITIO IV. 

Irfdem manentibus oftendendum cft folidum illud cuius fe&io cfk 
I o mi pafaUeJa plano d ac, diuidi bifariam per planum d a e: Sc 
quodcunque quadratum a i g f ducacur circa diamecrum a c, porcio- 
nem folidi infiftentcm quadrato ai g f diuidi bifariam a plaoo dae. 

Pcx \ m 
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Pcri, f ducantur i 1 , fn ordinacun applicatz ad lemidiamctros a b, 
a c quadrantium circularium d a b 1 , d a c n. Quoniam a i , a f funt x- 
quales , funt quoquc 1 i , f n xqualcs ; crgo quadranccs clliptici 1 i m o, 
n f h o funt acquales & fimiles : ergo portio n f g o eft arqualis portioni l 
i g o : crgo C\ portio infiftens triangulo ac e intclligatur mancntc a cir- 
cumferri donec re&a ac rcdtx a b congruat , & re&a c e iaceat in dire&um 
ie£tx b h , duo ifta lolida talia erunt vt ad pofitionem plani d a c fint con- 
thCta ratione zqualia : crgo &c. quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIOV. 

Ilfdem mancntibus portio ciufdem folidi infiftens parallelogram- 
mo f h c c ad pofitiunera plani d a c eft ad cyiindrum cuius bafis 
fit quadrans cllipticus oohf, altitudo f c, vt quadrantis circulans d 
n q c a portio n q c f ad parallalogrammum n f c. 

Quoniam quodcunque planumlim ducatur parallelum plano d a c, 
facienfque fe&ionem 1 o r m i quar fit quadrans cllipfeos fcmiaxium 1 i , 
im , femiaxis i m fecatur in g , ficuti fcmtaxis ac in f , vt quadrans circu- 
laris d a c q n ad fui portionem n q c f ita cft quadrans cllipticus 1 i m r o 
ad portionem fui o r m i ; crgo vt re&angulum n f c ad figuram n q c f in 
ipfo contentam , ita rcc^angulum o g m ad figuram o r m g in ipfo inclu- 
fam : igicur per vndecimam quarti tetragonifmicorum, vtfigura n f cq 
ad re&angulum n f c, ita ad pofitionem plaai d a c cft portio lolidi vtrin- 
quc cllipticiinfiftens parallelogrammo f h c c ad folidum cuius fc&iones 
ftfnt parallclogramma n f c , o g m ; fed folidum cuius fe&iones funt llla 
parallelogramma eft . vt ex fuperioris pari cafu patet , cylindrus aut qua- 
fi cylmdrus ( hoc cnim nomen paulo latius fumere cogimur ) bafeos f n 
o h altitudinis f c : ergo &c quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM I. 
Quoniam ex fuperiorc nota eft portio infiftcns parallclogrammo a i m 
c , & ex przfenti nota eft portio infiftens parallelogrammo f gm c , patct 
notam efte portioncm infiftentcm quadrato a i g f. Similitcr quoniam ex 
fuperiore notacft magnitudo infiftens parallclogrammo aceb, & ex 
pracfcnti infiftens parallelogrammo fhec,no(a erit infiftcns parallclo- 
grammo a b h f : ergo dempta portione quae quadraco a igfincumbit, 
nota crit portio parallclogrammi b i g h , quamuis b h latus non foret in 
latcrc quadrati a c , fcd ci acquidiftaret. 

COROLLARIVM II. 
Ex dcmonftratis hadcnus jn prarlenti libro patet portioncm folidi 
vttinquc elliptici incercepcam planis dae.dac vna cum dimidio cunca- 
ti aicylindracei expofici in corollario fecundo lecundz , compU cli dimi- 
dium folidi quod ad cylindrum alcicudinis a c , bafqos d 1 b a , fic vt xir- 
culus ad quadratum ipfi circumfcriptum , infuper vero complccli paral- 
lclepipcdum altitudinis ac,baieos «quantis fcmiquadrantcm quadrati 

M 
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ac. Duplum igitur comple&etur cylindraccum altitudinis da cuius ba- 
fis concineat quadranccm quadrati a c vcl d a , &«fpatium quod ad qua- 
drancem circularem a d 1 b iit vt circulus ad quadracum circumfcripcum. 
Simili pafto procedendum eric in aliis cafibus. 

PROPOSITIO VI. 

MAncat folidum \trinque ellipticum ( Fig, 36.) Cuius bafis fit 
^uadratum a b e c , quadrans circyUris gcnitor dlba^alter 
quadrans ad pofitionem plani d a c fit d n c a : m plano abcc fuper 
htere b a conftructum fit aliud quadratum b a C B. Centro a defcri- 
ptus fit quadrans circularis Cy b a, cui ita refpondeat figura C u b 
a , vt quxcunquc i u parallcia redta? a C ducatur occurrens tn y pcri- 
phenae Cy b ; in u limbo C u b ; in A re&a? C B , tres re<5te A i , i u, 
iy fiut perpetua lege proportionales. Intelligatur aob quadratrix 
refpondens figura? C u ba, ita vt ficut brachium a D a?quansre&am 
a b fe habet ad a i, fic fc habeat i u ad i o dimeticntem figura? qua- 
dratricis. Motu figura? C u b a circa rcc"tam b a mancnte dcfcriptum 
fit pcriphericum fblidum cuius quadrans infiftens figura? C u b a hic 
tantummodo confidcratur: intcfligatur quoquc cyiindracca fupcr- 
ficies dcfcripta motu parallela? ad re£am a d inccdcntis per limbum 
a o b : huius vero fuperficici portio intcrccpta fuperficie pcripherici 
& plano C a b vocctur fiptum medium quadratricis. 

Oftendendum eft ad pofitionem plani d a c pcriphcricum & foli- 
dum vtrinquc ellipticum efle condida ratione a?qualia. Itcmportio- 
ncm peripherici infiftcntcm inter curuas C u b , a o b portioni altc- 
rius folidi intercepta: inter plana d a c , d a c eflc a?qualem - t & con/e- 
quenterportionemperiphericircfiduam portioni alterius folidirefi- 
dua?. Deniquefi agatur qi u planum parallelum planodac, ciufquc 
fedio cum peripherico fir quadrans circularis i u rq, & cx pundto o 
cxcitctur ordinatim appiicata or paralicla femidiametro iq,iunga- 
turque refti ir conftituens fedorem ri u , folidum cuius fcdor cft r 
i u elfe condi&a rationc a?quale portioni alterius folidi intcrceptas in- 
ter plana d ae, d ac, & fimul dimidio dicylindracei cuneati geniti cx 
triangulo bae, & ex parabola Bzab cuius vertcx a,axis ab, or- 
dinatim applicata b B. 

Qioniam cnim tres re&z i nt rel A i , i u & i y vel i 1 ordinatim appli- 
€ata pavallcla fcmidiametro a d quadrantis circularis d 1 b a funt pcr 
conftructionem proportionalcs , re&angulum I i m erit xqualc quadrato 
iu; crgo & quadrans eliipfeos femiaxium l i, i m erit xquale quadranti 
circulari u r q i : ergo ad poficioncrn plani dac periphcricmn & folidum 
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, v trinqueeliipticumiunt*qu-., > uod ad xqU aIitatcm portionum atti- 
net, dcmonftratur eodcm pacto quo ... <-. ncrio \ is libri dcciroa fexta eiuf- 
que corollariis vfi fumus pro fimili caufa : cr^ KrQ> q Uod erat demon- 
ftrandum. 

COROLLARIVM. 
Ex corollario fecundo fupenoris liquct bis tocum folidum culus fc- 
<5rio eft fc<Stor r i u ctTc aequalc cylindracco altitudinis a d vel a b , cuius 
bafis contineat quadrantem quadrati ac vel da,& fpatium quod ad 
quadrantem circularcm a d 1 b fit vt circulus ad quadratum circumfcri. 
ptum. 

PROPOSITIO V 11 

MAncat ( Fig. gy. ) periphcrici quadrans gcniti motu figura? 
C u ba circa axcm ba, ciufque fec5tio fit quadrans circuiaris 
urqi, maneitquc, vt fupra , fe&or uri : fit parua fcmicycloides fu, 
pcrior gzba, eiufquc ordinatim applicata iz parallcla latcri bB 
quadrati a b B C Sit figura b m c a ita fc habens ad figuram b z g a 
ad pofitioncm rcdar a C , vt ficut eft A i vcl a C recla ad i z , ita j y 
ordinatim applicata ad ab femidiamctrum quadrantis circularis C y 
b a fit ad im dtmetientem figurar bmca. 

Otfendendum eft figuram b m c a vcl totam vci cx pattc fumptam 
eiTc ad pofitionem redtae a c aequalem redtilmeo noto. pofica quadra- 
turacirculi : in cafu veroquo tota fumitur, ipfam cfTe arqualem qua- 
dranti quadratiafc, & fpatio quod ad quadrantem circuli fcmidia- 
metro a b dc/cripti fit vt circulus ad quadratum circumfcriptiim. 

Iftud dcmonftratur vt dccima feptima prioris libri. Nam fi intelliga- 
tur cylindrus cuius axis a b , bafis fit quadrans B f b ciruili ad planum c 
a. b rc&i centro b defcripti , & iungatur diamcter a B quadrati C B b a 
per quam ducatur planum rc&um d a B fecans quadrantis circularis A h 
c i peripheriam in h ; rcclx hi&ri iacebunt in eadem r&clavt ibidcm 
oftendimus , & vt A i re&a ad y i , ita erit fe&or A h i ad fc&orem u r i, 
& ita bis folidum cuius fc&io eft fe&or Ahiad bis folidum fe&oris 
u r i. 

Rurfus folido bis fectoris A hi arqualc cft ad pofitionem plani d aC 
cylindr.ceum altitudinis. d a .iquantis re^&am a b , bafeos g z b a , -t ex 
tertia primi conftat. (^onUm igitur vt A i rc&a ad i z, ita cft i y re&a 
ad i w , ita quoque crit r^iStarigitlum altitudinis communis d a , bafeos 
z i , ad rc&a*ngulum bafcos i m ; cum autcra ita ctiam fit bis fcclor A h i 
hoc cft rc&angulum bafcos z i , ad bfs.Tedforem u r i , rc&angulum ba- 
feos im erit sequale \ri$ fc&ori u ri r ergdcum per fuperiorem notum fit 
cylindraccum altrtudinrs d a, ad pofTt^bnem *plani d S-C arqualc folido bis 
fectoris s r i, nota quoque erit bafis b m c a. Ex corollario vcrd fupc- 
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rioris tota b m c a erit 'arqualis quadran' : fimu! f P alio 

quod ad quadrantem circuli 

^ — metro a b dcicrjpti ht vt circulus ad 

quadratum circumfcrr *- in ' <l uod crat demonftrandum. 
M . COROLLARIVM. 

Spatium quod ad circulum fic vt ipfe circulus ad quadratum circum- 
fcriptum cft quadratum quod potcft a g , vcl re&a acqualis quartac parti 
pcnpheriac eiufdemcirculi : nam ex corollario fecundo decimac nonac pri- 
mi libri,quadratum circumfcriptum eft ad circulum vt b a femidiamcter 
circuh ad aF re&ac ag dimidiuro* Ciim igitur rcC"tangulum contentum 
fub b a & fub a F dimidio re&x a g fit quadrans circuli femidiametro a b 
dcfcripti, & vt quadratum b a ad re&angulum b a F , ita fic b aF ad qua- 
dratum a F patet vt quadratum circumfcriptum ad circulum,ita ciTc o a F 
fiue quadrantcm circuli ad quadratum a F , fiuc ad quadrantem quadraci 
a g r. ergo vt quadratum circumfcriptum circulo eft ad ipfum circulum, 
ita eft circulus ad quadratum a g. Igitur fpatium quod ad quadrantem 
circuli fit vt quadratum circumfcriptum circulo ad circulum,cft qua- 
drans quadrati a g : vcl decima fcxta pars quadrati quod poteft dupla rc- 
£tx a e. * 

PR O P O S ITI O VII I. 

Slt parita femicyclomes cota c b a f ( Fig. 38. ) circulo genitore dia- 
roecri c f , femidiamecri g f procreata ; fic femicirculus genicor c o 
f , & incelligacur ad pofitionem plani c f a redi ad planum c f a gene- 
rari dicylindraccum cx toca fcmicycloide & cx cof femicirculo : 
itcm cx quacunque c b h d & ex c o e d. • 

Oltendendum cft in primo cafii illud fpacium effe arquale cylin- 
draceo altitudinisgf, bafeos aequantis quadrantem quadrati f a - t in 
ahis verocafibus arquancis redilineum notum, dacacirculi quadra- 
cura. 

Intclligatur fcmicycloides parua f r f c fubcontraric pofita tigitur duar 
fimul z y r y q acquant totam a f : igitur dicylindraceum genitum ex g o p 
c & ex figuris c zb g, c f q r g cft acquale cylindracco altitudinis f a vcl 
cs,bafeos c p og: crgo cum dicylindracco e nito ex figuris cp o g, c f q 
r g acquale fit dicyltndraceum genitum exiiguris b ha f g, g o c f,patct 
dicylindraceum genitum ex femicirculo c o f , & ex tota c b a f cfte acqua- 
lc cylindracco bafeos cpog, altitudinis f a : hoc cft altitudinis g f ba- 
fcos arquantis quadrantem quadrati f a. Nam fi fiaat ires icStx g f , f a, f 
u proportionales , cum re&angulum g f a fit aequale circulo diametri c f , 
quadrans re&anguli g f a erit acqUalis quadranti circuli c f. Igitur cum 
cylindracca equalia habeat reciproce bafes & altitudines.propoxtionales, 
vt altitudo f g ad altittidincm f a , ita rcctproci erit bafis c g o p fiue •qua- 
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drans re&anguli gfaad quadrantem re&anguli g f u > hoc eft ad qua- • 
drantem quadrati f a ; quod erat primo oftendcndum. 

Rurfus inuenire oporteat dicylindraccum gcnitum cx figuris c zb hd, 
cpocd; ponimus autem figuram c b h d effe maiorem parte fuperiorc 
cz.bg; nam fi fic illi aequalis , vel fic ea minor problema folutum cft in 
fupcriore. Ex re&a g c abfcindatur g y acqualis re&ac g d. Ex methodo 
demonftrationis pro primo cafu vfurpatx liquet ex figura zydh,&cxy 
p e d idem gigni fpatium quod ex figuris bzqr,ypog, nempe cylin- 
draceum altitudinis f a , bafeos y p o g : fed ex fuperiore conftat dicylin- 
draceum genitum cx figuris c z y , c p y : crgo pcr additioncm conftat di- 
cylindraceum genitum ex figuris cbhd,cpcd: quod erat fccundum cx 
dcmonftrandis. 

PROPOSITIO IX. 

IlGlcm manentibus ( Fig. 38. ) fit femicycloides magna amncf 
ita vt figura a m n c z b fit ad pofitioncm recte f a condic^a ratione 
a?qualis femicirculo gcnitori c o f. 

Oftcndcndum eft iibrarplana? axc cf, fuftcntaculo ouyiotum c/Tc 
ad pofitionem recSteaf «quipondcrans cycloidi magnac vcl toti vcl 
cx parte defignatae. 

Ducatur quzcunque n y parallela rcdbc f a occurrcns limbo cycloidi» 
magnx inn, cydoidis paruz in z, & axi c f in y. Quadratum lateris n y 
eft sequale duobus quadratis n z veJ y p , z y & fimul bis re&angulo n z y. 
Si ergo intelligatur lolidum cuius bafis fit a m c f , fe&iones vcro eius 
parallelae plano t f a fint quadrata iaterum ny, ld &c. patec iftud foli» 
dum e(Te arquale folidis quadratorum z y , y p, & bis re&anguli z y p. At- 
qui folidum quadrati z y demonftratur ex tertij quarta ; folidum vcrd 
quadrati y p habctur ex fecunda quinti tetragonifmicorum ; folidum ve- 
rd bis rcdanguirz y p obtinctur cx fuperiorc: crgo notum cft folidum 
cuius fc&io parallela plano t f a cft quadratum lateris n y. Ergo cx co- 
rollarto quarto octaux ltbri fuperioris dimidium bafe«s cylindracci ha- 
bentis aititudinem c g & xquantis folidum iam diclum cft srquipondc- 
xans quod erat inueniendum. 

COROLLARIVM I. 
Pro cafu totius femitycioideos magnx a m c f,foli4um quadrati y p cft 
cylindraceum altitudinis gc, bafcos arquantis bis bcflcm quadrati gc ; 
folidum bis re6tanguli z y p cft pcr fupcriorem arquale dimidio quadrati 
f a folidum vero quadrati zy cum fit duplum arquipondcrantis inucnti 
in corollario fecundo fecuudae libri fupcrioris, eft cylindraccum c^ofdem 
altitudinis ,cuius bafis fit quadratum afimminutum quadratocf: To- 
tsm igr.-ir folidum pro illo cafu eft trcs fcmilfes quadrati f a, dedu&o 
be(fe quadrati c f . ergo aequiponderans pro ifto cafu cft tres quadrantf s 
quadrati f a , dedu&o tricntc qaadt ati f c„ 
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COROLLARIVM II. 

Pro cafu fuperioris partis cnmg folidum quadrati y p cft cylindra- 
ccum altitudinis g c baieos arquantis belfem quadrati g c : iolidum bts rc- 
danguli z y p cft per feptimam ciufque corollarium , cylindraceum eiuf- 
dem altitudinis bafeos arquantis dimidium quadrati g c & fimul oclauam 
partem quadrati f a : folidum vcro quadrati z y cft duplum fpatij inuenti 
in corollario fccundo fecundae fupra laudata: nempc circulus c f dempto 
bis quadrato g c. Summa cx tribus collccla cft circulus gcnitor au&us 
oltaua parte quadrati f a , & imminutus quinque vigefimis quartis qua- 
drati f c : ergo xquiponderans pro ifto cafu eft femicirculus genitor, au- 
&us decima fexta partc quadrati f a ; & imminutus quinque quadragcfi- 
mis o&auis quadrati f c. 

COROLLARIVM III. 

Quoniam ex primi decima fcxta habetur arquiponderans eidem figurar 
axc *y, & cx pracfcnti habctur axe c f, ipfum vero iufpcnfum eft notum 
per duodccimam primi , patet cx mcthodo tertiar.tertij libri inucniri ccn- 
crum grauitatis figurar c n y. 

PROPOSITIO X. 

Ilfdem manentibus oftendendum eft ( Ftg. 38.) notum c/Te folidum 
periphericum circa manentem f c motu cycloideos magna? a m c f 
defcriptum , fiue totum fumatur, fiuc cjuarlibet eius pars ad podtio- 
nem plani tfa. 

Vt quadratum circumfcriptum circulo eft ad ipfum circulum ita re&a 
f t ( quar arquahs eft vc&z f g ) fiat ad f x. Dico o&uplum bafcos xqui- 
ponderantis rcperti in fupcriorc propofitionc elfe bafim cylindracei alti- 
tudinis f x ,quod fit arqualc folido propofito,& quadruplum femifoli- 
do. Iftud patet cx mcthodo decimar nonar primi libr^:crgo &c. quod 
crat dcmonftrandum. 

i COROLLARIVM. 

Igttur bafis cylindracci habentis ahitudincm f x xquantis periphcrt- 
cum genitum circa re&amcgmotu figurar c n m g arquat quadruplum 
circuli genitor«s au6tum dimtdio quadrati f a & immmutum quinquc fex- 
cantibus quadrati fc. Bafis vero cylindracci arquantis pcriphericum ge- 
nitum circa re&am c f motu figurar c b a f arquat fcxtuplum quadrati f a 
imraitiutum o&o tricncibus quadrati f c. 

; PROP O SITIO XI. 

Qlt vtin vndecima ( Fig. 39. ) fupcrioris iibri h ocg pars fuperior 
j3 cunei expanfi geniti circulo femidiametri g c , fitque f q t h g f7- 
gura cx fin!bus>eriis illiita refpondcns vt trcs dimcticntes 1 e, c o,t e 
fiut proportioiialcs. Sit tycloidis magnxp^rs fupcriorg c 2 b cudcm 
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circulogenitore defcnpta. Sic f u b parabola cuius axis f g , ordina- 
tim applicata g B sequalis ipfi f g • fic c A B quadrans circuli genito- 
ris : in recta g c fumptum fit quodcunque punftum y , & pcr y ordi- 
natim applicaca y z occurrens limbo cycloidis magna? in z,parua? 
in o. Sic figura f a C bg ica defcripca. vtquafcunquc z- C parallcla 
axi g c ducacur occurrens bail g b in i , curua? f a b in C , re&ar f 1 in 
d,cresre&a> di^iz,! Cfinc proporcionalcs.-per C ducacur Cxpa- 
rallela recla? b g occurrens lincis f q h, f g, f u B in c , x , u. 

Oftcndendum eft reclas c C , x u effe aequales. 

Re&a z y produ&a occurrac arcui circulari c B in A. Quoniara cx pri- 
ma propofuionc libri primi redtar z o, y A funt arquales, crunt quoquc y 
A, C t arqualcs. Nam curn rc<5tx 1 c , D i fint arquaies, itcrn c o , i z, ter- 
tia proportionalis poft rcCtas 1 e , c o crit arqualis rcclar C i vel t e ; fed 
illa in rc&a 1 o inccrcipitur intcr curuam f q h & re&am h g: crgo pun- 
£um t iacet in rcda I c. Ciim igicur duo quadrata g y , y A acquenc fi- 
mul quadratum f g vel g A , fiue re&angulum c g f ; quadratum autem g 
y vclc o arquet rc&angulum L e t, vel c g x , relinquitur vt quadratum 
y A vcl C c arquet rc&angulum contcntum fub rc&is g c , f x , hoc eft re- 
#angulum E f x , concencum fub f x & fub f £ latere quadrati f g B £, & 
laterc quoque re<5to parabolar. Cum igitur quadratum ordinatim appli- 
catar x u arquct reCtangulum E f x , patet quadratum x u effe arqualc qua- 
drato C t, quod crac demonftrandum. 

PROPOSITIO XII. 

Ilfdem manentibus ex pun&og excicecur perpendicularis gm ad 
planum cg b arqualis re&a? g c. 

Oftendendumeftdicylindraccumgenitum ad pofTcionern plani m 
g b ex parabola f uBg, & ex flgura t q chgelTc aequalc cylindracco 
alcicudinis g m , bafeos aequancis reclilineum nocum , fi noca fic qua- 
dracura circuii. 

Intelligatur cylindraceum gcnirum ad poficionem plani m g c cx ipfa 
figura f t h g in feipfam ducta , vt eius fediones parpllcla? plano m g c 
finc quadrata. Ex recl;a g f produ<SH abfcindacur f H arqualis rcclar g c, 
& complcatur parallclogrammum f H M D. Rec>a f g bifartam fc&a fit 
in n , & compleca finc parallelogramma h g n P , P n f Q: rc&a h g bifa- 
riam fedta fic in S , & pcr S ducta fic S R complens parallelogramma S q 
n g,q R f n. Igicur ex tcrtij vndecima propoficionc figura P q t h eft femi- 
cycloidcs parua fubcontraric 4 pofita femicycloidi itcm paruar f q n gcni- 
tar circulo centri q , diametri R S. Qnpmam vcro figura f q h g eft illa 
cmam in decima tertia librt fccundi appcllauimus ex ftnibus^crfis , erit 
( vc in corollario primo dccim« tcrtix libri terti; oftendimus ) ihtegra 
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femicycloides parua gcnita dtamecro f g , ccntro n. Si igitur compleatur 
parallelogrammum H f Q L, & intclligatur fupcrior fcmicycloides par- 
ua L V f Qj refpondens genitori circulo fcmidiamctri Q L , cuius lim- 
• bus L V f occurrat re&x T 1 in V , erunt per dccimam fcptimam fccundi 
libri tres rc&x T 1 , 1 V , 1 t proportionales , ac proinde mcdia inter T 1, 
itcritl V,& pofito ad pofitioncm re&x fg primo gradu parallclo- 
grammo L Qf H, fecundo L V f Q, tertius erit f t hQ. Igitur ex decima 
nona fuperioris hbri adiun(5to corollario quarto o&aux libri eiufdem 
habcmurnotum quartum gradum poft tcrtium f t h Q. 

Intelligatur parabola f u B g ftare ere&a fupcrplano f g h & pcr eius 
itaftantis limbum f uB inccderc linea parallela re&xgh& defcriberc 
fuperficiem cylindraceam ; intclligatur alia iupcrficies cylindracea de- 
fcribi motu parallelx ad re&am m g inccdcntis pcr limbum fqth Q. 
Igitur fe&io 1 1 N F cy lindracei prioris , bafcos f u B g erc&x , parallcla 
ipfi bafi & indufa intra cylindraccum poftcrius , inccdens per redam 1 1 
quamlibct , crit ipfa f x u tranflata ; crgo vt L T prima ad 1 1 tertiam , ita 
erit x u vcl t N fecunda ad quartam : ergo redangulum fub quarta & 
fub prima T 1 eft xqualc re&angulo 1 1 N.: fcd fc&io 1F Ntcft bcs eiuf- 
modi parallcloerammi vt ex quadratura parabolx conftat : crgo cum fo- 
lidum cuius fectio cft parallelogrammum 1 1 N fit per vndecimam fccun- 
di tetragonifmicorum ad pofitionem plani m g c condi&a rationc xquale 
cylindraceo alcitudinis T 1 vel gm , bafeos xquantis quartum gradum 
notum , fi nota fit quadratura circuli ; patct folidum cuius fc&io cft L F 
N t e(Te acquale beffi huius cylindracei noti. Cum igitur notum fit cylin- 
tiraceum altitudinis g h, bafeos f u B g ere&x , fi ex hoc cylindraceo de- 
matur bes cylindracei cuius bafis eft quartus gradus , refiduum fiet cylin- 
draceum altitudinif gm,bafcos notx,xquale portioni dicylindracei geni- 
ti ex parabola f u B g , & cx parua cycloidc f q h g , quod crat demon- 
ftrandum. 

COROLLARVM. 
Huc aduocari dcbet corollarium fimile iili quod propofitioni vndcci- 
mx fuperioris libri adfcnpfimus. 

PROPOSITIO XIII. 

Ilfdcm manentibus ( Fig. 59. ) circa bafim g h intclligatur circum- 
duci femicy cloidis magnx pars fuperior g b 2 c. 
Oftendendum eft iili sequipondcrans eflenotum datacirculi qua- 
dratura, filibra B b fufpendacur exg perpendiculo plano mgc, bra- 
chio Bg latere quadrati f g B E. 

Quoniam tres re&x d i , i z , C i funt proportionales , patct cx metho- 
do vndecimx fuperioris libri cylindraccum altitudinisgm, bafcosf a bg 
ad pofitionem planim g c efic condi&a ratione xquale dicylindraceo ge- 
nito cx b g c z fupcriorc partc magnx femicycloidcos ad pofitioncm pla- 
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ni m g c In feipfam dudtac ; & fi vt quadratum diamccri ad circulum , ita 
fiat g m re&a ad g \ cylindraccum alcicudinis g >.,bafcos ciufdcm,cfTe con- 
di6ta rationc aequalc conoidi dcfcripto circa re&am g b mancntem. Ex 
ciufdcm mcthodo conftac cylindraceum altitudinis g/baicos acquantis 
«cquipondcrans figurae f a b g axc f g > fuftcncaculo E B latetc quadrati 
f g B E, eife arquale aequipondecanci Ipatio conoidis. 

Supercft vt oftendamus notum eflfe arquipondcrans figura? f a b g iifdcra 
pofitis. Du&a fit quaelibet x C parallela rcclar b g occurrcns iimbo f a b 
in C , & redtx g f in x. Quadratum igitur x C componicuf cx quadratis 
xt,t C,& bis rcclangulo x t C , vc cx Elemencis Euclidis liqucc. Pcr 
methodum fupcrioris libri in quarra propofitione,habcmus re&angulum 
altitudinis g m bafeos nocx , xqualc quadraco x c ; per parabolx quadra- 
turam ciufque ccntrum grauicatis habemus re&angulum altitudinis eiuf- 
dem , bafeos quoquc norx , xqualc folido cuius fe&io cft quadratum la- 
teris t C vel x u : pcr fuperiorem habemus cylindraceum eiufdem alcicu- 
dinis, bafeos paritcr nocx xquale bis re&angulo x t C : ergo pcr vndeci- 
mam quarti tctragonifmicorum notum cft cylindraceum altitudinis g m, 
bafcos xquantis rc&ilincum notum pofita circuli quadratura , xqualc fo- 
lido cuius fc&io parallcla plano mgbeft quadratum lateris x C : crgo 
vt cx dcmonftratis in prima ccrtij libri pacec, xquiponderans cylindra- 
ceo alcicudinis g m, bafeos f a b c, cft ad pofitionem plani m g b condi&a 
ratione xquale dimidio cylind-racci inucnci ; crgo cdm ambo cylindracea 
fint eiufdem akitudinis , pacec figuras f a b g vt iacec mancnci xquiponde- 
rarc ad poficioncm rcftx g b dimidium bafeos cylindracei inuenti fi librx 
planx axis ponacur g f , fuftencaculum BE. Ergo &c. quod erat deraon- 
ftrandum. 

COROLLARIVM I. 
Appltccncur huic ptopofitioni e^rollaria primx & fcptimx fuperioris 
libri.Reliqui verd cafus quando re&% circa quam fic rcuolucio e^quidiftat 
rcftx f a, facil^ expediuntur exmcthodo prxfentis casus, vt patcbit cx 
calculo tradendo in fequentibus. 

COROLLARIVM II. 
' Si bzc g poncrctur contraria racione eifc fcmicycloidcs parua fupe- 
rior, & illi ad pattes g infifterecfrgura b z c o h condi&a rationc xqualis 
circuli quadranti g c A B ad pofirtonem rcc>ae gb: Similiter fi f a b g 
cflec tota femicyclordes habens axem f g , &' illi ad partcs g infiftetct fi- 
gura fab h q condidh racione xqualis ^arabblar Fu B g, patec ex cylin- 
draceis xquancibus quadraca x C, C c noca dcmcndum forc bis cylindra- 
ccu xquale dicylindraceo gcnico ex cycloidc f a b g & cx parabola f u B 
g vcl f a b h q , vc haberctur xquiponderans CQnoidi genito cx rcuolucio- 
ne figurx h o c g circa axcm g 4t :' figur* antera h o c g cft in ifto cafu par- 
ua fcmicycloidcs fupcrior imminuta quadrantc circulari , ficuti in cafu 
fupcrioris cft au&a codcm quadrantc. 

N 
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PROPOSltlO XIV. 

Slt ( Fig. 40. ) tot3 fcmicycloidcs magna a 2 b cf, eiufque axis f 
c 5 circa rcclam fa circumuolutionepartismferionsDazb(nam 
parailelogrjmmum f D b g pertinec ad hguram D b c f circa f D rc- 
uolucam ) inteiligatur gigni folidum pcriphericum. 

Oftendcndum eftilli a?quipouderans eflfe notum fi libra Bb fuf- 
pendaturex g perpcndiculo plano m g c , brachio g B laccre quadra- 
tifgBE. 

Defcripca fic fcmicycloides parua a o h c f habcns cundcm axem h c ,& 
candcm femibafimfa: compleco parallelogramma f g T a , & h T a Q, 
cric a o hT parua fcmicydoidcs fupcrior fubconcrarie' pofita parux fu- 
periori h i c g , vc cx fccundi libri oitauae propoficionis corollario li- 
quer. Igitur cx tertiae propofitionis corollario huius libri axcfg,fu- 
ftcntaculo E B ( ica vc B g, gc finc arqualcs) perpendiculo plano m g c ; 
nocum eft arquip.onderans lolido gcnico ex circumuolucione figurar a 2 b 
c circa re&am T b. 

Intclligacur quadracum lateris di parallelum plano m g c in quo 
rc&a m g ponacur perpendicularis ad planum h g c , .& arqualis re&ae g 
c ; - eiufmodi vero quadracum concipiacur diuifutn in duo quadrata 2 i , 
z d & in bis rccSUngulum d 2 i. Per ipfa quadraca & per rc&angula volu- 
mus intelligi in prarfenci folida quorum ipfa quadrata & redtangula func 
fedtiones. Per corollarium fuperioris axc f g & caeccris manencibus, no- 
tum eft arquiponderans quadrato 2 i j rc&angulo auccm d i 2 arquiponde- 
ransnocumeft, vidcliccc cylindraceum alcicudinis d"i bafeos arquantis 
reclilineum nocum quod figutac planac a 2 bT arquipondcrac per tcrciam 
tcrrij.libri ; ergo diuifa alcicudinc d i in duas d z t z 1 notum eft arquipon- 
derans duobus rcCtangulis eadcm baft z i prarditis, ahitudinum d z , 2 i, 
hoc eft rcCtangulo d 1. i , & quadraco 2 i ; crgo dempco arquipondcrante 
noto quadrati 2 i , relinquitur notum acquipondcrans rc&anguli dzi. 
Cum ergo nocum fic aequiponderans cocius quadraci d i cylindraceum 
nempe alcicudinis d i , bafeos acquancis aequipondcrans figurar planar pa- 
rallclogcammar a D b T , curnque notum fic xquiponderans partium , vi- 
delicct quadrati E i & bis re&anguli d 2 1, 6 ifta dcmantur «x illo , rclin- 
quctur aequipondcrans quadraci d z , quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 

Si circa alios axes parallclos reCCar f a fiat circumuolutio , demonftra. 
tio mechodo non admodum diuerfa fuccedct , tdque fatis conftabit ex fe- 
quencibus calculis. Quae vero de aljis cafibus in vndecirna fuperioris fcri- 
phmus, hic cum proporcionc intelligi debent. 
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PROPOSITI0 XV. 

Euocato fchemate propofirionis duodccima; ( Fig. 30. ) dicy- 
XVlindraccum gcnitum ad pofitioncm plani m g b cx parabola m- 
tcgra f u B g & ex fTgura integra* f q t h g cft a?quale cylindracco al- 
titudinis g m , bafcos a»quantis tricntcm circuli gcnitoris f c imminu- 
tum quatuor noucnis partibus quadrati g c. 

In cafu propofito fi libra f c fufpcndatur cx f pcrpcndiculo plano X f D 
rcclo ad planum H f Q , ita vt rc&x X f , m g zquidiftent & fint arqualcs 
vni tertiar g c , fuftcntaculo vero g h , folido Cuius fcdfto parallela plano 
g m c fit quadrans circularis infiftcns fupcr 1 V dimetiente figura? f V LQ, 
acquipondcranspcr dccimam nonam fupcrioris libri cft cylindraccum al- 
ticudinis f X vcl g c , cuius bafis fic duar nouenar quadrati gcvelLQ: 
fumi enim debec dimidium arquiponderancrs ibi appofici vc pacc~c, cum fc- 
«ftio parallela plano m g c in cafu illius dccimar nonar fic bis quadrans cir- 
cularis infiftcns fupcr I V. Igicur pcr fexcam eiufdem Iibri folido cuius 
fc&io fic quadracum laceris I V arquiponderanc cres femiflcs arquiponde- 
rancis iam inuenci ; ac proinde folido fe&ionis illius quadracar arquipon- 
dcrat cylindraccura altitudinis g c vcl X f, bafeos contincncis triencem 
quadraci g c. Igicur ex corollario quarco oclauac fupcrioris libri dupluaa 
huius bafcos nempe bcs quadraci g c % eft quarcus graduum, quorum pri- 
qtius eft parallelogrammum dimeciencis f g , fecundus cft flgura f V L Q, 
tercius eft flgura f q h Q: ac proinde cylindraccum alticudinis g m vcl g 
c bafcos arquantis beffem quadrati g c eft arquale condi&a raciooe ad po* 
ficioncm plani m g c folido cuius fecHo eft parallelogrammum 1 c N. 

Quoniam vero per merhodum fccundar propofitionis bes huius cylin- 
dracei cft arquale dicylindracco genico cx parabola f u B g & cx figura f 
q h Qad poficionem plani m g h , paccc iftud dicylindraceum eiTe arqua- 
lc cylindracco alcicudinis g c vel g m, baleos arquantis quatuor noucnas 
quadraci-"g c. ;' v *J 

Rnrfus quoniam cylindraceum alcicudinis g h bafeos equancis quadra- 
turo f g , cft per lcges reciprocacionis arquale cylindracco alcicudinis f g 
bafeos arquancis femrcirculum f e > nam td&a g h ad f g cft per demon- 
ftraca in corollari% feeiindo dectmar nonar primi libri vc femicirculus f c 
ad quadracurtvf g : fed ; Fn B £ bafts eft bes quadraci f g : ergo cylindra- 
ceum altrttldinrs g h bafeosf uB ^eft eyiindraceu alticudints gm bafcos 
arqnancis be(Tem ftmitiTCrfli fc , Vcl cricmem circuli f c. Cum igiturcx 
praefcripto eiufdem fecundx ifti cy4ihdraceo demi dcbcat illud paulo an-- 
tt inuentum eiufdcm altitudinls, bifcos^xqUantrs quatuor nouenas qua- 
drati g c , vc rclinquatur drcylindraceum quxfituro, pacct illud ctTc arqua- 

Ic cylindricco altirndtnis g m , bafeds asquantistTientem circuli gcnito- 

« • '■■ *y ■■■■ * r. .i-j . 07«; r. 
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PROPOSITIO XIV. 

• * » 

C[h ( F 'g- 40.) rota femicycloides magna a 2 b c f, eiufquc axis f 
Jc; circa rcftain fa circumuolutionepartisinferionsDa2b(nam 

paralleloor ammum f D b g pcrtinet ad hgiiram Dbcf circa f D rc- 

uolucam) unelligacur gigni folidum periphcricum. 

Oftciidcndum eftilli xquipouderans eifc notum Ci libra Bb fuf- 

pcndatur cx g pcrpcndiculo piano m g c , brachio g IS latcrc quadra- 

ti f g B E. 

Dcfcripca fic fcmicycloidcs parua a o h c f habcns cundcm axcm h c ,& 
candem femibafim f a : complcco parallclogramma fgTa, & hTaQ, 
eric a o hT parua fcmicycloidcs fupcrior fubcontrarie 4 pofita parux fu- 
pcriori h i c g , vc cx fecundi libri oitaux propofitionis corollario li- 
quec. Igicur cx ccrcix propoficionis corollario huius libri axcfg,fu- ' 
ftcncaculo E B ( ica vc B g , g c finc scqualcs) perpendiculo plano m g c ; 
noctim eft xquiponderans folido gcnico ex circumuolucione figurx a z b 
1 circa rcctam T b. 

Intclligatur quadracum lateris di parallelum plano m g c in quo 
re&amg ponacur perpcndicularis ad planumhgc,.& xqualis re&ac g 
c ; - eiufmodi vero quadracum concipiacur diuifutn in duo qtiadrata 2. i , 
z d & in bis rc&angulum d z i. Per ipfa quadraca & per rc&angula volu- 
mus incelligi in prxfcnci folida quorum ipfa quadraca & re&angula func 
fe&iones. Per corollarium fuperioris axe f g & cxccris manencibus, no- 
tum cft xquipondcrans quadrato z i ; rc&angulo aucem d i z acquipondc- 
rans notum cft , vidcliccc cylindraccum alticudinis d"i bafeos xquantis 
rc&ilincum nocum quod figurac planac a z bT acquiponderac pcr ccrciam 
tercij.libri ; ergo diuifa alcicudine d i in duas d z, z 1 nocum cft xquipon- 
derans duobus re&angulis eadem baft z i prxditis, alticudinum d z , z i, 
hoc cft rcCtangulo d z i , & quadrato z i ; crgo dempto xquipondcrante 
noco quadraci z i , rclinquicur nocum acquipondcrans rc&anguli dzi. 
Ciim ergo nocum fic xquiponderans cotius quadrati d i cylindraccum 
nempe alcicudinis d i, bafcos xquancis xquiponderans figurac pl.ma* pa- 
rallelogrammx a D b T , curaquc notum fic xquiponderans partium , vi- 
delicec quadrati Z i & bis redhnguli d z i , (1 ifta demaqtur «x illo , rclin- 
ejuetur xquipondcrans quadraci d z , quod crac demoaftrandum. 

C O R O LLARIVM. 

Si circa alios axes parallelos re&x f a fiat circumuolucio , demonftra. 
tio methodo non admodum diuerfa fucccdct , tdque fatis conftabic cx fe- 
qucntibus calculis. Qux vero de aliis cafibus in vndecima fuperioris fcri- 
piimus, hiccum proportionc intclligi debcnt. 
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PROPOSITIO XV. 

REuocato fchemate propofitionis duodecimae ( Fig. 30. ) dicy- 
lindraceum gcnitum ad pbfitionem plani m g b ex parabolam- 
tegra f u B g & ex figura integra* f qt h g eft arquale cylindraceo al- 
titudinis g m, bafeos aequantis tricntem circuli genitoris f c imminu- 
tum quatuor noucnis partibus quadrati g c. 

In cafu propofno fi libra f c fufpendacur ex f perpcndiculo plano X f D 
rcclo ad planum H f Q, ita vt re&ar X f , m g arquidiftent & fint arqualcs 
vni tertiar g c , fuftentaculo vero g h , folido duius feclio parallela plano 
gmclit quadrans circularis infiftcns fupcr 1 V dimctientc figurar f V LQ» 
arquiponderans per decimam nonam fuperioris libri cft cylindraccum al- 
titudinis f X vel g c , cuius bafis fit duar nouenar quadrati g c vel L Q : 
fumi enim debet dimidium arquipondcrantfs ibi appofiti vt patc"t, cum fc- 
€t\o parallela plano m g c in cafu illius dccimac nonar fic bis quadrans cir- 
cularis infiftcns fupcr 1 V. Igitur pcr fcstam ciufdcm libri folido cuius 
fe&io fit quadratum lateris 1 V arquiponderant trcs fcmifles arquiponde- 
rantis iam inucnti ; ac proindc folido fe&ionis illius quadratar arquipon- 
dcrat cylindraccum altitudinls g c vcl X f, bafeos contincntis tricntcm 
quadraci g c. Igitur ex corollario quarto o<5lauz fupcrioris libri duplum 
huius bafeos nempe bes quadrati g c > cft quartus graduum, quoxum pri- 
qaus cft parallelograromum dimeticntis f g , fecundus cft figura f V L Q, 
tertius cft figura f q h Q: ac proinde cylindraceum altitudinis g m vel g 
c bafcos arquantis beflem quadratt g c eft arquale condi&a ratione ad po* 
(icioncm plani m g c folido cuius fecxio eft parallelogrammum 1 1 N. 

Quoniam vcro per mcrhodurri fccundar propofitionis bcs huius cylin-r 
dracei cft arquale dicylindraceo genito ex parabola f u B g & cx figura f 
q h Q ad pofitionem plani m g h , patet iftud dicylindraccum efle arqua- 
lc cylindraceo altitudinis g c vel gtn» baleos arquantis quatuor nouenas 
quadratv'gc. 'l ; r 1 »'■ 

Rnrfus quoniam cylindraceum altitudinis g h bafcos f quantis quadra- 
tum f g , cft per lcgcs rcciprocationis arqualc cylindraceo altitudmis f g 
bafeos arquantis femrcirculum f c, nam ic'6ra g h ad f g cft pcr dcmon- 
ftrata in corollari* feCundo deeimar nonar primi ltbri vt fcroicirculus f c 
ad quadraturtr f g : fcd ; Fti B £ bafis eft bes quadrati f g : crgo cylindra- 
ccum alcrrudinis g h bafcos f u'B gcft cylindraceu altitudinis gm bafcos 
arqnajnis bcflem ftmitircwli fc , Vcl trientem circuli f c. Ciim igicurex 
pracfcrlpto eiufdem fecundar ifti cylihdraceo demi dcbeat illud paulo an-- 
te inucntum eiufdem altitudims, bifcos arquantis quatuor noucnas qua- 
drati g c , vt relinquatur drcylindraceum quarfituro, patct illud eflc arqua- 
le.eyfindracco altitudmis g m , bafebs ascjuantis tricncem circuli genico- 

• fJ >■::-'''■■' i? r. c.tj. . ■ ,;'y*, iqmotl •?' ;• . • • 
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ris f c imminutum quatuor noucnis quadrati c g , quod erat demonftran. 
dum . 

PROPOSITIO XVI. 
TJ Euocato fchcmate propofitionis dccimse tcrtia? ( Fig. ) intel- 
JLVljgatur fcmicycloidcos magnae pars fupcrior- gbzc tota volui 
circa rc#am b g ; oftcndcndum eft libra B b fufpcnsaex g perpcndi- 
culo plano m g c , brachio g B , a?quipondcrans iftius folidi quadran- 
ti effe a?qualc cylindraceo altitudinis g A , bafeos a?quantis quadran- 
tem quadtatigh audtum tricntc circuli f c cVimminutum quatuor 
noucnis quadrati g c. . 

Ex corollario fecundo fccunda: tcrtij libri habcmus arquipondcnns fi- 
gurac f q h g libra grammica B h fufpcnsi cx g pcrpendiculo g f, brachio 
gG atquante re&am g n vcl dimidium re&ar gB,efle acquale dimidio 
quadrati g h , dedu&o duplo quadrati n g : ergo arquipondcrans cidcm, 
brachio g B duplo prioris , eft dimidium arquiponderantis illius ; fcd du- 
plum xquipondcrantis illius fi fiat bafis cylindracci altitudinis g B vcl g 
m arquale eft dicylindraceo genito cx parua fcmicycloide f t h g in fedu- 
&a ad pofttionem plani m g h t crgo folidum cuius fe&io parallela plano 
nr g h eft quadratum lateris x t atquat cylindraccum altitudinis g m , ba- 
fcos contincntis dimidium quadratj g h , imminutum duplo quadrati n g, 
vcl dimidio quadrati f g. 

Prarterca quoniam parabolae f u B g cuius axis f g, ccntrum grauitat'19 
diftat ab axe fg interuallo trium o&auarum re&ar gB cx corollario 
quarto primar quarti tetragonifmicorum, arquipondcrans illi figurarbra- 
chio arquantc re&im g B , perpendiculo gf,erit tres oiStauar fufpcofi ; 
cum igitur fufpcnfum fit bcs quadrati B g , arquiponderans crit quadrans 
quadrati g B ; crgo duplum huius ncmpc dimidium quadrati g B eft ba- 
fis cylindracei altitudinis g B vcl g ra , quod arquat cylindraceum ex pa- 
rabola f u B in fcipfam ducta ad pofitioncm plani m g B. 

Rurfus per fuperiorem bis folidum cuius fe&io parallcla plano m g h 
eft re&angulum x t C vcl t x u cft arqualc cylindraceo altitudinis g m, ba- 
feos arquantis befTem circuli f c imminutum oclo nouenis quadrati c g. 
Igitur cx methodo eiufdcm decimar tcrtiar cylindraccum altitudinis g ? 
bafeos xquantis dimidium trium illorum fpatiorum iam computatorum 
in bafcs trium cylindraccorum , eft zqutpondcrans toti conoidi circa fe- 
clam gb gcniti circumuolutionc figurx czbg f Lftud autcm dimidium 
cft quadrans quadrati gh au<3us tricnte circuli f c, & irarainutus qua- 
tuor noucnis quadrati g c. quod erat demonftrandum. 

COROLL ARIVM I. Jf 

Ouobus igitur quadrantibut iftius folidi , fiuc dimidio illius xquipon- 
derat Huplum fpatij iam inuenti nempe cylindraceum altitudinis g \ , ba- 
fcos arquantis dimidium quadrati g h, au&um be(Tc circuli f c ^ & immi- 
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nutum o&o noucnis partibus quadrati g c. Quatuor vero quadranribus 
fiue toti folido , bafcos «quantis quadratum g h au&um quatuor tricnti- 
bus circuli f c , & imminutum fexdecim nouenis quadraci g c. 

COROLLARIVM II. 
Si g b z c ponatur pars fuperior fcmicycloideos paruar, & b z c o h cir- 
culi quadrans infiftcns illi ad parccs g ; fimiliccr fi f a b g ponatur tota fc- 
micycloidcs parua habcns axem f g, & f ab hqparabola infiftens ad par- 
tcs g j/foltdum cuius fc&io parallcla plano m g h eft quadratum latcris x 
t , cric duo firaul folida quadratorum xC.Ct, dcmpto bis folido rc- t 
&anguli x C c -. cylindraceum vcrd illis arqualc altitudinis gm habcbit 
pro bafi dimidium quadrati cuius latus arquac pcriphcriam B A c auclum 
o&o nouenis quadraci f g vel g c, imminutum bcfle circuli f c genitoris. 
Ergo dimidium huiufc bafcos nempc quadrans quadrati g h , au&us qua- 
tuor nouenis quadrati f g & imminucus triente circuli f c genitoris cft 
pro hoc cafu bafis cylindracci arquancis arquipondcrans quaefitum & ha- 
bencis altitudincm g*. 

PROPOSITIO XVII. 

Ilfdem mancntibus vc in decima tertia ( Fig. $a. ) circa redtam f D 
intelligaturcircumuolui figura D b z cf - } oftendcndum cft folidi 
illius quadranti iifdem vc fupra mancntibus, ^quipondcrare folidum 
altitudinis g a 3 bafcos comple&entis quinque quadrantes quadrati 
g h, auctos vndecim fextantibus circuli genitoris f c , & iraminucos 
iepccm nouenis quadraci g c 

Qupniam arquiponderans bafi quae fit tertius gradu* modo fupra ex- 
plicaco, quorum primus fit parallerogramraum H LD M, fccunddte figura 
D b z c f ad pofitione reCtar f c , eft bafis cylindracci aicitudinis g a quod 
arquale fic arquiponderanti quarfico vc ex fupcrioris praxi patct , fupercft 
vt in praefcnti inueniamus illud arquiponderans tertij gradus. Porxo vt 
cx mcthodo qua vfi fumus in corollario primo dccimar.& irttor^Uarjis 
decimar fcpcimar cercij libri conftat, tertius gradus componicutex pafat- 
lelogrammo H f D M & ex bis figura g c l b , ncc non cx tCrtio gcadu i * 
bg inuento in fuperiorc propofitionc : inucnicndum i^iturteftat *quj- 
pondcrans tribus illis figuris planis librr grammicar Bh brachio B g, 
perpendiculo g f : id autcm ita przftamus. 

Ex fuperioris progrefTu zquipondetans figurac f a b g e-ft quadrtjfls 
quadrati ghaudus tricntc circuji f c., & iraminutus quftuor noMis 
ratig c. . •• 

Rurfus folidum cuius fecViqfit quadracum Uccris y zpacallelum pjano 
m g b cft aequale folidis quorum fe&iones fint quadrata laterumyo,oz 
vel y A , & bis re&angulum y o z vel y A yt in fuperioris pari cafu cti- 
ximus : Atqui folidum quadr ?ti y o arquale eft vt patecc* coTdllatio fc- 
curido fccuridae t«tij,cylindracco akitudiniig ra >cuiiis;liafis ■ fitjcirculus 
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gcmtor dempto bis quadrato g c folidum bis re&anguli oz y eft per 
feptimam & corollarium cius acquale cy lindracco jjaris altitudinis cuius 
bafis fit bis quadrans quadrati g c au&us bis quadrantc quadrati g h : fo- 
lido quadrati o z xquale eft cylindraccu altitudinis ciufdem , cuius bafis 
fit bcs quadrati g c. Igitur fumma bafium cft circulus gcnitor f c au&us 
dimidio quadratigh, dcdu6tis quinquc fcxtantibus quadrati c g. Tale 
vcro cft bis arquipondcrans figurac g b z c quarfitum. 

jtquiponderans parallelogrammo HfDM conflatur ex arquiponde- 
rantc parallclogrammis H f QL vclf ghQ, & QDML, vel h b D Q. 
Parallclogrammo H f Q L arquipondcrans eft dimidium quadrati g h, vt 
cx corollario primo decimac libri tertij cqnftat. Parallclogrammo fiuc 
quadratoQDM L libra, f D fufpensiex Q, pcrpcndiculo QL brachio 
arquante rc&am f E & ad partcs f conucrfo , cft vt patet dimidium 
ipfius quadrati arquantis quadratum g c *, crgo fi fufpenfio cx Q^jnutctur 
in fufpcnfioncm ex f, eidcm paraliegrammo refpondebit arquipondcrans 
priusauiium fpatio quod ad ipfum fufpenfum vcl quadratum gcfitvt 
rc&afQadfE vcl vt fcmicirculus ad quadratum gc: igitur quadrato Q 
DML vt iacet manenti, brachio f E , perpcndiculo fH xquiponderat 
dimidium quadrati g c au&um dimidio circuli gcnitoris f c. Igitur toti 
parallclogrammo H f D M jquipondcrat dimidium quadrati g h , au- 
clum dimidio circuli genitoris , & dimidio quadrati g c. Igitur fumma 
conflata ex iftis tribus f quiponderantibns cft quinque quadrantes qua- 
drati ghau&i vndenis fcxtantibus circuli gcnitoris f c , & imminuti fc- 
ptcm nouenis quadrati g cquod erat demonftrandum. 

CORO LLARIVM. 

Si g b z c ponatur femicycloides parua > & b z c o h circuli quadrans 
tranflatus, ficuti in calculo fccundo atquiponderantis proceflfunus, ita 
proccdcmus in hoc cafu : nam folidum cuius fcclio parallela plano m g h 
fitquadratum lateris y o crit folidum quadratL y z au&um folido qua- 
drati oz & imminutum bis folido re&anguli Ay z ; erit igitur aequale 
cylindracco altitudinis g m oafeos jequantis circulum genitorem imrai- 
nutum dimidio quadrati g h, & infupcr imminutum vndecim fcxtanci- 
bus quadrati c g. Dimidium vero huius bafeos eft acquipondcrans figursc 
g c o h , libra B h fufpcnfa cx g , perpendiculo g c , brachio g J}. 

PROPOSITIO XVIII. 
T) Euocato fchcmatc propofittonis dccimae quarta? ( Fig. 40. ) cx 
±Vre6ta gT produfla abrcindaturTe arquahs reaa? g c vef g B, 
& compleatur parallelogrammum a T e m. Intelligatur circa re&am 
a I> volui figura azbD & gigni folidum periphericum. Ad pla- 
nura T b P cx^tetur pcrpencfcularis A T *qualis tecla? T c, faque 
T u ad T A vt cuculusad/ua; diametri quadratum. nA . : 

Oftendcndum cft quadfariri huius. folidi tqtius kbii c b fii(p*ns£ 
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cx T pcrpendicuio plano ATajbrachioTCjaequiponderanseflca;- 
quale Cylindracco altitudinis T u, bafeos arquanris quinqtie qua- 
dranccs quadrati g h auctos viginti quinquc noucnis quadrati g C , & 
imminutos vndccim fextantibus circuli genitoris 

Parallelogrammo aThQ,libra h T fufpcnfa ex h pcrpcndiculo h Q, 
brachio hC xquanre rectam bh vel g c , xquiponderat ex fupra demon- 
ftratis dtmidium quadratihT vcl h g. Quadrato h b D Q xquiponde- 
rat dimidium ipfius quadrati : ergo re£tangulo aDbT xquipondcrat 
dimidium quadrati g h imminutum dimidio quadrati g c. Igitur fi bra- 
chium h C murbtur in T c xquiponderans^arallclogrammo a D b T eft 
deduclo priorc xquipondcrante fpatiura quod ad ipfum a D b T fit vt re- 
<£ta g h ad g f, hoc eft vt fcroicirculus ad femidiamctri quadratu , vel vt 
quadratum g h ad rcclan^ulum h g c : fed a D b T xquat femicirculum 
imminutum quadrato D Qh b : eft ergo quadratum g h imminutum fc- 
micirculo , & priorc xquipondcrante : eft igitur dimidium quadrati g h 
aucfcum dimidio quadrati g c & imminutura fcmicirculo f c. Ergo folido 
cylindracco altitudmisT A , bafcos a D b T xquipondcrac cylindraccum 
cmfdcm altitudinis , bafeos xquantis dimidium quadrati g h audtum di- 
midio quadrati g c , & imminutum fcmicirculo f c. 

Solido cylindraceo altitudinis T A vcl d i , bafeos azbT jpquiponde- 
rac cylindraceum ciufdem altitudinis , bafeos xquantis fpatium quod fi- 
gurx a z b T , qux eft bafis cylindracci fufpcnfi , xquipondcrat ; atqu: fi- 
gurx a z b T iifdcm mancntibus xquiponderat per corollariura fupcrio- 
ris dimidium circuli fc gcnitoris , imminutum quadratnc quadrati g h 
& infuper imminutum vndccim vnciis quadrati c g : crgo hacc eft bafis 
cylindracei xquipondcrantis altitudincT A prxditi. 

Solido cuius feclio parallcla plano A T a fit quadratum reclx z i per- 
tinentis ad figuram a z b T , aequipondcrar per corollarium fccundum de- 
cimae fcxtx quadrans quadrati quod potcft recla g h , auctus quatuor no- 
uenis quadrati gc, & imminutus tricntc circuli f c. 

Ex mcthodo decimx qiurtx patct xquipondcrans folido trium ifto- 
rum computatorum prirao c(Tc xquafc xquipondcrantibus tribus quo- 
rum primum eft folidum quadr.iti z i , fccundum eft folidum quadrat' d 
7., certiumeft folulum bis rcclanguli d z i. Prxterca patct xquiponde- 
rans folido cx iam computatis fccundo cfTe xqualc xquiponderancibus 
folidi quadrati z i & fimul foltdi rcctanguli d z i : fcd xquipondcrans fo- 
lido quadrati z i eft tcrtium ex computatis •, ergo fi cx xquipondcran- 
tc fecundd computato auferatur xquipondcrans tcrti6 computatum , 
rcftabit xquipondcrans folido recltnguli d z i , vidclicet quinque 
fcxtantcs circuli gcnitoris f c deducto dtmidio quadratigh & quadrar- 
ginta noucm trigcfimts fextis quadraxi c g. Duplum huius bafeoi eft 
quinque trientes circuli genicoris dedu&o quadrato g h & quadra^inta 
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nouem dccimis o&auis quadrati c g. Huic duplo addatur bafis 2quipbn- 
dcrantis folido quadrati 7. i fupra rcperta, conficicntur quatuor tricntes 
circuli gcnitoris deduclo dodrantc quadratigh& quadraginta &vna 
dccimis o<£tauis partibus quadrati c g. Atquc hxc eft bafn cylindracei 
altitudinis T u quod deduci dcbct dc primo cx folidis computatis, vt re- 
ftet fpatium xquipondcrans quadranti folidi cx circumdu&u figurxaz 
b O circa re&amD a geniti , ncmpe cylindraccum altitudinis T u,bafeos 
xquantts quinque quadrantes quadrati g h audtos viginti quinque no- 
uenis quadrati g c , & imminutos vndccim fcxtantibus circuli genitoris, 
quod crat demonftrandum. « 

P R O PO S I T I O XIX. 

Ilfdem mancntibus, quadranti eiufdem folidi geniti ex circumdu- 
&U f7gura?a z b D circa reclam D a ( Fig. 40- ) ii libra B h fufpen- 
datur ex pun&o g , perpendiculo plano m g f, brachio g B arquipon- 
dcrac folidum altitudinis gAvelTu, bafeos apquantis quindccim 
decimas fextas partes quadrati f a ; deductis vndecim fextantibus cir- 
culi genitoris, & quadrati f c viginti quinque nouenis partibus. 

Ex methodo vfurpata non fcmcl iuxta librx principia deraonftratain 
nona & dccima fecundi tetragonifmicorum liquct ft vt T e vcl g c rc&a 
ad a f arqualem fcmiperiphcriar circuli diamctro f c gcniti, ita quadrans 
fufpenfus peripherici geniti rcuolutione figurx az b D circa re6Uma D, 
fiat ad quartum fpatium quod vocetur G , fpatium iftud G imminutum 
folido xquipondcrantc rcpcrto in propofitioneproxime fuperiorc efTc x- 
quale fpatio quod cidcm quadranti fquipondcrat libraB h fufpcnsacx g 
ficut prxfcripfimus. 

Reftat vt iftud pcriphcricum faciamus notum. Id vcro cx dccima nona 
primi ita prxftamus. Sit f t c g quadrans circuli gcnitoris : igitur figurx 
b r c t s libra f c fufpcnsa cx f perpendiculo f a , brachio f x xquante rc- 
&am f g xquipondcrat pcr demonftrata in progrcffu dccimx oclaux prt- 
mi, o&aua pars circuli gcnitoris aucla quadroto g c. Quadranti circula- 
ri iifdem pofitis xquiponderat triens quadrati g c au&us ipfo quadrante 
circulari. Redlangulo fgbD xquipondcrat dimidium ipfius , hoc cft 
dimidium re<Stanguli f g h xquantis femicirculum f c ; & rc£tangultDb 
h Q fiue quadrati g c ; crgo reclangulo f g b D xquipondcrat-quadrans 
circuli f c au&us dimidio quadrati gc. Igitur toti D b r c f aequipondc- 
rat fpatium xquans quinque o&auas partes circuli f c & vndccim icxtan- 
tes quadrati gc. 

Ctim igitur toti a b r c f per decimam odhuam primi colligantur x- 
quiponderare quinque quadrantcs circuli f c , fi ifti xquipondcr anti de- 
macur xquiponderans flgurx D b r c f, rclinquctur xquipondcrans figu- 
rx a z b D , ncmpe quinquc fcmiquadrantes circuli f c , dcducStis vnde- 
cim fcxtantibus quadrati g c, Duplum iftiuseft quinquc quadrantes cir- 

culi fc, 
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culi f c , dedu&is vndecim trientibus quadraci c g. Cy lindraeeum igitur 
cuius altitudo fit g k, bafis quinque quadrantes circuli f c,dcdu6tis vndc- 
ciffl crientibus quadrati c g , eft arquale quadranti peripherici propofitu 
Si vt f g ad a f ita fiant quinquc quadrantcs circuli f c deductis vnde- 
cim trientibus quadrati c g , ad aliud H ; cooftat^cx corollario primo de- 
cimae iftud H clTe quinque quadrantes quadrati f a dedu&is vndecim 
trientibus circuli f c. Sunt ergo fpatia G & H vnum & idcm ; ergo xqui- 
ponderans quadrlnti pcriphcrici circa re&am D amanentem genitimo- 
tu figurf az b D eft cylindraccum altitudinis g*velT u bafeos cquan- 
tis quindecim decimas fextas partes quadrati f a dedu<5tis vndecim fcx- 
tantibus circuli f c ,& quadrati gc viginti quinque noucnis, quod crat 
demonftrandum. 

COROLLARIVM I. 
Si xqutponderaiis quadranti folidi circa axem f D geniti motu figurz 
D b r c f inucnti in deciroa feptima addatur zquipondcTanti in prxfcnti 
propofitionc coroputato, fiet xqurponderans quxfitum quadranti peri- 
pherici circa f a motu tocius fcmicycloideos magnx-, cylindraceum vi- 
dclicct alticudinis g a , bafeos continentis quinque quadrantes quadrati 
f a , dcdu&is triginta duabus nouenis quadrati g c. Duplum vero iliius 
aquiponderabit diroidio folidi ciufroodi peripherici plano per f« re&o 
ad pJanum afcdiuifi; & quadruplum toti folido. 

COROLLARIVM II. 
Quonram totum lolidum fufpenfunvf eft per decimam nonam primi 11- 
bri xquale cylindracco altitudinis g* bafcos xquantis denos circulos 
genitorcs , xquipondct ans vcr6 corollarij proximc fuperioris eft eylin- 
draceum ciufdem altitudinis, bafeos continentis quinque quadratafa 
dcduciis ccntum viginti o&o nouenis quadrati g c , patet folidum fuf- 
pcnfum ad folidum xqurponderans ipfi, etfc vt bafes: igitur vt deni 
circuli gcnitores ad quinquc quadrata f a immtnuta centum viginti o&o 
nouenis quadrati gc, ita cft brachium g B ad intcruallum quo diftac i 
plano mgc planum per centrum fufpcnfi parallclum cidem planom gc. 

COROLLARIVM III. 
Ex vigefima fuperioris libri apcrt£ conftat notum elTe xquiponderans 
folido peripherico circa axcm f c genito librx planx pcrpendlculo ro g h, 
vcl ci parailclo alio quolibec : cum non difcrcpcc ab ifto reperco in pro- 
poficionc prxfcnti & in decima fexta fupcriore. 

C O RO L L A R I V M IV. 
Porrd ex methodo quara adhibuimus in tra&ando calculo duorum 
cafuum propofitorum, patct ctiam viafimilis quamtenert oportec in 
alirs. • 
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PROPOSITIO XX. 

■ ■* ' ■ ■ •• * ....... ; . ■: . ' . . 

SIc cycloides magna a c d ( Fig. 41. } cuius bafis a d , circulus gc- 
nitor a e f o ccntri g , axis c f: circa quaracunque 2 y L ordina- 
tim vtrinquc applicatara ad axem cf circumuoluator figura zcL,fi- 
uc pundum y congruat altcrutri pun&orum g, f,fiue ab iis diffcrat. 
Huius folidi dimidium abfcnTum plano qy c ad pfcmum cy 2 re&o 
confidcramus in prxfenti. 

Offcndendum cfl notam cflc ba/im Cylindracci altitudinis y q vcl 
g c , aequiponderantis dimidio illius folidi librafc fuipen&exy per- 
pcndiculo plano q y 2 , brachio arquantc re&am c g. . , 

Quoniam cx decima odaua libri fuperioris figurx z c p vel c s L fc- 
cunda quadratiix nota eft iifdem pofitis; fccunda verd quadratrix figure 
c p y vcl. c f y eft nota cx methodo corollarij quarti decimx quartx pro- 
pofitionis tertij libri : crgo totius figurx c z y vcl c L y nota eft fccunda 
quadratrix : igitur cx mcthodo decimx nonx duplum huius erit bafis cy- 
lindracci altitudinis q y xquiponderantis folidi pcripherici dimidio pro- 
pofito , quod,erac demotiftrandum. 

CORGLLARIVM I. 
In primo cafu , quando videlicec punclum y congruit cenrro g, per de- 
cimam feptimam fupcrioris libri quadratrix fecunda figurx c z p eft dux 
noucnx quadrati g c : fcd figurx p c y cx corollacio quarto decimj quar- 
tx fuperioris libri refpondec quadratrix equans quadranccm figure c.e g> 
hoc eft decimam fextam partem circuh genicoris; crgo dectma fexta 
pars circuli genicoris aucSta duobus noucnis quadraci c g eft fecunda quar 
dracrix figurx czy : ergo per mcchodum decimx nonx certij libri cylin- 
draccum altitudinis c g bafeos xquancis duplum illius fpatij , vidclicct 
o&auam pattem circuli genicoris au&am quacuor nouenis quadraci g c 
xquipondcrac dimidio folidt quod ad rectac c y parccs z iacec. 

G O R OLLARIV M 1 I. 
In fecundo cafu , quando videlicec pun&um y congruir puntfto f , pcr 
corollarium- primrfm decimx o&aux fuperioris libri fieurx c z p qua- 
dracrix fecunda eftquinque fextances circuli genitoris ; (cd femicirculi f 
c c quadracrix fccunda xquac quinquc ocSUuas circuli genicoris cxtne- 
chodo corollarij quarci iam laudati in fuperiore corollario : ergo fccun- 
da quadratrix toti a z c f refpondens brachio fT xquantc re&am f g, 
pcrpendiculo f a , eft triginta quinque femuncix circuli genicoris. Igitur 
ex methodo fupcrioris corollarij duplum huius nempe triginta quinque 
vncix circuli genitoris erit bafis xquipondcrantis cylindracei altitudmis 
y q vel g c quod dimidio folidi xquiponderac. 

COROLLARIVM III. 
Vt quadracum circulo circumfcriptum fc habec ad circulum , hoc cft 
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vc qaadruplu pritoitermim progrem^Hiis pcrfpc6f definitx incorollario 
prirao decimx propofitionis Iibri fuperioris ad fccundum , vel vt primus 
ad quadrantem fccundi , ita rc&a y q xqualis rcdae g c , fiat ad rectam y 
h. Quoniam cylindraceum A altitudinis y h Safeos arquantis diraidium 
circuli gcnttoris au&um quatuor tricntibus quadrati gccft arqualc di- 
mtdio folidi dcfcripti in primo cafu , nempe quando punc5tum y congruit 
ccntro o ; fi cylindraceuro A conucrcatur in cylindraceum B acqualc ipfi, 
altitudinis y q, patct vt y q ad y h ita reciproce" elTe bafim folidi A ad ba- 
fim folidi B : ergo bafis folidi B cft o&aua pars quadrati f a auc"U triente 
circuli gcnitoris , vcl cft o6taua pars tertij termini auda tricnte fccundi: 
nam bafis folidi A cft dimidium circuli gcnitoris au&um quatuor tricn- 
tibus quadratigc, vel eft dimidum lecundi termini au&um quatuor 
trientibus primi. Sufpenfum igicur B primi casus & ipfi arquipondcrans 
xepertum in corollario primo fe habent vt bafcs , cum eadcm altitudirie 
y q vcl g c fint prxdita : ac proindc inprimo cafu vt oc*taua parsquadra- 
ti f a auita trientc circuli fe habet ad o&auam partem circuli gcnitoris 
audtam quatuor nouenis quadrati g c, ita cft fufpenfum ad acquipondc- 
rans.Vel vt o&aua pars tertij termini pcrfpcclf progrefluonis au&a tricn- 
te fccundi fc habct ad o&auara fccundi aucSUm quatuor noucnis primijita 
cftfulpenfura ad acquiponderans. 

COROLLARIVM IV. 
Similitercum in fccundo cafu fufpcnfom fit cylindraceum A altitudi- 
nis y h- bafcos fquantts dcccra circulos gcnirorcs, /i mutctur iii.cylin- 
draceum B altitudinis y qvclgc, iftius bafis erit quinque quadrahres 
quadrati f a vcl tcrtij tcrmini. Vc igitur /bafis folidi B ad bafim fblidi A 
repcrtam in corollario fecundo , ita eft in ifto cafu fufpcnfum ad equi- 
ponderans ; cft crgo fufpcnfum ad c; quiponderans vt quinquc quadrantes 
quadrati f a ad triginta quinque vncias circyli genitbris : vcl vt quinquc 
quadrantcs tcrtij tcrmini ad trtginta quinque vncias fccundi ; vcl vt ter- 
tius ad fcptcm tricntcs fccundi. 

PROP OSI.TIO XXI. 

TyAxwt femicycloidcos pars fuperior ( Fig. 42. ) fit b zcg, cius 
X axis g c , bails g b j cx c f producla abfcindatur g I arqualis redhe 
b g & iungjtur recla b I ; ad planum b g c excitetur perpendicularis 
g 3 jEqUaiis zc&a: gc 3 ,& centio g intciiigatur de/cribi quadrans cir- 
cuians gd c c ; pcr Iimbum d c c moueatur reda parallcia baii g b 
defcribens fuperfaicm cylindraccacn.; pcrlimbum bzcagaturpa* 
rallela re&a? g d dcfcribcns aliam foperfTciero cylindraceam , vc jftis 
fuperficiebuscylindraceis & pkhb b g c t 2 COmprchendatur dicy- 
Imdraceum ad poficioncm plarti d gb gcnitum ex quadrantc circula- 
ri gcc d, & ex fTgura b zcg. Rc&a bg bifariamfecerur iri o, &per 
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o ducatur o p parallcla tcftx g c & a?qualis dimidio reda? g c, ir>- 
tclligatur b q p g eflc tota fuperior cycloidcs parua gcnita circulo fe- 
midiametri op, centrio. Intclligatur cylindraceum alticudinis g d 
bafeos «quantis duas firaul figuras nempc triangulum b 1 g, & figu- 
ram b q p g. 

Oftcndendum eft ad pofuioncm plani dg c dicylindraccum geni- 
tum cx quadiantc circulari dgc &cx figura b z cg efTc condifta ra- 
tionc arqualc dtmidio cylindracci duarum fimul bafium b 1 g , b q p g, 
altitudims g d : & in eodcm ad planum dgc, plano parallclo cflc 
grauitatis ccntrum fingulorum iftorum folidoriun inter fc apqualium. 

Pcr b ducatur b m parallela & xqualis rea« g c, & figura ra n g b tub- 
contrarie* defcribatur figura b * c g. In recla b g fumptum fit quodcun- 
quc punftum h & pcr illud du«5ta fit h s complens parallclogrammum d g. 

s ; complcto parallclogramrao c g b r quod erit fe&io cylindii bafcos* 
gdec, & parallelogrammo cghu, fi in plano f h u defcribatur qua- 
drans circularis f h ut, erit is fectib cylindri & planifhu : re6ta h u oc- 
currat limbob z c in^, & per z ducatur ordinatim applicata z tparalle- 
la fcmidiamctro h s ; rc6fca u h producla occurrat in q , i , n lincis b q p g, 
bl, mng ; iungaiurquc re^a h t. Igitur dicylindracei gcnitiex qua- 
drantc circuiari g d e c & cx figura b z g c ad pofitiouem plani d g b , fc 
aio communis cum planofhueft figurafhzt comprchcnfa fub arcu 
f t & fub rc^is f h, b z , z t ; fiue cft fe&or f h t , vna cum triangulo h z t, 
quod c0 dimidiura rcaanguli h z t V.Prxtcrea rcdbngulum h z t V con* 
tinetur fub z t finu arcus t u , & fub t V finu arcfis complemcnti t s : fed 
rec*a hJicft per tertiam fccundi libri atqualis finui complemcnti arcus 
f t • ereo re&ae nh, z t funt atquales.- crgo reclangulum n h z cft xqualc 
rcaan^ulo h z t: ergo dimidium reaanguli n h z cft xquate triangulo h 
z t. Curo igitur pcr feptimam libri eiufdcm fecundi rcaangulo nhz at- 
qualc fit reaangulum altitudinis g d bafcos qh , patct dimidium rcaan- 
euli altitudinis g d , bafcos q h eiTe xqualc triangulo h z 

Rurfusduaa c a ordinatim applicata & parallela femidiametro g d, 
quoniam ex generatione cycloideos parux b z c g , arcui c c vel u t cft x- 
qualis tcCta z a vel g h , tota autem g b cft xquali*arcui c e d vcl u t s, re* 
ftdua hb crit xqualis refiduo arcui f t :crgo pcr demonftrata in proercf- 
fu tcrtix primi libri rea»ngulum contentum fub g d & fub reaa b h vel 
H i eft duplum feaoris g c d vci h t s : igjwrcum diroidum rcaanguli g d> 
h i & dimidium reaanguli g d , kq fmt xquaha fc^ori h f t & triangulo 
bztfineula fingulis,patccdimtdiuro rcaanguh alutudmjs gd . baleos 
compofitxcx duabus q h,i h c(Tc xqualc figurx hf t z qux cft fc^.o pU- 
n* f Ku ad libitum fumpti cum dtcylindracco gcnito cx quadrantc circu- 
Vkti & .cxfieurab zc g_.: crgo pcr vndccimiquarti tctragonifmicoruiftud 
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«licylindraceum eft ad pofitioncm plani d g c condi&a rationc sequale di- 
midio cylindracci altitudinis gd, bafeos compofita* cx criangulo b 1 g, 
& ex paruac cycloidrs fuperiorc partc b q g ; atquc adco planum paralle- 
lum planod gc incedenspcr grauitacis ccntrum dicylindracei , inccdit 
quoquepcr ccntrum grauitatis cylfndracei , & duplum eius quod illi *- 
quipondcrac , arquipondcrat parkcr & ifti , librae perpcndiculo plano po- 
fito d g c vel quouis paraltelo ad iHud,quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XXII. 

Ilfdem manencrbus ( Fig. 42- ) oftendcndum eft fi ex b g abfcinda- 
tur g y ajqualis r e&a? g c , libra grammica y b fu/pcnsa ex g perpen- 
dicuto d g c nocum cffe daca circuli qiiadracura,a?quipondcrans cui- 
Ubct dicylindracei geniti vc fupra ex fjguris bzcg, dgcc portioni 
fumpca? ad policionem plani d g c. Quando aucem fumicur corum 
dicylinoYaccum , a?quipondcrancis duplum effe cylindraceum alcku- 
dinis g d vel gc, bafcos crquantis oclauam parcem circuli genjcoris 
diamctri f c , auclam fpacio quod ad fexcancem quadraci b g fit vt di- 
michum quadraticirculo circumfcripti ad ipfum circulum. 

lilad patct cx coquod cylindraccum alcitudinis g d bafeos arquantis 
* dimfdium xquponderancis duabus firaul figuris planis blg, bqg.ad 
pofitioncm re&aegc fumpcis , eft per fupcriorem,iftud acquiponderans 
quarfirum : atqui portioni trianguli l g b notum cft arquiponderans, cum 
notum fit eiufmodi porcionis ccncrum grauitacis, ipfaque porciofit noca 
dato tetragonifmo circuli ; figurae b q g arquipondcrans quoquc notum 
cft cx tertia tcrtij : crgo nocum cft aequiponderans portioni dicylindra- 
CCt propofitar quod erac gencraiiter oftendendum. 

Incafu vero totius dicylindracei propofici res ica ad numcros cxigitur. 
Ex b g re&a abfcindacur g A arqualis ipfi b g : ergo brachio g A perpeiv 
diculo g 1 aequipondcrans criangulo 1 b g cft criens ipfius crianguli, vc cx 
fexca quadracurae parabola: Archimedeae liquet : crgo cura criangutum 
b gl fic dimidium quadrati b g iftud arquiponderans eft fcxcans quadraci 
b g. Rurfus quoniam per odtauam fccundi tctragonifmicorum fi bra- 
chium g A mucecur in g y , vc eft g A ad g y ica viciflim eft arquipondc- 
rans brachij g y ad aliud brachij g A ; vt aucem g y ad g A ita eft ( vt pa- 
tet cxmerhodo corollatij duodecimac libri cercij) quadrans quadraci cir- 
cumfcripci circulo ad fcmicirculum ipfum , vcl ica cft dimidium quadraci 
circumfcripci ad circutum ; crgo brachio g y , arquipondcrans criangulo 
b I g cft fpatium quod ad fextantem quadrati bg fit vt circulus ad dimi* 
dium circumfcripti quadrati. 

Rurfus quoniam figurar totins b p g ccncruro- grauitatis eft in axe o p 
xquiponderans illi,brachio g A eric dimidium tocius figurae bq g,hoc eft 
fpacium arqualc quadiato p o vt cx duodccima primi & cx nona fecundi 
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conftac : fed quadracum pocft quarta pars quadrati gc ;ergb aeqmpon- 
dcrans iftud cft quarta pars quadrati g c. Igitur fi brachium g A mutc- 
tur in g y acquipondcrans refpondens brachio g y erit o&aua pars circuli 
femidiametro g c defcripti, ac proinde duplum arquipondcrancis quarfi- 
tum ericoftaua parscirculi genitoris diametri f c, au&a fpacio quod ad 
fexcancem quadraci b g fic vc dimidium quadraci circumfcripci ad ipfura 
circulum. Ergo &c. quod crac dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Qupniam progreflionis primae perfpe6tar primus terminus ponicur qua- 
dracum g c , fecundus vcro circulus f c duplus redtanguli c g b , re&a c g 
ad g b cric vc primus ccrminus ad dimidium fecundi , vel vc cercius ad di- 
midium quarci : fed vt tcrtius ad dimidiu quarti ita eft fcmuncia tcrtij ad 
quadragcfima oCtaua partem quarti cermini ; ergo cum fcxtans quadrati 
b g fit femuncia tertij termini, fpacium quod ad fextantem quadraci b g 
ficvc dimidium quadraci circulo circumfcripti ad ipfum circulum , crit 
quadragefima o&aua pars quarci termini progrcfTionis cuius primustef* 
minus eft quadratum femidiametri circuli , fecundus cft ipfe circulus. 

PROPosino xxiii. 

Slt ( Fig % 43. ) tota femicycloides parua a b c f, cuius axis f c,ba- 
fis f a j maneat vt in fuperiorc quadrans circulans d g c, complc- . 
tufque fit femicirculus f d c. 

Oftcndcndu cft libra gramica y b fufpcnfa vt fupra, «quiponderas 
dicylindraceo genito ad poficionem plani d g b cx quadrante circu- 
lan f e d g & cx ngura b z a f g , eiTe condi&a ratione xquale cylin- 
draceum alcicudiuis gd,bafeos notfle pofito tctragoniimo circuli. 
Quando vero tocum dicylindraccum fumitur, a?quipondcrans ilJi 
clTe a-quale cylindraceo alticudinis ciufdcm , bafeos srquantis dimi- 
dium quarci termini progreflionis prima? pcripedta? iam explicata* 
deduda decima fcxta parte quadraci f a, & firoul fepccm quadragtfi- 
mis occauis parcibus circuli genicoris diametro f c dcfcripci. * 

Complcatur parallcgrammum f a q g , & ex re&a b q abfcindatur q r 
arqualis rc&a? a q vel g f ; compleacur quoquc parallclogrammum d g q 
o.Igicur libra r b fufpcnfaex q pcrpcndiculo o q a (cum a z b q fit eadcm 
acquc b f c g fcd fubcontraric pofita, vt cx oclaua fccundi Iibri conftat) 
notum crit cx fupcriorc arquiponderans dicylindracco gcnito cx qua- 
drante circulari f c d g & cx figura a z b q : fed notum cft cciam aequipon- 
derans dicylindraceo genico cx coco parallelogrammo a q g f & cx qua- 
drantc circulari f e d g \ crgo pcr fubdu&ionem nocum cft acquiponde- 
rans dicylindracco. gcnito ex quadrance circulari f c d g, & cx figura a i 
b g f ad poficioncm plani d g b. Rurfus cum pcr o&auam noca fic dicylin- 
dracei cotius par$ quac infiftic bafi a z b q ad poficioncm rcCtac g q fum- 
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ptae fi ex dicylindraceo noto cuius bafis fit parallclogrammum f a q g vcl 
quaclibct cius pars l"ubpataHelare&acgb,auferatur jpars illa,relinquctur 
nota altera pars bafcos a z b g f:crgo cum pars ifta fit nota,& illius ?qui- 
ponderans brachio q r , notum quoque erit illius acquiponderans brachio 
g y , vt ex nona & decima fccundi tetragonifmicorum liquct : crgo gcnc- 
raliter oftendimus quod crat demonftrandum. 

In cafu vcro propofito acquipondcrans parti bafcos a z b q totius , cft 
per fuperiorcm cylindraceum altitudinis q o vel g d bafcos xquantis de- 
cimamfextam partem circuli gcnitoris f c au&am nonjgcfima fcxta par- 
te quarti termini perfpe&i. Ipfa Ycro portio bafeos a z b q cft pcr fcpti- 
mam acqualis cylindracco ciufdem altitudinis, bafcos dcquantis quadran- 
tem quadrati g c , & dccimam fcxtam partcra quadrati f a vcl tcrtij tcr- 
nlini pcrfpe&t. Igitur proptcr mutationcm perpendiculi a q in perpen- 
diculum f g , & brachij q r in g y.prima pars bafeos fufpenfi mutabitur 
in quadrantem circuli genitoris; altcra vcro pars*mutabicur in decimam 
fcxtam partcm quarti tcrmini progrcffionis pcrfpe&ae. Er^o arquiponde- 
rausporcioni bafeos az b q brachio gy cft cylindraceum altitudinis g d 
baffos arquantis quadrantem circuli gcnitoris «4 fimul dccimam fcxtam 
pattem quarti termini pcrfpe&ar progre(nonis,deduc~ta dccima fextapar- 

tecirculi gemtoris,& dedu&a nonagefima fcxta partc quarti termini 
perfpe&i. Igitur ratione omnium fubdu&a, bafis cylindracci brachio g 
y acquipondcrantis portioni infiftcnti fuper a z b q eft quinque nonagefi.- 
mac fextac quarti termini auc"br tribus decimis fextis circuli genitoris. 

r< Rurfus cylindraceo altitudinis f a, bafeos f c d g , ex mcthodo tradita 
tirvrgcfima prima propofirione arquiponderat cylindraccum altitudinis d 
g bafcos arquahtis o&auam partcm quafti termini perfpe&i. Nam fi bra- 
chium zquet rcCtam f a acquiponderans erit dimidium ipfius cylindracei, 
hoc eft , erit cylindraceum cuius altitudo f m dimidiuir) re&ae f a , bafis 
quadrans circuhais f e d g , hac eft , quadrans fccundi termini fi crgo- 
brachium longitudinis f amutetur in brachium longitudinif gy , xqui»; 
ponderantis illius bafis quadrans fecundi tcrmini mutabicurin quadran- 
tem tertij ; crgo Brachio g y pofito , xquipondcrans eft cylindraceum A 
altitudinisf m vclma, bafeos quadrantis ceruj ccrmini. Quoniam vcrd 
Yt dimidium re&arf g vel g y ad damidium rcdx f a,.ita cft quadranstei-; 
tif termini ad qaadramrem quarti , cylindraceum B cuius alcicudo fo «iiv 
mitiium rc&x f g , bafis quadrans quarti termini perfpc&i erit. acqnale ; 
cylindracco A prjoptcr leges rccrprocationis-: fed propter eafdem leges < 
cylindraceo B eft acquale cylindraceum D altitudinis g f bafeos acquantis i 
o&auam partCm quarti termini pcrfpc£ti : ergo cylindraceo bafcosi ed . 
galtitudinis f a, pofitobrachio gy , pcrpcndiculo plano d g f ,xquipon--> 
derat cylindraceum D altitudinis gdvclf g, bafeos xquantis oCtauath 
partem quarti tcrmini pcrfpe&i prout fuit propofitum.. . ■ i «-. v . ' . i 
^Quoniam ver6 fi cx xquipondcrantc totius cylindracci bafcos f c d g 
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demacur atquipondcrans partis infiftcntis fuper q a z b reftat acquiponde- 
rans alceri parti , patec jrquipondcrans parti quacfitum efle fepccm nona-' 
gcfimas fextas quarti termini progreitionis perfpe&ar dcdu&is tribus dc- 
cimis fextis circuli genitoris , quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Quoniam aequiponderans in fupenorc propofitione compucatum , eft 
cylindraceum altitudinis g d , balcos acquantis decimam fcxtam partem 
circuli genitoris auclam nonagefima fexta parte quarti termini perfpedi: 
toti dicy lindraceo bafeos a b cf confufis in vnum acquiponderantibus de- 
monftratis in ifta & in fupcriore, acquiponderat cylindraccum altitudinis 
g d bafeos acquantis vnciam quarti tcrmini pcrfpc&i imminutam o&aua 
parcc circuli genitoris 

PROPOSITIO XXIV. 

Ilfdcm manentibus ( Fig. 43.) intelligatur figura fh ulc qua» fit 
tcrciaad pofitioncm reftargb poft fccundamazcf &pcimampa- 
rallclogcammum cuius lacus a:quac cedam g v ; carum vcrd ha?c fic 
pcoprictas vc qua?cunquc n u pacallcla tctitx f a ducacur occurrensli- 
ncis az b c, h ul c in z , u , trcs rcftar, gy , n 2 , n u ilnc proportio- 
nalcs. Sit prartecca flgurafp c illa quam in fupcriorc inucnimus cflc 
bafim cylindracci alcicudinis gy, aequipondcrantis condi&a rationc 
ad poficionem plani dgb dicylindracco gcnito ex fcmicirculo fdc 
& ex figura a b c f. # 

Oftcndcndum cft dicylindcaccum gcnitum ex fcmicicculo f d c & 
cx figura h u I c f ad poficionem plani d g b elfe condi&a racione a> 
quaie cykndracco alcicudinis g d bafeos figura? f p c bis fumptae. 

Quoniam enirri compicco parallelogrammo fxyg&cgyB fi incelli- 
gacur librac planar axis fc fuftcntaculum x B , & ad poftcionem re&ac g b 
aptctur fuftcntaculo x B dimidium tercij gradus h u c f, iftud dimidium 
itaaptatum arquiponderat condicla ratione figurac a 2. c f vt iaccc manen- 
ti, ex vigefima o&auaquarti tetragonifmicorum j ( nam vt brachium n 
D ad dimidium re&ar n z , ita ipfa n z ad dimidium re&ar n u apcacum 
pun&o D}igitur pofita eadem alcicudinc n e parallclogrammo 2 ri e c; quU 
ponderac parallclogrammum alcitudinis nc bafeos acquantis dimidium 
redar n u \ ac proinde dicylindracco genico ex femicirculo fcc& cx cy- 
clojdc parua az c f arquiponderat axc fc pcrpcndiculo plano d gc dicy- 
lindraccum genitum ex dimidio ftgurae h u c f aptato ad fuftcntaculum x 
B , & ex eodem fcmicirculo f e c. Quoniam vero eidem iifdem pofitis ae- 
quiponderac cylindraceum alcicudinis gd, bafcos fpc pariccr apcaca» 
fuftcntaculox B, patct dicylindraceura aptatum,ciTe arquale cylmdra- 
ceo aptaco : ergo &c. quod erat demonftrandum. 
ji b :• t.n'. e, > f ■ »\ ..fu; • 

coroll; 
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COROLLARI VM. 
Calculus pfo cafu duplici coroputaco in fupcriori propofitionc patct 
pro prxfenti , cui duplum prioris.competit. 

. PROPOSITIO XXV. 

Slt ( Fig. 44. ) qua?uis figura b f c a ad pofitionem re#a? c a infiftens 
fuper redta b a confticuente cum a c augulum re&um b a c : iupcr 
b a conftructuntfit quodcunque re&angulum b a u h. Intelligatur rT- 
gura a b f c per lineam b c d diuifa in duas b c d a , b f c d e, quarum 
b c d a dicatur prima pars , &fecunda bf cde. Ad poficionemrecla? 
a u ponacur primus gradus paralleiogrammum b a u h, fecundus fi- 
gura beda, tertius hgura blm a, ita vt rres eorum qua?libctdimc- 
tientesgo >gc, gl parallcla? ad rc&am a u,fint proporrionaies;po- 
natur rurfusidem primusgradus, fccundus figura bcd certius fi- 
gura b i r a, jxa vt tres eorum dimeticnces g o , c f , g i finc proportio- 
nalcs s intelligatur denique figura h u rp q ita fc habens ad primam 
& iccundam partem , vc ficuti eft o g dimctiens primi gradus ad g e 
dimecientem parcis prima?,ita fit f c dimcticns fecun3a? ad os dimi- 
dium re&a? o p dimeticncis figura? h u r q. Figuram cuius dimetiens 
f g voco mixtam videlicec cx prima parce & ex fecunda : figuram cu- 
ius dimeciens g 1 vocabo certium gradum prima? partis ; fTguram di- 
mccicntis gi , tertium fecunda?; figuram dimccientis o s vocabo igno- 
tam y eo quod ad pra?fentem demonftracionem non fit nccciTariuni vt 
cognita fic. Tcrtium gradum mixca?, iilum dicam qui pofito primo b 
a u h , refpondcc fecundo b f c a. 

Otcendendum eft tertium gradum mixtum componi ex tertiogra- 
du prima? & fecunda? partium , & ex ignota. 

Quoniam cnim quadratum f g arqualc eft duobus quadratis f c , e g & 
bis rec*hngalo fcg, quadrato autem f c eft sequale re&angulum o g i, 
quaclrato e g rec*rangulum o g 1 , bis re&angulo f e g re&angulum g o p, 
patct redtangulum altitudinis g o bafcos compofitz cx re&is g i, g 1 , o p 
cflc xquale quadrato g f ; crgo trcs rc6tx g o , g f & compofita cx tribus 
g 1, g 1, o p funt proportronalcs , quod Crat oftcndcndum. 

PROP-OSITrO XXVI. 

Ilfdem manentibus ( Fig. 44. ) ad pofitioncm rccla? da dicylindra- 
ccum genitum ex ignota & cxiprima partc eft a?qualc dicylindra- 
*ceo ex fecunda parte & cx certio gradu prima? : dicylindraceum vero 
gcnitum cx ignota & cx fecunda cfta?qualcdrCyiindracco gcnitocx 
prima partc cV cx tcrtio fecundav 
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Quoniamvt parallclograromi b a u h dimcticns g o ad g e dimctieri. 
tcm primx partis , ita cft f e dimcticns fccundx ad o s dimetientcm igno- 
tx ; fi vt o g ad g c , ita fiat o s ad quartam notatam clemento F ; dimc- 
tiens c f iecundx partis crit ad quartam F in dupHcata ratione rc<5tarum 
g o , g c : fcd rcda g o ad g l cft in cadem duplicata ratiofic reftarum g o, 
g e, cum tres. rc&x g o, g c, g 1 fint proportionalcs : crgo vt go dirae- 
mcticns paralldogrammi ad g I dimcticntem tertij gradiis primar parcis, 
ita c f diracticns fecundx parcis ad F:crgo dicylindraccum fub mediis vi- 
delicct fub tcrtio primx partis & fub fccunda partc cft arquale cylincfra- 
cco fulVcxtrcmis contcnto ,ncmpe fub parailelogrammo & fubfigura di- 
meticntis F. Prxterea cum trcs g o, g c , g 1 fint proportionalcs tribus 
c f , o ( , F & ternarij vtriufque ratio fit corrtinua , erit vt g.o dimctiens 
parallclogrammi ad gediracticntcm primx partis,ita o-s dime»iens igno- 
tr ad F : ergo dicyiindraccum fub mcdiis vidclicet fub primaparte & fub 
ignota cft xqualc cjrlindiacco contcnto fub cxtremis , ncmpc fub paral- 
lclogrammo & fub figura dimcticntis F„ Atqui cidem cylindraceo oftcn- 
dimus fupra xqualc erTc dicylindraceum contentum fub tertie gradu prU 
mx partis & fub fecunda parte : crgo iftud dicylindraceum fub tertio 
gradu primx"partis & fub fccundaparte comentum eft xquale dicylin- 
dracco contcnto fub prima parte <3c fub ignpta.,.quod crat primapropo- 
fitum. 

Rurfus quoniam vr parallclogrammi b*uh dimetiens go ad fc 
dimetientcm fecundx partis, ita eft ge dimctiens prirax ad o s dirac- 
ticntcm ignotx, fi vt g o ad f e dimetientcm fccundx partis ita fiat o s ad 
quartam notatam elemcnto G, dimctiens gefccundx partis crit adquar- 
tam G in duplicata rationc reclarum g o, f c : fed rc&a g o ad g i cft in ca- 
<Aem duplicata ratione, cilm trcs re<5txgo,fe, g i fint proportionales: 
ergo vt g o dimctierw parallcjogrammi ad g i dimetientem tcrtij graduc 
fecund» partis , ita g c dimetiens primx partis ad G-. Prxterca cum g o, 
f e, gi fint proportionalcs & in cadem rationc finc quoquc trcs g.e, os, 
G ; crit vt g o dimeticns parallelogrami ad f c dimetientc fccund? partis, 
ita o s dimetiens ignotx ad G : ergo dicyJindraceum fub.mcdiis videlicet 
fub fccunda partc & fub- ignota cft xquale cylindraceo fub extrcmis, 
nempcfub parallclogrammo & fub figura dimcticntis G. Atqui eidcm 
cylindraceo oftendimus paulo antd xqualc cffe dicylindraccum conren- 
tum fub tcrtio gradu fecundx partis & fub prima parte : ergo iftud dicy- 
lindraceum fub tcrtio gjradu fecundx partis & fub prirha comprchenfum 
cft xqualc dicylindraceo contento fub fecunda parte & fub ignota , quod 
crat fccundo loco propofitum. 

C O R O L L A R I V M. 
• Q ioniam tertius gradus mixcus componitur cx tertio gradu primx & 
ie.cundar pa^tis & bis ex ignota , patet dicylindraccum fub tertio mixto 
gradu ic fub lccundo mixto b f.c e cite xqualco&odicylindraceis gcni» 
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tis ex tertio gradu primx dn&o in primam ; cx eodem tertio du&o in fe- 
cundam : item ex tertio gradu fecundat du&o in primam > & ex eodem 
tertio du&o in fecundam ; item ex ignota duota brs rn primam , & ex ca- 
dem ignota du&a bis in fccundam. COm igitur per pracfcntem dicylin- 
draceum ex ignota ducla bis iu primam fit dicylindraceum brs cx tertio 
gradu primae & ex fccunda gcnitum ; dicylindraceum vcro ex ignota du- 
<5ta bis in fecundam fit dicy Hndraceum bis ex tcrtio gradu fccundac & ex 
prima gcnitum,patct o«9:o iUa dicylindracca efle dicylindraccum fub pri- 
ma & fub tcrtio primar gradu > dicy lindraceum itera fub prima & ter fub 
tertio fccundar ; prztcrea dicylindraceum fub fecunda & fub tertio ipfius 
gradu, & dicylindraceum fub fccunda & ter fub tertio gradu primar. Igi- 
tur dicylindraceum fub tertio mixto gradu & fub fecundo contentum,cft 
arqualc dicyliridracco fub prima & fub eius tcrtio gradu , dicylindracco 
quoque fubprima & ter fub tcrtiogradu fecundx; dicylindracco prar- 
tcrea fub fccunda & fub tertio ipfiusvfecunda; gradu , dicylindracco dc- 
nique fub fecunda & ter fub tertio primae gradu. Vnde patet ignotam 
euanuiffc , nec eam hic requiri. 

PROPOSITIO X X VIL 

REuocetur fchema decimar quarta? ( Fig„ 40. ) & in eo ngura a b 
rcf confideretur ad poficionem rc#a? f a tanquam compofica ex 
duabus partibus quarum prima Cit femicirculus f B c vel rTgura a b r c 
h , fecunda pars fit femicycioides paxua a h cf. InteUigatur primus 
gradus adpofitioncm re&a? gb eflc parallelogrammum E f c lateris 
fE aeauancis, re&am g B vclgc: intelKgatut parabolicum fegmett- 
tum f hc cuius bafis f c ; intelligatur ngura p q cf qua* i?t tertius gra- 
dus fccunda? partis a 2 c f. InteQigatur tertius gradus mixta? a b c f gc* 
nkus vtin vigefima quinca pra?fcriptum fuit ; concipiatur ^uoquc gi- 
gniignota ngura ibidcm defmita. . ...» 

Oftendcndum cft tertium gradum mixta? ad pofitioncm rccla? g b: 
componi ex parabolico fegmCnto iBc> ex ngura pqc f , & cx bis 
ignota. .1 

Quoniam enim f B c c(t fcgmentum parabolicum cuius bafis f c arquat 




COROlLARIV 
Ex corollario fuperioris fcqurtur dicylindraccum genitum ex mixta& 
tx tertio ipfius gradu ad poficionem plani m g b cffc scqualc oc^o fpatii» 
cxpofitis in illo codem corollarto. 
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P R OPOSITIO XXVfll.' 

QVadrata gadc^agfb 45. ) conftituant reclangulum b 
fcd , in quo dcfcriptum fitparabohcum fcgmentum b g d.cu- 
iusbaiis b d , axis a g, tangcns f C: ad plannm b f c d excttata fitper- 
pcndicularis c n a?qualis latcric d : iuper rec5ta f c ad,pofitionem rc- 
c*taj g a infiftat quajuis rTgura f m 1 c. Intclligatur ad pofitionem plant 
n c d ex parabola b g h d & ex figura f m c gigni dicyhndraceurrii li- 
Iibra grammicafcex g fufpensa pcrpcndiculo gm 5 brachio fggi- 
gnatur quadratrix pnma erc &(ccunda gqc rcfpondcntcs prima- 
ri* figurae gml c 5 ita vt ucutfg brachium adgi quamcunque por- 
tioncm rc£ta?g c\ fic fit i 1 dimetiens figura? fufpenf» parallela pcrpcn- 
diculo g m , ad i r dimctientem prima? quadracricis , ipfaqtie i r ad i q 
dimctientem fecunda»; brachio vcrogc gignanturdua» fimiliterqua- 
dratrices g u f , g t f ita vt ficut brachium g c ad g s, fic fit f x ad f u , 
&fuadft. . ; 

Oftendcndum eftad pofitiorrem plani ncd (ficylindraceum geni- 
tum exparabola bpg h d & cx figura f tnl c eflc ^ondi&a ratitfnfc 
aequale cylindraceo akitudims c n bafeos f t g qclm x. /1 
lun&is rc&is g d , g b , conftac cx mcthodo vigcfim* quinca? & fcxra? 
• ropoijciDnis quarti libri cecragonifinjfolrum dicylind^acf um g^nicurn 
ex figura g m ic,8L cx ccrajtoidf jgstfaboiica^h d c^» itcmc]U^ f a|jud^erii- 

tione Jtqualc eylindracCo ajtitudmis c n ,>afcos g qc,, ^ t ^atccquo- 
que cyhndraceum alcicudmis c n , genitum ex riarallelogrammo bf c d cV 
cx figura f x m l c diuidi in duo genita& parcibWparanelogtamrtti nem- 
pccx pifatiDla bp g hd, 8ecx complemcntq ad paralletogrammiJm^c- 
go dicylindraccum genicum ex parabola & ex^iigma f mx a<t pofitipnem 
prfaj^i frfctt cftjcondtda rationeirqtialeLc.yhn^apco alctt^dipiM#jJi»p(f*os 
f^gqcHni^qupderacdenionftrandum'. . u , ~ , :n fi( = 

COROLLARIVM. 
Si.-f mc ponatur circiUus .cx quarjto corolU.rio dccimz.quacta? tewf 
liJKj^tnotu^cftr^ 

drat*^ ip^que^q*^^^ gmc,.du a Cque 
fimufgqcgtreffc o&auara !^tcu)Ljemti dumetro f c^t cjr^o m 

hoc catu tota f cg q c l ipxyeft JfCrajcKCulusl^VC, immimitus quartapar- 
teipfiusi eft crgo wesqua^raoc^fcntvicirculi , vel cres o&auarcocius cir- 
cuh. Ounjdium vcro illius figuifc cft trcs decimx fcxta? parccs eiufoxm: 
«irculu 
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T Ifdem< tiiattpwibns ( 4*. .jf^fog rMc fir parua: cycibidct» 
Xpwsiup c " or 3.& x z fireiukiem pars inferibr* 

6ftendcndumeft tam n"guram gqcim,qUam 2 tg m x ciTere&i- 




qualebefli circuli genitorisfcdedu&isftptem nouenis quadracigi 

Quoniam gtnlc eft fupenor pars fcmicyoloidcos paruae , fccunda il- 
ltus quadratrix gqc brachio f g perpendiculo gm eritnotaper decimam 
feptiraara fupcnoris \\bti , pofica quadracura circuli. Tota vero g q c per 
eapdem propQficioncr^iru dux nouenac quadraci g.c ;,fcd w.ta g c lm ex 
diiodccima prim,icft ^i>Hs_ciiiadrac ( o f gcr jgitux W " gq c 1 m cft fcp- 
tcjnnoucn^quadratigc ... . 'x.iu^., ■■ 

Rurfus complcco parallclogrammo f g n z, quonum figuramxzn clt 
fubconcraric* pofica ngurar g c lm ex o&aua; fecundi corollario , libra f g 
fufpensa ex g pcrpcndieulo-g m 3 bracjiio gc poficp ctiam ad parces op- 
poluas,brachij prioris f g, figura^ m x 2 n fccunda quadratrix cxic noca 
pqr-^ccimam fepcimara tCfti; "• fe.& pajallcjograrami g f B n fecuncja qujy 
drajrix eu etiam naca pcr duodeciraam tcrti; cccragonifmicorum ; ergc? 
pcr iubdu&ioncm noca erit quadratrix fecunda f g c ad poiicioncm rccla: 
g m fumpta. Ergp n de quadracjricc fecunda paraUclo^rammi g f B n, h- 
ue^.cpqgruac punc^o 2 fiue no^.clemacur iUa (ccunda , rcfidua fict fe- 
f quacjratnx f t g figurar fXjm g,$ para,llcio^ammpm ycro f g 0 &,c« 
ad/ &i^2\/iuc ad circulum ge^fooreiri,, ▼tjecU^g.atf t '<... - ; , 

- 5 ,Ti'f Ufj^wndp^ofa 2 c g m qt^irjtur, (icu^icja,quadr.atrix tptius paralr« 
leldgrammi g f 2 n cft tri^cns cV 

n cft duac nouenac paitcs quadr«i;g c : crgo fcc^nida f g c 2 cft triVns cir- 
Rcmi»9ri$.fl<4uaU. duapijj ^uqu>^mac}^ti gc^ Curn igitur figufaf 
5JW g % f i^^l^tor de4^ ; q^atp, g c, crit g r, 2 m duo.jricn- 
W, ^ffiH?f. ^WMfj* At*!^ (epcem poic^ qu^aci; g c :. e;go fcf, 




1 .4 



. Hioc patct ^pex. a^djtiqc^cm dua$ nmu^.Cjgjcp., g-fjcl tOr.ellc zquales 

qua^tis rcaain g^c^^l^s xom^lc^^i^,^^^ ge.n« W jS4.Dl- 
cylindraccum vero etfa gM & ex gtfl 1 c l cylindraceo^l^4|m$,. c>u|clcn> 
bafeos acquantis feptem nouenas quadrati g c. . 

v r ; o> o' s* r t 1 6 ^ x"x. 

J^ctcfiiu«^feft dfcyt}fVi*aCeum^ri ^biwda to#t« <%ura m«tif> 
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hoc eft fub figura f a b c , & fub eius tfcrrfb gradu h 1 c f ad pofitio- 

nem plani d g b genitum cfle ad eandem pofitionc m aequale cy lindra- 

cco altitudinis g d vcl g c , bafcos notse ; dato circuli tetragonifmo. 

Intelligatur folwli geniti circumuoUuionc figurx f a z c f circa rcclam 
fcquadrans qui infiftit figurxazcf; iih quadranti librac planx axc f c 
luftcntaculo x B perpendiculo plano d g c atquiponderans cft notum per 
fcptimam & pcr decimam tcrtij libri : crgo per fextam eiufdem Iibri (pa- 
tiura fcfquialterum iftius xquipondcrantis xquipondcrat folido cuius fc- 
cliioncs parallelx plano d g b fint quadrata lateris n z , g b &c. Igitur pcr 
corollarium quartum o&aux propofitionis libri ciufdcm fi fpatium eiuf- 
modi fcfquialtcrum conucr.tatur in cylindraceum cuius altitudofit rcdta 
gd,duplum bafcos illius erit quartus gradus , pofito ad pofitionem rc. 
&x gb primo fx B c, fccundo f a b c,tertio f hTc. Igitur cum cyiindra- 
ceum fub primo gradu & fub cjuarto fit pcr vndecimam quarti tetrago- 
aifmicorum xqualc dicylindracco fub fccundo & tertio , patet quod crai 
demonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

Ex corollario primo fcptimx propofitionis libri fuperioris habcmus 
x^quipondcrans parti illi quadrantis propofiti qux infiftit lupcr fupcrio- 
rc parte b f c gcfTc cylindraccum altitudinis g d vcl g c , bafcos xquantis 
quadratnm g b vcl quadrantcm quadrati f a imminutum duplo quadrati 
gc : cylindraceum iftius fcfquialterum retenta eadem altitudnie habet 
probafitres o&auas cruadrati f a immihutas triplo quadrati g crquartus 
igitur gradus eft tres quadrantes quadrati f a dedu&is tribus quadrati* 
g c. In ifto igitur cafu aicylindraceum genitum ex fccundo & tertio gra- 
du eft xquale cylindracco altitudinis gd , bafcos contincntis tres qua- 
drantes quadrati f a imminutos tribus qnadratis g c. 

COROLLARIVM II. 

Ex corollario primo dccimx propofitjonis libri ciufdem habcmus x^ 
cfuiponderans quadrantis propofiti infiftentis fuper tota bfrfi azcfefle 
cyliridraccum altitudinis* g d vel g cbafcosxquantis trjerirem quarti ter- 
mini progrcflionis pcrfpe&x imminutum du<Atf$ WcuHk^eritforibus^ 
Cylindraceum iftius fefquialterum retenta eadem altitudinc habet pro 
bafi dimidium quarti termini progrefuonis perfpcclx imminutum tribus 
circulis gcnitoribus, In ifto igitur caifu dicylindraceum genitum ex fe* 
cundo & tertio gradu cft xqaalc eylindraceo altfrudinis g d, jfrfeos ccmi- 
plcaentis quartum terminum brbgreuloriis pcf fptclx ^mlnutum fc« 
circulis genitorVbus. r ' ' p ' " r - - ini 'fo , 

P R OP OSI T I O XXXI. 

REuocato fchcmate( J>ig> 40, JfKQpofitjoois vigefim* feptimxz 
oftcndcndum eft faylvx<k*6cum §caiwtoW %m 4 P cf^* 
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cft magna fcmicycl©ides i ,'& ex tettio ipfiiis gradu p q c f ad pofitio- 
nem plani m g b eflfe condl&a ratione aequale cylinaraccc^altitudinis 
m gj baYeos a*quancis rcctiiineiim notum , daca quadratuta circuiL 

Ex coroltario vigefimac quintac Iiquec ciufmpdi dicylindraccumciTc ac- 
qualc oclo fpaciis nempc dicylindracco E gcnico ex prima parce abch& 
ex tertio ipfius^radu r dicylindtacco infuper F genito cx fccunda partc 
a o hc f & cx emstertio gradu : practerea tcr dicy lindraceo G gcnitoex 
prirna & ex cercio gradu fccundx : deniquc cer dicylindracco H gcnico 
ex fecurida & ex ccrcio gradu primac. Acqui E cft cylindraceum alcicudi- 
nis g m vel g c,bafcos zquancis re<5tilineum nocum per corollarium vige- 
fimac o&auar huius libri : F quoque eft acquale cyhndracco ciufdcmalci- 
tudinit, bafcos notx per trigcfimam huius : G parjtcr eft xquale cyltn- 
dracco eiufdem illius altitudinis, bafcas nocx pcr vigcfimam quarum: 
H dcniquc cft ajqualc cylindracco eiufdcm altitudinis , bafeos notx per 
vigefimam nonam prarfentis libh : ergo totum dicylindraccum cx illis 
colle&um cft arquale cylindracco altitudinis g m, bafeos arquantis illo- 
rum cylindraccorum iam dcmonftratorum bafcs : crgo &c. quod crat dc- 
monftrandum. 

.:.:j r ,.; . , C O RO L L A R I V M I. 

Ex corollariis vigefimar quarcac , vigefimar o&auar , trigefimar, & vige- 
fimz nonac conftat pro cafu fuperioris partis brcg iftud dicylindr*- 
ccum cflfc atquale cylindraceo alcicudinis gm , bafcos arquantis decimam 
fcxtam partem quarci tcrmini progrcmonis perfpc&arau&am rnbus qua- 
dramibus tertij; fiue quadrati f a, noucm dccimis fexcis fccundi fiue cir- 
euii genitoris f c ,& immimicam belfe primi fiue qu-adrati g c. Nam ba- 
fis cylindracei arqualis fpatio E dat trcs decimas fextas circuli gcnicoris: 
bafis cylindracci F dat tres quadrantes quadrati f a imminutos tribus 
quadracis g c : bafis cylindracei G tcr fumpta dat decimam fexcam par- 
tem quarti cermini au&ara tribus o&auis circuli genitoris : bafis cylin- 
dracct H tcrfumpta cxhibet fepccm triences cwadraci g c. Summa ex il- 
lis bafibus cooftasa eft illa quam protulimus inicto corollarij. 

COROLLARIVM II. 

Ex iifdem illis conftat pro cafu tocius fcmicycloideos magnz a b c f 
iftud dicylindraceum eite acquale cylindraceo alcicudinis g m , bafeos ac- 
quantis tres femirTes quarti tcrminiimminucorcriginta quinque o&auis 
circuli genitoris fiue fecundi termini. Nam bafis cylindracci Edat trcs 
o&auas circuli gcnitoris : bafis cylmdracei dat quartum cerminum irnr 
sninutum fex circulis gertitonbus : bafis cyltndracci G ccr fumpcadatdi- 
midium quarci cermini imminucum tribus quadrantibus circuli genito- 
ris.- bafis eylindracei H cer fumpca dat duos circulos genicorcs, quarurn- 
tafium fumma conlonat propofito calculo k 



ii o . ,:D? , C.X'C LOJHaE . 

„.', , : ■:../: j „ C O K Q U LA jl I, VM I : H. • ' , , , r,, 
,<Qiuxjniam ptimus griqus ad pQlUfoaem rea* g n $lt; parallclogram^ 
mim E Tc , rccundus Tcrri;'cycIoicIes magna ab c f, tcrcius p qcf * pacet 
ouarcum cHc f quaWm bafi collc^CT^ ejt ftahbus lllorum o&b cyIindrac;e'o 




PR O P OSITIO XXXII. 

IiC&tm maneniibus vt in decima ^iwrta ( Fig. 47. ; circa reaam f c 
intelligaturcircumublur feffiicycloides magna a bcf, & conficLc- 
rctur dimidium illius fotidiquod ad partes b abfcinditur plano mg c. 

Oficndendum eft libra B b fufpenfa ex g perpendicuio plano mg 
c , brachio B g aequante rc&am g c, eiufmocU dimidio vei integro, 
vel cuilibet eius parti ad pofitioncm plani m g b deilgnata? aequipon- 
derarc cylindraceum dltitudinis gra , bafcos nota» , data cfrculi qua- 
draturi, n«npe*q«aoris be(femquaxti^ra4us iff fupcrioris propofi- 
rtomscorollariovltimbcollcau 

Quoniam cx coroltario fuperiore habemus quarcum gradum , dimi- 
xtium illius cft bafis illius cylindracei alcitudiois ciuCdem gm, quod«- 
quipondcrat folidocuius fe£io.parallcla plano m gb eft quadratum U- 
terisyTt jgb 6*c. p«r corollarium quartum o&aux fuperioris libri.fcd 
cylindfaccum altitudinis ciufdem cuius bafis fu bcs bafeo*iUius cft per 
fexcam eiufdcm Hbri squipondcrans quadranti folidi dcfcripti circa re> 
&amf c: er<-o cylindraccum alticudinis eiufdcm,bafcos «qu-ancisrrfcn. 
ccm qtlarti g^radus «quiponderac quaxfcanti folidi illius periphcricf : Cfgo 
dimidio propoftco illius folidi peoipiieric! atquipondcrat crimdra^cuni 
altitudinis gm^bafeos «quantis bctferarquarci gradus i fupra inuenci,quod 
crat demonftrandum. 1 

crat aem ^ q r.o L L A R- 1 V M.' 

jEqufponderans igicur portiohi ad partes C abfcihVpcr pWhum m gb 
irrquo iacet <Jelurtim g , cft cylindr acctmi alritudinis m gy bafew squart- 
tis fcmtihciam qtiarti termini , aimidiumtcrcij , trcs oaauas-fecundi^ 
duais cluatuor houcnis primi. - ' , 

iEduipbhderans ver6 toti eft cylindraceum altitudinis m g , baleos 
quancis quarrumtermiham pcrtyea* progremonisimmirmtam rrigim* 
quinquc tnciis circuli gcnkoris, vcl fccundi termini. Iftud patetcxc*- 
tolUriis duobus primo fic fccundoiuperior«fpTppofitionis. 

• 

PROP. 
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PROPOSITIO XXXIII. 

Ilfdem manentibus ( Fig. 47. ) poitio folidiperiphericicircarc&am 
f c deicripti abfcindatur per planum m g c & per n y 2 quoduis 
ipfi tn g b paraflclum, nifi cum ipfo congruat. 

Oftendcndum cft ccntrura grauitatis ciufmodi portionis cfTc no- 
tum dara-quadratura circuli. 

Portionis dcfignatx fc&io cum plano c f a fit figura zcy. Per fupt- 
riorem inueniatur folidum C zquiponderans porcioni defignata: , bra- 
chioBg perpcndiculo plano ny c ; Ex corollario tercio dccimac nonac 
prxfentis libri inucniatur folidum D xquipondcrans porcioni dcfignata: 
libri c f fufpensa cx g perpendiculo plano n y z , brachio xquancc re&am 
g B. Pcr decimam propoficioneminueniacur folidum E xquale porcioni 
fufpcnf*. Vc eft E td C ica fiac brachium gB ad rcdam y r abfcilTam cx 
y c ; vc eft E ad D ita fiat idem g B ad y q abfcilfam cx y z , complcatur 
parallclogrammum q y 1 p. Dico pun&um p eiTe ccntrum grauitatis por- 
tionis propofitx. 

Iftud demonftratur vt in vigefima fccunda & vigefima tertia fupcrio- 
ris libri ; ergo &c. quo J erat demonftrandum. 

COROLL ARIVM. 
Hoc ipfo quod notum eft pundtum r , patct notum cfle ccntrum graui- 
tatis totius portionis abfcUTac pcr pUmira nyx vtrinquc produ&um f Ci. 
cuti in vigcfimx fccundac & vigefimx tcrtiar pari cafu monuimus. 
PR 6 P O S I T I O XXXI V: 

Ilfdcm mancntibus ( Fig. 47. ) circa re&am 2 y parallclam bafi f a 
_ *el ipfi congrucntem dcfcriptum fit folidum motu figurar czy ; 
cjus dimidium plano n y 2 abfcindatur ad partcs c. 

Oftendendumcftcentrum granitatis ciufmodi folidi .eife cpgm- 

tUHV 

Pcr decimam quarcam huius iibri inueniatur folidum D xquiponde- 
rans folido dcfcripto brachio xquante rc&am g c , pcrpcndiculo plano 11 
y z. Ex dccima nona inueniatur folidum C quod librat brachio gB pet- 
pcndicuio n y c squiponderet foltdo delcripto. Per deciroa nonam primi 
inucniariir foliduro E xqualcfufpenfo. Vt e/t E ad C ita fiat rccla p B ad 
ri f abfc.rTam ex reda y c ; & vc idem E ad D , ica fiac eadcm g B a d y q 
abfciflam cx rc&a y z. Completo parallelogrammo q y rp,dicopun- 
crum p efle centrum grauitacis quarficum. 

Iftud demonftracur vt fupcrior propoficio : ereo &c. quod crat oftcn. 
dehdum. '« • < 0 \ 

: C O ROiL L A R I V M. 
Patet pnhautt f 6 efle eentrura grauicatis totius folidi peripberici, 
proirtinpahcafupropolitionjsfupttioris. - r * 
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PROPOSITIO XXXV. 

OCto problcmatis ab Anonymo psopofitis folutionem ciTe ha- 
^cnus a nobis datam demonftrare. 
frimo (F^. 47. ) quacricur diraenfio fpacij zcy. Dcmonftracur in 
duodccima primi & in cius corollariis. 

Sccundd quarricur ccncrum grauicacis fpacij z c y, Tnuenicur in corol- 
lario tcrcio nonae libri prarfencis. 

Tcrcio quxritur folidum circa bafim z y.Inuenicur in decima nona 
primi. 

Quartd quarricur folidum circa axcm cy. Tnucnitur in dccima pracfcn. 
tis libri. 

Quinto- quxritur folidi tochis circa bafim z y ccntrum grauicacis. Dc- 
monftracur in cortfllario fuperioris. 

Scxtd quaeritur centrum grauitatis folidi totius circa axem cy genitii 
Dcmonftratur in corollario trigcfimar tertiac. 

Scptimo dimidij folidi circa bafim z y diuifi a plano per re&am ry 
du&o & rcclo ad c y z planum> quzritur- centrum grauitatis. Datur in 
Tuperiore. ,: 

O&auo quarritur cencrtrai grauitatis- dimidij folidi circa cy geniti 8fc 
diuifi plano a y c. Rcpcritur in trrgcfima tertia. Ergo &c. quod crat 
oftcndendum. 

p-r o p o s r t 1 o xxxvr. 

PRoponiuir- calculus ©&o problematum pro duplki cafu qucm 
Anonymus in primis ad Europa? Geometras litcris deiignauir. 
S it ( Rf« ) a c d cy-cloides magna rcfpondcns circulo gcnicori dia- 
rnccri c f , eiulque pars lupcrior ficbco, inferior boda, reliqua hk 
conftruantur £c ponancur ficiiti rn vigcfima cruinta tertij pro firaili causfL 
faclumfuit. ' ' »»' - 

Primo qua?ritur fegmentum ac d , itemquc fegmcncum b c o. Iflud 
con/tat ex duodecima propofttione prtmi libri. 

Scgmcntum a c d eft criplum fecundi tcrmini progreflionis perfpcclx 
quam dcrerminauimus initio vltimae propofitionis libri certij. Segmen- 
tifm b c o eft acquale duplo prlmi tcrmini cV fimul dimidio fecundi. 
. Secund6 quaeritur graujtatis centrum pro figura c 2 b g , itcmquc 
fJro figura e b a f, ifiud ptrpitur per corotUrium tcrtium nondpropoft- 
tionis. 

Vc primus tcrminus au&us quadrahtc fccundi fehabec ad dccimam 
lcxtam partcm ccrcij au&am bis quadrante fccundi & imminutara.quia.- 
quc vnciis primi,ita fiat rc<ftag c ad g^q abfciffam cx g b : vt autcm idcm 
prirnu* terminus au&u$ quadrante fccuruii ad odtauam par^em fecundi 
au&a n cricncc piimi, ita fiat £C#ag f »4g y ^biciffaift cx g^c Complc-- 
* 1 
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* c^Vmdc^raJhmo y g cjlp dicojrm&um p eflccentrnm grauUatij >n 
figura czbg. . v« ., 

Prxtcrea vtfunc trcs fcmiflcs fecundi termini adtrcs quadrantes tercij 
jmrainutos quacuor.tricntibusprimi , ita fiat reita f i ad f r : punftum vc- 
ro c ita fccct rc&am c f vc tota c f ad f t fit ficut duodcnarius ad quina- 
rium, Complcto parallclogrammo tfrs,d:co pun&um s clTc ccncrum 
.grauitacis in figura c b a f . 

In figuris autem b c o , a c d ccncra grauicacis func y & c. 
Tertio quaeritur folidum genitum ckca bafim b o circumduflu fi- 
gtrrac bco, itcmqwe aliud circa bafim ad circumaCta rTgura acd. 
Jjludibtinebiturfrer decimam nonam frimi libri, 

Solidum gcnitum circa rc&ara b o cft xquale cylindraceo alticudinis 
fu,bafcos xquantis duplura fccundi tcrmini auctum fcxdccim tricnti- 
busprimi ; vcl reciproce alticudinis f n , bafcos aquancis dimidium ccr- 
cij cermini audtum quatuor triencibus fecundi. Solidura vero aliud cft 
xquale cylindraceo altitudinis f u , bafcos xquancis viginci cerminos fe~ 
cundos; vcl vicimra alticudinis f n , bafcos xquantis quinque cerminos 
tertios. 

Quarto quatritur folidum gcnitum circtimdu&u fTgura? c z b g cir- 
ca rec*am c g manentem, & aliud prauerea quod generetur ex circu- 
a&a figura c b a f circa reftam c f manentem. ifittd babetur ex coroU*- 
rio dectm*. 

Bafis cylindracci altitudinis f u xquat in primo cafu diroidium tcrtij 
tcrmini au&um quadruplo fecundi , & imminutura dcccm tricntibus piU 
hm j vel reciptacd.alcitadinis fn cyhndraceum habcc pro bafi o&a^iam 
parccra quarti tierraini auCt,am tcrtio & minucam decem vnois fecundi.In 
Iccuudo cafu bafis cylindracei alcicudinis f u cft fexcuplura certij termini 
imminutum triginta duobus tricntibus primi ; vcl bafis cylindracei alti- 
tudinis f n eft crcs iVmitTes quatti dedu&ts oclo trientibus lccundi. 

.^intQquxrit^r centrum grauitatis folidi circa bggeniti moto ff- 
gUW? fjLVg ^_mqiic^tcrfus g^ci motu %mVcl> a t ciYca rhanen- 
tcm a f. Ijiudobttt.ctur tx coroUarto primo decima f:xt* x . dr ex corolla r 
rit fecundo decimx wn*. , " . T 

v yt fecondua terminss aridtus oclo trleatibuSiprimi a,d quadrantcmter» 
tij au&um quacuor trtcnbufciacundi & immm^um^icxdccimpouenispr*^ 
mi y kiniiac rr&a g eadV gijabficiiTam «Xjg b., ; Djco ptfn&im q ctfc cen- 
irum tpauixaita^r^ircukcneafu) auttm cirtfpcna fccundtxermint dc^ 
cnplum ad Cjtiinctipkim ccfti) imminutum ccfl.ciUm vjginti & oclo nouq- 
• -ms prirhi »- ica fiarrefta f iad.f n ablcilfacn cx ie«^a i a. Oico puncturn r 
effc cencrum gra^itatis pro fetupdo cafy. ; rr ; . rj t i, . - t • f . . ~ 
Sexto quarritur ccntrum grauitatiiJGsJidi circg^ggciuti^t^^i^ 
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tx c z bg , itimque akerius gcniti motu figura» c b a f drca manen* 
tcm C f. Iftud habetur ex coroUdrio tertio cUctm* non*. 

Vc dimidium tertij cermini au&um quadruplo fecundi & imminutum 
decem tricncibus primi fe habet ad quadrantem tcrtij au&um quatuor 
tricnci'ous fccundi 8c imminucum fcxdecim noucnis primi , ita fiat re&a 
£ a ad g y abfciflam cx g c. Dico y cflfe centruui quxficum pro primo ca- 
fu. Vc auccm fcxtuplum cercij. imminucum triginta duobus tricntibus 
primi ic habct ad quintuplum tcrtij imminutum centum viginci o&o no- 
ucnis primi , ita fiat rcdta f x ad f t abfciflara cx- f g rccSra. Dico pun&um 
t clfc ccntrum grauitatis pro fccundo cafu. 

Septimo folidum gcnitum circa re&am bgcircumacla rTgura c z 
intelligmir bifariam fccari plano mg b, nec non folidum geni- 
tuin circa reCtam f a circumduCtu f7gur« c b a f , plano n f a. Quaeri- 
ttirccntrum grauitatis dimidij folidi in vtroque cafti. Iftudpatetex 
corolUriis tertio & quarto vigcjtma^ 

Vt o&aua pars tcrtij termini au&a triente fccundi fc habet ad o&a- 
uam partem eiufdem fecundi , au&ara quatuor nouenis primi, ita fiat re- 
cta g f ad g y abfciuam ex gc. Mancncc pun&o q rcpcrto in folucionc 
quinci complcatur parallclogrammum y g q p ; dico pun&um p cfle ccn- ' 
trum grauicatis pro primo cafu. 

Vt autcm quinquc quadrantcs tertij ad triginta quinque vncias fecun- 
di ita fiat recla f x ad f t abfcitfam cx f g.Manentc pun#b r repcrto in fo- 
lutione quinti compleatur parallclogrammum t f r s ; dico pun&um s efle 
icncrum grauicacii pro fecundb'cafu. 

' Oihuo- folidtim gcnicum circa rc&am cgcircumdu&a fTgura cz 
bg intelligatur bifariam fecari plano mgc, itcm feltdum genitum 
circumducta figura cb afcirca mancntcm cf, fecetur bifariam pla- 
no n f c- Q<iJ?ritur ccnt:um grauitJis dimidij folidi in vtroquc cafu. 
J$ud kahetur ex corolUrio trigefimafecunda. 

,. Vc dccima fexta pars quarti terraini aucta dimidio tcrtij & imminuta 
quinque vnciis fecundi fe habct ad femunciam quarti termini au&arridi- 
midio tercij tribufque octauis fccundi, & imminutam quatuot noucnis 
prtrai, ita flat ge ad g q abfciflam ex g b. Manente punclo y quod in fo- 
lutioncfcxti "rcpcrtum fuit compleatur parallclogrammum y g q p ;dico 
p effe ccntrum grauitatis quifittim in primocafu* it 

Vc autem dodrans quarci cefmini imminutus quatuor tricntibus fc- 
curidi fe habcic ad quartiim eUftdem terminum diminucum triginta quin- 
quc vncits fecundi , ita fiat^f i re&a ad f r abfciffam ex f a. Mancntc pun- 
dto t quod in folutione fexti fupra repcrimus, complcatur parallelogram- 
mum tfrs; dico pun&umscfle ccucrum grauitatis pro fccundo cafu. 
Ergo&c. quodcratptopofitaBU' 
r i 
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In calculo feptimi & o&aui problematis cam pro parui quam proma- 

gna cycloidc, liqucc bafim cylindracci aequantis fufpenfum folidum cam 
effc aflumptam quat refpondet altitudini fn, co quod cylindracca stqui- 
pondcrantia prodicrint ciufdcm alticudinis. Patec cciam calculum horum 
duorum poftremorum complccli rcliquorum calculos , ac proindenihil 
remouiffe Taboris qui calculacoris raedio in fpcciem parfurus hos duos 
tancum cxcgerit. Patcc dcniquc fru&um totius operis fuauiftimuro e(Tc 
ittum cakulum , qucm ita rotunde* per progrcfTionis perfpeclae terminos, 
noftri ex libra pctitae demonftracioncs cxhibenc, vt haud fciam an ro. 
tundius id alia via praeftetur. Cartcrum fub fincm toc calculorum admo. 
nendus cs , Eruditc Lcctor,quod in pracfationc qua*"*i tetragonifmico- 
rum > & in fcholio primo tertiae propofitionis libri quinti iam pridem 
fcripfimus ,lapfum in cpilogifmis cra&andis cffe perfacilem & vchemen. 
tcrtimcndum calculatori cciam exercitatilfimo. Hoc vcr6 diligenter at- 
tcndcndum cibi eifc fi qnis fortaffc crror in noftris numeris dctcgerctur r 
vtrum vitium in eorum tra&atione fubfiftac , an etiam ad ipfam grammi- 
cam demonftrationcra pcrueniat ; fi enim ifta rcclc proccdat , ftant caete- 
ra,inde quippe emendari pocerunc numeri , quorum vicium cantiim cx- 
cufationis habere cenfucrunc Legum Condicores , vc nunquam in rem iu- 
dicatam tranfirc volucrint, fi quid perperam computatumprobaripoftu. 

SCHOLIVM J. 
Trjtfmrtm ommum ufuum ulculum edidimusmnd die Idnudr^ dnniUhentis\6^o. 

Jdtim dtjue prodiit pettonuilUnus fed qui >»> untum 4*rum l refptuiertt bis>erbis 
ex fermoue cdlua tn Ldtiuum >«-/** M ibi igitux fatis non erit darc tibi pro. 
blcmatum caiculos", quorum vnus eft iftc attincns ad cafum a me propo- 
ficum [ Centrum grauitatis femifolidi genlti circumdu&u fcmicycloi- 
deos circa bafim , ab ipfa bafi diftat interuallo re&ae quae ad diametrum 
circuli genitoris fe Jubet vt feptuplum diamctri ad fcxtuplum circumfe- 
rentiae. Ab axe ver6 diftac intcruallo rc&ae aequantis qaadrantcm circum- 

-rcrenciar eiuftiem , dedu&s fexdecim quintis. partibus redae quae inter 
ccntrum circuli •genitoris , & grauitatis centrum femicirculi eiufdem in- 
teriacct. 3 Sed infupcr tibi detegam meam pro centris grauitatismctho. 
<lum gcneralem, quar qu6 vniuerfalior cft, tant6 tibi gratior accidec, std 

ftnrn noflr* uUnli tttnc iditi ddiesimut mtsftfmntttr. 

-irrj iiz.«»{r *> ■j&.iluinij i i _ - -? ■ f< 1*' imm' 'inttiz- r: 

r ...J ;J;....; .0*1 ^$8*9^ •• - ! • • 
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Calculus centri grauitaus femifoltdi circa dinaiditirn Qafetos gcniti 
reduciturad tenrrino**Dettonuiilanos, quos Vcredarius 
Publicus hac ipfa hebdoroada v. Eid. Ian. ineuntis 
anniit^o. pnmiun detulitin hanc vrbem. 

DISTANTIA CENTRI A B A S I. 

EX dcfinitione tractita initio liori tcrtij primus tcrmnuis perfptft* pro- 
greftionis ad fccundutri eft ficut diameter circuli ad ipfius pcriphc- 
mm. Pcr fecundam partcm calculi rcfpondcntis fcptimo problcma- 
ti propofito, feraidiametcr circuli gcnitoris ad diftantiam qux cft intcr 
bafim & ccntrum iilud grauitatis clf vt quinquc quadrantcs tertij termi- 
-ni ad triginta quinquc vncias .fccundi ; vcl vt quinque quadrantcs fecun- 
di ad triginta quinquc Vncias primi : crgo tota diameter circuli gcnito- 
ris ad illud intcruallum eft vt quinque lcmiffcs fccundi termiai ad trigin- 
ta quinquc vncias primi ; vel vt triginta vncia? fccundi ad triginta qum- 
quc vncias primi : vcl vt fecundus tcrminus progreflionis tncics fumr 
ptus ad primum fumptum tricics & cniincjuies. Ciim igitur fi fecundtts 
tcrminus ponatur pcripheria circuli , primus fit eiufdcm circuli cfiame- 
ter i diftantia centri gtaUitaiis abafi erit ad diamctrum circuli genitoris 
vt diamcter circuli tncies & qUinquies fumpta ad pcripheriam circuli 
eiufdcm tricics furaptam , vcl in minimis numcris , vt feptuplum diamc- 
tri circuli ad fcxtuplum perjpheriac circuli ciufdcm : quod ad amumm 
quadrat calculo DffttftBuUlano. t«u.r. .. r ni * 

DI ST ANfTI A 'CENtil ElVS DEM AB AXt , 

--->; ;«•••; :!" . * : ?r::; . k •„.-u Tr , :.•»•:: ; . -p . \ „? . -vj-JfcisIc 

Per fecundam partem calculi refpondcncis quintoproblcmati propoil- 
to, vt cft Tccundi tcrmini decuplum ad tcrtij quihtuplum imminutum 
-ccrrtum viginci orSto tiaucnis primi, ita cft fcmidiamcccr circuli eenicorts 
ad diftantiam cenrri ilints ab axe. Si tcrtius tcrmraus ponacur kwtpcsi- 
pheria rircnir.gemtociq ,(fcctm)dus xvic femidtamcccr., pcimus v*f6 deft- 
' gnctur clcmento A ■• intcruallum autem hueccentrum ciycttji gc.aifoTis, 
& grauitarb ccntrum fcmictrculi ciufdcm notcturelejtveto B. C.i)m.c* iS, 
tertij tctr^ontlmkpjwm vt circvlus ad 4. trtcntcs iqAiadrati quod poceft 
eiusfcmidiamctcr, itafit ipfat^idiamcwt^ R^ftkcwlusWtmAd^ua- 
dratum fcmidiamctri fuac fic vt fcmipcripheria circuli ad eiufdem fcmi- 
diametrum: erit igitur vt femipcripheria gcnitoris circuli ad quatuor 
trientes femidiamctri , ita fcmidiametcr ipfa ad quatuor cricntcs tcrmini 
A ; fed ita etiam cft ad B : ergo ricft'qnatuor tricntcs tcrmini primi A : 
crgo ccntum viginti o&o noucnx primi tcrmini A funt crecenta? odtogin- 
ta quatuor crigefimar fcxcx, vcl triginta duo tricntes interualli B. Vt 
igitur deccm fcmidiamecri circuli genitoris ad quinquc femiperiphcrias, 
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vef ad deccro^quadfrantcs pcripheriac imminutos cencum viginti o^ono- 
ncnis primi terminri A, vel triginta duobus trientibus intcrualli B, ita vna 
fcmidiamctcr ci-rcult* gcnitoris ad vnum periphcrix circularis quadran- 
ccm imminutum triginta duabus trigefirois, vel fexdecim dccimis quintis- 
intcrualli B, qui eft ipfimmu* ealculus Dctcorraillanns. 

Ifta porro tam mirabilis confonantia ftcitvt minus iam metuentesvi- 
lium calcuii , illum a faa d<fmonitr;icionc druulfum tandem dcmus in lu- 
ccm, contraqulm apud nos conftitutum habuimus. Quotics enim calcu- 
lus adbawct fuar demonftrackjnwmethodo', iubrica Ulius ratio, fi forcc ab 
jpfa aberrare deprehenditUr , nonmagis imputatur Autori demonftra- 
«ioniSjCfuam ipfaTypogpaprfi crftatf. y ■-' '■ ■■> 

-»•-• iltAU X r> i 'd t O R f M 

CVm exemplar librorum de Cycloide quatuor iam ab initioOdlo- 
bris miferim ad R. P. Morct in Collegio Societatis noftra? Clara- 
moncano degcntemvpot*fis, Le&or benignc, apud itlum rnfpiccrc vcmm 
cgovllt&cilm-faciam auc reccrtm ha&enus , dum rjalam.profitcor folu* 
tionem inc cgraro pvoblematum fab initirmi Iiflij ad Europae Georoccras 
mi tfocum enc a me muefttam , veratnque Ctredi fatuto tattten examincma- 
turiore aliorum , vet etiam meo. Auftm vcrd iterUm afftrmare , quod in 
prarfationc corum tibrorum iam femcl cftxr,me demorfftratiouum ven- 
ratis loffge* fecurior*ra e#e '.quin eakuli , etlius tattfu>vcrfi*dtgnusext- 
ftimaturs qaandof er rniogrtantiam aCctdit, vc-in ptaVfatione qu*rci irbri 
•Tctragotiiiiiitcovam iam v^rmtrtot»aK : ^artfcrVrm ex'iftis omnibus liquec 
-euancfcerc omnia qufccotttra me xnonrttfllfa pauld feruidius iatStantur in 
circutlsdotStionJm Gcamctrartim , & f»e*r Galltani editis vcrnaculc lrbel- 
lif»H*parguntur. Quod dtcunt me^fn priuatis literis miht gloriabuudd 
«rogatfc circuii quadcaturam ex<mitlo dato pCha*ehfem , fatluntur ip<i& 
«itos ihcauti falhtnt : relcgant licehts j ittUCrticnc ertim ftylo admodum tu 
tubancc td a mc fcriptum eflc ; fituti 8t rtUrrc quocjuc fcribitur , quamutc 
non atiam eius timoris caufam norim pTteter gcnerali(T\mam omnium fu- 
-^eriorum*f*culorum hallucinationcm , qui 1 ap\i"d mC maxtmi pondcris 
^ft. Vale , mi te&or , & fi dcmonftracioncs ex Archimcdea libra petitar^ 
-perdncntej non ad iftos foltim cafus fcxdcctrh i fcd ad quotcurtque alios> 
«x^uioquairrluua-ntjbcirtcf^efa dC nc*ftrorbm hotnm Hbrofum cdttrone^ 
*toulquc d* altcro OpufeuttJ c\rci ,mtsm lectler*tirticTtyto , vbi ext>r«o> 
qux nuper pollicitus fuf. tolofar p. Ianu.i^p. 

" ~S C H 0 L 1 V M I I. j 
Montndus ts tmnt , L*&or lenignt , rrrtddrinm tnnc poft oBulm htr mn detulijft 
•nifi )f*iMtor pim* f dxrllu liyri- tieHonniildni aui "Hrihif cui*b*tt(r : *d nos tnrm 
Wtnfmiffx ft*t'tmf«ril Mtifut }-fr*lo prodtrriint y \t in noiu e^rr^*«Vr^ft^irfrwrtF»*#jf 
xudtnddrum rotftitdrttUr, Jpfe pettonnilUus-inhh •jtfteniici* 
**j^4dd to»tinu*tiontm ffiJlorU fuu ifiud confirtnAt , dumi>*rr*i\ Kalcndifc 
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lanuarits fc ad nos mifilfe initiu fujr folutionis, vt ibi iflfpicercrmrs calcu- 
lum casus a fc ptopofiti , & indc agnofceremus noftrum citc* eundcm ca- 
fum calculi crtorcm. ^ftfefimus quidem ferluhenter illud initium o&o fnfidie- 
hus , ptmfe nono eiufdem m*njis,todemque die calculum in eo exprtjfum contuiimus 
cum nojiro illo quemiam anle qmutum Notttmhrit diem anni fupiriorm t€$$* pernos 
ipji cdfligduerdmus , reperimujque non jwt ^*udio mirificttm >trtufque contordUmi Ji- 
tuti iUam confefiim cuulgdfrimns , ettnJgdiamqmt agnofcit pettonuilUus infudilU 
Awndtcc. Uuu >ero non miretur quod /«4/"tt,quauis fexdccimcafuucalculus 
ille a nobis tunc cditus, vcrus dcprchcndcreeurjiUius tamcn inucntioncm 
rcfcrcndam forc ad lucem quam [ eodem >idtiicet ttmporis momcnto^ dcri. 
ualfemus cx tranfmiflis quatuox illis pageiUs » qmdrum dudt prtorrs implet tpi- 
JioU Z>. de Cdrcdui qu* tota efi in extollenfa eiitm fuprd dntiauos Gtometraa primd- 
rios DettonuiiUo ; tcrtUmofcnpdt exordsuni refjonjionis pettonuiUanm , O nudus, 
>t ilium fropofui in fuperior* fihoito , ptopofitt tdsus cdituims \ quattd dentque rem a 
frincipiis librs *lti rcfetcui fuffcnjum ttnct Ltflorem, iuhctquc reliqua qutt ddfe- 
suentes fdginai perrinent txfcftdti. sdidimut nas Jftttm quuidtcim infuper dUorum 
tafumm 

calculum,quorum duo qui ttntrdgrduitdtif JemifalidicsrcddxemtU**sf*Htom- 
mnm difficiiimi ille W 1»i trodi* ttntrum ff*mt*t* JcmijoUdi eircu f*r*Ucidm 



„difficiiimi,iUe>ert f « 
h*fs dutUm p*r medium tsxrm , notymtnus d*ffit%i\s tfi diqma fnmus tiit O- >mcusod 
hunc >fqtu diem * Det$onmiL\so ddtus x *stdmuit dd\ rttiquo, ddndosfidtmfudm ibidem 
obUgdrit. ifid tdmen omni* nos >jso otuit itiu >idimus fctlictt in prtmo ilio Dettonuii- 
Ui cdiculo , non fetu* ( fi GtometrU fptiris pUctt ) asqse infftct"» olint primis sud- 
tttor Conuorum Appoilonu lihrit , refiijUn ptdtttor fui Uturia umforis dejumti omua 
perAeximms. %modigitnr >eMtmtjt>pito **lcstU Urifino, dButum ohuism tuent tdt- 
cuiorum ToUfonormm >niuerj4mrms,id(qudmuriWi»4frobdi^ 
peteret ) nunifefie ofiendit Um dnte fittiffe tiios in promnBu , e> expeditos fuijfe >t 
turmdtim prodtrent , c H m frimiim iuhtrentuu Sed numquid pdrijditem sure potuijfet 
dliquts ex eius dmicis motxre tunc Anonymum ne de tUndd foiuttone reUquorum ca- 
fuumfoiicitut pofi hdcfortt , cum nofird omnium joUtio Umpofidret >ulg*td , ^aie*. 
mdnaffe dici fojfet, fs quid fofied epdcm de drgumtnto ederetur ? H*ud >cro fci6 4» 
ifid de ttmfi reltquorum cdfuum pdrem ilii frimo cdUulum , qucm iucuienter follicitus 
fuerdt , ddre ex tunc noUerit. ffttc quamuis ddeo fcrfpitue prohent nofir* cdufie *qmt- 
tdttm , >oluerttM tdmtn nofiri Amici * ne qtiid dueu etUm feruiufiimo cuiqutffttpe- 
rejftt , >t >niuerfum ifittd de C^loide Ofus itfitimd Judtas duBoritdte , thtropnphi- 
caque eiufdtm %tfftr* tunt ohjsgndri de more eutdremus , quod cr obtinutrunt decimts 
qutntd dit jdnttdrsj frdfentii dnni 16^. mde moncndus fuit Typofirdphui>t tot 
eircumduBd* mdnufcripto nofiro lineat ,c?-D.DEVigverie, Secundartf Prar 
toris in SenefidUUnd huius >rh'ts CurU roties repctittim thirojrraphdrium fjmholmm 
mtrdri deftncret, nec UU typis reprmfentdre curaret. Monendus quoque fuit sum ad 
sdUuUm ifium>tnit ( >enitduttm decimd qtrintd septemhiidnni ltx<9. qua hct >er- 
fus manufcripto infenrimm ) n< in typos referret fuotfcriodmm >ndm manm dmfUflmi 
doaiftmtfuprem*. huius CurU ToUfdJttt Sendtoris ddicSldm qninto Nattemhris 
1<K8. 4> tiufdtmthirogrdfhtobfigitAtdm bunc tdUulum i me f,h' 

obUt"* 
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olUtum , Mttniijfefui cbirogrspbi nota tcjertria. TtnUfiilictt molisfuit litturufur- 
ti tccufttioncm propettere : ^imicis umtn obtempeundumtunc fuit» 

SCBOLirHllh 
Omittiboc loconon debent dua Anonymi epifiola dd Geometrt* Europa Ldtit.c fcri- 
pu \ ex tllis enim nonnulU cLre intelligtnturt fua btftoru ifiius intercfi >/ non 
rentnr ; cd ">ero yua fint , monebimus pofi exfcriptdt literat* 

PRIMiE LITERjE ANONYMI. 

■ 

CVm abaliquotraenfibusquacdam circa Cycloide ciufquecentragra- 
uitatis mcditarcmur, in propofitiones fatis arduas ac difficilcs,vt no- 
bis vifum cft , incidimus , quarum folutionem a prrftantifTimis toto orbe 
Geometris fupplices poftulamus, propofito ipfis prxmio , non mcrcedis 
gratia, quod abfit, fed in obfequij noftri, aut potius meritieorum qui 
harc inucncrint, publicum argumentum. 

Dato pus&o quolibet z ( Ftg. i. ) in quacunque Cydoide ab c d , ex 
quo du&a fit z y bafi a d paratlcla , qur axcm c f fecet in pun&o y. Qu«- 
cimus dimenfionem fpatij c zy , eiufdcmque centrum grauitatis t Solida 
genita ex circumuolutione dicti fpatij c z y , tam circa z y , quam circa c 
y : & horum folidorum centra grauitatis. Quod fi eadem folida plano 
pcr axem du&o feccntur , & fic fiant vtrinquc duo folida , duo fcilicct c* 
folido circa bafim z y , & duo ex folido circa axem c y gcnito : cuiufque 
horum folidorum quacrimus etiam centra grauitatis. 

Quia vcro quacfitorum demonftratio forfan adeo prolixa euadet,vt vix 
intra prrftitutum tcmpus exequi fatis commodc poffu , genio & otio do- 
&hTimorum Geometrarum confulentes , ab his tantum poftulamus,vc 
dcmonftrent vcl morc* Antiquorum , vcl ccrtt pcr do&rinam Indiuifibi- 
lium (hanc enim demonftrandi viam ample&imur ) omnia qux quarfita 
funt , data cfle. Ita vt facile cx dcmonftratis , quaclibct pun&a quacfita ex 
datis hypothcfibus , inucniri poflint. 

Et vt apcrtius mentcm meam cxphcem, ncc fubfit aliquid ambiguum, 
extmplo rcm illuftro. Proponatur ( Wr. 39. ) vcrbi gratia parabola g f 
B cuius axis g f , bafis g B , tangens f £ ; paratlcla axi , B E , inucnicn- 
dumcentrum grauitatis tritinei EBuf. Sarisfadtum efleproblemati ccn- 
ferem , fi dcmonftretur , datum efTc ccntrum grauitatis parabolar g f B , 
ncc non & ccntrum grauitatis re&anguli B E f g , & proportionem huius 
rc&anguli cura parabola B u f g 1 idcoquc & datum cffc centrum graui- 
tatis quacfuum trilinci B E f u. Nam etfi praccitc 4 pun&um in quo rcpcri- 
turcentrum grauitatis non exhibeatur , demonftratum tamcneftdatum 
c(fe,cum eaex quibus inuenitur data fint ; r6fque eo dcdu&a crit , vt ni- 
hil aliud fuperfit practer caleulum , in quo nec vis ingenij , nec peritia ar- 
tificis rcquiruntur; ideoque non is a nobis calculus exigitur , cur enim 
in iis immoraremur/ Scd tantummodo pctimus demonftrari , rcs qux 
proponuntur datas.cflc. 

R 
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Vetum doiStimmi Gcometrat prorfus neceflarium iudicabunt , & ab his 
poftulamus duarum propofitionum vel duorum cafuum intcgram con- 
ftru&ionem , fcu intcg^um calculum. Primus cafus cft cum pun&um z 
conftituitur in a ; fecundus cum idem pun&um z datur inb, in quod tran- 
fit parallcla g b du&a a pun&o g ccntro circuli genitoris Cycloidis. 

Qupd fi aLiquts error calculi in his duobus cafibus fubrcpfcrit, eum li- 
bcntcr condonamus , & vcniam quam ipfi petcrcmus facilc promcrebun- 
tur. 

Quifquis fupcrius propofita, intraprimam dicm menfis O&obrisanni ' 
i6tf. folucrit & demonftrauerit magnus erit nobis Apollo. Et primus 
quidem confequetur valorcm quadraginta duplorum aurcorum hifpani- 
corum , quos ipfi Hifpani doUones & Galli fifolles vocant : vcl certc 4 fi ma- 
uult ipfos duplos aurcos. Sccundus vero viginti eiufmodi duplos aureos. 
Si vnus tantum foluerit, fexaginta folus habebit. Ec quia ferio rem agi- 
mus di&os fexaginta duplos aurcos Illuftritfimo D.de Carcaui Rcgio 
Confiliario Parifiis commoranti apud cclfifTimum dominum Duccm de 
Liencourt dcponi curauimus , qui cos cxfoluet ftatim ac demonftratio- 
nes qux ad ipfum mittcntur, verar ac Gcometricar , i viris abipfoad 
id dcputatis iudicabuntur. Et cum Illuftriflimum Confiliarum, iam a 
multis annis virum probum & Mathefcps amantimmum agnoucrimus, 
auda&cr polliccmur , rem fincere & abfque fallactf. cxCquendam. 

Qaod fi his ctrckcr tribus elapfis menfibus nullus inueniatur qui quz- 
fita noftra foluerit , non denegabimus quar ipfi inuenimus ; nec altis inui- 
debtmus vnde maiora iam inuentis nancifcanrur ; ex quibus forfan apud 
Poftcros gratiaminibimus. sequitur defcriptio TorrittllunA tydoidis »>f< »o- 
his defript* fuit initio primi lihri , ftltem ^udntum dd rem Mttinet. 

ALTERiE EIVSDEM ANONYMI LITE R M. 

/^iVm circa ca quar de Cycloide propofuimus duo orta cITc dubia no- 
V^bis Illuftriffimus D. D. de Carcaut fignificaucrit , his ftatim occur- 
rcndum c(Te duximus , & ita occurrimus. 

Prius inde oritur , quod in proponcndis noftris dc Cycloide proble- 
matts hac voce vfi fuerimus , in futcunque Cycloide , cum tamen vnius tan- 
tum fpcciciCycloidisdefinitionem attulcrimus. Vcrum nihil aliud intel- 
lcximus prartcr folam illam fimpliccm naturalcm ac primariam Cycloi- 
dcm , cuius cx Torricellio defcriptionem dcdimus ; ctlm cnim quar de iU 
la refoluuntnr facilc fit ad omncs alias fpccics protrahere , qui noftra 
problcraata de hac fola foluerit, nobts omnino fatisfecerit. 

Poftcrius in co conftftit quod a nobis non fic prarcisc pofitum an fup* 
ponamus datam clTc rationcm bafis Cycloidis a f , cum fua altitudinc,fcu 
cum diamctro circuii gcnttoris f c. Sed ipfam datam efle rationem pro 
concctfo vfurpandum arbitrabamur , & vt omnino atquum cft, datam cflc 
fupponimus. 
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Nihil eirgo iam fupcrcft obfcuritacis. Vnum camen reftare vidcctur vc 
do&iflimos Geomccras ad propofitioncs noftras commodius & libcncius 
inucftigandas inuicemus : fciliccc ea omnia rcmoucre quae a pcrfpicacita- 
ce ingenij , quam folam magni facimus, & cxplorare ac coronare infti- 
tuimus , funt alicna , qualia funt cam calculus inccgcr multorum cafuum 
quem poftulabamus >quam abfoluca folutionum confcriptio,cum eanon 
a viribus ingenij , fcd ab aliis circumftantiis pcndeanc. Hoc icaque can- 
tummodo iam infticuimus, vc fola problemacum dirficultas remaneac fu- 
peranda. Nempe. 

Qui publico inftrumcnco incra praeftitutum ccmpus , Illuftriftimo 
domino de Carcauy fignificaucrit , eorum quae quarfita funt demon- 
ftrationem penesfc habcre : & aut ipfammet demonftrationcm quantum- 
uis compendiofam ad ipfum miferit ; aut fi chartae mandare nondum per 
ocium licucric , falcem ad confirmandam fuae aflertionis vcricaccm, casus 
quem mox defignabimus calculum dcdcrit , fcquc paracum eflc profef- 
fus fuerit omnia omnino dcmonftrare ad ipfius D. de Carcaui nucum , 
hunc nobis fatisfecifTe declaramus, & confencimus,primum qut haec fece- 
rit primo, fecundum fecundo praemio donandum, fi fua folucio ab ipfo 
D. de Carcaui virifque ad id fccum adhibicis, cum ipfi vifum fucric,exhi- 
bica , Geomecrica ac vera iudicccur, faluo femper erroris calculo. 

Cafus aucem cuius folius furBcic calculus illc eft. Si femicyclois ac f 
circa bafim a f conuercacur , & folidum inde genicum fecccur plano pec 
ipfam a f ( quae iam huius folidi axis eft ) du&o , quod quidem folidum 
diuidec induo femifolida paria. Alcerucrius horum femifolidorum cen- 
trum grauicacis amgnari poftulamus. UtHtnui Anonymi liter*. 

Dies quo binar iftac licerae dacx fuerinc nullus annocacus excat 5 in con- 
fefio camen eft primas miftas fuifTe fub inicium Iunij ; quod patet cx 
trium circitcr mcnfium fpatio ad inueniendam, & in manus Domini de 
Carcaui ante Kalendas O&obris ttadendam folutionem, conceffo fub fi- 
ncm illarum. Alterae autem literat rcdditar nobis fucrunt excunte Iulio, 
& iam priufquam reddcrcntur mandaucramus Typographo primum ho- 
rum librorum, illequc fuamin co opcram abfoluerat ; quaproptcr mi- 
rum cftc non debet quod cum Anonymus centra grauitatis abfolute pol- 
liccri viderctur in primis literis , nos librum illum cdiderimus , vt ad id 
quod penes fe habere non obfcurc innuebat , adiungeremus vndcqua- 
draturam circuli abfoluerec. 

Praeterea ex primis illis liceris apcrtc conftat fingula problcmata fuif- 
fe craclanda in duobus illis cafibus, quorum calculum incuntc hoc anno 
i6*$p. edidimus; quod aduertimus, nequisputct hos cafus a nobis^cflc 
affumptos prout animus, & computandi falicior cxitus tulit. In iifdcm 
literis Doaifftmos Geometras iudicaturos afTcrit necefTariu fuiflc vt cxi- 
gcretur mulciplex ille calculus , quem camen in fecundis exigcre dcftitit 
vt labori inquirentis Geomctrae parccrct , praecipuc cum ad inquirendum 

R 2 



Digitized by Google 



ijz DE CYCLOIDE 

pauculae hebdomadae conccdcrentur. Cur autera ita iudicaturos fore 
Geometras dixerit , cum caufam reticuerit , lHam putauit cffe obuiam iis 
praefertim qui in Geometricis diu multumque vcrfati funt. Prima huius 
neceltitatis caufa haec mihi quidem vidctur cfle quod per illum calculum 
cduntur fcxdccim propofitioncs in re admodum ardua,quibus rotunde* 
& more Atchimedco rcfpondetur , vt ipfarum propofitionum contem- 
platiomirum quantum rapiat Le&orcra eiuditum , illiquc ftimulos ad- 
dat ad luftrartdum viam , qua c6 peruentum fuit. Secunda>quia vnius 
Autbris calculusita rotundus facilc poteft comparari cum alterius cal- 
culo , & ita ftatim iudicari de eorum concordia vel difcordia. Certe nos 
fi Dettonuillaeus dediffet cakulos illos faltem de centris femifolidi fupe- 
rioris circa bafim,& duorum femifolidorum circa axcm , perlubenter 
contuliffemus calculos vtriufque abaci , & vel de cohcordia gauifi fui(fe- 
mus , vel croendatfemus in altcrutro difcordiae caufam. Tcrtia , quiacal- 
culi illius methodus plurimum lucis affert ad intelligendas ipfas dcmon- 
ftrationes, quibos nititur ; illx vero ctiam Archimedcae , ita aliquando 
non imperitis impcruiae funt, vt Iux ifta quac ex praxi foluti problemati» 
oritur , maximc fit omnibus expetenda. Quarta, quia optandum cft vt 
omnes qui inuentioni Georoetricae vacant , exerceant fe in ifto calculan- 
di gcnere ; ita enim faepc dcprehendunt ipfifua *Af 0 f*{jutl«t , quibus ij tan- 
tura obnoxij non funt , qui nihil ardui quarrunt. Ipfe Archimedcs initto 
hbrorum de fpiralibus moratoi dilat* editionis purgat illo errandi timo- 
re , cui occurrcndum fuerit fuo & amicorum cxamine diuturno. Ne mi- 
reris C alloquitur fuum Dofrthcum )ft lon%i ttmforis interudllo hdsdcmonftrd- 
tiones edimus > boc enim e* de cdufdfdftum efi , jttod frius cum iis communicdre ftd~ 
Uterdnms , j*i in drtium fiudiis difciflinis ycrftti funi : €?* inhis inuefiigdndis 
omnemfuim oferdm pofuerunt. Caeterum calculus ille ad agnofcendum erro- 
rem latitantcm miris modis conferre norunt omnes quibus iile familia- 
ris eft ; diu enim vcrfatur praeoculis foluti problematis forma , vt ita nu- 
meris accommodetur ; quae autem tamdiu circumfpicitur , vix eum teget, 
fi qucm habucrit naeuum. Adde faepius numerorum ipforum repugnantii 
ftatim indicari latcre ibi hofte mentis,nempe crrorem.Quinta dcniq; quia 
dum ita propius infpicitur mcthodus illa qua foluitur aliquod problema, 
vel ipfa perpolitur, vel fit gencralior , vel viam ctiam pandit ad alia ih- 
ucnienda aliquando longius pofita,fed quodammodo cognata. Porro 
calculi nomincquid intelligam, melius explicare non poflfum quam ex- 
hibendo duas propofitiones poftremas duorum proximc* antecedentium 
Iibrorum , vbi problematum calculum tra&o. Adhibentur quidem nu- 
meri , fed ita vt res ipfa vere* attingatur ; nam aliquando numeri aduo- 
cantur , vt in dimenfione circuli Archimedea, non vt rcs quarfita tcnca» 
tur , fcd vt quam proximc : at verd nofter iftc calculus is eft , quinon ac- 
cedit tanturo ad id quod inquirit , fed expolitam commodamque tcncndi 
& propius infpiciendi anfam offeru 
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Ad harc, quod Anonymus veniam ipfe vltro offcrt errori calculi,quan- 
do is non proficifcitur ex labe demonftrationis, non modo perurbanum 
fe probat , fed pcrdo&um in hac arte j ncquc enim vllus eft, prartcr dyw- 
ft*7fn7«f,qui non flocci faciat fimilia peccata. Nos itaque, fi quid huius gc- 
nerislatet in tam multiplici & intricato numcrorum labyrinto, ignofci 
nobis enixc petimus : neque venditamus ifta vt ab omni eiufmodi vitio 
pura , fed vt accurate* olim examinata, & etiam non femcl caftigata ante 
diem quintUm Nouembris anni fuperioris 16*58. Ab eo vero tempore aliis 
intenti curis toties computatos cafus rcliquimus vt iaccnt cditi; nec enim 
quicquam immutauimus practer apertum in problematis fexti fecundo 
calculo , Typographi erratum,dc quo p6ft agimus in propofitione duo- 
decima fexti libri. . 

Oenique idem Anonymus fapienter admodum cauet pauculos illos 
nummulos non offerri a fe inftar efcac pccuniariae , qua Geometrar tra- 
hantur ad laborem mercenariorum inftar. Ego quidem ftatim atque legt 
huius pecuniolx fpem fieri inuentori , fcripfi ad D. dc Carcauiqui pro 
Anonymo totum iftud ncgotium gercbat , i mear vitat inftituto alienifli- 
mum cffc auri vcl argenti comparandi causa aliquid aggredi ; vacaturum 
itaqueme perquifitioniproblematum, hac tamen prarmtj pecuniarij con- 
ditionc procul reie&a. Quapropter fi antc initium o&obris fcripfi ad 
cundcm D. de Carcaui a mc rcpertam effe folutionem omnium problc- 
matum, fed nondum omninoin fchedas tradu&am,mifi'quecalculum ca- 
sus propofiti fcd ( vc farpius fit in iis quar , antcquam exfcribantur, in fo- 
la raente contemplamur, fi multiplicia, longa , & implcxa inter fe fint ) 
vitiofum , vt ftatim agnoui, monuique pcr literas Dominum de Carcauy; 
id co tantum feci > vt conftaret Anonymo quantum detuliffcm ipfius cx- 
faortatoriis literis,& nonnullam ei injiccrem fpem inuentz folutionis . 
problematum, quam efflii&m expetere fe a Gcomecris fignificaScrat in 
fuisprimis literis. Quod autem quidam dixlrc Anonymum propofuiffe^ 
quacdam iftorum problematum vt facilia, quardam vcr6 vt difficilia,rcfcl- * 
litur primo iftarum litcrarum afpeclu, vbi fine vlfo difcrimine Jolutiorum 
propofttMrum audfiionum * frdfitntifiimis toto orbe Geometris fuPfltx fojhtldt , caf- 
quc fttis drdtut *t difficiles fiii Vtfdtejfe pronuntiat. Profecw iniurius fuiffec 
prdftdutifiimis illis viris, fi illos habuiffet vt huius artis Nouitios ,quibus 
facilia proponi folent ; corumquc otio non nifi abuti vcllc vifus fuiffet. 

s c H o L 1 v m 1 r. 

^tnonymus in mfiortk Cycloideos Gdllica decimo dit menfis oftobris \6%%. iu i 
fcrilst. Calculi noftri viris clariffunis & do&iffimis priuatim communicati 
cditionem nondum mandare Typographo e re fore exiftimaui, vt fi quis, 
dum a Domino de Carcaui, & aliis iudicibus cxamcn legitimc* inftitue- 
tur , repcriatur foiuiffc illa problemata , publice cnuntiem eum inueniffe 
(olutionem illorum , aotcquam meam euulgarcm r fin autcm nullus repe- 
xiauu ; quod ncmo inucncxit,i d cmicter c in luccm publicam non ver cbor, 
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adjiciamque pnoribus infupcr problemaca fequentia, quat de naiura cy- 
claideos reftabant , & quorum aliqua non mmus mihi difficilia vidcntur 
i, Pun&o z ( fir. i. ) dato vtcunquc in perimetro Cycloidcos » inuenirc 
non folum dimcnfioncm curuac z c, terminatac pun&o z & vcrtice c ( quod 
a Domino Vvrcn iam dilTolutum extat ) fed practerca ccntrum grauitatis 
portionis iftius ex perimctro abfc.ilTa.2. Inucnirc dimcnfionc fupcrficici 
defcripte. a portionc illa rotata tam circa bafim,(quod quidcm facilc eft) 
quam circaaxcm : fiuc illa delatio fit integrz reuolutionis , aut dimidia- 
tar» aut quadrantalis, aut altcrius cuiuflibct defignationis. 3. Inuenirc 
grauitatis centrum iftius fupcrficiei &c. quod cft ornnium diftkillimum» 
Sc propric* vnicum quod propono. In quibus omnibus problcmatis pono 
quadraturam circuli vt datam , ficubi cam dari fucrit necclTarium. En 
quat fupcrcrant inquirenda de natura huius pcrimctri curuar , & quorum 
folutioncm fecreto apud mc rcferuaturus fum vfque ad diem poftremum 
raenfis Dcccmbris labentis anni i6tf. Vt fi quis intcrca tcmporis rcperc- 
lit veram ebrum folutionem, non carcat honore fuae inuentioni debito. 
Hdc Anonjmus Gdllica linguk in cdrtdceo qudtcrnione ex Tjpogrdphico prnlo dd nos 
tunc fidtim mijfo. Quod de diUu primorum froblemdtum editionit fdufd hic ndtrdtp 
fdcefiiuit nobk dlifutndo negotium , citm per ipfos Anonjmi fdmilidrifsimos fcirenm 
iudices cxaminis illius cdusk cogendos nonfore ; fedhic dfftnfum cohibemus omnetth 
ne >el iffi Anonjmo fidem denegemus , >el ipfins fdmilidrium tefidtifimit literi/. jfid 
>ero pofieriord frobUmdtd erunt potifimum libri confefuentis drgumentum, >biofien- 
demus ex nofird metbodo obtineri folutionem pofieriorum ifiorum problemdtum , ttidm 
illmsin duoilleponit difficultdtis mdximum', cdlcuUmauc , tuem ille etfi (># mthi 
muidtm >idttur) ferdiffidUm » omifit ddre , exhibebimus eodem^ prorfus pdilo , ftu 
in propofitione tertu O *}Udrti Ubri >/*i«M. Exeo dutcm auod cdUulum illum prd- 
termifit ,fdflum efi >t ero de totd ipfius methodo iudicdre pro ingenioli mei yiribusne- 
nuiuerint , fuod nififdlfor yfotuiffem compdrdndo >trumjueinter fe. Ne*ue exifiimes, 
Erudite Lettor > ifium cdlculum efje de numero >ulgdrium & d viribus ingcnij, >i 
' dixit tsfnonjmust non pendentium, ;*i Tjroni cuilibet denunddri yitunt ; intri* 
cdtifimus nuiffc efi , V Mum Geometrdm , dtjuefefc ipfius dtmonfirdtionis Pdrcn* 
Umdefidtrdt. 
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In quo prAcipue demonfiratur methodus genetalis 
pro cuiufiibet line& chtua in reHam Aqualem com- 
mutatione per fpiraceas Archimedtis fpiralibus 
refpondentes , (f pro eiufdem curuA centro graui- 

, tatis: Itempro dimenfione fuperficiei peripherica 
defcriptA motu eiufdem curuA > & pro grauitatis 
centro illiufmet fuperficiei : Defcendendo <vero ad 
Cycloideos perimetrum curuam,foluuntur proble- 
mata fecundo propofita 9 eorumque calculus tra- 
ditur. . 

PRiETATIO. 

Ethodum generalem dum in fronte libri huius praefixam 
legis , noli exiftimare, Lc&or erudite , in prioribus libris 
illam dectfe } perindc enim quadantenus adeft, vt Tu 
„,ipfead rcmattcndens iam,vtputo, pertpcxifti- Saept 
gencraJis aliquid prarftandi mcthodus fruftra exigitur,fi in vno cafu 
particulari cius cxecutio prafrftetur- Quis enim gcneralem conflcien^ 
darcxquercu arcae methodum poftulct a Fabro ligna|io, poftei- 
quamab illo didicirqua arte ex abicte compingi debcat ? vninerfile 
tmm a fingnUnbus p^cindtre innatum cflc mcnti humana» Logico- 
rum Schola? inculcant. Porro methodus aliquid excquendi , qua- 
dranda* exempli caufa figura? cuiuflibet, potcft duobus modis dici 
gcnctalis ; primo quidcm vt nullo aiio dato> pcr folhis mcthodi prar- 
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cepta , quadracura abfolute prodeac : alter vero modus fubaudit has 
voculas, nonnuilis d*t/s,qux quidcm in fingulis figuris aliundc quam 
cx ip(a mcthodo obtincn debent. Illo primo modo generalcm mc- 
thodum tradere quadranda* cuiuflibet figura? diuinum clTe agnofco 
potius quam humanum ; pofteriore autem modo id non fupcrat vi- 
res ingcnij humani. Ha» itaque de Cycloide methodi gencrales non 
abfoluunt, nec ad cxitum vltimum gcncralitcr pcrducunt problema, 
etenim fi a rae quarras vt pcr mechodum gencralem meam proble- 
mata omnia foluta in parua Cydoide, foluam pariter in figura cuius 
ordinatim ad axem applicata? fint xquales arcui genitricis ellipfcos, 
refpondebo non ita elTc illam generalem quin aliqua de hac figura 
qua? cx ellipfi prodit, dari pnus debeant^qua? proifus mc latenr, 
necab vllo, quem legerim, fcripcore mihi monftranrur : imprimis 
vero modus quadrandi ipfam figuram fuperiorem , prout u in fecun- 
di libri nona pro cycloide fecimus , & iam antca in primo libro fcce- 
ramus. Adeo quadratura huius partis qua? primo problematum alpe- 
ftuoccurrit, eft difficihs, quantumuis nonnemo eam facilem vidcii 
incycloide voluerit, poftca quam a nobis prodiitin lucem ; fed quid 
non eft facile aditu cum femel ad eam via patetexplanata ? Ha»c prar- 
faridebui ne fpcciofo ribminc methedi generdis vUus decipiatur, aut 
vanac aliquid laudis me venari putct. Mcthodi igitur omncs noftrae 
non funt primo modo gcnerales •> fed geque femper monendus cft 
Ledtor eas clfe fecundo illo modo generaies. Porro qua? funt genc- 
rales ifto quodam modo, abfolute gencraliores fa?pe euadunt mucn- 
tione cuiufda quod in illo ■priorc modo non aderat- Duplcx huius rei 
exemplum quafi domefticum mihi nunc occurrit. Demonftrauit Ar- 
chimedes trianguli re&ilinei quadratricem eife a»qualem fpatio illi 
quod triangulo eidem xquipondcrat, indeque clicuit cximia & in- 
comparabili laude'quadraturam parabola? antea irrepertam ; nos ve- 
r.6 illud ad omnes quadratrices quarumcunque Hgurarum cxtendimus 
in feptima propofitione fccundi libri tetragonifmicorum , ratione cu- 
ius non inutilis vt fpcramus , acceffio fict ifti methodo quadrandi fi- 
guras pcr libram, quam in eum finem adhibcrc poft Archimedem 
defierant ^jometra: quos quidem nouimus , fed nos illum vfum rc- 
ftaurarc & ampliorcm facereconati fumus. Altcrum exemplum cfto 
methodus qua fc ipfura fuperans Archimcdcs dcmonftrauit per /pi- 
ralcs lincas , pcripheriam r circuli asqualem ccrca? cuidam rcdtae ; 
nos autcm. hocin libto ^crajiiTiu?am, rcddimus cam mcthoduro, 
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pro quibufcunquc lincis curuis. Vtrobique vt cxtenfio illa ficrct 3 in- 
ucnienda fucrunt nonnulla nam fi nulla opus fuiflct noua dcmon- 
ftrationc , id non fuilTer propofitioncm cxtenderc proprie; fed mon- 
ftrare quoufque ipfa pcr fc pcrtingcrct 5 inuenicnda autem fuerunt, 
vt qua» ncccflaria crant ad concludcndum gcncralitcr & non tantum 
particulatim, conftituerentur in aliquo, quod ciTet omnibus commu- 
rc > & minime proprium triangulo vcl circuli periphcria». 

Caetcrum dc fpiracca ifta agcns mihi praefcriptis iam i mcipfo can- 
ccllis mc cohibcbo , fpiralis & parabolae miram concordiam quam 
primus cxcogitauit & acutc dcmonftrauit P. Grcgorius a fando Vin- 
centio fub fincm libri fcxti, huc transfcrrc non cft animus, cum apud 
illum luCulcntcr dcmonftrata cxtcr hoc titulo Jfiralis tjr paraboU Jjm- 
bolixatio. Nihil etiam dicam dc methodo quam fubtiiitcr iniit D. 
Ifinacl BuIIialdus in aurco dc lincis fpiralibus libcllo , vbi Archimc- 
dis demonftrationcs aliis nouis ftabilic, vt nonnullorum fcrupulos 
cucllat , qui autoritate Viecae dudi non ita fidcbant hac in rc Archi- 
mcdcis rationibus. Scribam igitur quae ad rcm praefcntem illis adjici 
poflc iudicaui, & ha?c quidcm non iniucunda forc fpcro Lcdori,pra:- 
ciput cum vt rc&c annotauit idcm Bullialdus linearum fpiralium cen- 
temflatio tam fublimisac ardna antiquis Geometris vifaftt , vt Archi- 
mcdes, qui earum affecJiones & proprietates ingenio propi diuino,ac fub- 
tilitate incomfarabtli primns demonftrauit , in fui admirationem cum 
quales,tum pofteros conuerterit . laudum tttulos nullo obliuionis fituin- 
ducendos meruerit . earumque inuentori Cononi gloriam palmamquepra- 
ripuerit. Accufotio ilia Archimedis expurgata nunc a Viro illo do- 
c^iflimo rcuocatmihi inmentcm aliam accufationemfa#am aScali- 
gero aducrfus eiufdem Archimedis aequationcm circuli cum re&an- 
gulo comprchcnfb fub (cmidiametro eiufdem circuli, & fub re&aar- 
quantedimidium ciufdem pcripheriae.Eandcm cnim arquationcmin- 
ucnit Grcgorius a S. Vinccntio pcr aliam viam 1. 3. prop. 89. vt con- 
ftct quam periculofum fic qucm tota rctro antiquitas alicuius fcicn- 
tiaeDucem (ecuta & venerata fuerit,cum fpcciofo quantumuis no- 
rninc im.pugnare. Vndc Mcibonius qui in Euclidcis ctiam Elememis 
erratadcmonftranda non ita pridem fufccpit, quod aliud penfi inopi- 
naci prctium lperarc debcat, non video. Longius abicrim fiillos his 
adiunxcro qui omnia nunc mouent ad impugnandnm Ariftotelifmum, 
adhortandumque homines ad aliquam vcrifimiltorem ,fantoremquc phL 
lofophiam^ ita cnim obloquuntur concra eam quam ( vfrfpfi norunc ) 
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gcnerales Academia* propugnant hodic vt fuam , vbi fidci Diuinac 
contraria non fucrit. 

PROPOSITIO PRIMA- ■ 

EX duabus in pra»fenci fchcmatc dcfignatis figuris prima a b c cfto 
triangulum ( Fig. 40. ) comprchcnfum fub rcftis a b , b c , a c ; 
cfto parabola a m c b quam tangat rcda a c, & cuius axis a?quidiftet 
latcri bc : latus b c diuifum fit in quotcunque partcs arquales, b i > 
igs gh, hc, & expun&o aedu&a? fint rc&ar ai, ag, ah occurrcn- 
tcs limbo a c b in m, c , n; pcr qua» pundta educantur qm, d e > I n 
a»quidiftantes lateri b c , 8c occurrentes redis a c , a h, a g, ai in t, o, 
f, r, p, n. Confidcrcntur figurat quadrilatcra» 1 n i b, re np , o mfe, 
&trilatera amtjquae fingula? per limbum. parabolas diuiduntur in 
duas partes quarum vna cll i nterior figura? a m c b d , altera exterior. 
Efto praeterea figura fecundaabgc cuius latus ab aequct, maioris 
perfpicuitatis caufa, rcc*tam a b primae figura? redilinea? , linea autem 
b g, fit quarlibet curua sequalis reC^a* b c , a pun&o c du&a fit re&a c 
a, &curua bg cintclligatur diuifa in totidcm partcs bi,ig, gh,hc 
in quot diuifa fuit redta b c ;iftaeautcm partes bi, ig, gh, h c talcs 
fint vt duclis rcctis i a , g a , h a, arqualia fint fpacia bai, iag,gah,h 
ac. Re&aabintclligatur diuifa iu partes aq, qd, d 1 , 1 b aequalcs 
partibus aq, qd,dl,lb. Pcrl, d,q intelligantur defcripta? cur- 
ua* l n p , d r c s , q m t fimiles fimiliterque pofita? curuis b i g , b i g h, 
b h c. Intelligatur curua a u m cn b inccdcns pcr illa omnia pun&a, 
in quotcunque partes diuifa? concipiantur linca?. Ha?c linea vocetur 
Jpiracca quando b gcnon eft periphcria circuli , eo pa&o quo cyltM- 
icaccnm dixi ftcquentius in Elemcntisfolidum prismatoidcscuius ba- 
fis non eft circulus. Patcc feuris prima? figura? 1 n i b, r e p n, o m fe, 
a m t rcfponderc totidem iifdcm liccris dcfignatas,& figuras iftas diui- 
di qiioqucpcrlimbiimacbirtduasportioncs vnaro intcrnam, aliam 
excernam. 

O.t^ndendum eft principia Archimcdis pro fpirali adhibita , pro- 
bare figuram a c n bd comprehenfam fub rc&a a b necnon fub curua 
a e b fpiracea , efie trientem totius b a cg , idque verum quoquc efle 
in triangulo a b c refpectu fegmentiparabolici a u c b- 

In prima figura parabolam am b eftc cricntem figurx a bc dcmonftra- 
uit Archimedes pcr librx principia in libri dc quadracura parabolar, & 
ho9 infeptima fccundi illam propofitioncm extendimus ad alias figuras 
in quibus Htpaafceft quarlibec curija , vc in prxfacjonc monuimus. 
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Quando curuabgceft peripheria circuli integra , oftendit in vigefima 
quarta de fpiralibus figuram amebeflc tricncem figurae a b g c , vtuur 
autem ad id oftcndcndum principio demonftrato in decima. Sluddratdcm- 
Md lintdrum ttqudiium mdxime > quadratorum quidtm lintarum fifi aquaiittr tx- 
cedentium minora tjfc auam tripia \ quoniam dfjumftis quilufdam tripta Jnnt : rtliau: 
rum autem dtmpto maximx quadrato maiora , quam tripla ; quoniam affumpta mine- 
r* funt quam tripU quadrati maximk. Et propterea Ji ftmilts fgurtt defcriiantur al 
omniLns i ai ii/ > qua fe Je dqualittr exctdunt ; e> a\> in , qua\ funt dqudlts ma- 
xima, : qua dh iit defcribuntur > qua funt aqudles maxima , tdrum quidem% qua at ii? y 
fUdi fe ttqmdltter exctdunt > minores trunt quam tripl* ; rtliqudrum >rro > dcmpt^ ed, 
^ua\ a maximd defmhitur , maiores , quam tripU zftmilts namqut figur* tdndtm in- 
ter fe fe % qudm quddratd proportionem hahtnt. Cactcrdm Archimedcs in ilia pr©-. 
pofitionc vigcfima quarta aflumic arcum b g c elfc zqualem toti pcriphe- 
riae circulari > ideoque ex eo gigni lpiralem primx reuolutionis : fcd fiue 
fit integra peripheria fiue quam volueris habeat proportionem ad illam 
itategram > eadem cft vis dcmonftrationis. 

Vnum faceffcre pqftet negotium , qudd quando linca b g c non cft cir- 
cularis , figurar a l n , a n p non fint fimiles j fed id nihil obftat quo minus 
demonftratio fuum robur obtineat ; quia furficit ad cius erTe&um vt figu- 
ras aln.an p fint acqualcs, & vt figurae aig,anp,arc&c. fintfimiics; 
id autem accidit quxcunque fit curua b g c : ergo &c. quod erat demon- 
ftrandum. 

COROLLARIVM I. 
Demonftrationis progreiTus cum oftendat thcorema eflfc vcrum quar- 
cunque fit curua b g c ; patet curuam b g c po(Te cffc fpiralcm ,* vel fpi- 
raceam , fc&ioncm conicam quamcunque , & vno verbo lincam quam- 
cunque fiue angulofa fit , fiue fit truUytia* t^ovo-a, i etiam fi illi anguli fint rc- 
cVilinei , vel curuilinei , vel quomodocunque mixti. Itcm fiue curuar con- 
uexa fint ad partes a , fiue fint ad oppofitas. 

CORO LLARIVM II. 
Quando curua b g c eft arcus circuii , & comparatur cum figura in qua 
b c fit rccta linea , analogiam earum omnimodam primus deprehendit & 
dcmonftrauit Gregorius a S. Vincentio fupralaudatus ; ca vcrd analogia 
ve4 fymhoU^dtio reperitur quarcunquc linea.fit b g c, m vtraque figura. 
Quia vero quandq bc eft f e#a linea > proppr^iipnes omncs facillin^de- 
terminancur ex quadratura parabolar & aliis circa, hanc (e&ioncm coni- 
cara jnucntij i vt inearteris fimijia decerminentur , pcti debcnt ex prima 
figura in qua limbus a m e b eft parabolicus. 

COROLLARIVM III. 
In figura prima vbr , limbus amb cft parabola , fi compleatur paral- 
-lclbgrammwar bc*, 8c iungatur diameier b,x, ipfa b x tangit parabolam 
a c b ,AcUtUK a c , rcex trigcfima Xtt^iym tqnicdrum facile colligi- 
tut:&ita reaa a x intercepta inter tangentem bx,& inter a b arqualis 

s * 
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cft re&aebc. Similis proprictas dcmonftrata eft ab Archimede quand^ 
in fecunda figuri lineabgc eft arcus circuli. Sed aducrtcndum cft Ik- 
neam b c in prima figura viccm gcrerc duarum qux in fecunda diftinguni 
tur , nempe b g c & b M > quarum b g c cft curua , b M vcrd eft rccla tao- 
gens curuam b g c in b. At in primo fchemate cura linea b g c fit recmr r 
non poteft tangi a recSta b M , fed debent nccctTarid fibi mutud congrue*»' ■*! 
re,dumad tactum conueniunt. Nos autem poftea demonftrabimus in 
vniuerfum fi curuam b c c tangat re6U b M $ & per a ducatur a x xquidi*^.^ 
ftans tangenti b M ; rectam qux in b tangat fpiraceam acb, occurrerc* 
ita rc&x a x in pun&o x, vt ipfa a x fit xqualis curux b g c. Qux quideu^ 
proprietas in fpirali demonftrata ab Archimcdc fummx admirationi fuit 
omnibus Geometris quotquot vnquam excitere huius theorematis conW r j 
templacores. Quod aucem nofter Gregorius a S. Vincencio dubitabun- 
dus innuic , Archimedem deriuaiTe hanc fpirahs proprietatem i parabcjw\ J 
lica figura in qua linea b c eft rcaa > id probabile non eft , cum Archime* 
des initio libri de fpiralibus ad Dofitheum candidc* fcribat ifta de fpiraliV- J 
bus thcorcmata fuitfe i Cononc inuenta nullis eorum additis demonftra^ ' 
tionibus, quas proinde Archimedes perquifierit, & tandcm inucnerit, 
ipfiquc Cononi apud Pofteros omnem fcrme* gloriam horum theorema- 
cum prxripucrit. Si itaquc vllus foret accufandus, is cffet Conon primus 
fpiralis lincx & eius proprietatum inuentor. 

COROLLARIVM IV. 
Ifta communicatio proprictatum non fiftit in planis,fed ad folida ctiam 
pertingit : quapropter ficuti fi ex punclo a excitetur perpendicularisa 
D ad a b c primx figurx planura , parallelepipcdum altitudinis a D , ba- 
fcos a b g c eft triplum cylindracci eiufdem altitudinis bafeos a c b d , ita 
quxcunque fit linea b c in fecunda. figuri , cylindraceum eiufdcm altitu- 
dinis a D , bafeos a b g c , eft triplum cylindracei bafeos a e b d. Quod ad 
alia folida transfcrri patcbit cx fcquenti prOpofitione. 

PROPOSITlO II. . 
TNtelligatur iifdem manentibus ( Fig . 40. ) cx pundto D cduci re- 
JL#a linea qua? immoto punSo D dcfcribat fupcrficiem incedcndo 
pcr lineam b g c , ac proinde dcfcribcns fuperficicra oua? fi linca b g c 
fit peripheria xtttuji, crit cettie*; fi alia cutoa erit tomaocomca, ita 
cnim appcllauimus eam in cbrbilario lecundo duodcdma? quarti H- 
bri tetragonifinicorumj fi autcm iinca b c fit rt£a / efit cnncaUs fu- 
pcrficies , folidum cnim abfcifTum duobus planjs fe fe fccannbus cx 
cylindraceo aiiquo , vocauiraus in vigcfima prima ciu&icm quarti li- 
hn snnejtum. IntcUigatur praetetea pec limbunj acb inccdcre linca 
paratiela recte a D & dcfcribctc fiipcrfieicm cylmdiAcim cuius bafis 
fitfigura aebcj. > . - T1 - • - 
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'Oftendendum eftfolidum quod eftcommune ifti cyhndracco ba- 
feos a eb q altitudinis a D , & homoeoconico bafcos a b g c, verticis 
D, vi analogia? coni euoluti & expanfi efle fcxtantcm cylindracei 
altitudinis a D , bafeos a b g c. 

Iftud rta oftenditur in prima figura , vbi linea b c eft rc&a. Ex rc&a a 
b abfcindatur b E ipfi a b acqualis, fuqut ab diuifa bifariam in d : crie 
ergo dc diametcr fegmenti parabolici acb,& eius grauitatis ccntrum 
erit in reSadc : ergo fi libraaE fufpendatur ex b pcrpendiculo b c, bra- 
chio b E,acquiponderans fegmento a c b d erit aequalc dimidio ipfius, cOm 
vt b E brachium ad b d Iongitudinem , ita fit fufpenfum a c b d ad acqui. 
ponderans. Sed fufpcnfum eft triens figurae ac g b : ergodimidium illius, 
nempe acquipondcrans, cft fcxtans figuraracgb. Practerca cx vieefima 
prrima quarti tetragonifmicorum patet cuncatum folidum abfciflum ex 
cylindraceo bafcos a e b d cfTe aequale cylindracco altitudinis a D,bafeos 
aeiquantis quadratarium fpatium , fiue aequiponderans iam inucntum : er- 
go in prima figura folidum illud commune homoeoconicodefcripto pcr 
re&am ex D manentc inccdentem per c g b , & cy lindracco bafeos a c b d 
eft xquale cylindraceo aicicudinis a D , bafeos aeqoantis fextantcm figu- 
xaeabgc. Igitur per analogiam id quoquc verumcft quaecunque fic li- 
uca b g c ; quod crac dcmonftrandum. Hanc porro analogiam iahoc efTe 
veram fi quis fibi dcmonftrari poftulct , fuo quidcm iurc vtetur ; ncque 
cnim in Gcomctricis quicquam nifi per vim & a coa&o conccditur. 

COROLLARIVM. 
Quando Iinea b g c cft peripheria integra circuli femidiametro a b* dc- 
fcripta , & pun&um c congruit pun&o b , patet Uneam a c b cfle fpiralero, 
& fuperficicm dcfcriptam motu tc&z cx vcrticc D pcr limbum b g c cffc 
conicam : igitur in ifto cafu folidum communc cylindracco bafeos a c b 
q , & cono , eft fexta pars cylindri alcitudinis a D , cuius bafis fit circulus 
pcriphenac bgc; & fi rc&a aDponatur acqualis re&aeab eft oclaua 
pars fphacrac cuius circulus maximus fit idcm qui bafis coni, fcmidiamc- 
troab dcfcriptus. Nam hemifphacrium incumbcns illi circulo eft bes 
cylindri altitudinis a D habcntis pro bafi cundcm circulum , vt cx ArchU 
mcdeis dcmonftrati» patct ; crgo ciufmodi cylindrus continct trcs fcmif» 
feseiufmodi hcmifphacrij , & tres quadrantcs totius fphacras : crgo cum 
fextans trium quadrantium vcl fcx o&auarum , fit o&aua pars, liquet fo- 
lidum commune cylindracco cuius bafis fit fpiralis primx rcuolutionis» 
altitudo a D acqualis fcmidiamctro a b ,& cono verticis D » habcnti pro 
bafi circulum femtdiamctri a b, eflc oftauam partem fphacrac cuius cir- 
culus maximus fcmidiamctro a b defcribatur . Iftud probleroa nobis po. 
fteaquam ecUdimus viginti ilLas propofitmnes quxprimum huius Ope- 
xis librum conftituunt , propofuit foluendum D. Pafcalius vcluci fuum; 
jpfamque idempro fuo poft aliquot mcnfci m lucem dedii Dcupnuih 
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lacus in epiftola ad D. dc Sluze ; quod facic vt difcrimen intcr Dcttonuil- 
Ixura & Paichaiiura ccquod fit non facis videam. Porrd fialtitudoaD 
gequec fcmidiaaictrura a b , & A E , E D fint «qualcs , Dettonuillarus af- 
fcric folidum iftud , quod cono & cylindracco commune eft , effe dd cylin- 
drum tfMfeos ciufdem cum cono, o dhitudinit d B t >/ omnid ftmul aiudrdtd h l du- 
fld in l dfunt dd cuhum cuius Idtus ftt auddratum d E ; idefi .ftcut mdrgdritum ttr- 
tij ordinis *d reffdngulum comprchenfum fuh dxe e> fuh ordinutim dppltcdtd dd mc- 
dium , audm raticnem D. dt slu^e dcdit non in margirito folum ttrtu ordinis , fed 
ttum in aliis reliauorum ordinum auilus confidnter compctit rdtio numeri dd nume- 
rum. Ego cuiufraodi finc ifta margarita doleo mc nefcire , necdura po- 
tuifle nancifci librum qui idme doccret ; fateorque non potuiflc roc vi- 
dere an mcus huius folidi calculus concordcr cum co , qucm cx thcore- 
mate illo fuo cliccrc omifit Dcttonuillscus. 

PROPOSITIO III. 

ESto a centrum circuli ( Fig. 50. ) fcmidiametro a b defcrfptl , 
eiufque peripheria fit b c b , quam tangat in b re&a b h , eique 
arquidiftet re&a aD;cfto prima? reuolutionis fpiralis bda ? per b 
du&a (it re&a b s fccans fpiralcm in d fupra radium a b ad partes e, & 
occurrens rc&a» a D in s. 

Oftendcndum eft rc&am a s cflfe minorem pcriphcria circuli b c b 
integra. 

Pcr d & a ducatur re&a a d occurrens peripheriae circuli in e , & per e, 
d ducancur ordinacim applicac* c o , d c ad radium a b : ex re&a a b ab- 
fcindacur a c arqualis rcftar a d. Cum a d fubccndcns angulum re&um a c 
dficnuior quara ac fubtendens acucum ad ceric acmaior quam ac; 
per c ducatur t u parallcla lateri a s trianguli a f b , & occurrens latcri f b 
in u. Qupniam pun&um t cadit inter c & b, erit trianguli bc d latus b c, 
maius latere b t trianguli b tu ;crgo cura fimilia fint ipfa triangula, latus 
c d erit raaius latcre t u , ac proindc completi parallelogrammi c t u x,la- 
tus c x crit minus latcrc c d. Quoniam igitur rc&x a e , a b funt xqualcs, 
itcmquc cx conftru&ionc a d , a t , crunt quoquc arquales d e , b r. Igitur 
cum in triangulo f a b latcri a s aequidiftec c u , vt eft f a ad a b , ita u t la- 
tus trianguli u t b fimilis triangulo f a b, erit ad c b , & alternando vc a s 
tdut Vcl ad x c , ita a b ad c b , vel a c ad d c. Scd vt a c ad d c ita ex gc- 
neracione fpiralis eft peripheria circuli ad arcum e b ; crgo vt peripheria 
circuli ad arcum e b , ita tc&tz a s ad c x , & atternando vc pcriphcna tota 
cirtuli ad rc&am a s , ita arcus e b ad redam x c. Sed arcus c b eft maior 
re&a xcvtmox oftendctur : crgo peripheria circuli cft maior re&a a s. 
Supcreft vt oftendanlus atcum c b c(Tc maiorem re<5ta x c. Si iungacur re- 
&a e b , areuYer b eric maior ipsa re&a e b ; in r trian^ulo autem fe&an- 
gulo e ob,?efta eb fttbtenden* anfculum re#um eft mtjor Itcere e o, er- 
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go & mulc 6 maior rc&a dc ( cum vc a e ad a d ica fit in criangulo e a o , 
latus c o ad d c ) crgo arcus crbeft maior quam rc&a d c , & multo ma- 
ior quam redaxc. Igicur re&a a s eft minor peripheria circuli , quod 
erac oftendcndum. 

' C O ROLL A R I VM I. 

Ifte modus dcmonftrandi non poftulac vt fpiralis rcfpondeac coci peri- 
pheriae circuli ifed facis cft vc cocus arcus cui fpiralis rcfpondec fedtusfic 
io e ica vc cocus illc arcus fit ad fui porcionem c b , ficut eft re&a a c , ad 
cd. 

CO.ROLLARIVM II. 
Praecerca idem dcraohftrandi modus nonpoftulac arcum b r e cfl\cir- 
cularem, fed cancum curuam b rc eile maiorem re&a c x , id aucem fem- 
perericverum quocies arcuserb cric maior re<5ta c b ( quod ica e(Te,vc 
cuidens alTumunt Geomctrae cum Archimede) & quocics infupcr re&ae 
b erit maior quam c o , id vero ica cft quociefcunquc angulus e o b cft re- 
clus, vel re&o maior. 

P^l OPOSITIO IV. 

Ilfdcm manemibus ( Fig. 51. ) re&a f b fccet fpiralcm biinfra re- 
&am a b in pun<5h> i. 

Oftcndcndum eft rcftam as efTe maiorcm periphcria citculi inte> 
gra. 

Redbeai arqualis abfcindacur a c, & per i ducatur il perpendicularis 
ad redtam a b : cx re&a a b abfcindacur a c aequalis re&ae a i , & ducatur 
c u aequidiftans re£h? b h ; eric ergo a c maior quam a I, cum a i fubten- 
dens angutum re&um a 1 i fic maior quam a 1. Praeterea re&a a i occur- 
rac arcui be circulari in e ; quoniam vc illa peripheria circutaris cui ref- 
pondec fpiralis ad pun&um b pcr primam reuolutionem a fuo iniciopro- 
du£U , fc habct ad compofitarn cx eadem peripheria & cx arcu b c fecun- 
d» reuolutionis, icsTcx fpiralis fecundae reuolucionis generacione eftai 
re&a ad radium a e ; crgo diuidcndo vc fe habcc arcus circuli primae re- 
uolutionis ad arcum b e fccundae , ita cft radius a c ad c i , ica vt incer a & 
i iaceac pun&um c. Praeccrea quoniam quotiefcunquc arcus fpiralis pri- 
mje rcuolutionis fccatur per retStam exbcdu&am, rcclaas eft minor 
quam arcus circuli pro prima reuolutione alTumptus , patet iftas fecan- 
tcs non aufcrrc ex recSta a D redtas as qux ita cxcrcfcant prout magis & 
magis acccdunt ad re&am b h tangcniem , vt fupercnt omnemdatam re- 
&am, ciim neque xquent vnquam arcum aflumptum circuli : crgo tan- 
gens fpiraiem fecabic redtam a D.. Hoc aucem pofico apercum eft curuam 
bi non cadcre incer redam b h & curuam bc : anguius igicur ib.lefVa^u- 
tus , ideoque punCtum lcadit incer b& t: ergo cum recta bhfitVvVlrfpx 
oftendemus ,maior arcu b e, rccSbt autem t U latus tritriculi b uV.lic rnfi- 
ios laccre 1 Ktrianguli bil ^Ui fitmlis , fed tobentiis Iatus b *mirHis$uerc 
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b c, vt oftcndimus j crit t u maior arcu be. Quoniam mo «qualesfimt 
ab,ac&at,ai, erit vt a b vel a c ad b t vcl ad c i , ita peripheria circu- 
laris primae rcuolutioni refpendens ad arcum b e , fcd itaetiam ob fimi- 
licudinem triangulorum f a b , b c u cft a s re£ta ad c u vcl ad l x : crgo ft 
peripheria circularts primr reuolucionis ad arcumbe fecundx rcuolu- 
cionis, itacftas re6taadlx,& alcernando vt periphcria circularis ad 
a s re&am , ica arcus b e ad 1 x maiorcm ipfo arcu b c : crgo rc<5U a $ cft 
raaior periphcria circulari primx rcuolucionis,fi quidcm vcrumeftquod 
rcftac probandum , rc&am 1 i cflc maiorcm arcu b c. 

Pcr e ducacur cangcns c q occurrcns cangenci b h in q , & iungatur rc- 
&abe, duac ergobq,qeex principio Archimcdco pofito initio libro- 
rum dc Sphxra & cylindro funt fimul maiores arcu b r c. Iungatur re£U 
a q , quae bifariam cx elementis Euclidcis fccabit arcum c r b , ac projndc 
& angulum c ab : crgo pccjecundam fcxti Euclidis, vt h a re&a ad ab, 
ita h q ad q b ; fcd h a latus trianguli h a b fubtcndens angulum re&utn, 
cft maior quam ab; crgo h q cft maior quam qb, ac proindc & quame 
q ipfi b q xqualis : crgo cum dux c q , q b fint fin»ul maiorcs arcu c r b , 
erit hb maior codem arcu, crgo 1 i cft maior codcm arcu , quod affum- 
pferamusjigiturre&aaseft maior pciiphcria circulari prlmx rcuolo-. 
cionis, quodcrat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM I, 

Arcum circuli primz rcuolucionis incclligic Archimedes totam peii- 
pheriam circuli ; potcft tamcn vc amplior cuadac demonftratio, ita intel- 
itgi vt primx roiolutionis arcus circularis fit illc qui percurritur totus 
radij rootu cb tcmporc quo radius pcrcurritur totus a pun&o defcribcn- 
tefpiralemlineamrfccundx vcr6 rcuolutionis arcus circularis crit illc 
iocm rcplicatus in confcqucncia , qui pcrcurracur eodem ccmpore a radio 
Inccra dum pun&um defcribcns fpiralcm pcrcurrit re&am acqualem ra- 
dio iacencem in dirc&um ipfius radij. Ita vero de tcrtia, quarta & rch- 
quis rcuolutionibus intclligific oportec, vt re£a quac percurritur au- 
eeatur in fingulis reuolutionibus , radij vnius magnitudinc. Iftud ycio 
ad fniraccas dcbcbit applicari proportionc quadam initioindicata. 
F COROLLARIVM IX. 

Corollaxium primum fupcrioris propofitionis hic vt patct locura ha- 
bct fuumTPrxtcrea demonftrandi ratio ficuci in fupcriorc non poftulat 
arcum b r e effc. circularcm,ita neque hic, fcd tantum curuam b r c cflc 
minorcm ic&a i x; & rc&am tu vel lx xquidiftarc tangenti b h. 

PROPOSITIO V. 



Ep 



Sto ( Pfg. 52. ) a centrum ellipfeos cuius ab fit fcmiaxis minor, 
pecb duc^Hcbhungens cUipfim , & duaus fitquicunquera- 



• dius a c, occucccns^uqgfcntiin h. 

gacadcndum eftac^u W ^rc cfifemWBcm rc£a bJi. 
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Quoniam a b eft fcmiaxis minor , radius a e crit maior quam a b ; iun. 
gatur rc&a e b , quac bifariam fecetur in z & ducatur radius a z r occur- 
rens tangenti bh in q ; crgo fi iungatur c q tanget cllipfim, vt cx trigc- 
fima fcptima primi conicorum apcrtc* infcrtur. Per e ducantur c t , e y 
parallelz rc&is a b, az& occurrcntes rcclx b h in t & y. Igitur cum in 
parallclas a b , c t incidat re&a a h , anguio h a b arquahs crit anguius h e 
t ; eademque de caufa cum in paraiicias c y , a z incidat eadcm a h, angu- 
li h e y , h a z erunt arquaies : fcd angulus hazcft minor angulo h a b ; 
crgo anguius h c y eft minor anguio h c t : crgo pun&um y cadit intcr t , 
& h : crgo re&a q h cft maior re&a q y ; cumque c y , z q acquidiftcnt in 
triangulo cby, ficut bc fccatur bifariam inz, ita by in q : crgo rc&a q 
h cft maior quam b q. 

Rurfus quoniam e z , z b funt acquales , & radius a c cft maior radio a 
b ; in triangulo a z e anguius a z c crit maior anguio a z b trianguli a z b: 
crgo anguius bzq acqualis anguloazead vcrticcm z pofito eft maior 
anguio c z q qui acqualis cft angulo az b ad verticem cundem pofito; cr- 
go ciim latera trianguii b z q fint acqualia latcribus trianguli c z q fingu- 
ia fingulis , & angulus b z q fit maior anguio c z q , patet re&am b q cfic 
maiorem rc&a c q : crgo b h cft maior duabus fimul b q , q c , ac pr oindc 
& arcu c r b , quod erat demonftrandum. 

COROLL ARIVM I. 

Hinc patct quicunque arcus fit c r b , fi-re&a a c fit non minor quam * 
b , re&am b h cfTc maiorem duabus fimul c q , b q tangentibus ; & fi cz z 
• bife&ionc rc^ac c b excitctur perpendicuiaris z a occurrcns rc&acba in 
a ad curuar c r b caua ( quod accidet quotics angulus a b e fuerit acutus) 
rc&as ac, a b effc aequales. Et fi intcr a & b fumatur quodcunquc pun- 
<ftumu,& ducantqr re&x uz,uc,rc&am uceffc maiorcm re&a u b. 
Cum cnim a z fit pcrpcndicularis ad e b , anguli c z a, a z b erunt acqua- 
: lcs : crgo anguius u z c cft maior anguio u z b ; crgo re&a u e cft maior 
re<3a u b , cum trianguia u z c , u z b habcant idcm latus u z , & latcra z c, 
zb acqualia* . 

COROLLARI V M I I. 
Si c r b fit quilibet arcus fc&ionis conicac vei cuiufcunque alterius cur- 
:. uac qux tota fit caua ad partcs z, & b h tangens fit perpendicuiaris ad re- 
> &am b a,itemfi-re&a br per b ducatur fubtendcns arcum b r portioncm 
u : quamiibet arcus b r e ; angulus h b r erit minor anguio h b e , ac proindc 
perpcndicularis ad re&ab r cam bifariam fccans occurrct rcclf a b vltra 
pun&um a , fecabit enim rc&am a z ad curua; e r b partes a : igitur quac- 
cunque ex punc*lo a educatur linca ad quodiibct arcus c r b pun&um iiia 
• c: crit maior quam*a b : igitut arcus e r b habebit proprictatcm quac rcqui- 
ritur ad hoc vt rc<5ta b h fit maior axcu c r b. Quod fi angulus h b a non 
fit rcclus fcd acutus , fcmpcr ftabic di&a proprietas. 

j^- T 
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cepta , quadratura abfolute prodeat: alcer verd modus fubaudit has 
voculas, nonnullis d*tis t qux quidcm in fingulis figuris aliundc quam 
cx ip(a mechodo obtinen debent. Illo primo modo generalcm mc« 
thodum cradere quadranda? cuiuflibet figura? diuinum effe agnofco 
potius quam humanum ; pofteriore autem modo id non fuperat vi- 
res ingenij humani. Hae ltaque de Cydoidc mcthodi gcncralcs non 
abfoluunc, nec ad cxitum vlcimum gencralicer perducunt problemaj 
ctenim fi a mc qua?ras vt per mechodum gencralem mcam problc- 
mata omnia foluca in parua Cycloidc, foluam paritcr in figura cuius 
ordinatim ad axem applicaca» iint a»quales arcui genitricis ellipfeos, 
refpondebo non ita eilc illam generaiem quin aliqua de hac figura 
qux ex cllipfi prodicdari pnus debeanC;qua? proifus me lacent, 
necab vllo, qucm lcgenm, fcriptorc mihi monftrantur ; imprimis 
vero modus quadrandi ipfam figuram fupcriorem, prout uinfecun- 
di libri nona pro cycloide fecimus , & iam antca in primo libro fcce- 
ramus. Adco quadratura huius partis qua? primo problematum aipc- 
&u occurrit, cft difficilis, quantumuis nonncmo eam facilem videii 
incycloide voluerit , poftca quam a nobis prodiitin luccm ; fed quid 
non eft facile aditu cum fcmel ad eam via patetcxplanata ? Ha?c pra?- 
faridcbui ne fpeciofb ribminc methodi generalis vUus decipiacur, aut 
vana; aliquid laudis me venari putet. Mcthodi igitur omnes noftra? 
non funt primo modo generales j fed jgeque femper monendus cft 
Ledtor eas efte fecundo illo modo generales. Porro qua? funt gcnc- 
rales ifto quodam modo, abfolutc gencraliores fa?pe euadunc Lnuen- 
tione cuiufda quod in illo priore modo non aderat- Duplcx huius rei 
exemplum quafi domefticum mihi nunc occurric. Demonftrauit Ar- 
Chimedes trianguli re&ilinei quadracricem efTe a?qualem fpacio ilii 
quod triangulo eidcm a?quiponderat, indcquc elicuic eximia & in^ 
comparabili laudc'quadraturam parabola? antea irrepcrcam ; nos ve- 
ro illud ad omnes quadracrices quarumcunque hgurarum excendimus 
in fepcima propoficione fccundi libri tecragonifmicorum , racionc cu- 
ius non inutilis vt fperamus , acccflio fiet ifti methodo quadrandi fi- 
guras per iibram, quam in eum finem adhibere poft Archimedem 
defierant Qtomctraz quos quidem nouimus , fed nos illum vfum re- 
ftaurarc & ampliorem facere conaci fumus. Alterum excmplum efto 
mcthodus qua fc ipfura fupcrans Archimedcs dcmonftrauit per fpi- 
rales lineas , periphcriam circuli eife ajqualem ccrra? cuidam rccla? ; 
nos autcm Iiocm iibsQ ^cx^j^m, rcddiraus cam mcthodum, 

1 pro 
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pro quibufcunquc lincis curuw. Vtrobiquc vt extcnfio illa rjttet,in- 
ucnienda fuerunt nonnulla | nam fi nulla opus fuuTct noua dcmon- 
ftratione , id non fuilTcr propoiitioncm cxtcnderc propric; fcd mon. 
ftrare quoufque ipfaper fc pertingeret ; inuenicnda aurcm fucrunt, 
vt quje ncccflaria crant ad concludcndum gcncrabtcr & non tantum 
particulatim, conftituercntur in aliquo, quod ciTetomnibus commu- 
nc , & minime proprium triangulo vcl circuli periphcriae. 

Carterum dc fpiracca ifta agcns mihi prarfcriptis iam i mcipfo can- 
ccllis mc cohibcbo ; fpiralis & parabola? miram concordiam quam 
primus cxcogitauit & acute dcmonftrauit P. Grcgorius a fandto Vin- 
centio fub fincm libri fexti, huc cransfcrrc non eft animus, cum apud 
illum luCulenccr dcmonftrata cxter hoc titulo fpiralis ejr paraboU Jjm- 
bolsz.atio. Nihil ctiam dicam dc methodo quam fubtiliter iniit D. 
Ifmacl Bullialdus in aurco dc lincis fpiralibus libcUo , vbi Archimc- 
dis dcraonftrationcs aUis nouis ftabilic, vt nonnullorum fcrupulos 
cucUat , qui autoritate Vietx dudi non ita fidcbant hac in re Archi- 
medets rationibus. Scribam igicur qua? ad rcm praefcntem illis adjici 
pofle iudicaui, & haec quidem non tniucunda forc fpcro Lc<3ori,pra?- 
cipuc cum vt rc&e' annotauit tdcm BuIUaldus linearum fpiralium con- 
templatio tam fublimis ac ardua antiquis Geometris vifafit, <vt Archu 
mcdes, qui earum ajfecJiones & proprietates ingenio prope diuinojc fub- 
tilitate ihcomparabili primus demonftrauit , in fui admirationem cum <e- 
qualcs ,tum pofteros conuerterit . laudum titulos nullo obliuionis fituin- 
ducendos meruerit ; earumque inuentort Cononi gloriam palmamque pra- 
ripuerit. Accufatio illa Archimedis expurgata nunc a Viro illo do- 
(ftifllmo rcuocat mihi in mentcm aliam accufacionemfacTam aScaU- 
gero aduerfus eiufdem Archimcdis arquationem circuli cum re&an- 
gulo comprchcnfo fub fcmidiametro eiufdcm circuli, & fub redtaa?- 
quante dimidium eiufdem periphcria? 7 Eandem enim a?quationcmin- 
ucnit Grcgorius a S. Vinccntio pcr aliam viam i. 3. prop. 89. vt con- 
ftct quam pcriculofum fit qucm tota rctro antiquitas aUcuius fcicn- 
cia?Duccm fccuta & vcnerata fucrit, eum fpcciofb quantumuis no- 
minc jmpugnare. Vnde Mcibonius qui in Euclideis ctiam Elementis 
erraca demonftranda non ita pridem lufccpit, quod aliud pcnfi inopi- 
nari prctium Iperare debcar, non video. Longius abicrim fiillos his 
adiunxcro qui omnia nunc mouenc ad impugnandum Ariftotelifinum, 
adhortandumque homines ad aliquam verifimiliorem ,famoremque Phu 
lofophiam x itacnim obloquuntur contra cam quam( vfipfi norunt) 

S 
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generales Academi* propugnant hodie vt fuam , vbi fidei Diuin* 
contraria non fuerit. 

PROPOSITIO PRIMA. 

EX duabus in praefenti fchemate defignatis figuris prima a b c efto 
triangulum ( Fig. 40. ) comprehcnfum fub rc<5hs a b , bc, ac ; 
efto parabola a m c b quam tangat re&a a c, & cuius axis aequidiftet 
lateri b c ; latus b c diuifum fit in quotcunque partcs arquales , b i , 
1 S ) g n > n c j & ex pun<5to a tdu&x Cmc rcdx a 1 , a g, a h occurrcn- 
tes hmbo a c b in m, c , n , per qua? pun<5ta educantur q m , d c > 1 n 
arquidtftantes lateri b c , & occurrentes reftis a c , a h, a g, ai in t, o, 
f , r, p , n. Confiderentur figura: quadrilaterae lnib,renp,omfe, 
&trilatera amtjquae fingulae pcr limbum. parabolas diuiduntur in 
duaspartes quarum vna eftintcriorfigurae amcbd^altera cxterior. 
Efto praeterea figura fecundaabgc cuius iatus ab arquet, maioris 
pcrfpicuitatis caufa, re<5tam a b prima» figura? redilineae i linea autcm 
b g, fit quaelibct curua aequalis retta? b c > a pun&o c du&a fitrefta c 
a, &curuabgcintelligaturdiuifain totidcm partes bi,ig, gh,hc 
in quot diuifa fuit rc&a b c ; ifta? autem partes bi,ig, gh, hc talcs 
fint vt du&is re<5tis ia,ga, ha, aequaliafint Ipatiabai, iag,gah,h 
ac. Re&aabintclligatur diuifa iu partcs aq, qd, d 1 , 1 b aequalcs 
partibus aq, qd,dl,lb. Perl, d,q intclligantur defcriptae cur- 
ux lnp,drcs,qmt fimilcs fimilitcrque pofitae curuis b i g , b i g h, 
b h c. Incclligatur curua a u m e n b incedcns pcr illa omnia punda, 
in quotcunque partes diuifae concipiantur tineae. Hatclinea vocctur 
fpiracea quando b g c non cft peripheria circuli , co pa<3o quo cyli*- 
dfAc::i?h dixifrcquentius in Elcmentisfolidum prismatoidescuius ba- 
fis non eft circulus. Patct figuris primae figurae Inib, rcpn, om fc, 
a m t rcfponderc totidem iifdcm litcris dcfignatas,& figuras iftas diui- 
di qiioqticpcrlimbumacb irtduasportioncs vnan» intcrnam, aliam 
cxternam. 

Oitjndendum eft principia Archimedis pro fpirali adhibita , pro- 
bare figuram a c n bd compreheofam fub recla a b necnon fub curua 
a e b fpiracea , effe trientcm totius b a c g , idquc vcrum quoquc efTc 
in triangulo a b c rcfpeChi fcgmcntiparabolici a u c b. 

In prima figura parabolam am b cflc criencem figurx • bc dcmonftra- 
uic Archimcdcs per librae principia in libri dc quadracura parabolar, & 
no9 in fcpcima fccundi illam propoficioncm excendimus ad alias figuras 
,Vn quibus Mfcpaafceft quatlibet curtja , vc in pratfauonc monuimus. 
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Quando curuabgccft peripheria circuli inregra , oftendic m vigefima 
quarca de fpirahbus figuram amcbeflc cricncem figurz a b g c , vcicur 
aucem ad id oftendendum principio demonftraco in decima. studdratdcm- 
nU linedrum aquaiium mdxtme • quddrdtorum quidem linedrum fe fe aquaixter ex- 
cedentium minord effe quam tripld ; auontam dfjumftu quilufdamtrifla funt : rtliquo- 
rum autem demfto maxima, qxudrato maiord , auam tripla ; quoniam affumfta mino- 
rafunt auam tripla quadrati maxima). Et froJ>terea ft ftmiles fgurd deftrxhantur at* 
emnii>tis ; ah iis > qua fe Je aquaiiter excedunt ; €>• d\> iit , qua funt aqualts ma- 
xinue : qua ai iit defcriiuntur , qua funt tquales maximd , edrttm quidem, qua a% itf, 
qua\ fe tequaltter excedunt , minores erunt quam tripla ; reliquarum >rro » dcmpts ed t 
qua a maximd defcribitur , maiores , ^u«m iri/>/* . ftmiles namque figura edndtm in- 
ter fefe, quam quadrata frofortionem hdlrent. Czcerum Archimedes in illa pro- 
poficionc vigcfima quarca aflumic arcum b g c eflc zqualem coci periphc- 
riz circulaii , ideoque ex eo gigni lpiralem primz rcuolutionis : fcd fiue 
fic incegra pcripheria fiue quam volueris habeac proportionem ad illam 
integram , eadem eft vis demonftracionis. 

Vnum faccffcrc poflec negocium , qu6d quando linea b g c non cft cir- 
cularis , figurz a 1 n , a n p non finc fimiles ; fed id nihil obftac quo minus 
demonftracib fuum robur obcincac ; quia furHcic ad cius erfc&um vt figu- 
rae aln.anp finc zquales, & vc figurat aig»anp,are &c. fintfimiles; 
id aucem accidic quzcunque fic curua b g c : crgo &c; quod erac dcmon- 
ftrandum. 

COROLLARIVM L 
Demonftrationis progreflus cum oftendac cheorema efle verum quz- 
cunque fit curua b g c ; patet curuam b g c pofle e(Te fpiralcm vcl fpi- 
raceam, fc&ioncm conicam quamcunque,& vno verbo lincam quam- 
cunquc fiuc angulofa fit , fiuc fit <ntU^t<u » etiam fi illi anguli fint rc- 
cVilinci , vcl curuilinei , vel quomodocunque mixci. Iccm fiue curuz con. 
ucxa fint ad parccs a , fiuc finc ad oppoficas. 

CORO LLARIVM XI. 
Quando curua b g c cft arcus circuti , & comparacur cum figura in qua 
b c fic re&a linea , analogiam earum omnimodam primus deprchendit & 
cicmonftrauic Grcgorius a S. Vincehtio fupra laudatus ; ca verd analogia 
vel fymLoli^dtio reperitur quzcunquc linca.fic b g c, rn v<raquc figura. 
Quia ver6 quandqbc ejft ec<5ta linea , pror^riiones omncs facillimc^de- 
tcrminancur ex qu-^iatura parabol»! & aiiis circa^Kanc fe&ioncm coni- 
cam mucntis ; vt inczte.ris fimijia deccrmihcncur ,pbti dcbentcxprima 
figura in qua limbus a m e b eft parabolicus. 

C O-RO LLARIVM III. 
Io figura prittia vbi , limbus a m b cft parabola , fi compleatur praral- 
lclogramtm**bc & ittngatut diamexer bjx, ipfa b x tangit parabolam 
a c b ,*coti*t ac , -rriex trigeima XtmA gnmi cqnieorum facile colligi- 
tur : & ita «&a a x intercepta inter tangcntem b x , & intcr a b zqaalis 
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eft re<3ae b c. Similis proprictas dcmonftrata cft ab Archimede quando 
in fecundl figuri lineabgc eft arcus circuii. Sed aduertendum cft li. 
neam b c in prima figura vicem gcrerc duarum quar io fccunda diftingun- 
tur , nempe b g c & b M > quarum b g c cft curua , b M vcro eft re&a tan- 
gens curuam b g c in b, At in primo fchemate cum linea b g c fic rcda 
non potcft tangi a re&a b M , fcd debenc nccciTario fibi mutuo congrue- 
re>dumad tactum conueniunt. Nos autem poftea demonftrabimus in 
vniuerfum fi curuam b c c tangat rc6ta b M > & per a ducacur a x arquidi- 
ftans tangenti b M ; rcctam quae in b cangac fpiraceam acb> occurrere 
ica tc&z a x in pun&o x, vt ipfa a x fit arqualis curux b g c. Qux quidem 
proprietas in fpirali demonftrata ab Archimede fummz admirationi fuit 
omnibus Geomecris quocquoc vnquam excicerc huius thcorcmatis con- 
templacores. Quod autcm noftcr Gregorius a S. Vincencio dubicabun- 
dus innuic , Archimedem dcriuafle hanc fpirahs proprietacem iparabo- 
lica figura in qua linea b c cft re&a > id probabile non eft , cum Archimc 
des initio libri de rpiralibus ad Dofitheum candid£ fcribat ifta defpirali- 
bus thcorcmaca fuitfc a Conone inuenca nullis eorum addicis demonftra- 
cionibus> quas proinde Archimedes perquifiecic, & tandem inucnerit, 
ipfiquc Cononi apud Pofteros omnem fcrme* gloriam horum thcoreroa- 
tum prarripuerit. Si itaque vllus forcc accufandus> is cffet Conon primus 
fpiralis lineae & eius propriecacum inuencor. 

COROLLARIVM IV. 
Ifta communicacio propriccatum non fiftic in planis>fed ad folida eciam 
percingic : quapropcer ficuti fi cx punclo a excitecur perpendicularisa 
D ad a b c primae figurar planum > parallelepipcdum alcicudinis a D > ba- 
fcos a b g c cft triplum cy lindracci eiufdem altitudinis bafeos a c b d , ica 
quaecunquc fit linca b c in fecunda figura , cylindraceum ciufdcm altitu- 
dinis a D , bafcos a b g c , cft tripium cylindracci bafeos a c b d. Quod ad 
aiia folida transferri patebit ex fequenci prbpoficione. 

. .„• PROPOSITlO II. 

TNtclligatur iifdem manemibus ( Fig. 49. ) cx punc*to D cduci rc- 
JL<2a linea quanmmdto punclo D dcfcribat fupcrficiem inccdcndo 
pcr lineambgc, acproinde dcfcribcns fuperficicm quae filinca bgc 
fit pcripheria ciirculi , crit ctnkm fi aliacuraa crit homoeconk*, ita 
cnim appcllauimus eam in corollario fccundb duodcdmar quarti H- 
tri tetragomfinicorum, fi autcm linca bc fic rec>a, ctit cnnealis fu- 
pcrficics , folidum enim abfcifTum duobus planjs fc fe fccannbus ex 
cylindracco aliquo , vocauimus in vigcfima prima ciufdcm quarti li- 
bri tunutum. IntcUigatur praetcrea per limbum a c b inccdcrc linea 
paralieia redar a D & dcfcribcte fupcrficicm ylwduxm. cuius bafis 
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"Oftendendum cft folidum quod cftcommune ifti cylindracco ba- 
feos a eb q altitudinis a D , & homoeoconico bafcos a b g c , verticis 
D, vi analogia? coni cuoluti & expanfi cfTe fcxtancem cylindracei 
altitudinis a D , bafcos a b g c. 

Iftud ita oftcnditur in prima figura , vbi linea b c eft rccU. Ex re&a a 
b abfcindatur b E ipfi a b xqualts, fitquc a b diuifa bifariam in d : eric 
crgo dc diamcccr fegmenti parabolici aeb,& cius grauitatis centrum 
eYit in re&a d e : ergo fi libra a E fufpendatur ex b perpendiculo b c, bra- 
chio b E,xquiponderans fegmento a c b d erit xquale dimidio ipfius, cum 
v t b E brachtum ad b d longitudinem > ita fit fufpenfum a c b d ad xqui- 
ponderans. Sed fufpcnfum eft triens figurx a c g b : ergo dimidium illius, 
nempe xquipondcrans, eft fcxcans figuraracgb. Praeterea cx vieefima 
prima quarti tetragonifmicorum patct cuneatum folidum abfciuum cx 
cylindraceo bafcos a e b d ciTc aequale cylindraceo altitudinis a D,bafeos 
xquancis quadratarium fpatium , fiue xquipondcrans iam inuentum : cr- 
go in prima figura folidum illud commune homceoconicodefcripto pcr 
re£Um ex D mancnte incedentem pcr c g b , & cylindracco bafeos a c b d 
eft xquale cylindraceo alcicudinis aD , bafeos xquantis fextantem figu- 
xxabgc. Igicur per analogiam id quoquc verum eft quarcunque fic li- 
nea bg c ; quod erac demonftrandum. Hanc porro analogiam inhoc effe 
vcram fi quis fibi dcmonftrari poftulct , fuo quidem iurc vtctur ; ncquc 
cnim in Gcomctricis quicquam nifi per vim & a coa&o conccditur. 

COROLLARIVM. 
Quando Iinea b g c cft periphcria integra circuli femidiametro a b* de- 
fcripta , & pun&um c congruit pun&o b , patet lineam a c b eflc fpiralem, 
& fuperficicm dcfcriptam motu rc&ae ex vcrtice D pcr limbum b g c elTc 
conicam : igicur in ifto cafu folidum communc cylindracco bafeos a c b 
q , & cono ,eft fexca pars cylindri alcitudinis a D , cuius bafis fit circulus 
peripherix bgc; & fi rc&a aDponatur xqualis rc&xab cft oc"Uua 
pars fphxrx cuius circulus roaximus fit idcm qui bafis coni, fcmidiame- 
troab dcfcriptus. Nam hemifphxrium incumbcns illi circulo cft bcs 
cylindri alticudinis a D habcntis pro bafi eundcm circulum , vt ex Archi- 
medcis demonftratif patct ; ergo ciufmodi cylindrus continet tres fcmif- 
fcs eiufmodi hemifphserij , & crcs quadrantes totius fpbxrx : crgo cum 
fcxtans trium quadrantium vel fcx o&auarum , fit o&aua pars, liquet fo- 
lidum communc cylindracco cutus bafis fit fpiralis primx rcuolutionis, 
altitudo a D xqualis fcmidiamctro a b ,& cono vcrticis D > habenti pro 
bafi circulum femidiamctri a b, eife o&auam partem fphxrx cuius cir- 
culus maximus fcmtdiamctro a b dcfcribatur. Iftud problema nobis po. 
ftea quam edldtmus viginti ULas propofitiones qux primum huius Opc- 
xis librum conftituunt, propofuit foluendum D. Pafcalius ycluti fuum; 
jpfittnquc idcmpro fuo poft aliquot mcnfes in lucem dcdix Dcupiwil- 
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lacus ia cpiftoll ad D. dc Sluzc ; quod facit vc difcrimcn tnccr Dectonuil- 
lxum& Paichalium ccquod fit non fatis vidcam. Porro fialtitudoaD 
jcquet fcmidiaoiettum a b , & A E , E D fint acqualcs , Dettonuillacus af- 
fcrit folidum iftud , quod cono & cylindracco commune cft , cjfcdd cylin- 
drttm btfcos ciufdcm cum cono t C? dltitudUnk « £ , >r omnu ftmul atudrata h i du~ 
tfain l 4 funt dd cubum cuius latus ftt suadrdtum d £ ; idcfi .Jicut margaritum tcr- 
tij ordinis dd rcfldngulum comprehenfum fuh dxc O fuh ordindtim dppltcdtd ad mc- 
dium , audm rdticnem D. Jc siu^e dcdit non in mdrgtrito folum Urij ordinis , fcd 
etidmindliis reliauorum ordinum auibus confdnter comfctit r4ti 0 numeri dd nume- 
rum. Ego cuiufmodi finc ifta margarita dolco me nefcire, necdum po- 
tuiffe nancifci librum qui idmc doccrcc ; fateorque non pocuiflc roc vi- 
dcre an mcus huius folidi calculus concordcc cum co , qucm cx chcorc- 
macc illo fuo eliccrc omific Dectonuillxus. 

PROPOSITIO III, 

ESco a ccntrum circuli ( Fig. 50. ) fcmidiamecro a b defcripci , 
ciufque pcriphcria fic b e b , quam cangac in b re&a b h , eique 
arquidiftcc re&a aDjcfto prima? rcuolucionis fpiralis bda ; pcr b 
duda (icreda b s (ecans fpiralem in d fupra radium a b ad parces e, & 
occurrens re&a? a D in s. 

Oftendendum eft re&am a s cflfc minorem pcripheria circuli b cb 
intcgra. 

Pcr d & a ducatur re&a ad occurrens peripheria* circuli in c, & per e, 
d ducantur ordinatim applicatac c o , d c ad radium a b : ex rc&a a b ab- 
fcindatur a c acquajis re&ac a d. Cum a d fubccndcns angulum re&um a c 
d fit maior quam a c fubtendens acutum a d c , cric a c maior quam a c ; 
per c ducatur t u parallela lateri a s trianguli a f b , & occurrcns lateri f b 
in u. Qupniam pun&um t cadit intcr c & b, erit trianguli bc d latusbc» 
maius lacere b t trianguli b t u ; ergo cum fimilia fint ipfa triangula, latus 
c d erit maius latere t u , ac proindc completi parallelogrammi c t u x,la- 
tus c x crit minus latcrc c d. Quoniam igitur rc&ac a c , a b funt squalcs, 
itcmque ex conftrucVtone a d , a t , erunt quoquc arqualcs d e , b r. Igitur 
cum in triangulo f a b bceri a s acquidiftec t u , vt eft f a ad a b , ita u t la- 
tus tfianguli u t b fimilis triangulo f a b, eric ad t b , & altemando vt a s 
ad u t vcl ad x c , ita a b ad t b , vcl a c ad d e. Sed vt a e ad d e ita ex ge- 
nerationc fpiralis eft peripheria circuli ad arcum e b ; ergo vt pciripheria 
circuli ad arcum c b » ita rc&a a s ad c x , & alternando vt periphetia tota 
cirtuli ad rcclam a s , ica arcus c b ad re&am x c. Scd arcus e b eft maior 
re&a xcvtmox oftcndetur : ergo peripheria circuli cft maior rc&a ai. 
Supcreft vc ofteridanlus arcum e b cfle maiorem redta x c. Si iungatur re- 
&aeb,arc\rierb eric maior ipsa' rectt e b ; hv triangulo autem reftan- 
gulo c ob,reaa cb ftibtendcn« anjguium retfam eft tatior Uterc e o, er- 
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go & mulc 6 maior re&a d c ( cum vt a e ad a d ita fic in triangulo eao, 
latus e o ad d c ) crgo arcus crbcft tnaior quam recla d c , & multo raa- 
ior quam re&a x c. Igitur rccta a s eft minor peripheria circuli , quod 
erat oftendendurn. 

1 COROLLARIVM I. 

Iftc modus dcmonftrandi non poftulat vc fpiralis rcfpondeat toti peri- 
pheriac circuli i fcd fatis cft vt totus arcus cui fpiralis rcfpondet fcctusfic 
in e ica vc totus ille arcus fic ad fui portionem e b , ficut eft rc&a a e , ad 
ed. 

CO.ROLLARIVM II. 
Praecerea idcm dcraonftrandi modus nonpoftulat arcum b r e cffc,cir- 
cularem , fed tantum curuam b r e cilc maiorcm rc£ta c x , id autem fem- 
percritverum quotics arcuserb crit raaior re&a c b ( quod ita cffcvt 
cuidens affumunc Gcometrac cum Archimcdc) & quotics infupcr re&ae 
b eritmaior quara c o, id vcrd itacft quoticfcunquc angulus cobeft re- 
&us, vcl recto maior. 

PllOPOSITIO IV. 

Ilfdem mancntibus (Fig. 51. )rccla f b fccet fpiralem b i infra re- 
dtam a b in punCto i. 

Oftcndcndum eft rc&am as cife maiorcm periphcria circuli intcj 
gra. 

Re&ac a i acqualis abfcindatur ac, & per i ducatur il pcrpcndicularis 
ad reclam a b : cx re&a a b abfcindatur a c acqualis rc&ac a i , & ducatur 
t u acquidiftans rcdbr b h; eric ergo a c maior quam a I, cum a i fubccn- 
dens angulum re&um a I i fit maior quam a 1. Prxterea rccla a i occur- 
rat arcui b e circulari in c ; quoniam vt illa peripheria circutaris cui ref- 
pondet fpiralis ad pun&ura b pcr priraara rcuolutionem a fuo initio pro- 
duda , fc habct ad compofitara cx cadcm pcripheria & ex arcu b c fecun- 
das reuotutionis, itacx fpiralis fccundac reuolucionis generatione eftai 
rc£ta ad radium a e ; crgo diuidendo vt fe habet arcus circuli primac re- 
uolutionis ad arcura b c fccundac , ita cft radius a c ad e i , ica vc inter a & 
i iaceat pun&um e« Practerca quoniam quoticfcunque arcus fpiralis pri- 
mac rcuotutionis fecatur per re&am cxbedu&am, re&aas eft minor 
quam arcus circuli pro prima rcuolutionc aflumptus , patct iftas fccan- 
tcsnon aufcrrcexre&aaDrc&asasquacita cxcrefcadt prout magjs & 
magis acccdunt ad re&am b h tangemcm , vt fuperent omnemdacatn re«. 
&am,cum neque arqucnt vnquam arcum aflumpcum circuli : crgo tan- 
gcns fpiralem fccabit re&am a D. r Hoc autem pofito apertum eft curuam 
b i non cadcre inter re&am b h & curuant b c : angulus igicur i b ) elVaipu- 
tus , ideoque pun&um l cadit inter b & t ergo cura recta b h fit , vVrifrvx 
oftcndemus , maior arcu b c, rc&a autera t U latus triartguli b u cVfic rafi- 
iot latcrc i *tnanguU b i I ito fimilis , fed Hibcntis Iacui b Imirwsfttcrc 




f44 D E CYCLOIDE 

b t , vt oftendimus j erir t u maior arcu b e. Quoniam tcto afqualcs ftmt 
ab,ae&at,ai, crit vt a b vcl a c ad b t vcl ad c i , ita pcriphcria circu- 
laris primae rcuolutioni refpendcns ad arcum b e , fcd ita etiam ob fimi- 
litudinem triangulorum f a b , b t u eft a s re&a ad t u vcl ad l x : ergo vc 
peripheria circularts primc rcuolutionis ad arcumbe fecundx reuolu- 
tionis, itaeftas re&aadlx,& alternando vt pcripheria circularis ao 1 
asre&am, ita arcusbe adl x maiorem ipfo arcu b c : crgo recta as cft 
maior pcripheria circulari primz reuolutionis, fi quidem verumcftquod 
rcftat probandum , rc&am 1 i cfle maiorcm arcu b c. 

Pcr c ducatur tangcns e q occurrcns tangcnti bh inq , & iungatur rc- 
clabe, dua: ergo bq , q c ex principio Archimedco pofito initio libro- 
rum de Spharra & cylindro funt fimul maiores arcu b r c. Iungatur re&a 
a q, qux bifariam cx elementis Euclidcis fecabit arcum c r b , ac proindc 
& an^ulum e ab : ergo pcxjecundam fexti Euclidis, vt h a rc<5ta ad ab, 
ita h q ad q b | fcd h a latus trianguli h a b fubtendcns angulum re&um, 
cft maior quam a b ; crgo h q cft maior quam q b , ac proindc & quam c 
q ipfi b q atqualis : crgo ciim duac c q , q b fint finyil maiores arcu c r b, 
erit hb maior eodem arcu, ergo 1 i eft maior eodcm arcu , quod affum- 
pfcramus; igicurre&a a seft maior pciiphcria circulari prim* rcuolu- 
tionis, quod crat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

Arcum circuli primar reuolutionis inteliigit Archimedes totam pcri- 
pheriam circuli ; poteft tamcn vt amplior euadat dcmonftracio, ica intel- 
ligi vt primx ^cuolutionis arcus circularis fit illc qui percurritur totus 
radij motu cb tempore quo radius pcrcurritur totus a pun<Sto defcriben- 
tc fpiralem lineam fccundae vcro reuolutionis arcus circularis erit ille 
iaem replicatus in confequentia , qui percurratur eodem tempore a radio 
intcra dum pun&um defcribens fpiralem percurrit re&am aequalcm ra- 
dio iacentem in dire&um ipfius radij. Ita verd de tertia, quarta & rclU 
quis rcuolutionibus intclligi fic oporccc, vt re<3a quac percurricur au- 
gcatur in fingulis rcuolutionibus, radij vnius magnitudinc. Iftud vcro 
ad fpiraccas debcbit applicari proportionc quadam initioindicata. 

COROLLARIVM II. 

Corollyium primum fupcrioris propofitionis hic vt patct locum ha- 
bet fuum; Praetcrea demonftrandi ratjo ficuti in fupcriore non poftulat 
arcum b r c elfe circularera > ita ncque hic, fed cantum curuam b r.c cfte 
minorem re&a I x ; & re&am t u vcl.l x xquidiftare cangemi b h. 

PROPOSITIO V- 
f Sto ( 52- ) a ccncrum eilipfeos cuius a b fic femiaxis minor, 

4>cii> du&a fit bhcangens cllipfim , & duftus fit quicunquc ra- 

dius a c, occutrcas tangenciin h- .■ ' 

, . Oftcndcndura cfta^u W tae cffcminotcm re&i bJ>. 

Quoniam 
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Quoniam a b cft femiaxis minor , radius a c crit maior quam a b ; iun- 
gatur rccU e b , quz bifariam fccctur in z & ducatur radius a z r occur- 
rcns tangcnti b h in q ; crgo fi iungatur c q tangct cllipfim , vt cx trigc- 
fima fcptima primi conicorum aperte infertur. Per c ducantur c t , c y 
parallelz re&is a b , az& occurrcntcs re&z b h in t & y. Igitur cilm in 
parallclas a b , et incidat re&a a h , angulo h a b zqualis crit angulus h c 
t ; eadcmque de caufa cum in parallelas c y , a z incidat eadem a h, angu- 
li h c y , h a z erunt arqualcs : fcd angulus h a z eft minor angulo h a b ; 
ergo angulus h e y cft minor angulo hc t • crgo pun&um y cadit inter t » 
& h : crgo re<2a q h eft maior rc&a q y ; cumquc c y , z q zquidiftent in 
triangulo c b y , ficut b c fccatur bifariam in z , ita b y in q : crgo re&a q 
h eft maior quam b q. 

Rurfus quoniam e z , z b funt zquales , & radius a c eft maior radio a 
b ; in triangulo a z c angulus a z c erit maior angulo a z b trianguli a z b: 
ergo angulus bzq zqualis anguloazead verticem z pofito cft maior 
angulo c z q qui arqualis eft angulo azb ad vcrticcm cundcm pofito; cr- 
go cura latcra trianguli b z q fint zqualia lateribus trianguli c z q fingu- 
la fingulis , & angulus b z q fit maior angulo c z q , patet re&am b q cfic 
raaiorem rc&a e q : ergo b h eft maior duabus fimul b q , q c , ac p r o indc 
& arcu c r b , quod crat demonftrandum. 

COROLL ARIVM I. 

Hinc patet quicunque arcus fit e r b, firc&a ac fit non minor quam * 
b , re&am b h etfe maiorem duabus fimul e q , b q tangentibus ; & fi cx z 
bifcftione re&x c b excitctur pcrpendicularis z a occurrcns rcftar b a in 
a ad curuar,c r b caua ( quod accidct quotics angulus a b c fucrit acutus) 
tt&U ac, a b effe arqualcs. Et fi inter a & b fumatur quodcunquc pun- 
&um u , & ducantor rcclar u z , u c , re&am u e cflc maiorem rcCia u b. 
Cum enim a z fit pcrpcndicularis ad e b , anguli c z a, a z b erunt zqua- 
les r ergo angulus u z e cft maior angulo u z b ; ergo re&a u c cft maior 
rc6U u b , cum triangula u z c , u z l> habeant idcm latus u z , & latcra z c, 
zbarqualia. 

COROLLARI V M I I. 
Si e r b fit quilibet arcus fcclionis conicz vcl cuiufcunquc altcrius cur- 
uz quz tota fit caua ad partes z, & b h tangens fit perpendicularis ad rc- 
c5rara b a, itcm fi-re&a b r per b ducatur fubtendcns arcum b r portionem 
quamlibet arcus b r c ; angulus h b r erit minor angulo h b c , ac proindc 
pcrpcndicularis ad refta b r eam bifariam fccans occurrct rcclf a b vltra 
pun&um a , fecabit cnim re&ara a z ad curuz e r b partes a : igitur quz- 
cunque cx pun&o a cducatur linca ad quodlibct arcus c r b pun&um illa 
crtt maior quam»a b : igitut arcus c r b habcbit proprictatcra quz rcqui- 
ricur ad hoc vt rccla b h fit maior axcu c r b. Quod fi angulus h b a non 
fit rcclus fed acutus , fempcr ftabit di&a proprietas. 

< * 
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PROPOSITIOVI. 

ESto vtin tertia(f/£. 5o.)arcus circularis er b, & fpiralis dbi; 
cx pun&o b edu&a fit b V tangens fpiralcm in b 9 & occurrcns 
reoras a s in V. 

Otlendendum eft redam a V eflfe a?qualcm arcui circulari quiref- 
pondct rcuolutioni prima? in pun&o b terminata?. 

Rcuolutionem intclligo non folam a*m»>mr*rtt , fcd ctiam vt dixi in 
corollario quartx , mocionem radij & pun&i pcr radium incedentis ab 
vno eius cxtremo quoufquc punCtum perueniarr ad aliud extrcmum , at- 
que hzc cft prima rcuolutio ; fccunda erit fi radio ifti addas in dire&um 
altcrum radiuro, qui pari ratione a pun&o gcneratorc fpiraiis lincac mo- 
ucatur, intcrCa dum pari quoquc latione linca confcquenter pcrcurrit 
parcm priori arcum ; & ita tcrtia , quarta , & aliz reuolutiones intelligi 
dcbent , vt propofitio euadat gcncralis. 

Efto itaque reuolutionis priraz terminus & meta b , initium a ; radius 
autem cuius motu dcfcribitur fpiralis eft ipfe ab, quando primz reuolu- 
tioni reipondet tota pcriphcria circularis ; erit vero alius quilibec a f , fi 
primx rcuolucionis arcus fumaturferb, ita vt quo tempotc^pun&um 
gcncrans fpiralcm incipit moueri a pundto a ad f per radium a f , ipfc ra- 
diusmancnte acircumfcratur per arcum f c b , fcruata vtrinquc motionis 
«quabtlitate , vt przfcripta ab-Archimede ratio generationis poftulat. 
~ Hoc ita dcclarato vis dcmonftrationis ab abfurdo pctitae hzc eft, fi ar- 
cus clrculi non cft zqualis re&z a V vcl eft minor , vel maior. Sit prirad, 
fi ficri poteft , minor , illique fit zqualis rcdta a s ; ergo fi ducatur re$a 
b s fccabit fpiralcm in aliquo puncio d ad partes fupcriores radij a b, vc 
infra oftendetur igitur per tcrtiam propofitioncm , cum rccla b s fecct 
fpirakm in d fupra radium a b ; erit a s re&aminor arcu circulari qui rcf- 
pondct reuolutioni , quod cft abfurdum cum cidcm arcui ponatur zqua- 
lis. 

Sit fecundo fi fieri potcft re&a a V maior in arcu primz rcuolutionis, 
fitquc a q illi xqualis ; iungatur rccla b-q quz fecabit fpiralcm infra a b 
puncto i , vt mox oftendemus ; crgo cilm re&a ib q fpiralem produ&am 
fecet infra rc&am a b , re&a aqcritper quartam maior arcu circulari 
primz reuolutionis ; quod eft abfurdum cum ei arqualis pofita iam fic: 
itoncrgoau re£h eft maior , neque minor arcu circulari prima reuolu- 
tionis , fed eft ilii xqualis , modo conftct re&am q b fccarc fpiralcm in i. 

ld vcro oftenditur cx tangcntis proprietate demonftrata ab Euclidc ii- 
bro ? . propofitione \6. *lttr*m rtft*m non tddtre in Intum inttr ftripherum e> 
t*n r eniem eomprebenfum; quam quidem proprictatem communem cfle re- 
&is quar fe&ioncs conicas tangunt demonftrat Apollonius libri primi 
Conicorum propofitione trigefima fecunda. Quoniam igitur re&a b h 
tangit arcum e r b in b,quzcunque alia b q fecansangulum a b h ducatur, 
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fecabit arcum tn y : ergofi rungatur radius ay, fccans fpiralcminz, pua- 
&umzcrit intcr a & y, cjuia vt totus primx reuo.utionis arcus ad fui 
partcm y r b , ita ex gcneratione fpiralis cft radius a y ad fui partcm y z. 

Habcnt igitur hanc proprietatem fpiralis & circuli pcriphcria , vt iijcx 
pun&o b cducatur quarlibct re&a b y fecans pcripheriam in y , & iunga- 
tur radius a y , in iplo radio a y fit z pun&um fpiralis , & vt rc&a b z ie- 
cet ita fpiralcm , vt intcr a & y pro prima reuolutionc iaceat pun&um z, 
in fecunda vcrd inter a & z iaceat y. Qudd fi inter re&as a b , b h cx pun- 
£to b duci poffet aliqua re<Sta qux non fecaret arcum b r e , illa non habc- 
ret vllam fibi refpondentem ex b pariter edu&am qux fecarct fpiralem ; 
& ficuti inter tangentem bh&arcum circuli b e poffenc duci innumerx 
re#x ex pun&o ca&ih qux non fecarent peripheriam circuh, ita inter 
fpiralis linex tangcntem bV & arcum ipfum fpiralcm poifcnt ex b agi in- 
numerx quoque re&x qux non fccarent arcum fpiralem. Ergo tunc ma- 
le* fumcretur rc&a q b fecarc arcum fpiralcm, cum fine numcro poflent 
duci inter tangcntcm & fpiralcra quar non fccarent ipfam in alio pundo, 
fed illi tantum occurrercnt in b. ltaquc hxc cft natura fpiralis vt tangens 
eiusb V imitctur tangentem b h arcus genitoris in hoc, vt ficut in locum 
qui inceriaccc intcr arcum genicorembre&cangencem b h potcft vel non 
poteftcadere re&a , ita in locum qui eft inter fpiralem illi re<pondencem 
b d z & tangeutcm b V poflic yel non poflic duci re&a ex pun&o tac*his b. 
Ciim igitur in locum qui iacet inter ciccularcm arcum & tangentem non 
pdCfit cad£e recla , ncquc potcrit cadere in locum qui iacct inter fpira- 
lem b d z & tangentcm bV. ergo re&a quxcunque exb edu6U prxtcr 
tangcntem bu, fecat fpiralem arcui cijcu4i refpondentcm , prout quoque 
fecat arcum ipfius circuli \ redtc ergo aifumpfimus rc&as b q , b s ex pun- 
do ta&us b cdudtas , & diuerfas a tangente b V fecarc arcura fpiralis ex 
■ arcu circulari genitx : ergo &c. quod crat demonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

»•]«», > , 

Qux de fecunda reuolutionc & aliis demonftrat Archimcdcs, fatisper- 
fpicuafuntfi dcmonftratio prxlcntis propofitionis clare intelligatur ; 
quaproptcr ea omittimus ampliorc elucidatione cxponcrc. - 

COROLLARIVM II. 

Ex dcraonftratts ha&enus liquct demoftrationisrobur perfifterc etiam 
infpiraceis dummodo« arctis* genitoris e r b tangens habcat propricta- 
ccra illaro vc ialocum mterceptirm tangcnte & arcu nulta re&a cadat ex 
punfto ta&uscdutfta ; ac pro.nde «t hoc ipfum conucniat tingenti fpira- 
ccx. Secund5 corollarium fecundum tertix cxigit vt angulus c o b vel d 
cb non fit mihor recto, ad hoc vt runctl e b,angulus a b efit acutus eadc 
veropropoficio cortia rcquivic yc re&a adftcmaior re&a ac,quod ncceiTa*- 
rio euenic fi angulus a c d non fic minor reeto;ergo cum nec a c d nec d c b 
debeanc eitcminores rc&o,fccunda ifta condicio co rcducrturvt angulus 
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a c d fit recSus. Tertio vt arcus b r c fit cauus ad partcs foltij a. Qtiarton 
rc<Sh ex initio a ad arcum genitorcm vtcunquc edu&a fit non minor re- 

&iab,id cnim cxigitur in corollario primo quintae. Quotics ergo ar- 
c\js gcnitoris quacuor erunc propriccatcs iam dititae ,prima quidcm vc in 
locum incer tangcntcm b h & arcum genitorem b r c nulia ex b du&a re- 
tt\ cad.it ; fccunda vt angulus a b h fic re&us , tcrtia rt arcus c r b fit ca- 
uus ad partcs inicij a : quarta vt quaelibet redta ex a initio du&a ad arcum 
non fic minor re&a a b , toties demonftratio prarfcntis propofitionis idem 
dcmonftrabit dc fpiracca, quod hic demonftratum fuit dc fpirali. Vndc 
patet quim ampla euadac prxfens propofitio. Hanc fpiraccam voco con- 
tmuam. 

COROLLARIVM III. 
Qaoaiam in prima propofitione ponimus ad erfcciura illius demonftra- 
tionis curuambre gcnitriccm fpiraccar eflc cuiufcunquc modi , ad crTe- ' 
darn vero pracfcntis req^irimus quatuor iam di&as proprictates in cur- 
ua illa genitrice, patet iftud theorcma non patcre tam latc* quam illud. 
Sunt enim plurimae curuar quibus illac proprietatcs non competunt , cu- 
iufmodi funt illac quac angulofae funt , id cft compofitac ex raultis lincis 
angulos conftitucntibus ; namque fi cx angulo cducas re&as quac hinc & 
inde tangant arcus conucnicntes in angulum , illar reclae non iacebunt ne- 
ccflario in dire&um ; angutum vcro a b hpoffe non efle re&umpacctcx 
co quod in fpiraceae gcncratione pofftc initium eius poni in quolibct pun- 
6to , ac proinde extra pcrpcndicularem excitatam ex pun&o \mpd tangcn- 
tem b h. Nos igitur in fequentibus non fumemus pun&um a, fiue initium 
fpiraceac n;fi in pcrpcndiculari«d tangencem b h , arcum verd b r e oftcn» 
dcmus (rtwixta* t^tv , id eft continuo tra&u & fine angulis vno du&u dck 
cribi ; & ad partes initij a eflc cauum : id vero oftendemus in arcu circu- 
lari , clliptico , hyperbolico , parabolicd & ctiam fpiracco contmuo ; vt . 
indc hibcamus arcubus iftis refpondere re&am acqualem intcrceptam in- 
ter pcrpendicularcm cxcitatara cx initio fpiraceae ad radium ab ipfo ini- 
tio a ad finem b fpiratis primae reuolutionis , & incer ipfius fpiraceac can- 
gcntcm cx finc b edu&am. Circularcm veto arcum adnumcrauimus quia 
illi non folum rcfpondet fpiralis initium habens in centro , fcd ctiam fpi- 
racca initium habcns in quolibct pun&o fumpto in radio qui a ccntro ad 
fincm b fpiraccae grimae rcuolutionis educitur. Porro cum figuram angu- 
lis nullis afperam diximus , animus non fuit cxcludcrc ab huius vocis fi- 
gnificatu peripheriam circuli , quamuis cnim a quibufdam ( vt in prolc- 
gomenis cecragonifmicorum librorum notauimus ) maxime" angulofa fi- 
gura dicatur , td taraen mente magis quam reipfa verum cft , nam liccc 
circuli ambitus fit reucra ille in quem definunt figurae infcriptar vel cir- 
cumfcriptae ™wy*vM<u : dcfinunt tamcn, ncc ciiculo7T^«^Fi7>rm com- 
municant. . !i >t »■ 

'.' . . • . '. j ..' 'i'. * i 70.:f..3 . * •- 
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. •!.. PROPOSITIO VII. 

1N (chcmate quinta? propofitionis( Fig. 52.) arcus er b efro circu- 
laris , qucm m b tangat recla b h > ex puncio b educla fit b u pcr- 
pcndicularis ad rc&am bh ; & ex punlio z bifiriam fecante recram 
cb cxcuata fit perpcndicularis z s ad ip/am eb, occurrens recla?a b 
ina. 

Oitendendum eft fi inter a & b fumatur quodcunque pun&um u, 
& iun&i re<5ra u e ponatur iptum u initium lpiracea? u d b refpon- 
dentis arcui crbiuxta methodum prima? propofitionis, quam in b 
tangatrecla bf, occurrcns in fre&ac ue ad ba re«5tam perpendicu- 
laricer excitata: ex u puncto, redtam u t cfle aequalem arcui circula- 
ri b r e. 

Quoniam re&a z a eft perpendicularis ad c b fubtendentem arcum e r 
b 1 patet ex elemcncis Euclidis redtam r a tranfire per centrum, ex iifdem 
▼ero patet redtam b a tranfire paritcr per ccntrum , ergo a eft ccntrum 
circuli , & arcus e 2 b eft cauus ad- partes pun&i a , & reCrx a c , a b funt 
zquales. Praeterca tangens b h habet proprietatcm requifiram in corol- 
Utio^upcrioris vt in eiufdcm propofitionis progrcflu monftratum cft. 
Ex corollario autem fecundo quintae patet omncm re&am cx u eduCtam 
ad arcum e z b efte maiorem re&a u b. Igitur per fupcrioris.propofitio- 
nis corollarium, fecundum re&a uf cft acqualis arcui e r b, quod crat de- 
monftrandum. 

C O R O L t A R I V.M. 
Initium fpiracea: pqfuimus in puq&o intcr a & b iacente, exclufimuf- 
que ipfum a, quia fi ioitium ponatur in a, gignetur fpiralis linea refpon- 
dcns toti arcui dcfignato c r b. Quando autcm arcus c r b non crit circu- 
laris , poterit afiumi pun&ura a vcl ctiam quodiibec aliud inter a& b ia- 
cens, dummodo quatuor in «orojlario fcxtae rcquifita reperiancur in cur- 
uic 1 b. . w. 

PROPOSITIO VIII. 

IN lchemate eodem, arcus er b efto cllipticus vel hyperbolicus 
vel parabolicus , quem rn b tangat re&a b h ; cx punclo b edufta 
ilc b u perpendicularis ad bh : ex z bifectione rc<5ta? b e excitara flt 
z s perpendicularis ad ipfam bc , occurrcns re&a? a b in a. _ 

Oftcndendum eft (1 in recta a b fumatur quodcunque pundum 
11 extra b pofitum , & iuncla reda ue ponatur ipfum u mitiumfpi- 
racea? u d b rc/pondem is arcui c rb iuxtalegcsgencrationis ipfius da- 
tasin prima propofitione, jpfimque fpiraceam tangac in breda bf 
occurrens ini rctta? irg ad re&arn h b parallcla? , re&am u f effe a?- 
qualem arcui elliptico vel hyperbdlico, vcipaTabolico bre. 



Digitized by Google 



i 5 o DE C Y C LOIDE 

Quonlam angulus h b a cft ce&us, & rc^a b c iacct inter re&as *a b, b 
h , patct angulum a b c cflc acutum , ac proinde pun&um a iacerc ad at- 
cus c r b partcs cauas , reclafque a c , a b clfe xqualcs. Prxterca taogcns 
b h haber proprictatcm requihtam in corollario vltimo fextx, vt in eiuf- 
dcm propofitionis progrcifu oftcndimus. Ex corollario autcm fecundo 
quintx patct omncm rcCtam cx u ( ctiam cum cougruit puncloa)edu- 
ctam cflc non minorcm recla u b. Igitur pcr corollarium fecundum eiuf- 
dem fcxtx rccta u f cft xqualis arcui c r b , quod crat demonftrandum. 

PROPOSITIO IX. 

IN codcm fchemate arcus e rb cfto fpiralis vel fpiraccus continuus, 
quem in b tangat recla b h , ex pundto b cducta fit b u pcrpcndicu- 
laris ad b h : cx z bife&ione recla? b c cxcitata fit z s perpendicularis 
ad ipfam b c occurrcns reclaj a b in a- 

Oftendcndum eft fi in recla a b fumatur quodcunque punclum u 
extra b pofitum, & iun&a rccla u e ponatur ipfum u initium fpiraceae 
udb refpondentis arcui erb iuxta.legcs datas inirio prima? , ipfam- 
que fpiraccam modo gcnitam tangat m b redra b f occurrens in f rc- 
&x ugad re<5tam bh parallcla», rc&am uf efTe aequalem arcui crb 
linea? ipiralis vcl fpiracea? continua?- 

Iftud iifdcm vcrbis oftenditur quibus fuperior ; hoc tantiim affumitur 
ex monftratis fub flnem fextx , fi cx arcu b r c qui habeat tangentem prx- 
ditam proprictate rcquifita incorollario fccundo ciufdem fextx, gigna- 
tur fpiralis vcl fpiracea, iftam fpiralcm vel fpiraccara habcre emfdcm 
propriecatis tangcntemin pun&o b. N.am arcum b r e cfle cauum ad.par- 
tes reclx b z ponimus , eum ponamus efle continuum & fine angulis , id- 
que etiam habcat fpiralts & fpiracea continua cx arcu vnde gcnerata pri- 
mum fuit : ergo cum fcgmcntum c r b , & triangulum ifofcclcs e a b ha- 
beant candcm bafim b c, & ad illius partcs oppofitas iaceam , pntecpun- 
ftuma efle ad cauas partcs arcus erb : crgo &c. quod era: demonftran- 
dum. . .' ry - l r i C « / ^ , 

COROLLA RIVM I. 
Quamuis quatuor ifta tantum curuarum gencra ad rc&as reduxcri- 
mus nulla tamen alia,excipicurua dcbct:nam angulofx Cv-non.continux» 
componuntu^ cx non angulofis ; crgo angulofarom dirncnfionota cft fi 
fnmatur pcr partes. ' Cxtcrum tangens fpirajem & 4'pira.cQam raooftrata 
cft in decurfu J fextx habcre iilirn prdprictatcrh line qua nu.lla ptorius fo- 
tetdemonftratio Arch«medis, quam in projibfitioHe dccim.Voclaua adhi- 
bet , & quam nos codem quidem fcnfu fcd diucrfis vcrbis aVtulimus in il- 
!a fcxta pfopoficiorte. Quod fi quis exigcrct cius pci denaonftrationem 
aaulb ampliorem , ei (ifisficri pqifex^&Anoo finc *lu}adt«prepbficiohi- 
bus quas brcuitatis caufaprxt^itf^us i cjua eti*m n!e causa fimilem 
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aliam propricrarem ex gencrante arcu propaganm in gcncratam Lvra- 
lcm vel fpraccam quam fub finem prarfenrts.piopofitionis attulimus, ac- 
curatids dcmonftrarc negleximus. 

COKOLLA RIVM II. 
Dettonuillarus eptftola fcripta ad 'Anonymum & cdita in eodem volu- 
mine vna cura tribus aliis , prima ad D. dc Carcauy,altcra ad D. de Hug- 
guens» tcrtia ad D. dc Sulze , oftendtc mira ingenij fubtilitate, Archimc- 
deo vcterumquc omnium ftylo , fi fit fdrdhoU tuius dxisdauet dimidium peri- 
fherid circuUrn , ordinuiim "Wro dpflicdtd <e<juet r*dium circuli tiufdtm , drcum pd- 
rtkold iftius inclufum intcr dxem e?* ordindtim dpplicdtdm tjfe ddudlempnmd reuolu- 
tionis fpirdli defcriftd \n codtm circulo, intclligendo primam rcuolutioncm, vt 
cam exphcuit Archimedcs iuxta annotata a nobis in primo corollario 
quartar propofitioms. Nos vcrd aequo Le&ori atftimandum rclinquimus 
quanta cx ha&enus dcmonftratis acceflio fiat huic Dcttonuillaei inucnto; 
quandoquidcm & arcui paraboltco , & fpirali alTignamusfuam rc&amar- 
qualem, ca prorfus $nethodo qua Archimedes pcripherix circuli arqua- 
lcm rcdam dcfignauit in decima quarta propoficione fpiralium ; ncc tan- 
tura arcubus parabolicis vcl fpiralibus» fed hyperbolicis etiam atque el- 
lipticts, & quibufcunquc aliis curuisr , <juod ante nos nullus prarftitit 
quantum quidcm ex libris quos vidcrimus editi* amcmare licec. Idem 
Dctconuillatus initio illius cpiftolae ait /«4» demonftrdtiontm tjjt integrdm, 
exdBcduc dlfolutdm \ eo^ue mdgis pUcere foffe Anonymo , auod >*if4 in boc genere 
ftt , cttm nulld ddhuc produ&din luctm exttt , aud\ Antiduorum methodo duds diuer- 
Jigtneris lineds conferdt. Iftudego non fatis intelligb ; nam Archimedcs cir- 
culi pcrimetrum cura re&a linea quat diucrfac planc naturae cft , iam olim 
contulit in hbello dc fpi^alibus , vti modo diximus. 

COROLLARIVM III. 
In fchematc primar propofitionis cxplicandum vnum rcftat quod fcri- 
pfit Gregorius a S. Vinccntio fub flncm propofitionis fecundar libelli dc 
fymbolizationc iuremerito ffirdlem , dici tuolutdm ftut exfdnfdm fxrdhoUm. S» 
*nim in figura primar propofitionis prima intelligas circulum euolui in rc- 
#as, ita vt integra pcriphcria b c b arquct reftam b c, & integra periphc- 
ria q t q arquet reftam q t , atque ita de aliis , patct circulum femidiame- 
tro a b defcriptum euoiui & cxpandi in ttiangulum ab c ; fimilique dc 
caufa fpiralem fiemram a rob d cuolui expandique in parabolicum feg- 
mentum ae bd. Econtrarid pariter dicere poflfis triangulum reclilincurr» 
a b c cuius latus b c arquct peripheriam circuli femidiametro a b dcfcriptt' 
circumuolui & cdntrahi in circulum, fegmentumque a c b d parabolicum 
in ftguram a c b d conuolui. Ne tarocn indc infcras vcl lineam a m e b pi- 
rabolicam efle arqualcm lmcar a vc\\ b fpirali ; vel circulum expmfum efTe 
xqualem connoluto : non entm alfcritur ifta circuli vtriufque arquaifta^y 
fed rationum fimilicudo atque analogia in plurimis. Praeterea aliu^d mo^ 
ncrc dcbcmus vt hallucinationis omhis anfa prarcidatur, cundcm Grego- 
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rium a S. Vinccntio in calce propopofnioni$ vigefimae tcrtiae mcntionem* 
faccrc cuiufdam fpiralis ellipticae quam oftcndit cifc tricntcm cllipfcos^ 
ficuti fpiralis circularis cft tricns circuli : illa tamcn fpiralis linca ahcrlot'-- 
longe* diucrfar cft generationis ab ca quam in prima huius libclli tradidu i 
mus ; licct cnim Grcgoriana & noftra figura fpiracca rcfpondcntcs eidcra * 
cllipfi in hoc conucniant quod fingulae fiut tricns ellipfeos, difcrepanrtf 
tamen plurimum , nam re&a, quae in termino tangit lineam fpiraceam, 
noft ram>cr perpcndiculari excitata a fpiraccae initio ad re&am conne^*** 
fientem pun&a initij & tcrmini , abfcindit portioncm aequalem peripheKl 
riae fiue perimetro cllipfcos , at vcro tangcns fpiralcm ellipticam lincaoK 
Grcgorianam,non abfcindit nifi re&am •xqualcm dimidio peripherie 1 
circuli ,cuius diamctcr aequet axcm longiorem eliipfcos. Diucrfi(Dmi|t 
igitur funt iftae lineae , verumque adeo eft,nemincm Aucorum qui qui*j 
dem a nobis perle&i funt, inuenUTe re&am arqualcmperimecro cllipfcos^ 
vel cuiuis parti ciufdem periraetrl. jjA. 

COROLLARIVM I 
Dum P. Athanafius Kircherius Mufurgiac fuae mirificac tom. 2. pag fc r ^ 
282. quem edidit Romz anno 10*50. tradit mcthodum defcribend* fpira-J 
lis lincae cx pcripheriae circuli portionibus certa quadam arte difpofitisJf 
manifcftum cft cum non agerc dc fpirali Archimcdea , fcd de quadant^ 
conuoluta linea quae rcfle&cndx voci aptimma fit. Etcnim fi Archimedet*^ 
fpiralis componeretur ex illis pcripherix portionibus , nota eflct metho*^ 
dus inuenicndi tangentem fpiralis, vi cuius quadratura abfoluta circulfc^ 
prodircc,vt ex ha&enus demonftratis liquet.At vcro P.303.& 304. vbi ha*i/ , 
betur iftud ipfum quod Dettonuillxus propofuit theorema dt ^udlitdtr 0 
ferimetrorum fdrdboU e> fitrslit , apertum cft cum dcfignare Archimcdeami> 
fcd optaui iam pridemvc illius dcmonftrationem appofuiifct intcgrarn; 
nam quod fcribic , UUm deftndtre ex diutrftsjnotibus , qutu ttutptt ftmiliterey l 
dfudliter dtfcrihitur non fatis cft ad cogendum Gcomctram , ncc ad hoc vt , 
qux defunt dcmonfttationi , indc colligantur facil£. Ad hos ctiam mo-: -y 
tus fed obitcr recurrit P. Mcrfennus in libro Hydraulicorum, vcteftatuft^ 
Dcttonuillacus ipfc , qui hdc ptr motus tllos dtmonfiundi utiont non omnino co»t 
uinci inttllttfum, admonet. Quoniara vcro hunc Mufurgix tomum pr« . 
oculis nunc habeo , his fubdcre lubct ncfcire me,cuf Do&i(Timus illc Au- 
cor pag. 280. vbi tradidit modum dtfcriltcndt pduboU >nico dutlu fili ; addi-> 
derit modum inucniendi focum O , cum in ipfius fchcmate focus fit iam 
datus vci aftumptus, ipfum nempe pun6tum L cui afBgi filum methodus 
iubct. Ifta enim methodus non defcribit nifi eam parabolx partem qux 
vltra focum ad partcs vcrticis iacet ;. jta vcro dcfcribit , vt figat fiium itt 
copun&o quodparabolx focus eric. Pilumcnim ponitur duplum fagitv 
tx B L qux iacct intcr verticem B & pumftum L cui pe&ituT filum, poni- 
tur vero xqualc ordinatim applicatac L G ad axem B L ; crgo cum vt BL* 
adLG ordinatim applicajam , ita fit ipfa L O ad lacus rcct um, vt cx vn- 

dccima 
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d««iat pcimi coweot «m liquct icnc BL quttca pacV lacectt cefli , ac 
ptomdc puoSum L ecic tocui pacabolc, »t dcmonftf atum ett a Vitcllo, 

PROPOSITIO X. . 



Stcndcrc ex analogia coriorum euoluri & conuoluci , propor- 
cioncm candem colligi coni ad cyhndrum citifdcm baieos cV al r 
cmidmis, qua; alia mcthodo iauenta ab Antiquis extat,nempc trien- 
jtjf ad aiTem. Proportioncra vcrd fiipcrnciei coni rcdi ab bafim can- 
jdem quoque erut cum ea quam Archimedes demonftrauit propofi- 
tionei;. libnquintidcfpha;racVcylindro,vidchca lateris tnanguli 
per axcm ad fcmidiamctcum bafcos. ■ - . • 

. In fecunda pr opoficione ( fig. 49. ) monuimus ttcuri ttfanguium a b c 
conuoluicur in circulum l b c , ita cy lindraccum prUma alcicudinis a D, 
bafcos criangularis abcconuolui in cylindcum alticudinis eiufdcm ba- 
fcos circularis a b c : cV ita pariter b omceoconicum cuius eadcm fic alci- 
cudo a D, bafis triangularis a b c,verccx D,conuolui in conum cuins idcm 
fit vertex D , bafis circularis a b c. Ahciqui igitur inuenerunc conum cik 
tftenccm cylindticitifdem bafcps & ahitodinis, quod nos eciam noftra 
mccbodo demonftrauimus in quarti libri cccragonifmicorum corollario 
quinto propofitionis decimz o&ausc. Id vcro ctiam fcruatur in cono euo- 
hsto & conuoluto ; nam homceoconicum eft triens prifmacis vt in illo Io- 
co cecragonifmicorum oftcndimus , ergo cum homceoconicum fit conus 
expanfus & euoltstus, illa propriecas compccic cooo 10 vcroquc ftacu* 
quod erat primum ex demonitrandis. r v •.•/-<-' 

Rurfus ex vcrtice D cducantur recW D c , D b ; patec coni rccci expli- 
caci & euoluci fuperficiem cffc criangulum dc b. Cum igicur re&a D * 
fit ad plantim a b c pcrpendicuUris , eric angulus D a b rcclus ; cumquc 
anguluscba ponatur quoque rc&as , erit angulus c b D rc&us ; crgo 
crtangula c b a , c b D cadem bafi c b prxdita func vc altitudines b a, b D; 
crgo fupcrficies rcdi expanfi cft ad.bafim ab c vcxcda D b ad a b. Acqut 
in cono conuoluto re&a D b eft lacus crianguli pcr axem a D , & rc&a a 
bveft femidiamcter bafcos CircXiUris : ergo fuperflcies eoni expanitad 
bafira, eft vc lacus triangult per axem recti cont coaiuoiuci^ad ietnidiaruc- 
c/um b*f«os ,q*o^*rar g^u^ex^cmonftandis.' wvlu -U «.Wj 

rUi c*< •• PR OPO SITTO XI! I « 

f- 1 • *v t 

ESto pjarttjm quodcunquc ( 53.) fnqiioba, ac ieccnt 
(e acf re&os angulosj ex a cxcitata ad planum fit pcrpendicularis 
x a. ^i>Uno x,a.c, infclhgatuf, cju^cunc^e flguxa a x^ e c jnfiftcns re. 



\ t& m^^^j^^sl^^ x * c fit.qua?hbct linea 
y^lrcaaa^l mm fj^mo^iuiquf. Hajc tfgusa vocctiyr- 
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teratrix. InteHigaturin ptautobac frppojiio (ita «niitt votenif jHtifn 
parallelas b a, c d dtfctibi quo?cunque linca b h/o <: re&a Vet cofuavt 
pauloante, eius vero proprictas ha?c fic vt cecla? ba parallelisnbn 
occurrat niit in vno puneTro- Ad pofitioncni plani xa b intclligatur 
iicrura c c x a transfcrri in cylindraccam fuperficiem E o b l infiftcn- 
tcm linear b h o , dofcriptam motu tc&x arquidiftantis perpendkula- 
ri a x ; modusauttro twnsferendi fic Me ipfc qucm in aecima quinta 
fccundi libri expofuimus , ua vt rc&a? a xi, bl fi&t m eodenrr plano x 
abl, fmcqueax,al a?qualcs, cVducloquouis alio zghad pknumx 
ab parallcio, dimeticntcs zg y hmfiot acqualci } ifta figura vocetur 
gemrata. Sit in eodem fuppofito plano alia quaruis linea b q r ita fc 
habensad bho vt qu*cunquc qh, ft re&ar ba «quidiftantes idu- 
Cintiir, portio q s fit rrraior portione h t, idque pcrpetua legc leruc- 
t,ur , vel ccrte" fit minor , dummodo ftata legc fit minor quomodocun- 
quc ducantur ad rcaam ba parallela? qh,f c;line* vcto bqrinC- 
ftat figura altcia pari pado gencrata. - 

Oftendendum cft gcneratarum fuperhcicrum illam cffc maiorcm 
qux maiori bafi infiftity minorcm vcto qua? minori* 

Qupniam cnim alcitudincs hm , c u funt xquales altitudinibus quz in- 
fiftunt puu&is f > q, cnque «qualitas dimetientiwm pcrpctua lege obfex- 
uatut »d poftttoncm pUnt x a b ; oecetfe cSLjl illsfciupcrficics fit tnaior, 
quar maiori bafi fupccftat, illaminor qua» minori. Hoc enim ctl£c «u*- 
dcnt cft i bafis namquc magis pcrpctua lcue catcafa , poiitapari aJtuudi- 
nc dinierientium fibi xquidiftancec refpondentium , maius fpatium gi- 
gnit; Koc veroftcuidens non-.cft, vi* qukqnam aliud cft. Nc taracn ty^ 
ranrtidem vliam caercere velle injfrgeniavideamur , feponatur inter po- 
ftulata ; taie eni»eft iftud taeotcn», vc fa-ltem illum locum ti ncgarc 
poadcbcomus scrgo &c,quoi€fatdcmonftxandunw •; 

~ \ :n PKOVOSIYIO XII. 



i 



Ifdcm maacntibuj ( Fig. 5$. ) cx tetfa ca abfcindatut quatlrbe* a 
A & conrpleatu? parallclogratnmum a ABb. "» 
Oftendendum cft-fi maheant fupef ficici^ gcrterara? vt fuprfi tefii- 
ftcntentur plano tta*: vt fu*ta4 illudt aequipodcrans figurae 

ere&a: fupcr bafi maiorc effe maius aequipondcrantc ngurac ere<*aeju- 
perminorc,fi planum b a c intclligatui fufpcndr librx axc oa^fii- 

mi^ft a*ti WVaralleh a^c^totS^mertehctS rntider«e> pifnctrt t/-s Itnt 
^rie»r*v^f«pe^ 
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aliaw neeclTe eft Vc cum ipfae magnicudincs finc maiorcs, earumfuaior ma- 
iofcislst ponderis , cum in icliquis ad pondus facicntibus nonvincatur i 
minore fuperficie, co qu6d in pari ab axc intcruallo arquales ponantur 
habere altitudincs, fiue pcrpendicularcs ad planum b a c. Iftud cuidens 
mihi eft ; fcd ponatur , fi placet LcCtori , intcc poftulata : crgo &c. quod 
crat demonftrandum. v 
:* i .? . tCBOLirM. 
tnfextd fiimitetrdgonifmicorum ofiendimus Qtferficies UU* ejfe ttuudUs tuitunsu* 
linen infifidnt t f»<e ddfofitionem nt~U tuiufiibet d l fint condicld rdtioue 0ftmlm 
muod Iridetur refugntre fuferiori O frttfenii frofofttionii yolumus enim inter fgu- 
r4t gcncratas e*m effe mdiorem fu* mdiori Umho infifiit , licet dd fofitionem ctrU 
miufddmretldt fint doudles, jeftondcmus nihil ifid fecum fugndre, tn iiio enim li- 
£rod£im*< dt fftrtit 4*d ru tddem fnnt fufrrfidc fldUd , htc >rrt de fuferficieius dU 
uerftsinfifitntibuseidemfUno. Qnodfi tontifidt iUdt fuftrficits funinftfiuut incti-t 
udri in fUnum b d c td fofitionem fUni xdi>&» iUi cougrucre , tunc itd incliudtn ju- 
ferficies erunt djudles fer ilUm fextdm , audmuis trtHmftnt inmmudUs ># hU oficn- 

PROPOSITIO XIU 

Tlfilcm manentibus ( 54. ) linea 6 1 h o reda , vcl compofita ' 
JL « rcdtis ; figura» a c c x quadracrix figura fit a f c c , qua? gcncrctur 
Ijbra grammica a c fufpensa ex a, pcrpcndiculo a x, brachio quocun- 
quc a A , ita vt ficur cft A a brachium ad qttamcuaque recta? ac por- 
tionem a g , ita g z dimetiens fu fpenfa» paralie4a rc &z a x fc habcat 
ad g f dimetrentcm quadrarricis. Haec tjuadratrik intelligattfr trans-' 
fcrri & commutari modo fupra praefcripto in gcncratam quae infiftat 

• compofita? b t h o. 

Oltendcndum eft libra? axe ba, fuftentaculo B A, ajquinpndcrans 

; gen erata? fTgura? onmulbth eflc cranflatam figuram n y i b t h o : ac 
proinde quadratriccm figurar fufpcn/ae tranflata? clTcipfam quadratri- 

ccm paritcr tranflatam. : * . '* 

Iftud dcmonftratur cx fepcima fecundi tetragoniftnicomra in hunc 

modum. Lincabtho compofita fic ex quotcunque reetis b t , t h,ho t. 

reCta >b tyel eft parallets re&ar a c , vel «a*n fccat. Si eft parallela patet 

iiguram ut b 1 gcncratam , cflc fimiiera & srqualem genecatrici, itcmque 
» :; quadratficem b i t e(Te fimilem & arqualcm gencratrici ap r t crgo fi t b, 

a r xquidiftam tranflata b i t eft quadratrix generatac tulb. Six bfecat 
^ redtara c a , fec^ionis pun&um fit njXecci autcm reclam A B in E : patcc 

itaque vedam t b ad r a ene vt cedbm b s ad a s, vcl bE ad A a : ergovcn 
.. : y A?' ad art itaerit bE.ad \>t\ fcd vt^rV a brachium ad a r , itacft r D acL 

«f ^ifaoc eft , tu perpendiculitis bafi ih, ad ti 1 crgo vt bE brachiom kwi 
<0 htm grammica Ec, ad longrtudincmb t, ica eft fufpenfa; u t b 1 dimeticna. 

v * 
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ot ad c i diraetlentem figurae c i b : ergo per feptimam feCtlndi tetrago- 
nifmicorum figura t i b cft quadracrix figurae gcoccacx t u 1 b, fiue reda 
c b fecec re&am c a fupra re&am b a id parces c »fiue infra. Eadem verd 
feruatur dcmotiftraridi mechodus pro aliis quotcunque Tctlis t h, h o: er- 
go &c. quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XIV. 

Ilfdcm ( Flg. 55.) manencibui figura butlhmo fitcurua,& fit 
bafis gcneracaeex genicricc cczxa vt in fuperioribus , fiue caua 
arcus illius fint ad partcs rcdae a c , fiuc non fint ; fiuc cx partc fint, & 
cx partc non fint, , 

Oftcndcndum cft gcncracam figuram illi infiftcntcm procreatam 
cx gencratrice cczxa habcrc pro quadracricc gencratam aham figu- 
ram illi infiftentem procrcatam ex quadratnce a p f e c. 

Iftud oftenditur Geometrarum veterum more, fvcuci & fepcima fccun- 
di cetragonifmicorum. Generaca cx quadr atrice a p f c c infiftens curuae 
b u 1 1 h m c fit arqualis fpacio E ; fpacium atquiponderans fit F. Si igitur 
fpatium F quod arquipondCrat generate cx gcneratrice c c z x a,nop eft z- 
qualc fpacio E,eric vel eominus velmaius. Sitprimo fi fieri poteft mi r 
nus,& duo ftmul F , H aequent totum E. Aflumo duo gcncra rc&arum 
primum cft fubrcndentium , qoar vidcliccc fubtendunt quoccunque arcus 
asqualcs in quos curua diuifa fuerit , qualcs in fchematc funt b t, I h, h o; 
alterum cangcjuiunaqux eopdem arous in extrcmis pun£tis cangunt , ica 
▼t arcus quilibec b u c fubccodacuf reoH b t quae eft bafis crunguli b i t ; 
«iuae aiieera b i , i t tanganc arcum in puntftis excrcmis b , c, vcl ccrte* non 
fecent nifi in pundis b, t, cadantque ad arcus.but conuexa. Ex Archi- 
medco aiTumpto Iiquet fubtenfam b t effe minorem arcu b u t ; duas vcr6 
fimul tangentes b i , i c cfTc maiores eodem arcu b u t. Igitur ex dcmon. 
ftratis in ulperiore,figura c e fp a tranflata in omncs fubtenfas dabit qua- 
dratriccm generatae et< e zxa infiftentis fuper iifdem fubtenfis : eodem- 
quc paoto tranflata in orancs tangcntcs cxhibebic quadracricem genera- 
caeexcezxa infiftencis fuper ipfis cangentibus. Prztereaex vndccima 
quadratrix infiftens tangentibus crit raaior quadratrice infiftcnte fubtcn- 
fis, & generata cx c e z x a infiftcns tangentibus cric quoque roaior , gc- 
ncrata mfiftrnte fubtenfis. Tcrcid ex propofitionc duodecima quadratrix 
gcncratae infiftciKis tangemibus crie maior quadratrice jnfiftcnte arcu- 
bus, eVquadracrix infiticns fubtenfis critmirtor qoadratricc inhftcntear- 
xubus. QiHrtd fi arcus vnius diuifionis diuidancur iterum bifariam & 
finguli fubtcodantur fuis rccSris , & ambiantur fuis tanecntibus, aifumi- 
rauicom Archimede & aliis omncs fimui fubtcnfas poiterioris diuiilonrs 
dGfc maibtcs^omnibtis fimul fubtenfis prioribus : eadcmquc racionc om- 
nc% fimul cangerttes poftcriorcs cffc minores omnibus dtuifionis anccrio- 
rit. Vndc fcquitur quadracxicem c e f a traoftatam in omncs pofteriorcs 

" * i Y • 
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fubttnfasTeffcmaiorem quadratricc tranflaU in prioris didifionis fub- 
tenfas : fimilique pa&O quadracricem tranflacam in pofterioris diuifiortis 
tangences e(Te maiorem quadracricc tranflata in cangentes prioris diuifio- 
nii. Quinco denique ponimus cum iifdem in coc arcus pofle diuidicur. 
uam, rc E genica ex c e f a tranflaca in ipfos arcus & illis infiftens excedat 
quidcm quadracriccm infiftentem fubcx nfis, fed cxceflu qui minor fic fpa- 
cio H. Pari pa&o y t cadcm E fic quidem minor quadracricc infiftcnte can- 
encibus* fcd differcntia pomc cflc minor qualibcc daca,mulciplicatis in 
Initum diuifionibus arcuum. > 
Hoc ica conftituto oflcnditur fpatium F non effe minus fpatio E. Di- 
uidi intclligatur in coc arcus vc exceffus fitminor quam H : ergoquadra- 
trix infiftcns illis fubtcnfis eric maior quam F , quod eft abfurdum cum 
pcr vndccimam a c e f cranflata in lineam maiorcm fic maior cranflata in 
minorcm i compofita autem linca ex arcubus eft maior compofita cx fub- 
tenfis ; non igitur fpatium F cft minus fpacio E vel quadracricc c cf a 
tranflaca in arcus. ■ 

Sccundo fi ficri poceft, fpacium F cfto maius fpatio E, & cxcciTus fic H* 
ita vc duo fimul E, H xqucnt tocum F. Incelhgatur in tot arcus diuidi 
curua, vt exceflus quo quadratrix c ef a cranflaca in tangenccs fuperat 
candcm tranflatam in arcus , fic minor quam magnicudo H. Igicur ifta 
quadratrix cft minor fpatio F , fiue quadratrice c e-f a tranflat* in arcus, 
quod cft abfurdum , cum per/vndcciroam a c c f tranflata in lincam maio- 
remficnaaior tranflata in minorcm comppfitaauwm lioeaex cangenti. 
bus cft.maior compofita ex arcubus.- non igitur fpacium B vcl quadracrix 
c e f a cranflua in arcus , eft minor atquiponderantc fpatio F : fed neqoe 
cft maior vc oftendimus : crgo quadrarrix c e f a cranflaca in lineam cur- 
uam b u c 1 h m o cft xqualis lpacio qiod arquipondcrar generacx cx figi 
raceiia infiftcnci fuper curua , quod crat demonftrandum. ; 



S C H O L i r M. 
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-' tnifitr ftttttov fropeftiouihus notnri diHjrentrr dthet fUnum 4 e t foni reBumti 
fUnum fuppofttum h *c , O refltm te perpendituUrem dd fUnum hdc t td hoc >f 
( auod >« demonfirdndi exirit ) re&n trsnflmt* in punftd h% t O ulU eiufmodifint 
ferfondicuhres td plxnum fuppojttum j sc froindt *d ttftm htthiex dtfimtiont 
tertiu >ttdetimi Stementorum Eutlidtorum. 

i.n { : PR O POSITI O XV. 

Ifdcm mancntibus curuae b u t lh m o intelligaturrcc^bsacqualii, 
6V diuifa in tot partcs «qualcs b d , d q 9 q s quot funt aut iniellf* 
gi poflunt arcus b t, t h, h* aequales; ad rcc^am b sexcitcntur ex pun- 
c>jsd,q,stc<a* dL, qM,fz arquaies perpendicirfanbus tranflatfc 
tp.gf y ce ngurarccfpa(eadem vcro eftratro rfc quaeunque alia^ 
tranflata) « ilir omnesterminentur linca zMLb. 

Vj 
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Oftendcndum cft figucam b fz ML expanfam efle *qualem f?gu- 
rae tranflatarin arcum b u 1 1 h m o generata? ex figura quacunquege- 
nitrice cefpa. 

Iftud oftenditurmethodo fupcrioris; nam omncs fubtenfx dcfignatx 
conflant- reclam bP minorem ipfabs, & omncs tangentcs defignatx 
conflant rc&am bR maiorcm recra*b s ; igitur b P diuidatur*in portioncs 
xqualcs fubtenfis bt, t h, ho & cx illis cxcitentur perpendiculares x- 
quales ipfis d L,q M,f z,fiatque b P bafis figurx expanfx refpondentis illis 
qux reCtis b t , t h , h o infiftunt , ita vt illa qux redtx b t infiftit compe- 
tat illi primx portioni re&x b P, qux ex re&a b P abfcifTa, cft xqualis 
ipfibt,&itain aliis ficri intelligatur. Simili pacxo iuteHigacur b R di- 
uidi ex ordinc in partes xquales fingulis tangentibus, & figurx qux tan- 
gcntibus b i,i t &c jnfiftut,intclligantur transfcrri in partes bafeos bR fibi 
cx ordinc rcfpondentes. Patet figuram infiftentem minori b P etfe mino- 
rcm figura infiftente arcubus ; & figuram infiftentem maiori b R cflcma- 
iorem figura infiftente arcubus. Patet inquam quia quando bafes b P , b 
Rfurit inxqualcs & illts infiftunt figurx b GCR,bVIPita conftitutx 
vt pcrpendiculares C R, I Pfint xquales,& fi ad libitum agatur V G pa- 
raHelabafioccurrerts in V limbo infiftentis fuper minorc b P ; in G vcro 
limbo infiftcncis fupcr maiorc b R| du&is pcrpedicularibus V N, G T ad 
bafcs b P,b R re£a b N fit minot re&a b T ; oftcnditur faciltimi figuram 
maior.is bafeos efle maiorcm figuri minoris. 

. Hoc outem conftituto modus dcmonftradi eft fimilHmus 5 oftenditur 
eoim figura infiftcns arcubin ncque maior,neque minor clfe figura infi- 
ftcntc bafi bs t crgo eft Xqoalis, quod crat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XVI. 

Tlfdem mancntibus ( Fig. 55. ) fit a c c x quadratum , fintquc a 
JLac arquales. 

x Oftendcndum r cft lincam a p f c eflc rcdam, ncmpe diametrum pa- 
rallclogrammi ac cx. Expanfam vcro 2 M L b s ita e(Te confticutam 
vt fi iungacur re#a L t , vci M h , vcl z o , & ita de aliis, iaceant in dU 
le&um ambae 1 1 , t r •, M h, h g •, z o, o c & idcm eucnirc in aliis qui- 
bufcunque. 

Redam ae efle diamctrum parallclogramffli: ac ex patet ex mCthodo 
duodecimx certij libri tctragonifmicorum^ nam yt A a vel ac brachiuad 
{orjgitudinc a g»ita ex generatione quadratricis cft g z vel c c ad g f : fed 
fi aeJfit re&a corrtylens triangulum a c c, vt eft a c ad a g , ita crit ce la- 
tnsitf tanguli ad t ectam pcr g parallcUnn» ipriceyvrcx Elcmetitis Eucli- 
4qis^acec ; ergoiqnadrattix tinear af e,«ft iri hoc cafo diameter paralle- 
logrammi accx. Quoniai* ver^/eclx d b,b tpptiuocuc^quales,* pctJ 
pcndicularis r p ponjcur aqualis ei qux infiftitiMin^o t^eidcm vcro po^ 
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■ieor cqutHs dL ; ergo tc&x d L, r p funt aequales intcr ic. Quoniam vc 
r6,triangula a r p, ac e funt (unilia > & latera a c , cc iftius ponantur*- 
qualia, crunt quoque illius latcra ar , r p arqualia; ergo redfca d L acqua"- 
lis re&z r p , erit quoque arqualis re&ac a r : ergo cum d L , a r arquidi- 
ftent & fint arquaics, fi iungatur L r arquidiftabit bafi d a , fed eidcm cx 
conftru&ionc xquidiftat r t: ergo rcclac L r congruit re&a r t ; crgo re- 
&x Lt,ir iiccnt in dire&um ; idem vcr6 eodem pa&o oftenditnr in*His: 
crgo&c. quod erat demonftrandum. 

COROLLAR I V M. 
Quoniam trianguli ace quadratrix per duodccimam tertij tctrago- 
nifmicorum cft ceratoides parabolica accp x comprehenfa fub arcu pa> 
rabolx ikf e (quam tangit re6ta a c , & cuius axis cft a x ) & fub rc&is a 
c , c c \ hqu-et ex dcmonftratii; ttuiUs quadratrids mixtae quadratriccm 
mixram elTe ceratofdcm p«ra&t>ticaim eraifftatam. Quod fi terttt cjuadra- 
trix mixta quarreretur , tramsferri debcret tcrtia ihuenta in quadrato ax 
C c , & ita proccdi poffet ad quartam , quintam & rcliquas in codcm ordi- 
nc quadratrtces , quarum omnium quadratura habctur ex quadragcfurw 
quarta fcqucntc. if f 11 11 

D EFI NITIONES. ^ 

Flguram gcnicam cx quadrato c cx a & tranflatam in arcum b u C 
Ihtno appcllo parallelogrammum mtxtum,tk quamlibet cius por- 
tioncm parallclograrrimum ecgz rranilatam appcilo eodcm.nqirii- 
ne. Quadratricem a c e f pari methodo tranilatam j?oeo qtaa&afj^- 
ccra fjguram mixti paralUUgrammi , vcl brcuius quadratricem mi^ r 
tam , vcl ctiam fuptrficicm vngularem aut cuneatam. Figuram vero z M 
L b s in quam expandit ur , quadratriccm expanfam nomino. » ' ' 

PR OPOSITIO XVII. 
Tlfdem manentibus*( Jig.. ^J) & vt eft )>a)raUck)tgraiiimtimi^iY- 
Jttum ad quadratriccm mixtam ita fiat fcrarhium A»a ajd rcdam al) 
ibfciifam ex a c, & per O agatiir planum parallclum pbmo^b^terri- 
auc aiiud per pcrpendicuiaris a x bifc&onerrrqirod arquidrftcr plano 
fiippoilto bac. . i .1 ->un \v. ik>-<~ ..uu ..XrrfiuiH •j^upii 

* TOftcndcndumjcft gramtatk «rentrunx rmaiielo^amrm:rmxtrrtiTe 
tn rc&a quar cft communrifei^TUianjr^^ 

&otum : graujtarisi vcraccrKnimbainiii iineart^UGPcfl: iatbs putallc- 
logrammi fufpcnfi c&intc&a OX paraHoliad Tcdmtnbv&imte 
erus pundo in quod cami perpendtcularis dcmifta cx graiiitabisifen- 

rro paraIWe>grammi f m1xlf; ,ir "i • r: ' i; - { -i i^ i^^h n rt> rj m./A .->iafi., 

• & 4 Qutmfi arn cx dte itna tjbintir $vfy6ttx3te$$Hn&d%U& 

^atrix erViHififcnrt-«jtj*m rniadratricetn ittix¥imU^c!Urm^fi,|«twl^ 
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lege libr* rcciproca vteft fufpenfum,nempc paraUe|ogramraum,ad qua- 
dratriccm illi refpondentem » ita c(Te brachium A a, ad<re&am a O» igi. 
tur planum pcr O duclum xquidiftantcr pcrpcndiculo plano x a b cranfic 
pcr grauitacis centrum parallclograromi mixci j acqui planum plano fup- 
pofico parallclum cranfic pcr grauicatis ccntrum fuperficiei : td cnim 
oftcnditur fimtti mcchodo quaa Commandinofic aliis raonftracur ccn- 
trum grauitatis cylindri vcl cylindraeci cuiuQibcc eflc in plano diftaocc 
arquo inceruallo vtrinquc a baiibus oppofuis ctufdcm : ctgo &c* qao* r 
cratvnum exdemonftcandis. 

Rurfusficuc incylindro & cylindraceo quouis omncs fe&ones bafi 
parallcix funt fimilcs & cqualcs» vt demonftratum cxtat apud Scffcnum 
pro cylindro, & ratjo cadcraconuincit pro qtubuflibct cylindraceia*if* 
manifeftum cft omncs paraUclogrammi mixcifcdioocs cflc arqualcs firoi- 
lcs & parallelas bafi ejufUem parallelogrammu Itcm ficucincylindto & 
cylindracco re&a axi parallela inccdcos per grauitatts ccncrum bafcos 
incederc oftendicuc pcr fedtionum «qualiuro , fimiliura,& parallclarum 
centr* yica hic rcc^a paraHela axi ax incedcns pcr grauicaets cencru» pa- 
rallelogrammi mixci , incedic quoquc pcr gtauicacis cencrum bafcos;cx~ 
eo &c. quod crat dcmonftranduou 

COROLLARIV M. 

Si circa axem a c manencem incclligacur circumuolui linca curua b u t h 
ro o donec ad parccs oppoficas congruac plano b a c , & relinqucre ad caf. 
dem parces fui veftigium, pacec cencrum graoicacis ciufmodi lincac curue. 
itx duplicac* efle inpuhao O. Qood cciam dc parallclogrmmo mrxco 
pari ratione duplicati intelligi debcc ; ncmpe centrum eius etfe in perpcn- 
diculariadplanum fuppofitum cxcitata cx pundio 0,eiufquediftantiara 
ab codem punao O efle equalem dimidio rcSc. a x vel a c. 

PR OPOSITIO XVill. 



Ilfdem maaeotibus (f ig- 56.-) iungatur reftacx diameter alrefa 
quadrati vcl cuiuflibct altexius rc&anguli ecax, & cx A c puodu- 
&a abfcindaturreflaccj atquali* tcSx*C 9 vt trianguium cfxa Jit 
quadracrix figura re&anguli c c x a , praut ex duodccirna terajhbri 
liquet. Eiufmodi quadrarrix c f x a intclligatur transfcrcLioxia mqtho- 
dum^ndccim«mCnruam b*ha* Re£a gb a^uidifter, te&xb&> 6c 
inccdat pcr graukatis cChtruro curtw btho. r < . ■> 

Oftcndendum cft ficut eftquadratrix roim>bracfaij cjcad cjtia- 
dratricem mixtam tHracmj-aAyitaeilcrecxamirig adrcaam gra.. 

Iftud apcrtumcftex fopwma fccunaitctragonifmicor»sn,«c ex fupc- 
eiore. Nam C x ifta hat>eraus fi ptanum paraU^ 

eentrum «rtauitacis paraUelocrammiroixti factat in fuppolup planAle- 
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modi re&a g k eiTc grauicacis cencrum cutue. b t h o ; cx illa vero habc- 
inusvt eft quadratrix mixta brachij aA ad parallclogrammum mixtum, 
ita c(fc re&am a g ad A a vel q c & vc mixtum illud parallclogrammum 
ad quadratriccm brachij q c , ita efTc candem q c ad c g< crgo cx arquo vt 
cft quadratrix mixta brachij a A ad quadratriccm mixtam brachij c q,ita 
cft rc£ta a g ad g c ; quod c"t demonftrandum. 

COROLLARIVM L 
Ex nona fccundi tccragonifmicorum patet duas fimul quadratriccs 
mixtas cfle arqualcs parallelogrammo mixto. Quod fi librz brachium 
non fumcretur arqualc rcclar a c, fcd inarquale vt a T ; & ipfi aT arquale 
c D ; vt eft re&a c a ad a T,ita c(Te patct duas fimul quadratrices illis rcf- 
pondcntes ad parallclogrammum mixtum. ' - 

COROLLA RI V M II- 
Intclligatur cidem curuae infiftere paraUclogrammum mixtum ref- 
pondenS parallclogrammo redilineo c c a x ad pofitionem plani xab,& 
cca criangulum transferri fimili pa&o in curuam b h o , ciufque dimc- 
cientcm rclpondentem curuar puncto cuilibet h c(Te rc&am P h arqualcm 
&parallclam te&x g i. Intelligatur praeterca triangulumaliud abBcri- 
ei fupcr planum b a c & ad illud ftarc rc6tum ; angulufquc b a B fit arqua- 
lis angulo c a e:dcinde triangulu a b B ita credtam intelligatur transferrt 
in curuam bh o ad pofitionem plani x a c , eiufque dimvticns refpondens 
pun&o h fit h N arqualis & parallcla re&ae 1 M. Intelligatur dcniquc bra- 
chio A a perpendiculo a b gigni quadratrix trianguli a b B tranflati in 
tuhum b t h : brachio ver6 a n Iatere quadrati A a n Ejgigniquadrattix 
crtanguit ac e tranflati in curuam b t h. Ex ddthonftrita methodo ofter*- 
dentur duae iftat quadratrices tranflatac eiTe vna & eadcm. QnoniamJM 
M funt zquales, itemque 1 M , h N , patet rcdtaS 1 a , hN cflc arqualcs ; 
cadcmquc de caufa re&as a g, h P. Quoniam Igitur cx gcneratione qua- 
dratricis vc a A brachium arquale brachio a n ad longitudinem a g , ita eft 
hN vel la ad *h difntPiftitcm quadratricis fceuitda? mixtar refpondcntis 
triangulo b aB trattftatOji re&angulum ((bntctitulm fub t A & fabbx cric 
arquabe rc&angulo fub mediis a g, h N : fcd redta h^N cft arqualis re&ae 
1 a vel hg t ergo retf angulum contentum fub a A & re&is cft arquale 
r«aanguloag«vclalh. Rurfus quoniar» vt na brachium ad a I lotrgi^ 
cudinc», ka eft h P vel Q g ad dimeticntem quadratrieis rtrfyondehci* 
c-riangulo c a e trafiflaw * ergo tcaangulum fub eVtremis crit srquale re^ 
6tangulo fub mcdiis,hoc cft rc&angulo 1 a gtfcd cidem I a"g arqnale oftcn^ 
dimus re&angulum conHntUm fub h a & fub a A vel a n ; crgo rcctangu- 
lum fuban& fub dimttfcrite illiUs' qUidratficrs cft arquale re&angitlo 
fubanvel aA&fdbfr* ecwento. Ergo triangulorum tranflatorum irt 
enruam b h o «juadtatrix tft vni & eudem, fi qtiadratrices gignarrtur bhi* 
thiis a^Btfttfpcis. Vtode £*tc< pr#prrCtatem in vigcfima tcrtijlibri dc- 
o; .&«jJg"f lif ' - ,:»..■• ■"• i •. : 

x 
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monftratam hafcere locum ia iftis triaofcuiorumrita trannatonim cpiadrav. . 

tricibus. . , . ..... up > » t v 

PROPOSITIO XIX. win-Xi.il 

Ilfdem manentibus ( 56. ) in plano xafc> incelligatnr defcripra 
curua bf m ita refpondcns curua? bh o vt fi in rccra ba fumatur 
quodcuuquc pundtum 1, & pcr I ducantur h.l , Ifparallclafreclisac, 
a x, occurrcntcs limbis bto, bfm in h, & f l ipfa? Ih,l£fint iruer 
fc aequales. Pcr m ducatur m y parallela rc&x a x , & conftructo 
quadrato A a n E, b n libra fufpensa cx a pcrpcndiculo a x , brachio 
a n, figura: b f m quadratrix b p l ita refpondcat, vt ficut cft brachium 
a n ad al quamcunquc portioncm rcdtat a b , ita fic f 1 dimetiens fi- 
gurae bf m y ad 1 p dimetientem qaadratricts b pU 

Oftcndendum eft cx figuri b f my generatricc, ad pofitioncm pla- 
ni x a c generari in fuperficie cylindracea infiftencc fuprr curua b t h 
o , figuram eandcm qux cx tranflatione trianguli a c c ad pofinonem 
plani x a b : ac proindc quadratriccm bp I tranflatam , cfle quadra- 
triccm quadratricis mixta? , pofita rc&a a A axe libra; plana?, pcrpen- 
diculo plano xa A , fuftcntaculo n E- 

Quoniam pcrpendicularis infiftens pun&o hcft" acqualis recrar gi, ipfa: 
vcro g i reCtac g a, pcrpcndicularis infiftcns pun&o h crit acqualis re<5tx 
h l , ac proindc & rciftac 1 f : crgo figura b f m y tranflata gcncrat quadra- 
tticem mixtam , quod crat primo dcmonftrandum. Alterum vero ex tto* 
fequitur pofita vcritatc propofitionis; dccim* quartae : ergo&ci quoA 
cracdcmonftradum. r „. . 

COROLLARIVM I. . „ 

Si curua bh o intclligatur v-na cum plano o h b a circumuolui circa 
axem b a,fupcrficics periphcrica quam dcfcribct,talis ( vt patet ) cft vt fi. 
fccetur plano ad planum x a c parallclo du&o per 1 quodhbet pun&um 
re&x a b, cius fc&io fit periphc#ia circuli defcripti fcmidianictro 1 f,ccn- 
tro 1. Cum igitur pcriphcriac intcrfc fint vt femidiamctri , planum paral- 
lclum plano x ac dudtum per ccntrum quadratricis roixtac, tranfibit vt 
patet pcr centrum pcriphericx fuperficiei : fi igitur vt quadratrix mixta 
ad qaadratriccm b p ltranflitam , ita fiat brachium n a ad rcclam a I, in 
pUnoflhcrit grauitaiis ccncrnra tam quadratricis.mixtx , quam pcru 
pbcricx fupcrficici. . j„ , t L* *• 

C O R O L L A R I V M I I. 

Q-ioniam quadratrix mixta genita brachio» ^a>perpendiculo a h, rc- 
praricmat fupcrficiem periphericam genitam circa axera b a motu arcus 
b h o : id cft, ad pofitionem tc&x ac»fecantur proportiQnalirer quadra^ 
trix iUattixta& fuperficifS pcriphcric^ ; &- quoniam incicculi quadran- 
te lfta quadratrix mixta cft inuolucrum cunci primi noti \cl vngular, rc- 
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&t Grefc0titti a S. Viocentio lfori noni propvStJone feptuagciima fcxc* 
c6ntcndit-w ommhits fuperficiem yngultrem conuemre tum fihariea ; quod vti- 
que gencrale eft pro omnibus quadratricibus mixtis,vtiam annotaui- 
mus ; illaf enim pcrindc func vngulares comparatae ad fuum cylindraceum 
a quo abfcinduntur per planum ad bafim cylindracci ip(ius inclinatum. 

PROPOSITIO XX. 

ESto b hc a ( Ffg. 57. ) quadrans circulatis , ex quo genita fit par- 
ua» fcmicycloideos pars fupcrior crpa, habcns bafim ap,axcm 
ac : arcui b h c infiftat parallclogrammum mixtum c c h b 1 m,ciufquc 
quadramxmixta biech. 

Oftcndemium cft iftam quadratricem cfle apqualcm figura? c rp a, 
ita vt (1 fumatur quodlibct parallclogrammum m h c c , & pcr h du- 
catur ir parallcla bafi b a, occurrens limbo cr p in r, cV pcr r duca- 
turrs parallelarccla?ac, occurrcns bafi ins, quadratnx ihceuY 
aequalis figura? acrs ; cV quadratrix bih, rTgura? rfp- 

Iftud patct ex corollario-decimae quintsc fccundi libri; ibi ettim oftcn- 
dimus ex triangulo re&angulo a c c ttanflato gigni fupcrfitie b i c c h cu- 
aei primi noti:atqui illa fuperficics eft quadratrix mixta cs definitionibus 
decimar fcxcx : fuperficici autem ifti efte arqualcm femicycloidem fupc- 
riorem liquct ex fccundi libri otfaua, id quoque gcncraliter conftac cx 
decima fcnta prarfcntis libri : crgo &c. quod erac dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Quoniam dccima fexta prxfentis libri modo laudau id generaliter dc- 
monftrat quxcunque curua fic bafis rccTanguli mixti, & quadratricis ip- 
fius, patcc circa iftud nihil affirmari incautc , quamuis res fu picna pcri- 
cuH, yc monuttnus in illius ocTaux coroilario. Ex nona verd ciufdcm 
apcrcum «ft compieto reclangulo thz s , portioncm b i h xqualem eiTc 
re&angulo a b z , & portionem i h c e retStangulo b a z. 

PROPOSITIO XXI* 

IIIBem manentibus ( Fig. 57. ) peripheria? bcu fcmicirculari inftftac 
parallclogrammum mixtum bl ct d uC;fit an dupla fccun di ter- 
rtrim progreflionis mbadiuncTa?, quam initio tc.rtij libri definiuimus. 

r : 6ftendcncl um c (t punclum n cffc grauitatis centrum pcriphcria? 
bcto,fiue qnodjdcm cft cx dccima feptima , planum pcr n inccdcns 
paxallelum plano x a b rranfire per grauitatis centrum parallclogram- 
mi mixti bi ef d uc. Re&am vcro a c ad a n cffc , vtarcum c h b ad 
radiumca. • •<;•. 

:<fchomamquadratrix b i cu , vel bis figura acr p per nonam fccundi, 
vel duodccimam primi,cft xqualis duplo radij a c vel a A , fufpenfum au- ■■ 
ttm paraiWlogr ammum mixcum blme f duc, eft vt cx ccrcia primi H- 
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qucc, xquale circulo, femidiamecro ac dpfcsipto : igirur fufpcnfum ad 
xquipondcrans eft vc ccrminus fecundus progreluonis pcrfpe&x ad du- 
plum termini primi. Rurfus ex lege reciproca librx vc cft fufpenfum ad 
xquipondcrans , ica eft librx brachium A a ad longitudinem a n ; crgo 
cum a A radius fit primus fubadiun&x progreflionis , erit rc&a a n du- 
pla fecundi tcrmini eiufdcm fubadiun&x, quod crac demonftrandum 
primo loco. 

Alccrum vcro ica oftcnditur ; quoniam c a cft primus rermimis fubad- 
iun&x progreflionis , & a n eft bis fccundus ; vt autcm primus fubadiun- 
€tx ad bis fecundum $ ita eft fecundus adiun&x ( vt ex earum definitione 
patet initio tcrti; tradita ) ad bis primum, ita quoque erit dimidium ad- 
iun&x ad primum. Atqui fecundus adiun&x eft peripheria b c u; ergo 
dimidium illius crit b h c quadrans corius circularis : ergo vt c a re6ta ad 
a n, ita c h b quadrans periphcrix defcriptae centro a , femidiametro a c, 
fe habcc ad re&am c a ; cres ergo Hncx cha,ca>an funt proportiona- 
Ics , & vt c h b ad c a , ita eft c a ad a n , quod demonftrandum fupcrcrar* 

COROLLARIVM L 

Si vc latus quadrati ad diamctrum ciufdcm , ita fiat rcfta a n dupla fc- 
cundi fuhadtun&s termini ad a o , cx mcthodo prxfentis oftcndetur pun- 
itumo euc gtauitatis ccncrum curux bc r , pofito quod caadagfit po- 
tcftate v.l binarius ad vnitatcm. Atque hac mctbodo inucnicntur centr* 
grauitatis quorumcunque arcuum , eorumquc diftantia a pun&o a dcfi- 
nictur pcr fccundum tcrminum fubadiun&x progrdfioms, velper reccam. 
illi fecundo termino pxoportionalem in racione cognita. 

COROLLARIVM II. > 
Subtiliflimum Guldini noftri iouencum, quod omnes fufpiciunt & Cc» 
quuntur, hic prxceriri non debec , vc ex eo & confirmemus noftras de- 
monftrationes , & inueniamus centra grauitatis pro fe&oribus circuli mc- 
thodo diucrfa ab ca quam in eLemcntis noftris tradidimus , & qua vfi fu- 
mus in calculo problcmatum Anonymi edico lub ipfum hutus anni N5>o. 
initium. Efto igitur n centrum grauitatis arcMS bcu fcmicirculi , vel 
ctiam cuiufcunque altcrius periphcriae hcR fubtcnfx re&a hR ad ra* 
dium a c. ordinatim vtrinquc applicata. Oftcndit illc primus fi vt ccrna- 
rius ad binarium ita fiat rc&a a n ad a g,punclum g effc ccntrum fedtoris 
comprehcnfi fub illo arcu, & fub fcmidiamctris ah,aR. Indc vcro patet 
ex gtauttacis ccntro riatcus circularis cuiufcunque habcri centfum gra- 
uitatis circuli fe Storn eJdcm arcui refpondcntis ;fi cnim vticrnarius ad 
binarium,itafiatna ada g;eric g ecntrum fc&oris Hihc etiam oftendituti 
«onfonantia noftrarum & Guldinlanarum demonftrationum : nart fift fte 
grauitatis centru peripherig cocius b c u ; cum a n fic bis terminu* fecunn 
dus fubadiundtf progrc(Tionis,vcl fex trientes termini eiufdem fecuodiyrt 
tcrnarius ad binarium • itaerunc fex tricncc$».ad quatuor tricntcs : crgo 
icntri grauitatjs pro fcmjcjrcuio <Uftantia.a cencro-a eft quatuor crienxc* 
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fccuadi termini fubadrun&ae » qaos iUl attribuimus in Ula Calciilo: ergo 
nunc dcmcmftraca confonant & principiis noftris in illo calculo adhibi- 
tis , & dcmonftratis Guldinianis. • 

COIOUARIVM III. 
Cum. per methodum a nobis demonftratam ex hoc Guldini inucnto 
habeatur planum parallelum plano x a b inccdcris per centruni parallelo- 
grammi mixti b 1 m cf d uc , & inoemo ifto ptano haoeatur quadratrix 
rrmta,ipiaque.quadratrix mixta flt sequalis figurac c r p a ; cx inucnto illo 
Guldini per dcmonftxaca noftra pcrueriiemus ad cjuadraturara figurar cr 
p a.quam in duodecima priraHibri ed»ti anno fupcriorc ftatim poft quara 
Anonymus propofuit fua problemaca^dembnftrauiraus eflc atqualcra qua- 
drato radij ca,. potcritque idem Guldmus^dici prirarus inuencor huius 
quadracurx , fi isdici luredcbcat primus inucmfle alrquid, qui cxcogita- 
uit id vnde alij poftea illud intulerum , attt vide^funt pcute infcrri, quam- 
uisaliunde lilud ipfum iam inueniflent. Sed hoc quis dicat nifi quipro- 
fufior eflc-velit in Anfccriorcs Scr ipcores,& parcior in Poftcros occurrens 
limbo o d r in pundto d : compjeatur parallelogrammum 1 h d t , 1 h g a. 

REuoCatofehemate propbfitionis dctima? oaau* ^^/^,58. ) ar- 
cus bh 6 fit quadrans penphcriae circuli lemidiametro ac^vcl 
a o, vel a b de/cripti & motu illius ciica mancntem ba: de/cripta fit 
fuperficics fphxrica., Efto a odr fuperipr paisfeiiwcycloideos parua? 
refpoodens quacUant*S Qcaiktri «brhoifyc^tWis-ar biferiam fe<5ra 
cfto in mviViex m excitata ad ba^mipevpen dic ularfs rrry «equafisdf- 
midioradij a o ; sitquc «ty fr pars fffjjerrbr cycloideos parua? gcnitar 
circulo Cuius cehthrm rn ,' fcmicfiamctcr my. fh recla oa fumptum 
fit quodlibct pun<5tum I, & per iilud du#um,planum f 1 h fecansfu- 
perftciem iphxricam in duas partes cxtefnara, fckiternaadtaGenteiri 
ccntro a : per h dutta fit h d paralleiafe&aoa occurrtns limbo o» 
ci r, in pun&o d, : complcatur paralltiogrammum 1 h dc^ 1 h ga. 

Oftcndenduni cft vt quadratum radij a e ad fpatium tf r cognirum, 
pcr nonam libri fecur>di,ira crTe radium a n vel a b ad re&am qua cen- 
rrum graurtatis, refpofiefcnsextcrna? parti ciufdem fp.ha»rica* fuperfi- 
otei. diftata crntrtya: Ervt.idem q,iudratt>»)ad r r7guramats reclilL. 
nco hdtb icjualferri , ita cflc radiurh cundcm ad re&am-qjia» centruro 
partis interna» diftat j ccntro a. Dc/mumquc contwm gwuitatis- rei^ 
pondens toti fupctr7c^ei:,hcmi^ha»tcas brfariam iccarr radrum bmj 
QuoAfi tcipondcat fup«f/kieiilli intcrna?<j«a?etl f rncerTadiumaocV 
pataUelam ipfi, incedenocivy p<rbUtc^ioiTem rathj bffttrarir qub^ 
quc (citwpoiwnwntlUmfattij^Bf. 
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^x ,een.trp a jn planp x ab d^lp<us>6t>quaulrini wrcutari^ b fitt,ft 
eius quadratrix x^,rcfpo»4cM bfachioaitiTeandecimi hona fupe^ 
riorc ptsfcripiimus. Ilta itaquc quadratrixtranQataad pofitionem plaHi 
xaoinfupcrficicmcybndrjcam; infiftcntem arcui bho,cric quadratrix 
quadratrifisroixtar lnfiftcntis cidcm arcui b ho ,Tt ibidem oftendimus: 
ac proinde, \t quadratrjx.mixia. £ fiuc figura a 0 d r vel totapro totoar- 
cu , vcl cx/parte fucnpta*pxo «attibus arcus > ita rt arcui b h refpondcat 
d r t , & arcui h o ccumc^^ut ngora o^d.ta) fc habct ad fuam quadratf i~* 
ccm , ita crit raclius, ap fs4 diftantiam . ccritri quarfiti. Supereft igitttr vt 
oftcndamus figuram>£l traf>flatam r cffe^ualem figur* f e r , & figu- 
ram 1 p x a figurar a y f t a idqflqufKOtam b p x a , toti a y f r 5 ipfamque ay 
f r ctfc xqualcrn teiidio, q«a4 a b rclan. . 

' Corr^lctQ.pafaUclogrammo ,a>f<!%A-> iuteiiigatur figura a iq r fubcon- 
traria figurjt: 0 df, a, vcin p^iuajc propofuionis fecundi libri fchemate : 
- igitur cx fcptima fccuijdji; rcciangulo i t d frquale cft re&angulum con- 
tentum fub radio & Cub ts,: fed re&c 1 h^qualis eftd t<, rctta* vcrd hg 
vcll a «qualis c(^ticx tcrt^f^undAt ergo^edangnlum fub radioan 
& fub t s , eft arquaJe re£angu4o *, 1 (' fed tt> na biafchif m ad a 1, ita cft 1 
f ad 1 p cx gcneratione qijaclratricis b rtxa,; efgoreftangulo a lf aequale 
eft re&angutum^fub radio a h'& fub rc&a \ p : crgo rc&ac 1 p , 1 1 funr^jr? 
quales j-ac proindc qtfadratttfb p x attanOata expanditur in figuram a y 
f r, & portio b' Ip «rqualis eft fTguVz t' f r; portloquc 1 p x a figurar a y f t. 
Quoniara vcro ex duodcCittil ptrmirTguratnyf r cft iqtralis quadrato 
my, quod cft quadrans quaoiati a b j totaa^ rtoi erit arqaalis drmidio 
quadraxi a> i ;fl Wfl 9* i k ; A ^au^Mrfuio a b » sui a y r m fiue ad diroi- 
dium fui , ita radjus baad fy]^4|mMUpm rrifvqfuo prphide cft grauitatis 
centrum pro tota fuperficie rvm»^hPtica.,Similitcr quoniam quando 1 
brfariam fecat rcc*lam'|>'a, pun&um t congruit pun&o m » fpatiumaft 
*cl a y m crit quadrans^qdadratil? a ; vt crgo quadratum b a ad fui qua- 
drantem, ka eft re&a b aad ihteruallum ccntri a punc^o a : ergo cum 1 a 
ponatureftie dno quadrantei rfcftar b a , & diftantia illa oftcnfa iam fit 
efTc quadrans> bifariam fecatur a centro grauicatis. Ergo &c.quod crat 
dcmonftrandum,,^;^,/ u » ' -> 

C O R.O L X A R I V M. irj, . i n i 
CilmGuldinus oftcndcrit centturn tptius hemifphairicr eiTctin brfc- 
aionc radij ; inde confirm^i noftram roethodum liqucu Ita parjfej; ciim> 
in tctragonifmicOrum cicmerttbru tcrtio libro oft.cncUtimus ^ccntra gra-. 
eitatis folidoVum cbmprehcnfordm fupCrficie fphsrrica; indc crucmn*. 
eentra grauitatis fuperncreruni ad fphxram^atrinentjum^nihi^ 
tiaab inuentis modo t vel etiam <x iftis cxtrahemus VicriTim ilta^ NaHtl 
Dettonuilljcus in ^ufcnlo Gallico *-filid***4toto-*Gtmii ^xtend? 
poitc thcprcma fi^^fif^^i^Sohdwm geoictim clttuibtiuciu; 
fccloris circuli circa re^am ex ccoti;o,|ia.bc a^*m$fauttas adtftaos 
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ieentto fprtxr* inceru*llo quod jotcnwnacn cctitri fupcrficlci dcfc*i. 
ptar mot* Ulius, arcws fi* vt cernarius sid 'cjtutcrnarium , quar eft ratro 
qtrara habex incoho diftantia cencri grauicacis £ yCrtice, ad diftanciam 
grauitacis centrt bafcos ab codera vcrcicc. Qaod rc&c* congruic dcmon- 
ltracts : nam cocitrs heroifpharrij cencrum ita diuidit radium>vt ficuc 8. ad 
a. ita fic radius ad diftanctam ccncri fphatrac iccrttro hemifphxrij .• crgo 
cum dtftancia ccntri fuperftcici fic ad iftam vt quaterrraTius ad cernarium; 
diftantia ccntii fuperfifiei hemifphatricar crit ad radfum vt 4. ad 8. vcl vc 
1. ad 2, Hasc ipfa concordia elucefcit irr aliis exemplis, vt caltulacori rcm 
experienti pattbic, Sed illa cxtenfio ir*fei£|oribu5 ellipfcos vcl hypcrbo- 
lac non haber locum. 

- PROPOSITIO X X I I I.: " , 

Ilfflem manentibus vt in vigefima (^.57.) ftrpctficics cylindrica 
dupHcis cuneijvel vt alij loquuntur vrigula? fpna*rica? , quarum 
Vna b r e u inftftat peripheria? b h c R u y fupra planum fuppofitum b 
ac>a(tera eidem pcnpheria? infiftac ad partes oppofkas , habct cen- 
trum grauitaus io puo<3o n, ita yc n.a rc#a arquce dimidium arcus b 
b c. ^ivautem 0011 confidcretur mu* vnicus cuncus fupcrior , illius 
centrum eft in perpendiculan ad planum b ac excitata cx punfio n, 
diftatquea pundo n, rcda aequantc dimidium eiufdcm rcc>a? an 3 vel 
quadrantem arcns b h c. ' fc u ' . f ' ; 1 . 

ComfletOparaHeloferammo ipB A'; intclligatur femVcycloidcs par-^ 
ua A a p t gcnita circulo cuiuV dlarrteccr fic a A , ita vc a p feaffs acqUCC fe- 
miperiphcriam cocius drculi genicoris. Du&a frc quaccunquc h i pcrpcn- 
dicularis adplamirh fupptofitum occtrrrens irtr limbo bic femicunei oi e 
c h : pcr h dudta ftt tecla h r paraHela reclar b a J 3ccurrcns limbo c r p in r; 
pcr r du£*U fit t * : paralicla rc&at e a occurreris lincls a p', A tp, A B in s,t, 
q. Intelligatur b D' A-a paraodfacuius axis A a i vertcx A, ordinatim ap- 
p4tcata a b; pcr h-dutatur hz arquidrftans axl a A,oc2urrcrts lihcis b D A> 
AF inD,E:igiturpertCrtiara tert/j teVr 1 rjonirrriico^ ftcs rcclac Ez^ h,i 
D funt proportionales. Quoniam vero per vrtdccimam ttrtij libri fupe- 
rioris trcs reclx q s , f r, vcth i & f c funt proporcionales ; funt aucemar- 
qualeyh z, r s , itthi q s , E % : Crgo rzQtz. f t , x D^furtt xquales : cVgo (i 
parabota b D A a 2} itlteUigatffr ad potTt!oneta"plartrx a c tiarisfcrri In fu- 
perficicm cunei , & infrftcre^a^cui b h c . itl vt tranftata fit B H'e'c h , ex- 
pandccur in figoram A aTrrt , vt cx dccimi v qumra patct ; entque*portio 
b H h' arqualis portioni f p t , & porcio rCUqua hH c c rcHquar porcioni 
wi t A , totique proinde aH"ec h, toti a f p t A . 1 
Quoniara tgitur vc« z ve! bTaThWm A a> ad t h > vcl ad * ^ ? ft'a \i i ar- 
ejttaftt r^fjlas %f ad h»; & ita eft g y dimc-fiehs- trlangiriV rc«ilui6i a c c 
firtlMh-lnetteHB^P^ dtectterjtem tjuadtltfteis ; ctlt^^H.cc* 
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quadratrix tranlUc.a gcnita, ept tjc^ajjgulo c c a, g4ttcratorc fuperficici en- 
nqalij b i c c h : ergo dm dcsjmamquartam Ccrmcuncali? figurx b U c h 
quadratrix cft b H c c h iibrae planae axe b a , fuftcntactilo A F. Cum igi- 
tur, vt patct cx vndcdmae tcrtij iibri calculis, figura A a f p t aequalis fit 
quadranti circulari b h c a , vt eft fufpenfum b i c c h , hoc cft quadratum 
a b vcl primus tcrminus perfpe&Je progrcfuonis, ad b hc a quadranecm 
fiecuudi tcrmini, itacrit urachium A a,fiue ptimus terminus adiun&ae 
prngtetuonis , ad quadrautcm fccundiadtu«<2r : quaproptcr quia fccun- 
. dus adiun&x acquat arcum b c u, quadrans illius erit dimtdium arcus b h 
cjfcdiu etiatn cft A a ada n : ejgo redu an.aequat dimrdium periphe- 
riae b h c ; quod erat priraum cx dcmonftrandis ; nam cunei geminati cen. 
trum gr auitatis c(T^ in plano b a c & in re#a a c , tes cft manifeftior quam 
vt probationc egcat. ' 

Rurfusfi eadcmAipeTnxies femicuncaiis biceh intelligatur mancns 
vt iacet, fufpendi plano d a c cadcnte pcrpendiculariter ad horizontem, 
ita vt re&a c e acquidtftet cidem horizonti ; fuftentaculum vero difteti 




nus pcripcfibe ad o&auam partcm fecundi,itacft rc&a A a vel primus ter- 
minus ad^unC^ae ad centri .qusefiti, djftantiam a plano b a c : crgo centri 
quzfiti diftantia a plano bac eft octaua pars fecundt tcrmini adiundz 
progrcffionis, qu^ cum fitarcus bc fe, eiutmodi diftantia crit quadrans 
arcusbhc^fluod fecundo erat demonftrandum, , •'.,„, m- 

C6jxO,LL AR I VM. 
Exmethodotrfditaliquct paripa^o inucmri ceutrum grauiutis ge^ 
minatae porrionis b i h, vel i h c e : ncque tantum geminata? fcd ctiam fiar- 
plicis. q*t«uuil>oc Mbcntfvpcrior&praefcnspropofuio vt proxisnc 
& dixc<^ ciiquantu^ rcra^jtonQptam ; nec illam petantcx aitero centro 
gtaujitatts priv^ inucn^oi ^pc^a vcao a,n cft dupla diftantixcentri a pU- 
nofuppoluo b.a.CJ\a^UHtutn iu iftocaCu, fcd in omni alio vt ex decirna 
quartapripM-Uferifolligi potcft. ... . 

ncs , m, vfo jp.fi. ptfctlins f^^^fMm^r^^^tMBmf f**- 
rym folnfio**** *pobtjUjrit4Ut ?t-ft**#* tffet *tmfH*&* nofir* r*ttp 4t*on- 
flrtndiin, ifyn+ ynftirtxcpt. Mo**n%>nn% nuoJ, sd prnfeHteMfrofofittonemittmcs 
propo*ffivuf ii*[ y*rh'u dati . trunguli cylindt jci ccntrum gcauiutis ref eti- 
tZ,intclkrtn&o fcr trunfnU qtinJtid Uur*i f$i%?**s:fnp*fficm eyiimiricM t*m 
pUn^tQnfonnnCJ \ U^ero ***U*Jt ftr)** fi°f*kre ct^tomm^onitdijf^crfcici 
CMtedUyti iytgrtWtXitW ^ftmdmnsficttifitm. e^ufmodi -nolm Wr- 

t*r,,tf**fnwm<Jl<^ mkimmt ^w^^t^^nm^ 
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illim InutntoY mtrtrcturidttr^Bum iri» Ad hac Hje,refj>opfum ft4 mahu dcdit opttn- 
eto >• qttAm facile ipfe exkibiturus tjfet eiufmodi xentrum, tam fuile nos qu.xdraturam, 
inde promeremus. Cum centri inuentionem Auidi expe^AremuSyAcccpimus al ecdemdi-. 
terat quibus f^tctur futtm ifiud problemA non procederenift cx dut4 circuli qtt4dr4tura\ 
quod n4rt4mus t4ntum >/ indeconjiet centrA ifia nobki^m tuncfttijfe cognit4\in j?.\c- 
ro pjfcalio nihtl propterea reprcktnftonc dignttm agnofcimus. Korunt enim omnes,quot- 
quot inucntioni rerum recondit4rum "rac^nt, in inucnti*? cum primum ex abditis truu- 
tur (emper rtftdtft Aliquid quod poJltA AccurAtiorU exAmints lima ipfe Inucntor pro iu- 
refuo rA^At. ljiud porro proUema c?~ caterA qcx tunc $d nos D . T^fcAliw projuit mt- 
fit,incttnte pofteA Nonembri Anonymus ( is nttnc Dtttonullattm fe fnijfe, fcripto profi- 
tctur gAllicc libro ) >/ fu* ctism Adiecit AdprimA menfe lunio ditA^t itA totiusEuropa 
Gcomctr,u fccundis quajiionibus difiinerct. $lu* eji cahJa >/ cx illo tempore difcrimcn 
quidcm inttr nominAilU Agnouerimus , fed inter DettonuilUum C"~ pAfcAlium Geomc- 
tta* quodnam eftt non itd bene yiderimns. Excidit modo nobis ^num quod Antequam 
longiits AbtAmus retrA&Ari dtltt : neque enim omnia problcmatA ad nos tunc miJ/A t 
etmlgAuit poflcA DcttonuilUus\ ^nicum excepit quod iffi facilius fortAjfr tifum propte- 
reifuity qttod eius folutionem nobis notAm effe caUuIo "rnius cashs ipfi exhibito proba- 
ttcrimus : nAmfuis in littris difftcile idejje prius AffirnutuerAt. ijhtd >rro itd fe kabe- 
£<iMnuenire<:entrum grauitatis in feaore fpharrat dato. mitio quidtm fctto- 
rtminttlltximut illum quem Arckimedes initio Ubrorum de fpkara ©- Cyltndro appeU 
Ut rfAut rtf sor , qui efi j>ortio quAm coni reeTt babentis 'rerticem in centro fpkara, fn- t 
perficies abfcindit ex ipsa fpkara ; fiatimque refcripftmus illud non ">ideri difficile > fd- 
tifque conJiAre cx ^Arckimedeis O- Aliorum inuentis .Poji bac docuit nos ille tfia fe&o-' 
ris >ocr a fe intelligi fortionem fpbdra interceptdm inter dtto pUna per centrum duftd 
O* fecdnttA fe.Ad Angulos non reclos. ifojier porro ille caLcuIus itA fc hAbebst. 

Sint ( F/|,,SP« ) a c b, ad b fcrnicirculi magni fphacrae centro epr^ditf: 
pcr polos eiufmodi clrculorum tranfcat circulus maior , ciufque arcus 
interceptus fcmicirculis acb, adbfit dfcgraduum ccntum viginti : 
idcm a/cus df*c bifariam fcdhis efto in f , & iungatur reda c f. Vt cft 
quatcrnarius "ajdr ternar iam ita fiat quadratum e c ad c h : vt autem p. ad 
i5. ita redtac gcj e f abfciffa, fit ad c^h. Dko pun^um gcffe grauitatis 

ccntrum le^oris anji d bc '.■ i! 

tsfddidimus in cAdem refjionjione fi figurA propojtt* dcbd intel/i%Atur fecari pUnm 
ilm pArAllelo Ad pUnum e cd, tonfiArc ftobu methodum inuenicndi grauitAtit ccn- 
trttm pdrtium feorfum fumptarnm > data r circuli quadtAtura \ idque nobit Vtdcri diffi- 
ei(ius problemAte propofito. ' ' , " _ 

■ tofitd '■ cxttnftone dnldiniani illiui ptfntiptj cuiut mtminimus in coroUam Vtveff 
mafecund* prb)k(Ui#mh patei yi ># ■terMarius ad qnaiirtiarium tta fiat eg n&a ade n» 
funBum n ejfe granitatie centrum fuperficiti jfhtriuMx b inu 

IRlrbr».*.. ' f.iVJ t \ 5 i t : :: tliOUli i •. . *. . .. ; ..j 

inr.i j.t. ofto.fiu» v. : ? t rj\i -.rtnoiJ?:©^ li i - • vu t _. r : r i 
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PROPOSITIO XXIV. 

EX ccntro a ( Ftg. 6o> ) defcriptus fit quadrans circularis d u t a , 
$c cx radio t a intclhgatur abiciila rccta a b a?quahs arcui d u r, 
vt lit baii^ parux lemicycioideos fuperioris bcd a hubentis genera- 
torctn circulum centri a , & diamctn dal. Completoparallelogram* 
mo b a I g intciligatur b 1 1 a figura ex finibus vcrfis dcfinira in deci- 
mx tertia? fecundi coroilario iecundo , & vfurpaca in vndecima libri 
tcrtij. Efto g p q l figura fubcontrana figurac bc daiuxtacxplicatio- 
ncm prima» iccundi libri. 

Oilendendum eft figuram b f Ig eiTe figuram ex finibus verfis ref- 
pondcntem fcmicydoidcos parua? parti iupcriori g p q I. 

, Quoniam tc&$ c c , i q parallelx ad rcCtam d a func per ccrtiam primi 
xquales finibus z. u, iz , & quadrata rc&arum z u,a z funt xqualia qua- 
drato a u vcl a 1 , crunc quadraca re&arum e c, i q xqualia fimul quadra- 
to a 1 vcl e i : fcd quadracum c c eft cx decima tcrcia fccundi libti arqualc 
rc&angulo i c f , quadratum vcrd ci eft xquale re&angulis i e f , c i f ; er. 
go quadratum i q cft xquale rc&angulo e i f ; & tres recle c i, i q, i f fuot 
proportionales, ergo figura b f I g rcfpe&u figurx gpqleft illa quam 
cx finjbus verfis appcllauimus in coroilario fccundo dccimx ccrtix fecuo* 
di, prouc erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XXV. 

Ilfdem pofitis ex puncto e vtcunque fumpto in bafi b a ( Fig. 6o.) 
intelligatur cxcitari re&a cx perpendicularis ad planum b a d , x- 
qualis radio a t, & completo parallelogrammo d a eB, ex centro e 
interuallo re&x c x vcl e B,intelligatur defcriptus quadrans circularis 
Bfxe , cx pun&o c intclligatur erigi recla c s parallcla tc&x e x oc- 
currens pcriphcria? B fx in s, & complcatur parallelogrammum B fr 
c. Idem Yerdintelligatur fa&um \n fingulis punctis rec2a? ba, vt inde 
exiftant duo folida quorum vnum fit quadrafts cytmdri cuius axis b 
a, bafis fimilis zqualis & fimiiitcr pofita Cirtulo ccntri e, femidiame- 
cri cB vcl c x : alterum vcro folidum fit illud cuius fe&io eft paralle- 
logrammum ecfr in cylindri quadrantc inclufum. 

Oftcndcndum eft libra? plana? axe b a , perpendicuto plano x e b, 
fuftcntaculo lg,a?quiponderans folido illi inclufo adpofitionem pla* 
ni x e i , eflfe cognitum data quadratura circuli. > 

Quoniam trcs rcctar c i, e c, c f funt proportionalcs , vt eft e i ad dimi- 
dium rectx e c, ita eric tota e c, ad dimidium rc&x c f ; ergo fi dimidium 
rc6tx c f aptetur pun&o i ad pofitionem rcctx a l : xquiponderans re&x 
ec,libra grammici i c fufpcnsa ex e,pcrpcodicTulo e x»brachio c i, crit di- 
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midium rc£l? e f apcacum pun&o i j ergo parallelogrammo e c f r vt iacct 
manenti xquiponderans erit re&angulum contentum fub dimidio reclx 
e f , & fub recta c s. Quoniam vero quadrans circularis e B f x cft fimilis 
& xqualis quadranti circulari a d u t, & re&x e c, a y funt xqualcs,crunt 
quoque c s, y u vel a z xquales ; fed y u, i q funt , vt in fuperiore oftcndi- 
mus , xqualcs : ergo rc&ae q i , c s funt xquales , & re&angulum fub q i 
& fub dimidio rc&x e f comprehenfom , fi aptetur pundto i, ad pofitio- 
nem plani x e B arquipondcrac re&angula* c f r : ac proinde ex vigcfima 
o&aua quarti cctragonifmicorum folidum aptatum fuftentaculo g l , cu- 
ius feclio cft rectangulum contentum fub rcdla q i & fub dimidio rectx c 
f , xquiponderat folido cuius fecTio eft parallclogrammum c c f r. 

Rcftatvtoftendamusfolidumcuius feclio eft paraUclogrammu com- 
prehcnfum fub reCta q i & fub re6ta e f , effe parallelepipedo cognito x- 
qualc, fuppofita quadracura circuli : id vcro ita oftcndicur. Cylindra- 
ceum alcicudinis c x vel e i bafeos g i l q p eft nocum , cum bafis g i 1 q p 
quadretur per nonam fecundi libri : cum'ergo cyiindraceum iftud diui» 
datur in duo dicylindracea quorum vnum ad poficionem plani x c i gi- 
gnicur ex figura g i 1 q p & ex figura finuum b f 1 i g , qux ipfi refpondec; 
altcrum ex eadem flgura g i 1 q p & ex figura b f 1 a e : fi cx cylindraceo 
altitudinis c x , bafeos g i 1 q p cognito , auferatur dicylindraceum geni- 
tnmexfigura gilqp& ex figura bf 1 i g, rclinquetur dicylindraccum 
genitum cx figura b f la e & ex figura gilqp,cuius dimidium quxri- 
mus. 

Intclligatur figura g i 1 m p ita dcfcripta , vt ficut cft rc6ta c i ad i q,ita 
fit rccta ifadim;ac proinde itavtquatuor redtx ci, i q , i f, im fint 
continuc proportionales. Figuram iftam dimctientis im appellauimus ia 
corollario fccundo propofitionis odtaux libri tcrtij, ^udrtumgrddum 
ram dimetientis f i , tcriium ; figuram dimetientis q i ftcundum ; & parallc- 
logrammum altitudinis i e primum. Intelligatur circa manentem g 1 cir- 
cumuolui figuragpql,& confidcretur folidi ita geniti quadrans infi- 
ftcns bafi g p q 1. Intelligatur quoque dicylindraceum genitum ad pofi- 
tionem plani xeB ex ipfa figura gpql,ita vt eius fe6tio in eodem 
plano xc c pofita, fit quadratum FiqG infiftens fupcr latere q i. >Equi- 
ponderans folidi peripherici quadranti axe g 1, perpendiculo plano F i g, 
fuftentaculo b a inucntum eft in tcrtio libro , & computatum pro tota K- 
guraglqp cxtat in quxfito feptimo propofitionis vigcfimx quintx ter- 
tij libri» propartibus vcr6 obtinetur ex decima nona propofitionc ciuf- 
dcm tertij , pofita circuli quadratura. Quoniam verfc ex fcxta tertij tres 
fcmifTcs xquipondcrantis quadranti peripherici funt xquiponderans di- 
cyliorfraceo fe6tionis quadratx F iq G , patet notum efle xquiponderans 
dicylindraceo ifti. Dcmum vcrd quia cx corollario quarto o.6taux tertij 
fi iftud xquiponderans rcducatur adcylindraceum altitudinis e x,bafis cft 
dimidium quatti gradus,patct criplum cylindracci xquiponderantis qua- 

Y * 
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dranci i 111 } & lubcntis altitudincm c i| habere pro bafi quartum gradum,' 
Quoniam igiturnocus cft quartus gradus , & cylmdraccum fc&ionisc 

im cft xqu.ile dicylmdracco fe&ioms q i f , ficuti & ipfx fe&ioncs func x. 
qualcs, nam c i m comprchcnditur fub prima & quarca quatnor propor- 
tionalium , & q i f fub fccunda & ccrcia : crgo cylindraccum alcitudinis i 
c euius bafis fit quartus gradus iam inucntus xquat dicylindraceum fc- 
<5tionis q 1 f quxfitum : igitur cylindraccum Htitudinis i e , cuius bafis fit 
quartus gradus modo rcpcrtus xquat dicylindraccum cuius fc<Sho cft rc- 
dtangulum contcntum fub rcdta q i & fub recla i f, & cft cognituro, data 
quadratura circuli. Igitur C\ iftud dematur de cylindracco altitudinis c i, 
bafcos xquantis tricnccm quadrati a 1, rclinquccur cylindraccum quxfi- 
tum : crgo &c. quod crat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XXVI. 

O c tcndendam eft iifdem mancntibus( Fig: 6o-) dicylindraceo 
Jcdionis c fr e intcgro , id cft cuius bafis fit inccgra nguta b c d 
a , Jequipondcrans axe b a perpcndiculo plano x e b, iuftencaculo g 1 
cflfc «quale cylindracco altitudinis c x vel ad , cuius bafis a?qualis fit 
fextanti quadrati a d vcl a 1, vel e x i funt cnim ex conftru&ionc iftac 
omncs re&a? inter fe sequales. 

Quoniam ex partc fccunda decimx nonx propoficionis tertij libri di- 
midio conoidis circa mancntem g I geniti motu figurx gp q 1 i xquipon- 
dcrans axe g 1 , pcrpcndiculo plano P i g , fuftentaculo b a , cft cylindra- 
ccum altitudinis e x, bafeos xquantis quatuor noucnas quadrati a d,qua- 
dranti ciufdem conoidis infiftenti fuper bafi g p q l xquipondcrabit cy- 
lindraceum altitudinis e * vcl a d , bafcos xquantis duas noucnas quadra- 




quarti gradus g i lm p eft « fuperioris prxfcripto illc idcm triens 
drati a 1 : ergo dicylindraccum genitum ex figura g p ql & ex portione 
g i 1 f b , eft xquale cylindracco altitudinis e x , bafcos xquantis bcflem 
quadrati d a. -"IV 
Quoniam igirur cylindraceum bafeos g p q I i , altitudinis c x, cft x- 
quale ( vc ex nona fecundi liquet ) cylindraceo altitudinis a d, bafeos x- 
quantis quadratum ad veleijfiex ifto dcmatur cylindraccum xqualc 
dicylmdraceo genito ex figurispqlg, bflg, refiduum fict cylindra- 
Ceum altitudinisaI,bafeos xquantis cricntcm quadrati a d : igitur ex 
fupcrioris dcmonftratione patet , dicylindraccum eenitum ex figuris gp 
q I \jk f 1 a e e(Te xquale cylindraceo altitudinis a d,bafeosxquantis tricn- 
tem quadrati a d» & iftius dimidium ncmpe cylindraccum altitudinis ex, 
feafcos xquantis fcxtantcm quadrati ad, xqualc cffe fpatio quod xqui- 
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ponderat folido fec-tionis c 1 r c , axe b • , pcrpcndiculo plano t c b , fu- 
ftencaculo g 1 , quod crac dcmonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

Ex corolhrio quincc ccrcij patcc arquipondcrans folido cuius fcctio fit 
triangulum c f c 7quod comprehcndicur fub parailclograrrimi c c f r , la- 
tcribus cc,cs & fub ciufdcm paraliclogrammi diamecro e s, efle beflem 
xquipondcrantis folido cuius icctio eft ipfum parallelogrammum : igi- 
tur foiido fcctionis criangularis e c s xquiponderans eft cyiindraceura al- 
titudinis cx, bafcos sequancis nouenam parccm quadraci ad. 

COROLLARIVM II. 

Si in planoduca gcncrecur quadracrix aTdy rcfpondens ica qua- 
dranci circulari d u t a , vc libra grammica l d fufpcnsa cx a perpcndiculo 
ac>brachio al, ficut 1 a &d a y quamcunque porcioncm rc&x ad. icayu, 
parallela perpcndiculo a c & dimctiens quadrancis d u c a, fic ad yTdi- 
mcticntem quadracricis , paccc ad poficionem plani P a b nocum effc di- 
cyimdraccum gcnitum cx quadratricc a T d & cx figura dcba; nempc 
cylindraccum alticudinis a d vcl a 1 , bafcos arquantis fcxcantem quadrati 
ad. i^ro aliis vero cafibus ( vc fi non fumcrccur mfc dicylindraccum ge- 
mtum cx parcibus d c y , d T y) inucniri-oporcercc pcr prarccdcncem , 
Ipacium arquipondcrans porcioni cylindri infiftcnti fupcr baii c c d a , & 
indc deducendum fpatium sequiponderans porcioni cylindri eiufdcm inii- 
ftenci fuper parallclogrammo c y a c , quod eft inuencu faciilimum ex yi. 
gefimz fexcx quarti cecragonifmicorum mechodo. 

• PROPOSITIO- XXVIL 

MAneat ( Fig. 6v ) ve in fupcriore figuradcba, & quadrans 
circularis duta, parallclogrammumque algb. Efto dmn 
limbus partis fuperioris fcmicycloideos magnse , ita vt ad pofiuonem 
rc&a? a b dimetientcs m c , y u fint aequalcs, vt in prima primi libri 
limus. Intclligatur cx ccntro a cxcitari ad planum b a d perpen* 
ilaris a p , a?qualis radio a d vcl a t. Ad pofitionem plani p a b in- 
ir dicylindraccum gcnitum cx fjguns b c d a , d u t a vei d m 
nbc. ' , 

Oftcndendum eft Mbraejplana; axc ba ? perpertdiculoplano pab, 
fuftcntaculolg,arquipondcransiftidicylindracco efTc cognitumjfi, 

vbi opus fucrk , cognita (it quadratura circuli. 

Quoniam quadratum y m continet ex Euclidis clcmcntis bis rc&angu- 
lum m c y , & femel quadrata m c , c y ; fi habeantur xquiponderancia fo» 
lidis quorum feclioncs parallelac plano p ab funt quadrata my > m c, c y> 
& ex zquipondcrantc folido quadratimy auferaatur xquiponderantia 
fofidorum quorum fc&ioncs funt quadrata m c, c y, relinquetur ( vtjpa- 
tct ) duplum xquiponderancis folido, cuius fc&o cft reflangulum m c yi 
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vcl u y c. Vt eft quadratum circulo circumfcriptum ad ipfum c!rculum7 
ica ponatur re&a a p ad a r. 

Peripherico igitur genito motu figurar d m n a circa re&am ad, librc 
plang axc b a> lultcntaculo 1 g> £quiponderans>per decimam lcxtam quar. 
ti & pcr corollarium tcrtium dccimc; nonc; Ciufdem libri , cft cylindra- 
ceum altitudinis a r , bafeos e quantis quadrantem quadrati ab , au&um 
triente circuli gcnitoris fcmidiamctro d a dcfcripti > & imminutum qua- 
tuor noucnis quadrati a d . crgo pcr dcmonftrata in dccima nona primi> 
fi loco pcriphcrici ponatur dicylindraceum cuius fe&io cft quadratum 
m y > f quipondcrans erit eiufdem bafcos, fcd altitudinis a p vel a d. 

Similitcr pcripherico genito motu figure^ d c b a circa rcclam a d , cx 
corollario vndccirae; tertij & cx corollario tcrtio decimg nonj, c;quipon- 
derat iifdem pofitis cylindraceum altitudinis a r , bafcos jquantis qua- 
drantem quadrati ab , imminutum quadrante quadrati a d : crgo fi loco 
peripherici ponatur dicylindraccum, cuius fc&io eft quadratum m y,ba- 
fis erit eadcm , fcd altitudo a p , vel a d. 

Prztcrca quoniam dicylindraccum gcnitum ex figura d u t a , ad pofi. 
tionem plani p a t eft homaffphtricum dcfinitum in corollario tertio deci- 
m£ quartc; quarti tctragonifmjcorum, planum parallelum plano p a t,in- 
cedcns pcr grauitatis centrum > ita diuidit rc&am d a in y > vt ficut o£to- 
narius ad ternarium , ita fit d a vcl a 1 ad a y , vt ibidcm oftendimus : cx 
dccima vcr6 oclaua ciufdem libri conftat ejufmodi homceofphf ricum 
cffe beflcm parallelcpipcdi , cuius bafis fit quadratum ac vcl a d, & alti- 
tudogqualis ipfiat. Vt igitur 1 a rccla ad ay rcclam , hoc cft vt o&ona- 
rius ad tcrnarium , ita eft fufpenfum homceofphgricum, vel duo tricntcs 
parallclcpipcdi iam dicTi , <id quadrantcm ciufdem parallclepipcdi : ergo 
cquiponderans eiufmodi homceofphf rico cft parallclcpipedum altitudi- 
nis a d, bafcos cquantis quadrantcm quadrati a t vcl a d. 

Duo igitur f quipondcrantia dicylindraceis , quorum fecliones func 
quadrata c y ,y u vel cm, conflant fimul quadrantem quadrati a b. Quo- 
niam vero dicylindraceo , cuius fe&io cft quadratum y m, equiponderans 
inuentum eft fupra, fi ex illo auferatur conflatum ex duobus poftremis 
iam colle&um, refiduum fict duplum equiponderahtis dicylindraceo cu- 
ius fecl io eft re&angulum m c y vel c y u,ncmpe cy Iindraceum altitudinis 
ad, bafeos xquantis tricntem circuli femidiamerro a d geniti imminu- 
tum quatuor nouenis quadrati ad. Igitur arquiponderans dicylindracco 
genito ex figuris dmna>duta>eft cylindraceum altitudinis d a vcl a p, 
bafeos arquantis fextantem circuli femidiametro a d dcfcripti, imminu- 
tum duabus nouenis quadrati a d : crgo fi , vbi opus fucrit, cognita fit 
quadratura circuli, notum quoquc erit iftud arquipondcranst quod crac 
dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Methodus noftra cft gencralis , fi atccntc* rcs iafpiciacur l cilm propofi- 
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tiones quibus ilia nititur , vel.cx elcuientis noltris vci cx prxfcnti Opcrc 
delumptae , fint generales. 

PKOPOSITIO XXVIII. 

RBuocato fchemate propofitionis vigefima? fexca? ( Fig. 60.) 
oftcndcndum eft arquipoiidcrans figura? foiida?, cuius fcdio pa- 
rallcla plano x c 13 ett fc<5tor circulans c i x , cfle cylindraceum alticu- 
dinis x c vel a d > bafcos arquantis exccflum quo bafis cylindracci rc- 
pertiin fupcriore, cxccdit bafim.cylindracei rcpcrti in propofitionis 
proxime antc fuperiorem demonftraca? corollarjo: ac proinde aequi- 
pondcrans toti folido cfle cylindraceum alcicudinis ex vel da,ba- 
leos aequantis fcxcantem 'circuli gcnicoris femidiamccro a d defcripci, 
imminucum tribus partibus noucnis, vel vno crience quadrati d a. 

Propoficio patet ; nam figura c f x c cft feclio dicylindracei genici cx 
quadrante circulari d u t a & ex figura d c b a ad pofitionem plani x c b ; 
ifti vcro dicylindraceo inuemmus in fuperiorc propofitionc xquiponde- 
rans/in vigcfime; fexte autcm corollario reperimus arquiponderans folido 
cuius fec-tio eft triangulum cc s : ergo per fubdu&ionem relinquitur ae- 
quipondcrans folido cuius fc&io eft fc&or ef x, libre plang axeab,pcr- 
pcndiculo plano x c b, fuftentaculo 1 g : in cafu autcm affumpto calculus 
patet ex numerorum colUcione : ergo &c. quod crat dcmonftrandum. 

PROPOCITIO XXIX. 

Ilfdem manentibus ( Fig. 62- ) ex re#a b a abfcifla: fint aequales b e, 
a g , & ex g cxcitata fit perpendicularis g q ad planum b a d, a?qua- 
lis re&x c x , vel a d ; per g dufta fir g f o a?quidiftans rccla? a d , & oc- 
currens tc&x D d in o, limbo b c d inf : ccntro g pcr o, q dcfcriptus 
fic quadrans circularis o m q g, & per f ducla fit ordinatim applicata 
fm, completoque parallelogramrno gfmp, du&a fit eius diame- 
cer g m- •.. , . f - ' \ 

■ Oftcndendum eft fe&orem inferiorem gora cflc arqualem fe&ori 
fiiperiori f e x , ita vt arcus fx.om fint aequales. 

Iftud patet , nam eo modo quo oftenrlimus arcum f x equalem arcui u 
t vcl recte b e, often<femus arcum q m e(fe f qualem arcui i t vel reclrc; b 
g • ergo cum toca b a fit equalis arcui o m q . & pars b g fit equalis parti 
q in , refidua om eriteqiualis parti g a vel b e , cui cum equalis fit arcus 
f x , patet arcum o ro cffe co-ialem arcui f x , quod ctat dcmonftrandum. 

CORO LLARIVM. 
Hmc apertiliquet fotidum fe&ionis gomcflc ipfum fecTionis fex.fcd 
fubcontra^ p ofitu ; vnde fequitur, quod ^quiponderat folido fe&ionis f 
e x pofito tibVe>axe < g «perpendiculo plano x c cequiponderarc quoquc 
folido fcjftionis o g m pofito hbre axc. g o pcrpcdiculo plano o g a.E cojw 

m * 

• • 
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trario autcmquod ^quipondcrat fohdo fc&tonis o g m> libr$ axc c g,pcr- 
pcndiculo phno x c g , ^quipondcrarc folido feclionis f e x , ltbrc piane 
axc B c , pcrpcndiculo plano B c g. Patct quoque licct totum fubcontra. 
rium fit acqualc toti folido primario cuius fe&to cft fe x ; fi tamen por- 
tio folicli fubcontrari; pofua intcr plana plano B e x «quidiftantcr du&a 
pcr rectas b D, g o , fumacur,ciufmodi jcqualitotcm non fcruari amplius; 
ied portioncm fubcontrarij cffc illam primarij quae iacct intcr plana pa. 
rallcla du<5ta pcr reclas c c, a d. 

D EFINITJONES. 

SOlidum fe&ionis fe x vocctur fcalarium } ita cnim illud gallicc ap- 
pcllauit Dettonuillceus, a fcalarum cochleatim ftructarum fimili- 
tudine npnnulla. Solidum , cuius feclio cftogm, vocctur fcaUrium 
fubcontrarium fcalarij primarij & abfolute didi •, ex centro a excitetur 
ad planum dat perpcndicularis ah a»qtialis ipfiat, &cenrro a pcr 
d, h dcfcribatur quadrans circularis d z h a, qui vocctur fcalarij bafls-, 
radius a d vocctur primus, radius a h, foflremus. Intclligatur cx fcala- 
rij ccntro graukatis dcmitti perpcndicularis in bafim , & caderc in 
punCrumE, cx quo dcmittantur in radiosad,ah pcrpendictilarcs 
E A 3 E F/ Vocctur E A diflantU a radto primo , & E F dtflantU a ra- 
dio poflremo. 

' PROPOSITIO XXX. 

REuocato (Fig. 6*0) fchemate propofitionis vigefima? o&auar, 
fcajarib fubcontrario ad pofitioncm plani xcc a?quipondcrat 
axc a b 3 perpendiculo plano x e a, fnftentaculo 1 g, cylindraceum al- 
titudinis ab, bafcos a:quantis tricntcm quadratiad dcdudo arqui- 
porfdcranre fcalarij primanj reperto in propofitione vigefima o&aua. 

Qucmiam quadrans cirqularis x e B s eft fecUo cylindracei.cuius altitu- 
do cft b a , bafis vcr6 cft a d R P quadrans ctrcularis illi arqualis , & fimi- 
lite.r pofiturccntro adcfcriptus ; xquiponderans autem bafi,hbra gram- 
mica 1 d fufpensa ex a pcrpendiculo a P , cft pcr dccimam o&auam tertij 
tctragonifrnicorura » arquale trienti quadrati a d ; arquipondcrans cylin- 
dracco akiuidinis b a crit , per vigcfimam quinum quatti libri tetrago- 
mfmicorum » «quale cylindracco alritudinis b a , bafcos acquantis trien- 
w quadratiad. Igitux ft inde auferatur zquiponderans fcaUrii cuiui 
fr#io eft x c s , refiduum hct xquiponderans fcatario fubcontrarip^qiiA- 
lc erat dcmonftranduro* rn _ > ■ 

, COROLL ARIVM I. 
) £i nfcm fum&cur.nifi cylindri portjo intcrccpta iruer plana x e B, P a d, 
?cquipon4crans,illi, ( vt cx mcthodo patet ) etU cylindraceum altitudi- 
msac,J>afcosa^qustticj^ : 

coaptt: 
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COROLLARIVM II. 
Ex corollario vigefimae nonx liquct xquiponderans hic rcpertum, c(Tc 
aequiponderans fcalario , librae planx axead, perpendiculo planodac, 
fuftentaculo diftantc interuallo rc&ar a P , vel a d. Praeterca acquipondc- 
ran$ rcpcrtum in vigcfima o&aua eft cylindraceum alticudinis a P bafeos 
arquantis fcxtantem circuli fcmidiamctro ad gcniti , imminutum tcrtia 
parte quadrati a d ? cylindraccum vcro alcitudinis a b arquantis dimidium 
tcrmini fccundi progrcfTionis adiunclar , & bafcos aequantis trientem qua- 
drati a d, vcl primi termini perfpe&z progrcftionis, eft per reciprocatio. 
nis legcs aequalc cylindraceo altitudinis ad, bafeos aequantis fextantcm 
fecundi rermini pcrfpedac progrefiionis , qui cft femicirculus femidiamc- 
troad dcfcripcus. Nam vc alcicudo , fiue primus adiuqdtar , ad alcicudi- 
nem, fiue ad dimidium fecundi adiun&x i ica bafis , fiue criens primi pcr- 
fpedae , ad bafim , fiue ad fexcancem fecundi perfpc&ae. Igicur aequipon- 
derans fcalario librae planae axe a d , perpendiculo plano d a t, fuftencacu- 
lo diftante diftancia rc&ar a P , eft cylindraccum altitudinis ad,bafcos 
aequantis tertiam partem quadrati ad. 

•PROPOSITIO XXXI. 

REuocctur fchema propofitionis vigefima? primae & vigefima?.fc- 
cunda» quarti libri fuperioris ( F/g. 42. ) 
Oftendcndum cft fcalarium , cuius fcdtio parallela plano d gfc eft 
fcclor fh t, efle aiquaie dimidio cylindraqei altitudinis g d vcl gcba- 
feos blg ; ccntrum vcro grauitatis illius diftare a fcalari/ bafi g d cc, 
tricnte rc#a? g b. 

In illa propoficione vigefima prima cum oftenderimus ad poficioncm 
plani dgciolidura, cuius fc&io cft fetfor fht, hoc cft fcalarium ica iatn 
appellacum, eife acqualc dimidio cylindracei vel prifmacjs , cuius bafis 
cft triangulum bgl, alcitudo g d ; patcc fcalarium cfle arquale dimidio 
eiufmodi folidi , fiuc quadranci folidi cuius alcicudo g d , bafis quadra- 
tum g b. Cencrum vcro grauicacis e(fc in plano f h n ica diuitlcnte re&ara 
b g , vc g h fit rriens tocius g b, patct ex fcxta quadraturx pacabol* Ar- 
chimcder : ergo cVc. quodcrat demonftranduro. 

C O R O L L A R I V M I. 
- Mcthbdus praefens extendicuf «d quamlibct porcionem fcajarij , vc ex 
illa vigefima prima liquec, abfci&aro plano parallclo ad bafim d g c.Pjc;, 
tcrea quoniam g b cft aequalis arcui c e d cx conftru&ione, erit g h triens 
peripheriae c c d,,& ^vncija totiuj peripheriae circuli gegiti iemidiamct,^ 
gc. Iti aliUivero cafibusilla diftantia: facilc oftcnd.etur ,<coro notvoppr* 
tc»t ipucnMi oifi re&am paralklam re&ae g f*incedencom per, centtum 
gramrat» trapczij 1 i h g , abfcfHi ex Vna parjtc , vel trianguli b i h abfcrfU 
ex aiia per planum f h n ytcunquc duC^um arquidiftantcr Jaafi fcalarij. ; 0 

z 



Digitized by Google 



178 DE CYCLOIDE 

COROLLARIVM II. 
Quadratum gb cfl quadrans tcrtij terraini progrcflionis perfpedfe; 
primus enim cft quadratum radij gc, fccundus eft tpfc circulus radio gc 
defcriptus, fiuc re&angulum fub radio & fub -dupla re&ac g b, hoc cft, 
fub rc&a arquante fcmipcriphcriam ciufdem circuli ; iiliuscrgo tcdx 
quadratum erit tertius terminus perfpectx , ac proindc quadratumg b 
crit quadrans tertij pcrfpe&ar ; & folidum altiudinis g d , bafcos xquan- 
tis dccimam fcxtam partem tcrti; tcrmini perfpc&ar progretfionis , erit 
arquale fcalario integro. 

PROPOSITIO XXXII. 

REdu&o ( Fig. e*i. ) fchemace vigcfimse nona», re&a A E> quar 
cft diftantia a prrmo radio bafeos fcalarij , cft fexdecim crientes 
tcrtij rermini progreftionis fubadiun&a?. Diftantia vero E F ab extre- 
mo lcalarij radio cft oclo trientcs fccundi cermini fubadiuncla*, dc- 
duftis fcxdecim tricntibus tcrtij termini fubadiundta». Diftantia de- 
nique centri eiufdem a bafi fcalarij eft fcxrans fccundi cerroinifubad- 
iuncta? progreftionis. 

£x rccStis d a , h a abfcindantur a H , a G ipfis ar qualcs. Igitur quoniam 
librac planz axe a d , perpendiculo plano d a t , fuftcntaculo G m parallc* 
lo ad axem ipfum , arquipondcrans icalario fufpcnfo eft per trigefimae cc- 
rollarium Gccuadum acqualc cyhdraceo altitudinrs a h vcl a d, bafcos ar- 
quancis tricntem quadrati a d j iptum autcm fcalarium fufpenfum, cft 
per coroilarium fccundum trigehmar primar , arquale cyiindraceo eiof- 
dcm altitudinis, bafcos zquantis decimam fcxtam partcm tcrtij tcrmini 
perfpe&a? progrcflGonis ; vc cft fufpenfum ad arquiponderans , vcl vt bafu 
cylindracei xqualis fufpenfo ad bafim cylindracei arqualis arquiponde- 
fanti ( funt enim ambo ciufdem altitudinis) ita ce&a G a ad aF vcl AE: 
ergo vt dccima fcxta pars cercij j terroini perfpe&ar progrcffionis ad trien- 
tcm prtmi , ita G a primus fubadion&ar ad fexdccinv trientes tertij termi- 
ni fubadiun&ar. Eft ergoredta a F vcl A E arqualis trientibus fcxdccim 
tcrtij termini lubadiun&ar , quod erat vnum ex demonftrandis. 

Rurfus quoniam librar plana* axe a t , perpendtculo plano h a t , fuftcn- 
taculo H N parallelo ad axem , arquiponderans fcalario fufpcnfo cft, per 
vigefimam oclauam , arquale cytindraccoalritudmifr a h, bafeos xquan- 
tis fcxtaritem fccundi tefmini pcrfpedtx progrcflionis, imminutum trien- 
tc primi termini ; ipfum autem fcalarium fufpenfum eft arquale eylindra» 
eeo eiufdcm altitudinis , bafeos arquamis decimam fcxtam partem tcrtij 
termini pcrfne^x ; vt cft bafts iftius ad bafim illius, ita erit re&a H a ad 
a A , vel ad E F ; ergo vt dccima fcxta pars tertij termini perfpc&x ad 
fexrantem fecundi eiufdem pcrfpe&ar , tamtnutura trtente prirai , itt cft 
a H primus fubidiun&x ad a A , hoc cft ad fcxdecim fextantcs» vel ad 
o&atricntcs fecundi fubadiun&x , immtnutos fexdecim tricntibus tcrtijj 
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efgo re&a F E eft o&o tricntcs fccundi tcrmini fubadiunlt;,dedut5cis fcx- 
decim triencibus tertij termini, quod eraj fecundo demonftrandum. Ter- 
tia vero propofitionis pars conftat cx corollario primo trigcfimx primae : 
crgo &c. quod crac dcmonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

Quoties fufpenfum dtuiditur in duas parces xquafec, & eodcm axe 
brachtoque inueniror Ulis fingulis fuum aequiponderans , tocies centri 
vnius ab axc, addica diftantiae centci alterius, conflant duplam diftancis?» 
qua ab eodcm axe diffitum eft cencrum cocius ; id verd in prarfenti calcu- 
io ica fe habcc. Nam cylindrus cft altttudinis a d, bafeos zquantis o&an- 
tcmtertij termini perfpe£t£;a*quipondcrans vcrd ilii eft.per cotoilarium 
fecundum trigefimar, cylindraccum eiufdera alcicudinis, bafeos arquancis 
fexcanccm fecundi termini pcrfpc&a% Vc igitur o&ans tertij perfpc&x 
ad fextancem fecundi ciufdem pcrfpe&ar ; ica, axe b a , perpendiculo pla- 
no h a t , fuftencaculo H N , brachtum , fiue primus terminus fubadiun. 
&x,ado&o fexcances , vcl quacuor crienccs fccundi fubadiun&x pro- 
gtetTtonis, fiue ad diftantiam grauitatis centri compecencis cylindraceo 
bafeos d z h a » alcicudinis b a. Duj aucem diftantif A E , E Fgquant > vc 
ex calculo pacec , oclo criences Gecundi ccrmini fubadiun&e. : ergo in hoc 
ic$c quadrat calculus tlli proprierati initio huius corollarij pofice. 

COROLLARIVM II. 

Quoniam duodecuplum dccimx fextx partis cft dodrans, vel duodc- 
ctm decirax fextx partes ; duodecupium ver6 triencis eft quadruplum af- 
fis , vel duodecim triences : vt Ift dccima fexca pars cercij ccrmini perfpe- 
&x progreflsonis ad tricntcm primi tcrmini ; ica crit dodrans, vcl tret 
quadrantes tertij termtni, ad quadruplum primi: fed vc dccima fexca 
pars certij iilius ad crientem prirai *, ita oftendimus ckte radium G a ycl 
a h ad A E diftanciam primi radij : crgo.vt tres quadrantcs tcrtij tcrmim 
perfpc&x , ad quadrupium primi ; ita cft radius ad ad A E diftanciam 
prirairadij. Sed quadrans tcrcij termini pcrfpctftx eft xquaiis qua^rato 
i e*£tx a b vei peripherix d i t , vt oftendimus in corollai io fcoundo trige- 
fimx primx : crgo vt eft triplura quadrati periphcrix d i t, ad, quadru» 
plum quadrati a d ; ita eft radius a d ad dtftanttam A E. Decconuillxu* 
in epiftola edita ad D. dc Sluze agcns de hoc fcalario fcrtpfit vt tripium 
quadrati peripheriae d i t ad quadruplum quadrati a d, ita cfle jpfiim,r#r 
dtum a d ad diftam|am A EV Pcrfpicis.cakuhuiiixt confonantiacft oopni- 
modam , ex quo mirum quantum confirmatuc noftr atncthod^s , iujpeSr 
mis vero calculds fecuadx patxts propofitidnis decim* noft* tetfij hbri 
quovfi fumus in vigefima fexta^stcroque calculus altcr dcciraa* fcxtx 
propofitionis libri quarti • & cakulus corollarrj vndccimx tcrtij , qups 
adhtbuimus in vigefima fepctma fupcriore. Porro calculiH^ecimx, kxtar 
quarti exhtbet xquipoaderaris Aamidi) foltdiCirca fcmiaxem fuperiorcm 
geniti, tibfxpiaox axe pofito ipfo cycloidcos rnagn* axc,^4iftaju^fu- 
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ftentacull zquante radium. Indc vera per methodum tn.pratfentt propof>- 
tione vfurpatatn , & facpius alias in calculo feitdecim caiuunixObtinct^r 
diftantia" ccntri grauitatis ab axe pro dimidio folido genico circa fcmja. 
xem fupcriorcm. Eius tamcn calculum vitiofum efle fcripfit Autor Hi- 
ftonac cycloideos , in fua appendicula cuius mentionem iam fecimus fub 
calcciri libti pnocis , & ampliorcm adhuc facturi fumus in propofidpne 
duodccima fequcntis libri. Si vitiofus eft , non ccrtc ex hoc captte » led 
ncquc , vti fperarous , cx mechodi labcaliqua occulta ; fin autem cxeojn> 
putandi «t-ajeoTi^Ha , vcmara huius errati non femel fpontefua ipfe obttiltt 
in fuis ad Europac Geometras literis , quas lub extremum librum quar~ 
tumcurauimus referri Patet autem cx dcmonftratis in noucm iftis po- 
ftremis dc fcalario propofnionibus , pari mcchodo potfe atfignari ccn r 
trum grauicatis pro quolibct fcgmenta fcalari^ abfciflo pcr planum bafi 
parallclum. . .. .. ■ , . 

PROPOSITIO XXXIII. 

Slnt ( Fig. dj. ) quatuor qusecunquc Iincae reote b , c , d , a qua- 
rum trcs b , c , d fint proporticmales ; inter quartam a 6V primam 
b racdia proportionalis fit f ; mcdia vcro intcr candcm quartam a"i 
tcrtiam d fit g. 

Oftendcndum cft vt fe habet rccla b ad c, ita cffe rcdam f ad g. 
Item vt fe habet rc6ta c ad f , ita efle xcclam g ad a ; ac proinde rc- 
ftangulum fub cxtrcmis c, a eifc a?quale redtangulo fub mcdiis f, g. 

Quoniam enim tres re&z b , c , d funt tfroportionales , & rc&angulum 
fub 1 rc&is a, b eomprchenfum ad redangulum fub re&is a& c| contenv 
fttffl^cft vtbafis b ad bafim d ; ipfis autcm reCtangulis ab > ad>a*quajta 
foncqaadrata rectardmf, g; ergo vc rct5U b add,itaeft quadratum fad 
gtfedvt "b-rC&a add,itapcr 20. fcxti Euclidis in cocollario, eft qua- 
dratiMi bad c , cr^o vt quadratum b ad c , ita quadracum f , ad g ; crgo 
Vt fedfca b ad-e , ka re&a f ad g, quod erat vnum ex dcmonftrandisi,' .: 
''RttrfW^ubniani quadratum qutid poteft rc&aa, od rc&angu4un» 
ebmpreheflfufri fabrcc3hra>by.fe ba^ccvc bafis a ad baftm bs*funt eoim 
titifderri altttHdiriica: rectaiigulum auteni fub rcdtis a , 4 contcntum ad 
fcc^angUhim ftlb by d rectis fc habct parttcr vt bafis a ad b , cum corum 
efcdem fit aUitado^cr ; ergo vc cmadratum a ad rc&angulum a b ^hoc cft 
St! ^nadt*tttW'f >;Ui>(* rwcfcwt icc5tangnlimi a d ^fiueijnadcatum g » ad rCr 
r5bttguIiftW bd *ftlic a& qtmcfcratailr c ; ecgoTtqiwrlramm a ad f , tfta loua^ 
^rattttti ^^g f4«'i «gorst roda^a^f fritaxectxgad cifliiahtrnanda vt » 
ad g , ita f adc^, 8c inuercendo vte ad f, ,ita g ada^ac promde redaogu^ 
iumfub rec^«sc, a, eft zquale rec^angalofub^rect»^ , g ; quod ttAt 
ilttrutn ex ^deiaonfttandis. j . ■t*. i . ' . «mn.nej > .:'tr 

jrmoi^- ..' r v C^OROLLAiRiVMorL • . c r, m 
"^^jdod fi'ttcsirec^8C C>d «oftffin» pro^orwonales • inoe ruatur ; mcdia 
- 
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teaW*ijeit<rfe#aa^ad ^Jica^cfcp^hBirfrjidci^&fVt^cfl^eai e*dfi ita 
efforectanp ad a^£ ^<i r j> .••> «i»-^ u .-r fJ %S r - - Vt :m ' •• • . 

Quoruam cnimcx ahtc demonftratis vt cft rcSa b ad h, ita cft re&a f 
ad g, & «rtcft ta^a h ad c, ita ponitur rc&a g ad t ; crgo cx a?quo vt eft 
re&a bad c , ita eft ccdra/ad i. Icem quonlain vt cft re&a c ad h , ita cft 
rc&a i ad-g'< &-wt h rc&a-adff ita eit g'reAa ad a | crgp ex srqub vt eft c 
ad f, ita cft i ad a. 

C O R'OX L A R I V M ' I I. : 

w ^a ' f} ^% XC ^M> & ^™ proportionales , vt ficut eft a id 
D , ita fit g ad c ; oltcndctur trcs rectas b , c ,. d efle proppttionaies. Nam 
re<5tangulum fub extrcmjs a, c cft a-^uatc recl^nPulo fqb medijs f , g. 
Rutfasquofri^ 

cjtei v* tfft kc&i f ad gyira clt qnadratur^eclaT f atl rectangulum f*g, hoc 
eft ad ttfcla^gulutri a c'j &"vt cft g atff ftaeft quadratum g ad rcciangu- 
lum g £, hoc eft ad re&angulum a Ci/ergo tria IpaYia quadratum f, rc- 
c^angulum fg,quadratume funtproportfonalia ; ergp c,um quadratis f, 
g arqualia fitit rCfcanguIa a bVad:, ttia rcaangula ab, a c, ad uint pro» 
porWondlia , & cr\|fdem altitudiriis a ''e^c f balcs^, c , d furic propo/rU£ 
nale*? qudd crat c^ndCndiimV 1 •' ' : ^ ?1;B PW 

m;PR o p o $ iti o xxxiv., .- w a 

ESto (> fig* 64. ) quadmum i B t n, & paraUelogramroum reaari. 
gulumicday dcfcriptus efto circulus 2 I>E d C cciitr-d c 5 <ha> 
metro 2 dj recta 1 c proditfla ,accurraf peripherja; in E> : hbra 2 d mA 

J*5R f ? «5 P5Sr5 n Hs cp. > brachio c 2, de&iDta jntdligvwr 
dratnx c ud rc/pon,dens quadranti circulari DEJ c, ita yrficut SrSi. 
chiujn; 2C aHcp quamJibct jioruoqem^diijC.djjfa^p ordinatim 

ck. 4 Complcacur parallclogrammum 2 c i o, cV deicribatur paraboJ^ 

phcajt^Btr Rc<?a Ep produ^a occurfat hneis'in,.ir t, ftr* in puo- 
cris cj ,^r,, s« , (J . . . s . 



'4 : k*r'i e(r-'^fl!inititn')ipi*rieat» pE jmedia autcm'intcf'f q , q 
vt ofteWdimus', 'ICc^a 1 q iJ J Habemus^Vrgo quatttor te6cas pri- 
mara rlr^ijfecuifttkatti tert^m^ tqrr, ifUirtt^i iq s^ veij th^i>»me4i* 

aoMem:mewc>fqoarwm.cp» raeditD ihttr «arnftm 

quactam^ ftenurmxj c tft. q j W gapw luJ>cirotem ^mdangctumfub ? 



)igitized by Google 



r#* . D E >C V f p LOI DE 

H & fabo icft ?qaaic reftsugulo fubiq* fub p E comp^rehtnfo,h4e eftj 
re-tangulocpE,.namcp»4q funt srquales: fcd rc&anguiq cpE cft c 

quale re-Xangulum fub z c , & fub p u cilm cx generacione quadrttricis 
vt brachium z c ad c p, jca fit pE ad p u , re&angulumquc fub extremisz 
c , p u fic acquale rc£Ungu.o c p E fub otcdiis s ergo re&angulum conten- 
tum fub rc&iszc, p u cft stquale te&angulo conccnco fub rc&isqsvel 
z c & fub r H : crgo rcct* p u, r H font zquales , quod erac dcmonftran. 
dum_ ; t ■ t J , ■ c . Jt 

P ROPOSITIO >XXXV. 

Ilffiem manentrbus ( Fig. 64. ) oftcndcndum cft arcum q H effc fi- 
miicm arcui duplo arcus D E. 




A 

arcui 

a i , eric a_quale quadrato c p , vc demonftrat Clauius propofitione quar- 
ta libelli finuum : ergo rc&angulum fub o i &: fub dimidio finus verfi ref- 
pondentis areui D R , crit a_qualc quadraco < p ; fcd quadrato c p vel i\| 
atquaie cft redangulum conicntum fub o i & fub q r ; ergo q r cft dimi- 
dium fiiius vcrfi arcus D R. CQm igitur femicirculi zOd . q H s habcant 
diametros zd,qsin ratione dupla , finus verfus arcus D R crit duplos 
f.nus verfi competentis arcui fimili fumpto in pcripheria q H t ; fcd q r fi- 
nus vcrfus arcus q H cft duplus finus verfi attiricntis ad arcum D R i crgo 
arcus 9 H cft fuhili. arcuj D JUquod crat demonftrandum. 



E 



PROPOSITIO XXXVI. 
Sta ( Fig. 6y ) fcmicydoide* magiisr^ c d a b , Cuius bafis bc, 
axis b a aequahs diamcrro clrcuh genjtoris b q a ; cx c b produ- 
aa abfcindatar bz dupla ipfnis a b , cV fiat parabola abzhcuias 
txis a b , ordrriatim applicata bz > & iatusxciftiim cft rca* a b dua- 

drup-Om.' ' ->\j-.^S> " _ ■■ 'U.n iimt* ■ .1 . . 1: - i. 

Oftcndendum eft quadratricem mixtam deffnicatn fub fTftcin deci- 
mx fexta? propofitionis , refpondcntem paralltlogrammo' mixto al- 
ticudinis aequantis redam b a , libra erammica uba fufpcnfa ex b 
perpcndiculo b C ; btachioib ir ^quaiftt reftam b a , efle Sequalemfi- 
gur* paraboiicar a h 2 b , ita vt duda quacunque d g paraltcla bafi C 

«cfpondcat pjrallelogrammo,mjxto quod infiftit fupcr curua d a. 

; A^cum, ♦ d oiTe irqu»ie#) litcor tgrh ^umoi^t. inutmthi Reccntiorum 
C comctr at um ttict^i), Vnto primus cUcriur iiittciulTc. jntcgrmn 

y '.V 
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arcunt tdc^effcduplum txis u b. Dc vcricace autcm huius affumpti nul- 
lus dubicare poflum ex quo httiui rei demonftrationem more anciquorum 
i Geometra celeberrimi nominis Tolofano fubciliflimc* elaboratam lc- 
gt. Eo autcm ita fumpto, cauera patenc cx methodo fimillima propofuio- 
nis vigcfim? : crgo &c. quod erai dcmonftrandum r 

i CORO LLARI VM. 

Si comptcaxur parallelogramraum c b u l,cx A rchimcdeis de parabolf 
quadratura dcmonftratis patct parabolica? figurac a h z b , axc b z> fuften- 
taculo u 1 xquiponderare redtanguli a b z quatuor decimas quintas , hoc 
cft , quadraci a b octo dccimas quincas, cum re&a b t fit dupla rcc-tae b a. 
Duplum igitur huius arquiponderantis eronc fexdecim dccimx quintx 
parces quadrati a b» Ipfaaucem figura a h z b «ft vtpacct,duo,trt€BCes rc- 
danguli ib», vciquacuor crienccs quadraci ba. Qudd fi b g bifariam 
Cecetur ing , patec rc^mbz ad g h eflc poteftate vc binarium ad vnita- 
tem, fiue vt reftam a b ad a g. Igjtur portio ab l n cft quinque crientes 
re&anguli a gh cornprehenfi. fub icmidiametro circuli genitoris aq b & 
fub recta g h qua? ad a b eft poteftate vc binarius ad vnicacem : & qux ad 
Umidiamccrum circuli gcnicpris eft poccftace vc ff. td x. 

V PROPOSITIO XXXVIL 

i 

TJ^Sto vt in trigefima quarta a ( Tig. 6+ ) bgi a pars fupcrior femiw 
X-^cycloidcos parua- cuius circulus gencrator fit i x o , diamctro i o 
defcriprus - y tpta vero femicycloides parua fit 2 bi o , completo paral- 
telogrammo oic2i cxCzabfcindaturcdarqualisipficz, & defcri^ 
pta Concipiatur pars fupcrior i h d c fcmicycloideos parua?, cuius cir- 
culus genitor 2 D d defcriptus fit diametro 2 d. Libra 2 d fufpens£ ex 
c, pcrpcndiculo cD, brachio^c, lntclijgatur itagencrari quadra- 
rxixc ud,vtrK'ut brachium z cad cp^quamlibetpo^onernrcaapcd, 
fic £ p ordinatim applicata ad generaroris diametrum 2 d , fe habeac 
ad tip dimctrcntcm quadramcis cu dp. Ifta quadratrix intelligatur 
ad pofitioncm rcctar ic transfcrri in curuam ihd illiquc infiftcre ad 
partcs c , & ita infiftcns cflc figura iFdh., cuhis haec cft propric* 
tas vt qttaccu nquc u p paral lcla re #a> c i duca tur occurrc ns limbo c u 
in u rt<5ta» i diapjcurua? LF in F, cVcuwisei hin h, dimcticntes up, 
Fhfint a?quales.lntelligarur dcniquc femieirculus o x lfimihtertrans* 
fcrri in curuam 2 b> i 3 vt 2 M i o fit fcmicy cloidcs roagna, cnius circu- 
lus geniror o x l . ' 

; - Oilcndehdum ftf$*f unqucyg ducatur parallcla rcfl* ic , fc ; 
cans rcaam piin y .pcc^rcns itrobo 2 bi in gitorbo zMi m M ,fi . 
pcp g ducgtutt iccia g h p*»Uela rcitat oi, owuncns rcd* ic. 



■ 
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iH h iimbo ihd in h: et per h ducatur h qa?quidiftansrc&ar' yg,oc- 
currens iimboi Fd inF-* re<Stam MF connedtpncem, pun&a M&F 
cfle parallelam reaae o !. 

Incelligatur figura intB vt in trigefima quinta : crgo recta h)F vclpu 
cftaequalis rcCtar rH,fiue finui re6to arcusqH fimilis arxui DR,&fura- 
pti in circulo diametrkqs vel o », hoc eft m circulo o x i. Praeterca cx 
prtma fecuhdUfbri propbfitibixN; rc&* if«fc«qu*lis srcur D E , & ea- 
dcm re&atf eft xqualis arciii rmi. Quoniam igitur pcriphcria: func vt 
di.tmecri , tota i x o pcripheria eric aequaiis toti D E d ; crgo vc D E ad 
quadrantem DEd pcriphcriac circuli maioris , ica i m ad femiperiphe- 
riam i m x circuli minoris : crgo dimidium; ircus i m cft ad i m x dimi- 
dium arcu* i x o, vc arcus D E ad D E d ; igicur dimidium arcus m i efttf- 
milis arciii p E. ergo cum D E * E R fint zquales>^riphcriae i m , D R 
crunt fimiles: fcd peripfrcriae qH, D R funt fimiles per fopcriorcm cri- 
gefimam quintam ; crgo arcus i m , q H funt fitnilcs ; curnquc diamecri - 
oi,q s finc aequales, erunt ipfi arcus i m, q H aequales: ergo rc&a y m eft 
xqualis rcctcr r H ; fcd iftaeft, per fuptrt*>rcm ; tvigcfimam quincam , sr- 
qualis rcftae p u , & rc&a»p ueft:?qualfe4C&a hF i ergb fe&ae y m vcl g 
M , & h F funt aequales. : crgo cum.fiat jeti^ara parallelx > figura M g hF 
erit parallelogTamma^ ac proinde taccrd M F , gu xquidiftabunt : fcd x- 
quidiftant o i , g b : ;igicuB xe&a M F xqutdiftK teafbe o i , quod crat de- 
luonftraadum» , , ; - r.ulus j i.ntj v;u : .<» » .;,.•. !*.•• i , ♦ 

fccencur qualibet M r ,parallcla aa rcctamio,& pcr M , G ducancurM 
y,F q occurrenteslimbis i bz, ihd jn g, hyiiiiigatiirquc rcAa-g h;ipfam 
g h cfte partllefam te&* i o. * ^ 

. / ph op'bs;iTi b xxx vii i. , • 

If^em rnknehtibus ( Fi£. £4. ) ducatur quaecunque/MF paralfela 
bafi oi, bc^currChshmiUiMz, iFdin M,F, &rec"ta?icinG. 
Oftenderidum eft tres rc#as oi , G F , M G eflfc proportionales. 
Quoniam "2 b i 1 c ,'cx vigefima quarta huius libri , eft figura ex finibus 
verfis comparata adfiguram rhdc, tres rcctar o i,f h, gferttnt rkopor- 
tionalcs pcr candom propofitioncm; fed duabus gf» £ h aeflualcs fant duae 
>(1,G F, finguUrlfinguiin ctgo trci rcc^x ai , G FcjM G funt propot-r 
ttQaalc».f<|up4cra« dcmQiiArandutnr r < ♦ 



,.1 , CflMlURi XM.. 

Completo parallelogrammo o 2 d n , recta M F producta occujr^rat Ja- 
ccribus o 2, d n in S ^ N » pacec fcmicycloidi magnae i M z\o. cuiiis, gfcnc- 
tator cif cuJus b x i ,jfsi refpbpdcTe-^guritn 1 Fa s', vt fi iftius bafis i n fc- 
tetiir vtcuncjuc irt q , & ticr cj dutatur rCcta cf Pparallcla rcc^sc o r , c>c- 
cMi»rcn* Hmbo iF^lh F fic peir F Igiicut FM;partulc44 bafl iti, ^currcni 

lincis 
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lincis i M z >o z in M , S , rc£a i q fu rqualis dimidio curuar M i. Quo- 
niam cnim , pcr trigcfimam fcxcam , curua M i cft acqualis reclae quae me- 
dia proporcionalis fic inccr quadruplam re&ae o i , & inccr i y rcl M G,di- 
midium curuac M i , cric aequalis rc&ac quae media fit inter re&am o i to- 
tam & intcr iy, quadratum enim dimidij illius eft ad quadratum totius, 
vt vnitas ad quatcrnarium , prout cx elementis Euclidcis nocum cft. Er- 
go cum pcr praefentem tres rcdfcae o i, G F vcl i q , & M G vcl i y fint pro- 
portionales , patet re&am i q e(Tc acqualem dimtdio arcus M i. 

PROPOSITIO XXXIX. 

Ilfdcm mancntibus ( F/g. 64. ) cx re&a i n abfcindatur n L ipfi *- 
qualis , & complcto parallclogrammo c i L V , figura? i F d c nat ad 
poiitionem recta? c V proportionalis i P V c j ita vt 5 ficut c ft c d ad c 
V, fiue vnitasad binarium, ita G F quaelibet parallcla refta: cddi- 
mcticns fjgura; i F d c, fc habcat ad G P dimcticntcm figura? i P V c. 

Oftcndcndum cft femicycloidi magnat 2 M i o ita refpondcrc figu- 
ram i P V L h vt quarcunque ducatur S Qparallcla re&as o i, occurrens 
lineis oz, zMi, iPV, VL in S, M^P^Q^fiperP agaturPTper- 
pendicularis ad i L,reda iT fit aequalis curua? Mi. Atque ita perde- 
/mir/oncs decima? fcxtar j fi cx i c auferatur i Yipfi arqualis,libra gram- 
mica Y c fufpensa cx i pcrpcndiculo i o , brachio i Y, figura i P VL fic 
quadratrix mixta Sc expanfa re&anguli mixti infiftcntis fuper arcu z 
Mi, altitudinis arquantis re&am iY. Eiufmodi vero reclangulum 
mixtum cft portio fupcrficici curuae folidi cylindracci re£i infiftcntis 
fuper bafi zMio. 

Quoniam re&is-G F , G P acqualcs funt i q, q T, ficut G P eft dupla re- 
<5tae G F , ita i T crit dupla rcclae i q ; fcd M i , pcr corollarUim fupcrioris 
propofitionis , eft ctiam dupla rc6tae i q : crgo re&a i T cft arqualis curuc 
Mi:ergo,pcr vigefimam propofitioncm , figura i P V L eft quadratnx 
mixta cxpanfa rcdanguli mixti infiftentis fuper arcu zMi, librac brachio 
iY, perpcndiculo i L ; ita vt parallelogrammo mixto quod fuper curua 
j M infiftic , rcfpondcat quadratrix cxpanfa i P T ; parallclogrammo vcrd 
mixto quod fupcr curua M z infiftit , rcfpondcat T P V L , quod crat de t 
monftrandum. 

COROLL A-RIVM I. 
Ex fecundi libri tctragonifmicorum decima quintaliquct,librae gram- 
micac brachio i Y , pcrpcndiculo i L , xquiponderans figurae i &V L trfc 
ad pofitionem rcclae i L condi&a rationc duplum aequiponderantis figu- 
rxiFdnicum illius dimctientcs parallclac perpcndiculo iL fint duplai 
dimctientium iftius. 
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COROLLARIVM II. - 

Harc quadratrix cxpanfa habcc iftam proprictatcm, quaccunque fit cur- 
ua zMi cui parallclogrammum mixtum infiftic, vt portio eius quarlibec 
V P Q, pofito Iibrac pcrpcndiculo G Q, brachio arquantc re&am G c, & 
altitudine parallelogrammi mixti arquantc paritcr eandcm Gcfitqua- 
dratrixmixta cxpanfa parallclogrammi mixti iam di&i. Idvetditapa. 
tct, ?t ampliorc cxplicationc non cgcat. 

COROLLARIVM III, 

Eadcm quadcatrix cxpanfa integrc fumpta cft arqualis circulo genito- 
ri diamctti zd, imminuto quatuor trientibus quadrati c d. Nam paral- 
lclogrammum cindcft,ex Archimcdcis dc dimcnfione circuli princi- 
piis,a:qualc dimidio circuli gcnitorisiam di&i ; ipfavcrd figuraihdc 
cft zqualis. quadrato c d , vt cx nona fecundi liquct : crgo figura i h d n 
cft femicirculus gcnitor imminutus quadrato c d ; fcd figura i F d h, vcl 
c u d p, eft per dccimam o&auam tcrtij tctragonifmicorum arqualis tricn- 
ti quadrati c d; crgo tota figura i F d n eft xqualis fcraicirculo genitori , 
imminuto duobus tricntibus quadrati cd. Cum ieitur figura iFdnfit 
dimidium figurae iPVL patctquod propofitum tuit in pracfenti corol- 
lario. 

PROPOSITIO XL. 

ESto b c d a ( Fig. 66. ) quadrans circularis cx ccntro a defcri- 
ptus-, fupcrradio b a dcfcriptum fit quadratum bafe ; ponatur f 
a axis parabolar c 1 a , & f e ordinatim ad illum applicata. Ex b a ab- 
fcifTa (it a g ipfi arqualis , & iibra grammica g b fufpcnsa ex a perpen- 
diculo ad, brachio ag, intclligatur gigni quadratrix an bm , quam 
femihederaceam voco , rcfpondcns quadranti circulari , ita vt, ficuc 
brachium g a ad quamlibct a m , ita m o ordinatim applicata ad dia- 
metrum gb Iit ad m n. Ex pun&o a excitctur a p perpcndicularis ad 
planum b a d. 

Ofteodendum eft dicylindraceum ad pofitionem jplani padad 
planum b a dredi genitum ex figuris a 1 e b , b c d a effe condida ra- 
tionc aequale cuneato bafeos a nb m, altitudinis a q e b> & quod vni 
atquipondcrat axe a d, perpendiculo plano p a f, arquipomkrarc ai- 
tcri. 

Quomarn vt g a ad a m , ita ponitur m o ad m n , & ita , pcr duodeci- 
mam tertij tctragonifmicorum , cft q m dimcticns trianguli a e b , ad m 1 
dimetientem figurar parabolicar a lcb, crit vt q m ad m 1, ita m o ad mn; 
ergo rcftangulum fub extremis qm % mn cft arquale rc&angulo fubmc- 
diis ml, motcrgo cuncatum gcnitum cx triangulo a e b & quadratricc 
anbm, cft condi&a ratiooc arquale dicylindracco genitocx ceratoidc 
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parabolica a 1 c b , & ex figura b c d : ergo per vndecimam quarti habenc 
centrum grauitatis in eodcm adplanum p a d parallclo j crgo &c. quod 
erat demonftrandum. 

CORO LLARIVM. 
Quarcunque figura fit b c d a patet idem dcmonftr ari > & quamuii a b e 
f non fit quadratum , fed latera c b, b a forent inarqualia , femper cunea- 
tum genitum ex tri.angulo comprehenfo fub lateribus a b, b c,& fubdia- 
mecro a e, & ex quadratrice, erit acqualc alteri dicylindraceo habebitque 
centrum grauitatis in eodem plano ad planum p a d parallelo , ac proin. 
de idcm erit vtrique arquipondcrans fpatium. Eadem porro methodus 
idem probat fi pro triangulo a c b , fumatur alia figura eiufquc quadra. 
crix pro figura a le b. 

PROPOSITIO XLL 

MAneat bcda quadrans circularis, oftendendum eft dicylin- 
draceum genitum ex ceracoide parabolica elab & exqua- 
drantc circulari b c da ad pofitionem plani p af , eflc aequalc cylin- 
draceo altitudinis eb 5 bafeos aequantis quadrantcm figura? bcda 
totius, quando tota fumitur: vcl fi fumatur cius quaelibet portio m o 
d a inter parallclas a d , m o , vcl cxtra illas aha portio mocb, ciTc 
cylindraccum altitudinis b c, bafcos aequantis quadrantcm figura? m 
oda, vclbcom, au&um cx nota lcgc vcl imminutum reflilinco 
cognito. 

Intelligatur cylindraceum altitudinis b e bafeos a n b , & femihedera- 
cear quadratrix alteraarb:ex corolrario fuperioris liquct dicylindra- 
ceo genito ex triangulo e a b & ex femihcderacea a n b , aequale condi&a 
ratione clfe cylindraceum genitum ex parallelogrammo fabc, & ex 
quadratrice ahera a r b ; eft enim triangulum a b c quadratrix parallclo- 
graromi : ergo vt i m ad m n, ita q m ad m r , ideoque reclangulum fub 
extremis i m, m r eft arquale re&angulo fub rnediis q ro , mnjipfaque 
folida, quorum illa reclangula funt fcC^iones , funt intcr fe xqualia, & 
habcnt idem arquiponderans. 

Rurfus quoniam vt imad mq,itamo ad m n; reclangulum fub ex- 
tremis erit arquale recUnguIo fub mediis : ergo folidum fedionis q m o, 
eft zquale condi&a ratione folido fc(5tionis i m n , & habcnt idcm arqui- 
ponderans. Quoniam vero cylindraccum altitudiinis i m , bafeos a n b, 
habet acquiponderans cylindraccum eiufdcm altitudinis, bafcos a r b,qu^ 
cft quadratrix bafcos anb (quadratariu enim fpatium cylindracci eiuf- 
dem altitudinis, habet bafim quadratricem bafeos cylindraeei : ergo 
cylindraccum altitudinis e b , bafeos a r b , arquiponderat ad pofitionem 
plani p a f condi&a ratione cylindracco altitudinis b e, bafeos a n b ) igi- 
tUt idem cylindraceum bafeos arb asquiponderat cuncato genito ex 
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triangulo aeb & cx b c d a. Prxterea» quoniam tres i m, m cj , m 1, func 
proportionales tribus o m, m n, m r ( funt enim i m, m q, m 1 propor- 
tionales in ratione rcdtx g a ad am ; in cadem quoqut ratione proportio- 
nales funt ex gcncrationc quadratricis , trcs m o , m n , m r ) crgo ex ar- 
quo vt i m ad m 1, ita m o ad m r : crgo re&angulum fub cxtrcmis i m,m 
r, eft xquaic rc&angulo fub mediislm,mo. Igitur folidum genitum 
cx ceratoide a 1 e b & cx figura b c d a , eft condi&a ratione xqualc cylin- 
draceo alricudinis im vel e b, bafcos a r bm, qux cft quadratrix fcmi- 
hederacex. 

Quadracricem autem fecundam a r b reduci ad quadrantc totius figu- 
rx b c d a, fi tota fumacur, vel ad quadrantem figurx m o d a , vcl b c om 
auclum vel imminucum ccrco qUodam rc&ilineo , pacec ex decima cercia 
primi libri, & cx corollario quarto decimx quartx tertij : ergo &c.quod 
• crat demonftrandum. 

CORO LLARIVM 1. 
Quoniam cylindraceum altitudinis e b , bafcos b c d a diuidicur in duo 
dicylindracca eiufdem bafcos, quorum vnum habeac pro alcicudinc figu- 
ram ccracoidem c 1 a b , alcerum figuram parabolicam e 1 a f , pacct dicy- 
lindraccum gcnitum cx femifegmcnto parabolico c 1 a f ad pofitionem 
plani p a f , & ex figura b c d a,reduci ad folidum altitudinis c b cuius ba- 
f\$ fint tres quadrantcs figurx b c d a, fi totum fumacur.- vcl crcs quadran- 
tcs figurx condiclx a d o m, vcl m o c b, au£H vel minuti cognito fpatio. 

COROLLARIVM II. 
Ex vigcfima oclaua quarti tetragonifmicorum liquct, fi figura para- 
bolica c 1 a f intelligacur ad pofitionem rc&z a d aptari limbo b c d , & 
librx planx ponatur axis a b , fuftentaculum c f , xquiponderans parabo- 
lx ita aptacx c(Te xquale tribus" quadrantibus condi&is fi tota fufpenda- 
tur, vcl auclis imminutifue certo reclilinco, fi non fufpendatur nifi fc- 
cundum partem i I a f, vel e I i; nempe tribus illis quadrantibus audtis vel 
minutis, quos in fuperiore corOllario collegimus. Eadem rationc fi cc- 
ratoidcs figura a 1 c b intelligatur ita aptari eidcrn limbo b c d, xquipon- 
derans erit quadrans condiclus fi fufpcndatur toca , vel quadrans condi- 
c^us auc^us minutufque certo quodam rc&ilineo , fi non fufpendatur to- 
ta | fed ex parte , vt diftum fuit. 

COROLLARIVM III. 
Inquinto noftrorum elementorum tradidimus principia vnde habea- 
tur quadratrix fccunda quadratricis rcfpondentis hyperbolx ; cx illis vc- 
r6 inucnitur,xquiponderans e(fe nocum re6tilineum imminucum cribus 
quadrantibus condic^is , quando b g ponitur axis cranfuerfus fedionum 
oppofitarum ccntro a defcripcarum , & f d axis re&us. Quod hic obicer 
moncmus ;nam ifto corollario hic opus nobis noneft. 
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PROPO.SITIO XLII. 

Ilfdcm manentibus ( Fig. 66. ) ad pofitionem re&a? f a intelligan- 
turper gencrationem continuam propagari quadratrices quarum 
radix fic parallclogrammum b cfa, quamcunque rationem habcanc 
latera b e , b a ; pnma vcro quadratrix fit triangulum b e a , fecunda 
ceracoides parabolica a b c 1 , cercia a b e s , & ita finc vllo certo finc 
procedatur , ica vc rctfa? i m , m 1 , m s &c. finc in continua progref- 
fionc geometrica\ 

Oftendcndum eft in ifta ferie graduum , quorum primus fit paral- 
lelogrammum b c fa , notum efle fpatium xquale fingulis ex quatuor 
poft primum confequentibus. 

Quoniam in dccima fexta propofitionc oftendimus lincam a e cfle re- 
dam; patct triangulum aebeffcnotum. Quoniam verd in duodecima 
tertij tetragonifmicorum oftcndimus lincam a 1 e effc parabola? limbum, 
cuius axis af,tangcns abjliquet cx quadratura parabolae notum e(Te 
gradum dimeticntis 1 m. Prxtcrca quonia pcr demonftrata ibidcm initio 
quarti notum cft grauitatis ccntrum quadratricis fecundae,& notum quo- 
quc reCtilineum zquale ipfi quadratrici ; crgo vt brachium g a ad longi- 
rudincm notam interccptam inter fa, & ipfi parallclam per grauitatis 
centrum fecundej du&am , ita fpatium fecundae notum ad fpatium ccrciae; 
notum igitur eft fpatium dimetientis f m. Deniquc completo parallelo- 
grammo b a d A , incclligantur ad pbfitionem re&ae a d, tres gradus quo- 
xum primus fit parallelogrammum a f c b , fccundus ceratoides paraboli- 
ca b a 1 c, tcrtius figura ABdz, infiftcns fupcr recta A d; igitur pcr vigc- 
limam o&auam quarti tetragonifcorum , ngurae a 1 c b vt iacet manenti» 
axc a b , fuftcncaculo d A , aequiponderat condidia ratione dimidium fi- 
gurae dBAz aptatum fuftcntaculo d A. Igicur cum figura a b e 1 fit *- 
qualis re&ilineo noto & cum eiufdem figurae ccntrum grauitacis fic no- 
tum ex parabolae quadratura , nocum erit xquipondcrans illi eidcm fi- 
gurae axe a b , fuftencaculo d A : ergo (igurae d B A z , aequale re&ilineum 
cft cognicum. Rurfus quoniam vc i m ad m q , ica eft m q ad 1 m , & ita 
cft lm ad fm , & fm ad dimctientem quinti gradus ; dimeticntes primi, 
tertij,& quinti erunt proportionales ; atqui dimcticns primi cft m z,ter- 
tij ra 1 ; crgo cum m z , m I , & z B finc proporcionalcs , crit z B dimc- 
ciens quinci gradiis. Igicur quatuor gradus nempe fccundus,tertius,quar- # 
cus , quincus func finguli arqualcs rc&ilineo noco, quod erat demonftran- 
dum. 

COROLLARIVM, 
Primam quadracricem a q c b cffe dimidium re&anguli parallelogra- 
mi a f c b , paccc ex eo quod a q c limbus quadracricis fit diameter ciuf- 
dem parallclogrammi. Secundam quadratricem , fiue tertium gradum, 
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eiTe tricntem eiufdem re&anguli patec cx quarti tetragomfmicorum prU 
nia, & cx quadracura parabolx Archimedea. Tecciam quadracriccm, fi- 
ue gradum quarcum , cflc quadranccm etufdcm rc&anguli ica oftcndicur. 
Ex corollario quarco pnmx propofitionis quarti libn cccragonifmicoru 
reCUln» inccdcns per centrum grauitatis ccrcij gradus a 1 e b , ica fccat 
rc&atn a b , vt a b vcl g a fit ad a m, ficut quatcrnarius ad ternariam ; cr- 
go quartus gradus a f c b eft trcs quadrantes terti; alc b : fed tcrtius eft 
tricns vcl quatuor vncix parallclogrammi a f c d ; ergo quartus eft tres 
vncix, vcl quadrans ciufdem parallelogrammi rcdtanguli. Denique quin- 
turo gradum cflc partcm quintam ciufdcm re&anguli; dcmonftratur hoc 
patSto. Si re&a a f fecetur bifariam in E,centrum grauicacis parallclo- 
grammi a f e b cric in parallela ad re&ara a b, ducli per E ; & fi f G rc- 
cSU ponacur dux quincx , vcl quatuor decimx partes totius f a, ccntrum 
grauitatis figurx a 1 c f crit in re&a pcr G ducla xquidiftanter rectx a b, 
pcr coroflarium quintum primx quarti tctragonifmicorum. Ctlm crgo 
totum fab e diuidatur in duas partes e 1 af , elab, quarum illa eft dupla 
rftius , fi E H abfcifia ex re&a E a fit difpla re&x E G , hoc eft fi E H fit 
dux decimx partes rec^x f a, centrum grauitatis partis a 1 c b crit per re- 
ciprocationis lcgem , quam libra prxlcribit , in rc&a pcr H dudla xqut- 
diftantcr re&x a b. Prxterca quoniam a d vcl a f eft ad a H vt dcnarius 
ad ternarium , pars autem a 1 c b cft triens parallelogrammi a f c b , xqui- 
pondcrans ifti parti axe a b , fuftcntaculo d A, crit tres decimx partcs il- 
lius trientis, hoc eft, erit vna decima pars re&anguli afeb; crgo cum 
duplum huius xquiponderantis fic quarca quadracrix,vel quincus gradus» 
pacec iftum quincum gradum cfTe quintam parcem rcftanguli a f c b. Hinc 
pacec gradus iftos ad pximum comparacos cfie vc vnicacem ad numerum 
fcdis quam in illa ferie occupanc , hoc cft fccundum cflc ad pcimum vt 
vnitaccm ad binarium ; ccrtium, vc vnicaccm ad ccrnarium j quarcum , vt 
vnitatcm ad quatcrnarium ; quintum vc vnicaccm ad quinarum ; quod dc 
confcquencibus fingulis gradibus efTe verum conftabic cx mox dcmon- 
ftrandis : quamuis enim iis non egeamus in prxfens, quia camen illa iam- 
diu a nobis parata func ,& huc folum cransfcranda func cx libro vbi alias 
gaduum feries pari pa&o demonftramus , non iniucundum id fore Le&o- 
ti fpcramus. Hinc porro liqucc fi rc&i i m parallela perpcndiculo a d in- 
cedat pcr grauicacis cencrum primi gradus ; rcclam am eflc ditnidium 
6tx a b ; fi per ccncrum fccundi , ipfam a m efle duos criences ipfius a b ; 
fi pcr cencrum ccrcij , cflc crcs quadrantcsjfi per ccntrum quarti , cffc 
quatuor quintas; ita Yt b ro pro primo gradu fit dimidium , pro fecundo 
triens , pro tertio quadrans , pro quarto quinca pars, qui progrcflus per- 
git in infinitum , fi graduum ratio progrediatur , vti diximus. 
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PROPOSITIO XLIIL, 

ESto ( Fig. 6y. ) quadratum b a d c , & ex pun&o a excitata fita 
c perpcndicuians ad planum b a d e , aequalis latcri ba : complc- 
to quadrato b a c t, intelligatur defcribi graduum fenes fupra cxpo- 
ilta, quorum primus fit quadratum bact, fecundus fit tnangulum 
comprehenfum latcribus b a , a c , & diamctro b c } tcrtius fit ccratoi- 
dcs parabolica comprchcnfa arcu paraboiae quam tangat in b re&a 
b a, & cuius axis fit b t : & fic dcinccps, ita vt graduum iftorum con- 
fequens fit quadratrix figura antecedentis, brachio p b aequantc la- 
cus ba , & pcrpcndiculo b t. In illa feria numerus gradualts appclie- 
tur ilic quo fedcs cuiufquc gradus dcfignatur , initio du&o a primi, fi- 
ue quadrati b a c t, fede pnma. Intcliigatur quicunquc gradus b a c 
m , 6c ad pofitionem plani t b a , cx illo gradu & cx quadrato b a d c 
intelhgatur gigni dicylmdraccum, ita vt ( fi in recta ba fumatur 
quodcunque pundum n , & pcr illud ducatur n m parallela rc<5tae 
c a , limbo gradus bm ca dcfignati occurrens in m •, item re£a ng 
ducatur complens parallclogrammum n g c b , & re&a mg) triangu- 
lum nmg fit dimidium illius paralielogrammi, quod erit fc&io dicy- 
I/ndracej &plani pcrn dudi aequidiftantcr plano tbe. Per a & e 
agatur diamctcr a c, occurrcns rcfl* n g in £: fupcr latcribus b e , d e 
conftruantur quadrata bpAc, ed uz per f duda fitf h complcns 
paralieiogrammum *h h i } per t du<5ta fit i 1 rc&a paraliela lateri a c , 
trianguh cad. Solidum Hlud cuius feftiones parallcla? planotb 
e funt trianguia nmg,acd, vocetur femidicjlindraceum. Ifti (cmicy- 
lindraceo Sc plano ca e feftio communis vocetut feptttm medium , 
quod ad pofitionem plani b a c intelligatur transferri in planum p b 
e, &ita irtfiftere re&a? b c, vt fepti dimeticns * f, perpendicularis ad 
planum bade excitata cx puncto f, fir aequaiis dimeticnti Dh ie- 
dionis tranflata* c b p D. Intcliigatur figura e e d u s , cuius dimetiens 
g s paralleia rectae d u fe habcat ad A f , ficut fg ad g B, vei e z. 

Oftendendum eft, fi feptum medium transfcratur ad pofitionem 
plani t b e in planum d c z /generetque figuram d c F u & fi , r<-c>a a 
c maacntc, circumubluatur rcc*tilincum a p A e, lincam e I) p con- 
gruerclincx cFu, puncKimque D pun<5to F, &in (crieillagraduum^ 
poftgradum bacm proxime fcqui gradum deFu,&poft dcFu 
gradum d e fu. , . 

. Vtxft rccta c a adin n*ira efle Li ad ^ f oitendltur tnethodo qfcam ad- 
hibuimus pto fimili caufa in quarti libri propofitione prima.. Prstcrea 
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quoniam b n , g e Latcra parallclogrammi b n g c funt arqualia , itcmque 
cgigflatcra quadrati cgfh; rc&ae b n , g f, h f erunt arqualcs : igitur 
vt |p b ad b n', ita eft g n ad g f , & ita cft p b ad h f ; ita vero quoquc cft 
mn dimctiens gradus aflumpti , ad dimeticntem proxime* conlequcntis. 
Cum igitur in trianguio g n m lateri m n acquidiftet * f ; vt eft; g n ad g f, 
ita erit m n ad k f , vel gF ; fed ita etiam eft cadem m n ad dimcticntcm 
proximc fequentis gradus ; crgo x f vcl g F cft dinteticns gradtis proximS 
fequentis poft aflumptum. Prxterca quoniam anguli a c b , a c d in qua- 
drato b adefunt aequales ; rccla b e, pcra&a circumuolutione, congruec 
re&ae ed, pun&umque h pun&og, cum c h , c g fint arquales ; & pun- 
6tum D pun&o F , cum h D , g F fingular.fint acqualcs rc&ae a f; & h D, g 
F fint perpcndicularcs ad re&as b c , e d. Igitur figurx bpDe, dcFufi- 
bimutub congruunt poft tranfiationcm, idcoquc funt arquales fingulae 
gradui proxime fequenti poft aflumptum. 

Praeterea quoniam vt g n ad g f, hoc eft vt a b ad b n , ita ponitur \ f 
ad g s ; & vt a b ad b n , ita cx gcneratione quadratricum conftituentium. 
hos gradus , eft fuperioris dimetiens ad fequentis dimetientem , patet g s 
cffe dimetientem gradus qui fequitur poft gradum dimcticntis gF. Ergo 
&c.quod crat demonftrandum. 

COROLLARIVMI. 

Quoniam vt n g ad g f , ita ex conftru&ione cft a f ad f g, patct rcctan- 
gulum k f g comprehenfum fub mcdiis efle aequale re&angulo g s com- 
prchenfo fub extremis , ac proinde cylindraceum altitudinis g n bafeos d 
efu, cfle condi&a ratione aequale dicylindraceo ad pofitionem plani c b 
c gcnito ex trianguio a e H, & ex fcpto medto ; vcl efle zquale duplo por- 
tionis femicylindracei , interccptae inter plana c a d , c a e. 

COROLLARIVM II. 

Ex demonftratis liquet figuram h f * cfle ad triangulum g f*, vt eft fi- 
gura b a c m ad triangulum c d a. Eft cnim h f g e quadratum , & fuper 
latere h f conftruclum intclligitur parallelogrammum h f a , in quo intcl- 
ligitur fcries graduum quorum primus cft parailelogrammum hf* , fe- 
cundus triangulum h f * : ergo cum vt parallclogrammum b a c , fiuc pri- 
mus gradus , ad trianguium b a c , fiue ad fccundum gradum , ita in alia 
fcric fit parallelogrammum hf * ad triangulum h f * ; patet candcm eflc 
vtrobiquc rationcm dimetientium in gradibus ; ergo cum refpc&u qua- 
drati h f g c, figura hf a habeat numerum eundcm gradualcm qucm ha- 
bcc figura b a c m in ordinc ad quadratum b a d c ; patct vt cft b a c m ad 
c a d triangulum , ita eflc kf * ad triangulum * f g. Igitur cum poft con. 
uerfionem re&a h f congruat re&ae f g , & pianum h f x fit in plano g f 
idque eueniat perpetui lege, vbicunquc inter a & c iaceat pun&um f ; pa- 
tet folidum cuius fe&io eft figura h f a, e(Tc ad folidum cuius fe&io eft 
triangulum \ f g , hoc cft, ad fcmidicy Undraccum > vt cft figura bacmad 
triangulum c d a, 

PROP. 

— - ■ 
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PROPOSITIO XLIV. 

Ilfdcra mancntibus ( Fig. 67.) eradus quifquc in illa fcric intcgr^ 
fumprus inrcr parallclas b e, a d , cft ad priraum gradum b a c t vc 
vnitas ad numcrum gradualcm illiuimet gradus. 

Sit qullibec gradus C a primo diuerfus>& vnus ex quatuor quorum te. 
cragonifmum dedimus in corollario quadragefimae fecundae ; proximi 
ancecedens (ic B ; cuius numerus gradualis fit E. Dico proxime* fcquen- 
cem D cfle ad rc&angulum b a c c % vc eft vnicas ad compofitum nume- 
rum ex binario & ex E ; vel U eft vnicas ad numerum gradualem gradus 
C au&um vnicace ; vel vc eft vnicas ad numerum gradualem ipfius D. 

Quoniam fc£tio b a c m eft vnus gradus ex quinque quos in corollario 
quadragefimae fecundar oftcndimus haberc illam proprietaccm, quam in 
prxfenti extendere volumus ad confequentes omnes eiufdero feriei & or- 
dinis ; fe&io b acm eric ad primum gradum b a c c, vc vnicas adnume- 
rum E eiufdem bacm gradualem. Triangulum vero re&ilineum dac» 
cum fic fe&io fcmicy lindracei , eft ad redangulum c a d , vel c a b, vc vni- 
cas ad binarium.Qupniam,vt ex corollario fecundo fuperioris liquec.por- 
cio femicylindracei criangulo b a e ad poficionem plani cab infiftens eft 
ad femidicylindracei portionem infiftentem fuper triangulo a d e, vt eft 
/igura b a c m ad triangulum c d a ; compoficum ex duobus folidis iam 
didis>ad portionem fcmidicylindracei iam didam habebic porportio- 
nem quam du« fimul figurac b a c m , c d a habenc ad c d a. Cum igicur b 
a c m fit minucia prtmi gradus b a c t , habens pro oumeratorc vnitatem» 
pro denominacore numerum E % & cum d c a fic minucia primi gradus ha- 
bens pro numeratore vnitatem > pro denominatore binarium , patet has 
minucias redudas ad communem denominacorem 2. E,erTe incer fe vc nu- 
meracores E & 2. Igicur duac fimul bacm & d c a func ad d c a vc t E t 2. 
eft ad t E. Igicur totum femidicylindraceum ad porcionem infiftencem 
fuper triangulo a e d, eft vc t E 1 2, ad t E : ac proinde porcio infiftcns fu- 
per triangulo ae d eft cocius femidicylindracei minucia cuius numerator 
eft t E ; denominator verd cft t E 1 2. Semidicylindraceum aucem eft x- 
quale cyltndraceo alcicudinis a b , bafeos quac fit trianguli cadminutia 
habens pro numeracore vnicatem , pro denominacorc numerum E ; ficuci 
b a c m fc&io illius folidi ad parallelogrammum b a c c , quac eft fcdio co- 
tius femidicylindracci , cft vc vnitas ad numerum E ; vt autcm fcclio b a 
c m ad parallelogrammum b a c t, ita h i 1 a fe&io , ad parallelogrammum 
hi I; ergo vt ex 28. quarci cetragonifmicorum liquec, cocum femicylin- 
draceum eft ad cy lindraccum alcitudinis a b , bafcos c d a , vt cft fe&o b 
ac m ad parallelogrammum b a c , vel vt vnicas ad numerum E. 

Rtirfus quta per corollarium primum fuperioris portio fcmidicylin- 
dracei infiftens fuper triangulo a e d , fi conuercacur in cyiindraceum aU 
titudinised,datbaftmqua: cft dimidium gradus D quaefiti ; cylindra- 
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ccu,cuius altitudo d e > bafis ponatur rc&anguli d a c minutia habens pro 
numeratorc vnitatem, pro dcnominatore numerum E , erit cylindraceum 
altitudinis de ; bafeos xquantis quadratriccm D. Minutia autem minu- 
tix habetur ex duc^u numcratoris in numcratorem , & denominatoris tn 
dcnominatoremj ergo illa minutia cft reclanguli dac, fiue primi gradus». 
minutia habens pro numeratore numerum E, pro denominatore numc- 
rum t E E t 2. E ; hoc cft, numeratorem & denominatorem partiendo 
per numerum E , habens pro numeratorc vnitatem , pro denominatorc 
numerum E au&um binario, quar cft minutia propofita ; cum ergo hxc 
minutia fit gradus quxfitus D , vt oftendimus , patet gradum D ctfc ad 
primum vt eft vnitas ad numerum gradualcm ipfius D. 

Si igitur gradus C fit quintus ex inucntis in coroilario primo fupcrio- 
ris ; erit D fextus, habebitque proprietatem propofitam. Rurfus fiCpo- 
natur cflfc fcxtus , eric D fepcimus &c. in infinitum ; ergo qulibct gradus 
in ifta ferie infra primum fumptus , eft ad primum vt vnitas ad numcrum 
gradualem ipfius , quod erat demonftrandum. 

SCBOLIPM* 
Trts fuperiores propofttiones huc trdnfiuiimut ex libro nunufcripto vbi ( >/ im 
frontttius cxaratum rxtat) ferics quadratricum primi praefcrtim & fecundt 
ordinis propagatur in infinitum,& traditur quadratura graduum abfolu- 
ta in primo ordine : in fecundo quoquc , corum, qui fedes numcro parcs 
occupant ; eorum autem qui fedes numero impares obtinent , traditur 
quadratura hac conditionc , vt nota prius fit quadratura ipfa circuli Sc 
hyperbolx. Primi ordinis quddrdtrices tds dpptUo «has btc dtmonfirdtdt hdbts ; fe- 
cunii ordinis tdsin fuibus ( Fig. 66. ) primus grddus efi figurd comprehenfd fub *r- 
cn circuli >r/ hyperboU centro d , dxe bg defcriptorum ; fub femUxe d b troducto , Jl 
opusfuerit; ©" frb femUxe d d coniugdto , >r/ ful pdrdUtlis dd ipfum : Jecundus mu- 
temgrddus eft quddrdtrix illiprimo rtffondens dxeg b , perpendiculo d d , brdchio ng\ 
ifium fecundum grddum idm oUm dppeUo femihederdcedm , eo <\uod dpud Troclum nou 
muititm dbftmilem figurdm legerim xi<r<nnJa dicldm. Trimum dUtem dppelUui ordi- 
nem illum , quem hoc loco demonfirauimus , proptercd quod primus ille tidtdtur eft 
in quem incurrit Gtometrd ifidrum rerum inddgdtor ; ndm inter fignrdt reHiUnedi pd~ 
rdlltlogrdmmd "ridttur primum locum ttntrt, fecundus >rro huim ordinie grtdns gt- 
ntrdtiontm hdbtt perfricudm, citm tim lined fUddrdtrix ftt ipftus pdrdllelogrdmmi 
didmeter d e. mdt inftro diUmm figurdrum tfuddrdtricts lintds tfft tdrum >etutt dU- 
mttros ,gignuntur tnimtddtm prorfm legt,^U4 dUmtttrin pdrdiielofrdmmo , e>- 
nnoties ctntrum grduitdtk difldt dpunfto fufrcnftonk 4,inttrndUo dqudntt dimidium 
hdchtj dg, bipdrtitur ipfdm figurdm. ttd fi fonrn drcumbnd ejft femidrculum dUme- 
mttro b d dtfcriptum , eim primd auddrdtrix genitd htdchiog d , pcrpendicuio d d,diui- 
det bifdrUm ipfum femicirculum ; ">ndt e> didmttri effie&um ejudft primdrium confc- 
Jifuetur* N*m dUmetrum Arifiotelts in probltmdtum ftftiont dtcinut quintd diflim 
>ult tx to ejuod t-tTtv/ufyjov ( itd tnim dpptiUt rtftilintum dbtf compdtdtum dd rtfldm 
4 1) bifdtrUm ftcttur ptr iffdmirtrbd iUim hdc funt ii m iUfUTfQ- Si^ JUufit , 
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•7np THfo^tw vJffom/iaeirH , an quod diameter bifariam fecat, ficut & nomcn ip- 
fum fubindicat.jr^^K» p4#o ( >i fcoc oiiter in^nrnmus ) idjuitndicdt 1 ln Ethtc. 
fuidcmtdp.+Jilf.i.Jt&rriv, iudiccra >*U dittum dUdfi Ji^nv , bipartitorem 
interpreuti licut : dn er$o fimili origindtionc JidfUTfQ- dppclUbitur dUdfi «0^«^©- 
bipcrtiens f Atumtn duonum ifid nominit txpUndtio longtus pttitd e> improbd- 
bilts Vtdetur , pUniits dixtris J)a!(M7fov componi ex pdrticuU ipfd J)* t dud Eufidthio 
ttfit jlidd. y»fdg. 800. lin. 19. J)ytajj.lv diuifioncm in duas arquas partes fd~ 
fc innuit. Cdttrum cum Archimtdts lintd ilit /judm quadratriccm nomindmus «9- 
men non indidtrit , O cumpotuijftt >< cx diflis pdttt non incongrue dpptlUri diame- 
ter ; >/ illius peruulgdtd^ocisVtmfignificdndi non txtendtrtmus , quadratricis 
nomen dffumpftmns , pofidUdm legimus in Proclo Hippidm fcripfifft dt itntis T\7t*.y*vi- 
faeuf. Torrotddtm quadratricis toce dliduoties defigno lincdm , ditdUdndo^tro 
fifurdm, quod fdtit ex ditis ddiunSis lijutt, e> duodinfttlionibus conicis ptfiim >/*r- 
pdri dhftut y/U rtrum confufiont Vtdto. 

PROPOSITIO XLV. 

Ilfdcm manentibus vt in quadragefima ( Ftg. 66. ) oftendendum cft 
quadratrici a n b vt iacet manenti, axc a b, fuftentaculo f c, a?qui- 
ponderare quindccimam partcm quadrati f a bc. 

Intelligatur ad pofitioncm re&ar f a ipfa figura bc d a apjtari limbo m 
nb,& figurar e 1 a f prima quadratrix brachio g a , perpendiculo a f ge- 
nita aptari quoque fuftentaculo fc; ergo cum vt im re&a admo, 
ha per tertiam tertij tetragonifmicorum fit ipfa m o ad i 1 , & vt m o ad 
m n dimetientem quadratricis fuar , ita fit i 1 ad dimctientem quadratri- 
cis fuar , erit ex cquo vt i m ad m n » ita mo ad dimetientem quadratricis 
primae refpondentis figurar e 1 a f : & alternando vt i m ad m o , ita m n ad 
dimetientc primar illiusquadratricis : fed vt m o ad m n , ita eft dimetiens 
primae quadratricis rcfpondentis figurx e laf, a.d dimeticntem fccundae 
quadratricis rcfpondentis cidem figurae ; ergo altcrnando vt m o ad di- 
meticntem primae quadratricis illius , ifam n ad dimetientcm fecundar : 
fed ita etiam oftendimus eflc i m ad m n : ergo vt i ra ad m n , ita eft ipfa 
mnad dimetientem fccundar illius quadratricis. Igitur ficut in corolla- 
rio quarto odauae libri tertij oftendimus pro fimili causa , dimidium fc- 
cundae iftius quadratricis aptatum fuftentaculo f e, axe a b, ad pofitionem 
redar f a condi&a ratione arquipondcrat figurar a n b. 

Rcftat vt oftendamus dimidium huius quadratricis eflfc decimam quin- 
tam partem quadrati ab, vel fa. Id vero ita oftenditur; libra gb fuf- 
pensa exa, perpendiculo af,brachio a g, quadratrix figurar ibel, fiue 
tertij gradus ordinis primi, cft quartus ciufdem ; quadratrix autcm toti 
quadrato a b e f , eft fecundus gradus ordinis eiufdem : ergo fi ex arqm- 
pondcrante totius aufcratur aequiponderans partis elab, reftabit srqui- 
ponderans altcrius partis c laf, ncmpc fccundus gradus primi ordinis 
imminutus quarto cjufcjcm ordinis. Sed vt prlmus ad fccundu^m, ita eft 
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(ecundus addicicius ad tertium addititium , & ita quoque eft quartus ab- 
latiuus ad quintum ablattuum : ergo fecundus gradus primi ordinis im- 
minutus quarto, habet pro quadratrfce tertium gradum » imminutum 
quinto. Igitur quadratrix illa fecunda eft tertius imminutus qninto : fcd 
tertius cft triens , quintus eft quinta pars quadrati f c b a : crgo fecunda 
quadracix eft duat decimae quincat parces quadrati c f a b s ergo dimidium 
illius cft decima quinta pars quadrati e f ab, quod erat demonftrandum. 

CORO LLARIVM. 
Cum iftorum graduum f & eorum partium quadratura nota(it , notum 
quoque erit , vt patct , dimidium tcrtij gradus cx parte fumpti imminu- 
cum quinti parte intcr cafdcm ad redam h g parallclas fumpta: hoc cft 
nocum erit arquiponderans portioni figurar an b m inter eafdcm parallc- 
las defignatar. 

PROPOSITIO XLVI. 

Ilfdem vt in trigcfima nona manentibus ( Fig. 04. ) libra? planas 
axe i L , fuftentaculo B t, oftendcndum tott fTgura? i P V L arqui- 
ponderans eflc quadrantem tertij termini perfpeda? progreflionis,au- 
6ura triente fccundi, & imminutum feptemdecim nouenis primi tct- 
mini , fiuc quadrati c d. 

£x corollario primo fcptim* certij libri femicuneo expafo c i h d,cuius 
circulus gcnitor zDd, axe i n,fuftentaculo B t,arquipondcrans eft zqua- 
le quadrato c d. Parallelogrammo i c d n , cx eodem corollario , xqui- 
ponderac dimidium quadraci i c, fiuc quadrancis cermini cercij progrcf- 
fionis pcrfpcd* : ergo figurz i h d n zquiponderac oc^aua pars cercij tcr- 
mini perfpc<Sac, imminuta quadrato c d. Praeccrea ex vigeAmae fexcae co- 
rollario fecundo dicylindraccum genicum ex figura c u d p , vcl i F d h, & 
excdhi,ad pofitioncm tc&z c i cft arqualc cylindracco altitudinis B i, 
bafeos aequantis fcxcanccm quadraci cd : cylindraceum aucem cuius alci- 
cudo ic , bafis c u d p ( quac eft criens quadraci c d , vt cx decima o&aua 
certij cctragonifmicorum liquet ) eft per reciprocationis leges zquale 
cy lindraceo altitudinis c d > cuius bafis fit ad c u d p , vcl ad trientem qua- 
draci c u , vc cft i c dimidium fecundi cermini adiundac , ad c d radium,fi- 
ue ad primum cerminum adiun&ar. Sed vc fecundus cerminus adiun&ae 
ad primum , ica eft fccundus perfpe&at, fiue circulus diametri zd, ad pri- 
mum , fiue ad quadratum c d : ergo cylindraceo bafeos c u d p , altitudi- 
nis c i eft acqualc cylindraccum alcicudinis c d , bafeos xquancis fcxcan- 
cem fcmicirculi genitoris. Igitur fi ex hoc cylindraceo altitudinis c d de- 
matur aliud ciufdcm altitudinis, bafeos acquantis fextantem quadrati c d, 
relinquetur cylindraceum altitudinis c d , bafeos atquantis (cxcanccm cir- 
culi genitoris diametro z d defcripti, imminutum fextante quadraci c d. 
Dcnique cx crigcfima tcrtia conftat arquiponderans figurat c u d p axe c d» 
fuftcntaculo GN, ita yt rcda c G xqucc radium c D » effc dccimam 
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quintim partcm quadrati c d. Cum igicur acquiponderans figurac fuper 
axe infiftentis fit dimidium tertij gradus cxpofiti & demonftrati incbrol- 
lario quartooftauac tertij libri j patet tertium gradum ad pofitionem rc- 
€tx i c , quorum primus fit quadratum B i n t , fecundus i h d n, eflfc qua- 
drantcm tertij termini perfpe&ac » imminutum duplo quadrsti c d s ter- 
tium vcro gradum cuius primus fic idem quadratum B i n t , fccundus fU 
gura c udp vel i F d h, eflc duas dccimas quintas partes quadrati c d. 
Quoniam igitur ex methodo dccimar tercix libri quarci , fi in vnum con- 
ferancur cercius illc vcerque gradus, vna cum bafi cylindracci alcicudinis 
c d , quod acquale inuenimus dicylindraceo fc&ionis F hq, dimidium il- 
lius conflati ,eft zquipondcrans figurziFdn vc iacet manenti,axe i n, 
fuftcntaculo B c ; paccc acquiponderans iftud effc o&auam tcrcij termini • 
pcrfpe&ac progrcrtionis , auctam fcxtancefccundi,& imminucam fcptem- 
dccim decimis o&auis primi , fiue quadraci c d. 

Quoniam igicur per corollarium primum crigcfimar nonac acquipondc- 
rans figurx i P V L cft duplum acquipondcrantis figurac i F d n , patet axe 
i L , fuftentaculo B c acquiponderans figurac i P VL vc iacec manenci ciTc 
quadrancem cercij cermini perfpe&ar progrefiionis, au<5tum trientc fccun- 
di , & irominucum fepcemdecim nouenis primi , fiue quadraci d c , quod 
cracdemonftrandum. 

COROLLARIVM. 

Duplum igicur huius xquipondcrancis, fiue tertius gradus refpondcns 
figurac i P V L ad poficionem rc&ae i c, pofico primo i B t n , & fecundo 
ipsi i P V L, cft dimidium ccrtij termini perfpe&ac progre(rionis,au&um 
befle fecundi,& imminiitum criginca quacuor nouenis parcibusprimi ccr- 
mini , fiue quadraci d c. 

PROPOSITIO XLVIL 

ESto vc in trigefima fexta ( fiig. 6*5. ) femicycloides magna c d a b 
genita circulo a q b, diamctri a b } cx c b abfcuTa fit b z dupla 
rcdtae a b, & defcripta fit parabola ah z, cuius axis ab, ordinacim 
applicata bz, quamin illa trigefima fexra oftcndimus elTc quadra- 
tricem mixtam parallelogrammi mixti infiftentis fupcr arcu cd a prar- 
dici altitudine d s aequante re<5tam b a vel b u , genitam libra? brachio 
b u pcrpcndiculo bc. Eftp parasterca figura bifz cuius latus zf ac- 
quet femicycloideos bafim c b ; ipfk autem fit quadratrix mixta in fu- 
periore propofitione demonftrata,rcfpondens eidem paraliclogram- 
itjo mixto , fcd genita libra? brachio br acquante re&am b a> & per- 
pendiculo b a. Intelligacur ex iftis figuris fubconcrarie pofitis gignicfi- 
cylindraceum ad poutionem plani f d t, f ficuciin fimillimo cafu intel- 
ligi oporcujt in vigcfima fccundapropoucione) ahitudinis bu, bafcos 
bmzr. 
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Oftcndendum cft figuram b m z f i efle ad pofitionem rec"ta? b a, 
condiclarationeaequalem quadratrici fecunda? qua?refpondeat fTgu- 
b ifzr, & gcnerctur libra? p 2 brachio p b «quante ipfam bz, 
perpendiculo b u- 

Compleatur parallelogrammum b a P z , vt a P acquidiftct ordinatim 
applicatx b 2 , & tangat parabolam a h z in a. Igitur figura a n P z h cft 
ceratoidcs parabolica, ac proindc quadratrix quadratricis rcfpondcns 
parallclogrammo a b z P , & gcnita librx o a P brachio o a arquantc re- 
clam a P , & pcrpcndiculo a b. Igitur vt in quadragcfima propofitione & 
fcquentc oftcndimus, fi figurar b i f z codcm brachio o a vel pb Jatere pa- 
rallclogrammi a o p b manentc, gignatur prima quadratrix b x A z, rcf- 
pondens figurar b i f z , & huius primar quadratricis gignatur quadratrix 
altera b y A z , cylindraccum altitudirfis b a vcl b u , bafeos b y A z, erit 
arqualc dicylindracco gcnito ex ceratoidc parabolica a P z h, & cx figu- 
ra b i f z r. Quoniam verd dicylindraccum gcnitum ex b i f z r & cx anP 
z h , itcmque aliud cx b i f z r & cx a h z b funt fimul cylindraccum geni- 
tum cx b i f z r & cx parallelogrammo a b z P , patet figuram b y A z m 
cflfc condicla ratione arqualcm figurar b i f z r ; ac proinde figuram b y A 
z r efle condi&a ratione arqualem figurz b i f z m , & fi habeatur quadra- 
trix fccunda b y A 2 r , aufcraturque exbifzr, relinqui fpatium b m z 
r.- crgo &c. quod crac demonftrandum. 

PROPOSITIO XLVIII. 

REuoCato fchemate propofitionis quadragefima? fcxta? ) 
ex re&a i o abfcindatur o C ipfi sequalis. 
Oftendcndum eft libra CL fufpenfacx i, perpendfculo ic, bra- 
chio Ci r , a?quipondcrans figurae i P V L intcgre fumpta? cfTe aequale 
trjcntj fccundi termini perfpeCta? progrc0ionis, dedudis odo qua- 
4rigefimis quintis partibus primi , fiue quadrati c d* 

Quoniam figurar i F d c , i P V c ita infiftunt fuper bafi i c ad pofitio- 
nem' rectar i L , vt dimeticns maioris fit dupla dimcticntis minoris, ex vl- 
tima quarti tetragonifmicorum liquet centrum grauitatis pertincns ad 
maidrem diftare duplo longius abaxeci,quam diftet grauitatis cen- 
trum'4 F <d r*. Igitur lib'*a grammici z^i fufpensi ex c perpendiculo c i, 
brachio z c «quipondcrans maiori erit quadruplum eids quod arquipon- 
derat minori ; nam fi minoris centrum transfcratur in ccntrum maioris 
aequipondcrabit illiduplum prioris arquiponderantis ; ergo minoris du- 
plum ,habens idem ccntrum maioris figurar poftulatfquadruplum primi 
**quip/onderantis. Atqui minoris duplum in centro maioris collocatum 
habet iderfi arquiponderans , quod maior figura : crgo maiori figurx ar- 
quipondcrat quadruplum minoris, braehio t c : ergo per o&auam fccun- 
di tctragonifmicorum maiori figurat brachio c I duplo brachij c z, xqui- 
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ponderat duplum fpatij , quod , brachio c z , zquiponderat minori. Id 
ipfum vero pari pa&o oftenditur dc zquiponderantc ipfi quadratrici pri- 
mz : ita vt quadratrix fccunda figurz 1 P V c gcnita brachio c I, fit dupla 
quadratricis fecundz rcfpondcntis minori i h d c , brachio z c. 

Rurfus figurzcihd brachio cz quadratrix fccunda cft cx dccima 
fepttma tertij duz noucnx quadrati c d , figurz autem c u d p vel i F d h 
per trigefimam fccundam eft duz quadrati c d decimz quintae partcs: 
ergo per fubdu&ioncm quadratrix fecunda figurz i F d c genita brachio 
c z cft quatuor quadragcfimz quintz partes quadrati c d. Igitur figurz 
i P V c , brachio c J,o£to quadragcftmz quintz partcs* quadrati c d. 

Przterea quoniam cx dimenfionc circuli Archimcdea conftat paral- 
lelogrammum i c d n ^cuius latus c i zquat pcripheriam D E d,efle zqua- 
lc dimidio circuli gcnitoris, totum parallelogrammum i c V L erit z- 
quale circulo diametri z d ; fed iftius parallclogrammi brachio c I qua- 
dratrix fccunda cft trieus ipfius , vt ex quadragefima quinta conftat, vel 
aliunde cx duodecima tertij tetragonifmicorum adiumiH parabolz qua- 
dratura ; crgo fi de quadratrtcc fccunda totius parallclogrammi dcma- 
tur quadratrix fccunda partis i P V c , rcftabit quadratrix fccunda altc- 
riuspartis iPVLnempe triens circuli genttoris femidiametro c d dc- 
fcrtpti , imminutus o&o quadragcfimis quintis quadrati c d, quod crat 
demonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Si non fumatur nifi iPTpars totius i P V L , inuenictur pari padto 
quadratrix fecunda illius, ex propofitionibus vnde cruta cft pro tota i P 
V L. 

PROPOSITrO XLIX. 

REuocato 65.) fchematc propofitionis quadragcfima» fc- 
ptim*, figura b m z r eft bes circuli gcniti fcmidiamctro a b,de- 
du&is quinquaginta duabus quadragcfimis qulntis partibus quadra- 
ti b a. 

Quoniam Figura b i f z r eft per corollarium tcrtium trigcfimz nonz 
zqualis circulo fcmidiametri b a , dcdu&is quatuor trientibus quadrati 
b a , figura autem bifzm, fiue quadratrix fecunda figurz b i f z r ( cam 
enim eifc eiufmodi oftendimus in quadragefima feptima ) cft pcr fupcrio- 
icm tricns eiufdem circuli , dedu&is o£to quadragefimis quintis ciufdem 
quadratt : ergo pcr fubdu&ionis lcges figura b m z r eft bcs circuli ge- 
niti femidiamctro ab, dcduclis quadrati b a quinquaginta duabus qua- 
dragefimis quintis partibus , quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 

Sicuti m vigefima fecunda oftendimus fi arcus c d a fit quadrans pcri- 
pheriz civpularis bafim cylindracei altitudinis b a , geniti ex quadratri- 
cibus mixtis fubcontrarie 4 pofitis & rcfpondcntibus parallclogra-mnflo 
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mixco alcicudinis d s «quancis re&am b a, aequarcquadracricem mixcam 
rcfpondcnccm ipfis quadracricibus mixcis infiftcncibus fuper arcucda, 
pofico librae brachio fingularum fccundarum quadracicum illo,quo fub- 
concraria quadracrix prima gcnica fueric. Ica hic, & generalicer quaecun- 
quc fic curua c d a, idipfum oftendecur adhibico corollario fecundode- 
cimx o&tuar , vbi oftendicur vcriquc mixtae quadracrici primae, vcl vtri- 
quc vngulari fuperficici hoc pa<5co fumpcae idem refpondere arquiponde- 
rans, prouc ibi res cxplicaca fuic. Supereft vc veniamus ad folucionem 
problcmacum ab Anonymo.cui nunc Dccconuillaeus nomen eft, propofi- 
corum fub inicium O&obris poftea quam lapfum fuic cempus praefticu- 
cum inuencioni aliorum, quacuor ance* menfibus propoficorum. 

PROPOSITIOL. 

Ilfdem mancntibus (Fig. 6y ) cfto fcmicycloidcos magna? bafis c b, 
axis b a arcus c d a. 

Oftcndcndum cft fi rcda b a ica fececur in g, vt porcio b g fit duo 
tricntcs tocius b a , & per g agacur g d parallcla bafi b p , grauicacis 
ccncrum totius curua? c d a cfle in rcda g d. 

Quoniam parallelogrammum mixcum infiftens curuat c d a, alcicudi- 
nis ds, xqualis re&ae ba,cft arquale parallclogrammo a b z P , cft enim 
c d a curua aequalis re&x b z ex gencracione quadratricis mixcae expanfae; 
ipfa aucem a h zb cft per crigcfimam fextam quadracrix expanfa.refpon- 
dens eiufmodi parallelogrammo, librae brachio b u, perpendiculo bc: 
ergo vc fufpcnfum , fiue parallelogrammum abzP,ad xquiponderans, 
fiue ad figuram a h z b , hoc eft ex parabolx quadracura , vc cernarius ad 
binarium , ica cft brachium u b ad cencri grauicacis refpondencis paralle- 
logrammo mixco , diftanciam ab axe b p s ergo cencrum grauicacis paral- 
lelogrammi mixci geminaci infra & fupra planum p d a b , eft in re&a g 
d : fed pcr dccimam fepcimam idem eft cencrum grauicacis curuae c da, & 
parallclogrammimixci illi infiftcncis: ergo &c. 

CORO LLAKIVM U 
Nacura parabolae oftcndit facis \ fi quaeracur linea bafi c b parallela in- 
ccdens per ccncrum grauicacis arcus a d , quamuis d non congruac pundo 
c , illam ica diuidcre axis b a porcionem g a , vc pars ad bafim g d fic du- 
pla reliquae. Ifta vero linea bafi b c parallela incedens per erauicacis ccn- 
crum curuae c d a , non eft , vc pacec , inuencu dimcilis , fi femcl confticc- 
ric , quadracricem mixcam expanfam parallelogrammi mixci eflfe par abo- 
lamahzb. 

COROLLARIVM II. 

Vides , erudice Lcdor, has linearum quadracrices compccere per fe 
prim6 rec^angulis mixcis, quae func fuperficics, ac proinde quamuis qua- 
drataria fupcrficics nulli primariocompecatnifi fuperficici fufpcnfx: cam 
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timcnTtiUter transferri fccundario a*i ltneas ; ficuti fi quis cylindr.«§i 
quadratriccs folidas vfurparct ad inueniendum ccntrum grauuatis ba- 
feos ( poteft enim perindc ;cum qux cft proportio intcr quadratrices fo- 
lidas in cylindro vcl cylindraceo, cadem fit inter quadratriccs planas 
refpondcntes bafi) vel e* contrario fi quadrarricesbafoos planas profc^ 
lidis cytindri aut cy lindracci vfurparct. 

PROPOSITIO LI. ' 

Ilfdem mancntibus ( Fig. 65. ) ex bafi c b auferatur c B xqualis bef- 
fi re&ac b a, ac proinde aequalis rc#a? b g , dc pcr B ducatur re#a 
B D parallela axi b a occurrcns reCtas g d in D. 

Oitcndendum eft pun&um D efle grauiiatis ccntrum curua? cda 

vt iacet manentis. 

Qupniam enim fufpenfum reclangulum mixtum xquale cft re&angu- 
lo abzP, hoc eft bis quadrato a b ; ex corollario antem tertio trigefi- 
mx nonx quadratrix mixta expanfa b i f z r cft xqualis circulo femidia- 
metriba, imminuto quatuor trientibus quadrati b a ; vt funt duo qua- 
drataba, vel duo termini primi progreftionis perfpe&x , ad circulum 
vel ad fecundum terminum eiufdem progreftionis imminutum quatuor 
tricntibus primi , ita crit brachium b r vcl b u, hoc eft primus terminus 
adiun&x progreffionis, ad dimidium fecundi , imminutum bcfle prtmi b 
u. Cum igitur fecundus adiun&x fit dimidium peripherix circuli fcmi- 
diametro b a defcripti, erit quadrans peripherix (ftufdcm : fcd periphc- 
rix cfrculorum femidiametris b e vel c a & b a defcriptorum , funt in ra- 
tione fcmidiamccrorum : ergo quadrans peripherix maioris xquat duos 
quadrantcs , fiue totum arcum aqbrninoris; fed toti a q b xqualis eft 
rc&a b c : crgo rc&a b B , fi B D tranfeat per centrum lincx c d a, eft ipfa 
bc imminuta duobus trientibus re&xba; ac proindc re6cc ftatuimus 
portionem c B effc bcfTeni i rcdrx b a. I ■ "» r ' 

C O RO L L A R I V M. 
' Nifi calculus aliquo vitio nobis incoghito laborat, ciim rc&X c B» b 
g fint xquales , patet re&angulo mixro idem refponderc xquiponderans 
tam perpcndiculo c b, quam c 1 , pofico brachto codcm ; ac proinde cen- 
trum grauitatis effe in rc&a qD conftituentccum rc6ta brc angulum fe- 
mirectum. 

' \ PR OPOSITIO L 1 1. ; 

Ilfdcm mancntibus ( Fig. 65.) intelligatur cd a b circumuolui citqz 
axem c b. 

Oftendcndum cft fuperficiem tfhus peripherici elTc arqualcm boffi 
redanguli coiitenti fub recla a b , & /ub rcda arquante dupkim^p^ 
ripheria? £ itctrri defcripci fcmidiamctro b a. 1 i nt \ 

Iftud patct ex co quod quadratrix mixta parallclogramrai rabttrgtni- 
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U brachio b u, pcrpcndiculo b c ( hoc eft fupcrficics vngularis abfciffa 
plano pcr bafim.b c incedcntc, ex fuperficie curua cylindracci rc&i cuiu* 
bafis c d a b ) ad pofitioncm plani f d c fc habec ad fuperfictem curuara pe- 
riphericam iam defcripcam in cadem perpetuo ratione, ficuci in corolla- 
rio fecundo decimx nonx annotauimus cum GregorioaS. Vincentio. 
llia autcm ratio vt patet cft fcmidiamccri d t ad fui circuli pcriphcriam. 
Cum igicur ifta vngularis fuperficies expandacur in parabolam ahzb, 
cuius ordinacim applicaca b z eft dupla rcctx b a ; & cum iftaparabola 
fu bes re&anguli a b z , pacec quod erac dcmonft randum\ 

PROPOSITIO LIII. 

Ilfdem mancntibus ( Fig. 65.) intclligaturcdab circumuolui ckca 
axem ab. 

Oftcndcndum cft fupctficicm iftius pcriphcrici cfTc arqualem du- 
plo tcttij termini perfpe&a; progrcflionis ( cuius primus tcrminus fit 
quadratum ab , fccundus fit circulus femidiaraetro a b dcfcriptus ) 
imminuto odo tricntibus fccundi. 

Qupniam pcr corollarium ccrcium crigcfimx nonx quadracrix ifta fiue 
fupcrfkies vngularis cxpanfa eft b i f z r , ipfa aucem b i f z r eft per co- 
rollarium cercium crigcfimx nonx zqualis fccundo cermino progrefuo- , 
nis perfpc&x iam propofitx dcmpcis quacuor trientibus primi : cum 
aliunde radius ad peripheriam fui circulifit vc primus adiunctx progref- 
fionis cerminus ad bis Tccundum eiufdem progrcffionis , pacec vc eft pri- 
mus adiunclx ad bis fccuhdum,ita fecundura pcrfpe&x imminucum qua- 
cuor rricocibus primi cfic ad bis ccrcium perfpc&x imminucum 6&0 
ttientibus fccundi : ccrcius aucem pcrfpeclx cft vc pacec cx initio tcrtij 
libri, quadratum rc&x b c, vcl pcripherix a q c : crgo &c. quod crac de- 



PROPOSITIO L t V- 

SVperficies ( Fig. 0*5. ) peripherica circa bafim bc defcribi inteili- 
gatur motu figura? a d c b , 8c cius ccntrum grauitatis fit B. 
Oftendendum cft rc&am b B cfle ipfam b c imminutam trcdccim 
decimis quintis radij a b. 

lam oftendimus in quinquagcfima, per plana plano f d c parallcla feca- 
ri proporcionaliccr fuperficicm periphericam , & fuperficiem cuneatam 
vcl vngularcm , culus fingulx perpcndicularcs ad bafira re&anguli rnixti 
funt femidiametri circulorum iUorum qui funt fe&io periphericx fupcr- 
ficiei. Icaquc hic nobis rcftac oftcnderc fi planum plano f d c parallelum, 
inceclens per grauiracis cencrum vrigulaiis illius fupcrficici , qux facla 
cft a plamp pcr rcdam c b incedencc & fecance fupcrficiem cylindraccam, 
faclac in bafi fectioncm B D ; re6Ura b B cflfc ipfam b c imminucam crc- 
dccim dccimis quintis radij a b. 
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Quoniam fuperficieseuriealisix^uitiigUYam a hz b fiuc quatuor trien- 
ces quadraci a b , vcl primi cermirii pfcrfpcfbc progrcflionis ; quadratrix 
autem eiufmodi cuneatx eft , vc oftcndimus in corolUrio quadragefimx 
nonx , bes circuli fcmidiamctro a b gcniti , rel fccundi ccrmini , dedu&is 
quinquaginta duabus quadragcfimis quintis primi. Si vc quacuor cricn. 
ccs primi ccrmini perfpe&x , ad duos fccundi imminutos quinquaginta 
duabus quadragefimis quincis primi , ita fiat radius a b , vcl primus cer- 
minus adiun&x , ad quartam lincam , ifta quarta cric dimidium fccundi 
tcrmini adiunclx (is vero eft dimidium peripherix circuli fcmidiametro 
a b defcripti ) imminucum trcdecim decimis quintis radij a b. Atqui di- 
midium periphcrix circuli fcmidiamctto ab defcripti eft duplum rc&x 
c b : cft cnim recla c b xqualis pcriphcriac b q a fiuc dimidio periphcriar 
integrx circuli femidiamctro a c dcfcripti : pcriphcriae verd circulorum 
fuUt inter fe vt femidiamctri ; ergo dimidium periphcriac circuli fcmidia- 
mctro b a defcripti, cft duplum dimidij pcriphcrix dcfcriptx fcmidiame- 
croea;vel eftduplum retrx c b. Ergo illud dimidium fccundi cermini 
adiunCtx xquat rc6tam bc:igicur recla bBeft &c. quod erat dcraon- 
ftrandum. 

PROPOSITIOLV. 

Ilfdem pofitis ( Fig. 6y ) fupcrficics pcripherica circa axem a b dc- 
fcribi mtelligatur mocu figura? adcb, & eius ccncrum grauicacis 
fitg. 

Oftendendum eft (1 primus perfpe<5tae progre/Tionis cerminus fit 
quadracum ba, & fecundus llt circulus femidiamecro a b defcripcus; 
vc fecundus cerminus imminutus quatuor trientibus primi, fe habet 
ad beifem eiufdem fccundi imminutum quinquaginta duabus qua- 
dragefimis quintis primi ; ita cfife re<5tam u b ad b g. 

Quoniam cnim cunealis fupcrficies abfcifla cx cylindracei re«5ti fupcr- 
ficic pcr planura cuius cum bafi fe&io ficrc&aba, inclinatum ad can- 
ticm bafim gradibus quadraginta quinque , cft fufpenfa axe b c , fuftcnta- 
culo u 1 } vt eft ipfum fufpenfum ad xquipondcrans fuum , ita erir rc£ta 
u b ad b g. Sed dimidium fufpenfi quod videlicct infiftit arcui c d a ( qui 
eft dimidium totius arcus cycloidcos intcgrx ) cft , per coroltarium cer- 
cium trigefimx nonx, fecundus terminus perfpedtx iraminutus quatuoc 
trientibus primi ; xquiponderans aptem rcfpondcns illi diraidio eft pcc 
quadragcfimam nonam , eiufque corollarium,bes fccundi dedu&is quin- 
quaginca duabus quadragefimis quintis prirai ; ergo vc terminus. fecun- 
dus progreffionis pcrfpectx imminutus quatuor CnencibUs prirrii fc habec 
adbcflem ciufdem fecundi imminutum quinquaginta duabus quadragc- 
fimis quintis primi, ita cft redta b u ad b g': crgo g eft grauitatis centrum 
ctjncalis foperficivi t. ergo vt in fuperion oftendimus, eft quoque ccdcnun 
peciphcricx fupeificiei , quod erac demonftrandum. . hr.hrj 
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C O R O LLARIVM, 
In prxfcntis propofuionis calculo, fictui & in duabus vltlmis tertij $ 
quarti libri, pro prima & fecunda magnitudmc quatuor proportiona^ 
lium, vlurpauimus tcrminos progrcflionis perfpcctx, qui funt rlgurx pla- 
nx •, loco tamen illorum poflcnt iifdcm vcrbis adhibcri termini adiun&x, 
qui funt lincx rc&x. Id vcro cx co patct , quod pcrfpe&x & adiunCtx 
tcrm:ni ponantur progrcdi in cadem ratione. 

PROPOSITIO L V L 

INtelligatur ( Ttg. 6$. ) in plano fupptjito c b a ( ica cnim illud voca- 
ri placuit in vndccima propoficione)qua?libcc curua c d a, &c ex 
eiusquoiibet pun&o dcxcitata fitpcrpcndicularis dsadplanumfup- 
poficum : pcr curuam c d a lncelligatur moueri re&a d s, vel alia illi 
paralieia , 6c defcribere fuperficiem cylindraceam rcCtam \ in ea vcro 
fuperficie incclligatur qua?iibet rTgura cuius dimeticns fit ds. Inpia- 
no eodem fuppofico fccent fe duse rc&a» c b , b a ad anguios re&os 
in b ; ipfa?que c b, ab funto edu&a? ab cxtremis curua* punclis. Sinc 
a b , b u a?quales, & conftruclum fit paraUclogrammum b u 1 c. Efto 
1G bu figura fimilis, aequalis, & fimiliter pofita figura? c d ab, ica 
vc fi c b congruerc ponacur re&a? lu,& barecla? ub, curua cda 
congruat curua? L G b , & fi d c perpendicuiaris ad rectam c b produ- 
cacur occurrens curua? in G , & re/ta? 1 u in H , dimetientes H G , t d 
iinr a?quales. Inceliigatur pra?tcrea figura lLFucirca axemluita 
opponi figura? 1 G b u , vt ordinatim applicaca? G H , H L finra-qua- 
Jcs; ac proindc fi circa axem manentcm 1 u incciiigatur circumfcrri 
1 G b u, poftquam iacuerit ad parces oppoficas , congruat figura? I L 
F u-, pundumque G pun&o L. Rurfus in fupcrficic cylindracca intcl- 
iigatur figura cuius dimcticns fit d & ita fe habcns ad fTguram cu- 
ius dimeciens d s , v t ikut eft H t ad t d, ita fic dimetiens d s , ad d 7t \ 
vtfigura dimcticncis d 7r fic axc cb, fuftentaculo lu-, quadracrix al- 
terius figura? cuius dimcticns ds ; dc qua quadratricc a#um cft in co- 
roliario primo decima* nona?. Vt autem ad pofitioncm piani f d c fu- 
ftcncaculo 1 u finc crrore vllaaptetur, intelltgi dcbcc figtfra b G 1 L F 
cffe bafis cylindraccircdti, &in fuflerficiemiilius,adpc>fitroncm L pla- • 
ni f d t, ita transfcrri quadratrii dimetientis &n, vtmcdicas eiui d R 
transferatur in G M , alccra autem mediccas in L N ■> vt duamm g M, 
LN fupra &infra planum fuppoficum a?quo intctuallo promincn- 
lium , ccnt/um grauitatis fifcH, Pcc b agatur b T psraiicia pefpcild'- 
cularids. '> ■,:, ■ , :/ s \ -n i . :s Wn 
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Oftcndcndum eft duas fimul iupcrficics dimcticntium C M > LN 
ad pofitioncm planifdtxquiponderare condicla rationc fuperficici 
cuius dimcticns fd, librse planae axc c b, pcrpcndiculo plano T bc. 

Ifta cft veluti appcndix vigefimae oclauae propofitionis libri quarti, 
vbi planam hbram definiuimus fimillima mcthodo, poftulauimufque ma- 
gnitudines fibi ita rcfpondcntcs hinc & inde ad axis b c partes oppofitas, 
arquiponderare fibi raurao • id vcrb ctiam nunc pro ifta appcndicc poftu- 
lamus. Ciim enim figura dimcticntis (f*, & figura limbo bGlLFinfi- 
ftens Sc quadratrix fuftcntaculo 1 u aptata habcant fimilcs & arqualcs ba- 
fcs, habeantquc infupcr ad pofitioncm plani f d t arquale.s dimcticntcs, 
non poffunt non e(Tc condidla rationc acquales. Igitur cum quadratrix 
cuius dimcticns d tt, & lufpenfa figura cuius dimctiens d s,habeant eande 
bafim c d a, habcbunc quoque candem aequiualenter bafim cdm arquipon- 
derans figura limbo b G 1 L F infiftcns, tum fufpenfa dimeticntis d s , illi 
refpondens ; crgo cum aliundc xquidiftatcs dimctientcs fufpenfae figurae &c 
aptatae fuftcntaculo 1 u , fint reciprocc vt H t brachium librac grammicar 
Hd, ad longitudinem td, idcmque eucniat quodcunquc axis c b pun- 
fitum fit t , verofimillimura eft fupcrficiem fufpenfam , & fupcrficicm ita 
aptatam fibi inuiccm arquipondcrarc ad pofitionem plani f d t; hoc autcm 
quod verofimillimum cflc iam diximus , rcpofitum volumus intcr poftu- 
lata. Qua in rc doleo (vt hoc obiter occafione data dicam ) Rccentiores 
nonnullos pcccarc, duro fimilcs analogias pro dcmonftrationibus vendi- 
tant ; quod fi pergant facere pacatitiimam Antiquorum Gcomctriam 
turbabunt iurgiis atquc contcntionibus j & quae fola fcicntiarum huma- 
narum fuerat tota deraonftratio , fiet partim opinio , partim fides huma- 
na ; partim conieclura; quod quidcm ( ni fallor ) in hac fchola tam mon. 
ftrum fapit, quam quod in Logica partim hircus partim ceruus fingitur, 
vt dc hircoccruis & chimaeris difpiitari poftit. At vero quoties aliquid 
inter poftnlata ponitur, nulla potcft cflc controuerfia , quandoquidem 
qui ftlod poftulat , nihil aliud contendit quam eo dato caetcra Geomctri- 
ncc ifcrri. . , 

COKOLLARIVM. 

Re&a d s ad planum fuppofitum cb a perpendicularis ponatur aequa- 
lis quadranti pcripherix circuli femidiamctro d t defcripti ; eadem pcr- 
pendicularis intelligatur manens in plano f d t euruari in quadramem pe- 
ripheriae ccntri r> ita vcfuperficici ita incuruatae centrum grauitatis fit 
V;idver6 fimituer fa&um intclligatur in omnibus ere&is d s, vbicun- 
quc fumatur pun&um d. Cihn re&a t d ad t V maneat in vna cadcmque 
ratione » quodcunque axis c b pun&um fit t ; manifcftum cft acquiponde- 
rans aptatum fuftcntaculo 1 u , & refpondens ere&ae d s, ad aequiponde- 
rans quod eidem ita tncuruatae refpondet , fe habere , vt fc habet rc6ta t d 
ad t V, vel vt quadrans periphctiae circularis ad radium fuum; hanc cnim 
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cfife propoftioncm redix dt ad t V,oftcndimus in vigefima prima pro|o£ 
.fitionc. Iguur cquiponderans fuperficiei pcriphcric? gcnite cx ita incu& 
uata & mcumbentc in d t , crit ad xquiponderans cuncatx fupcrficiei ,C04 
iiis dimeticns eft d s , ficut cft rcdla t V ad t d , vel radius ad quadrantem 
fux periphcrix. Igitur , cum vt demonftrat Gregorius a S. Vincentiol|» 
bri noni propofitione fcptua,gefima quarta , incuruatio ifta non impedi 
quominus figura incuruata fn xqualis crc&x , quando arcus c d a cft c 
cularis, & cum eadem ratione iftud ipfum appareat , quando noneftc . 
cularis i patct iftis duobus iuxta modum antc prxfcriptum aptatis fpatiil 
eidem fuftcntaculo I u , axe b c , arquiponderantia efte inter fc vt ipfa fpa- 
tia : funt ergo inter fe vt quadrans peripherix circularis ad fuum radium. 
Iftorum fpatiorum aptatorum fuftentaculo I u vnum vocetur m*ius, iliud 
vidclicct quod arquiponderat figurx ere&x; aiterum minus, quod curujr 
tx. Pcr grauitatis centrum figurx ere£tx geminatx ducatur rcdta d | 
quidiftans bafi b c, complcns parallelogrammum g d t b ; vt cft quad 
peripherix circularis ad radium fuum,ita ponatur rccla t d,ad t p ex 
t d abfciiTam , & compleatur parallclogrammum p t 9 Y. Quoniam in IV» 
6U d g ponitur grauitatis ccntrum crc#x , & ipfi cre<5tx xquipondcfSll 
maius fpat.um axccb; patct viciflfim maiori fpatio xquiponderarc fpa- 
tium xquale crcclx codcm pa&o aptatum fuftcntaculo g d. Igiturfiw- 
ftcntaculum g d mutetur in Y ?, illique pari modo aptctur xquipondf* 
rans msiorr, iftud xquiponderans , pcroclauam fecundi tetragonilnaicO- 
rum , ad illud quod fuftcntaculo g d aptatum fuit , fc habebit vt rc&a li 
ad tp, hoc cft, vt quadrans pcripherix circularisad fuum radium. Igi- 
tur cum vt quadrans pcriphcrix circularis ad radium , ita quoquc fitfpa- 
tium nuius ad minus ; fi fpatium mdius aptatum fuftcntaculo lu conuert> 
tur in minus ; patct xquipondcrans illi ita conuerfo aptatum fuftentaculo 
Y t , eflfc ad arquipondcrans , cidem Y t aptatumante conucrfionem, vt eft 
radius ad quadrantcm peripherix circularis : fed ita etiam cft ere&a ngu- 
rafiue fpatium aptatum fuftcntaculo gdadfpatium aptatum antecon- 
uerfioncm fuftcntaculo Yp ; crgo mtiori conuerfo in minus , hoc cft,«i»- 
ri ad fuftcntaculum 1 u aptato fpatium aptatum fuftentaculo « Y xquipon- 
dcrans cft xquale ercdtar figurx: fcd cidem ere&x figUrx eft xqualiscoo- 
ucxa & curuata figura , eadcmque curuata ponitur xquipondcrare illici* 
dem minori fpatio vt iacct mancnti. Igicur cum duorum fpatiorum xqn*- 
Jiuro, & eidem vt lacct manenti feorfum xquiponderantium ,.grauitatis 
-ccntrum fit in codcm, fuftentaculo ; ynius autcm iftorum zquipondcran- 
_tiumcentri:m grauitatis fic cx conftru&ione in re&a « Y , in cadcm quo- 
quc re<5h cric ccntrum conucxx & incuruatx fupcrficiei. 

; Cxtcriim quod de proportionc intcruailorum quibus ccntra cuneat* 
fupcrficiei,& pcriphcricx i^ius gcminatx diftant a refta bcaiTumitv- 
jcectum Dettonuillxus fub finem epiftolx ad D. Carcaui fcriptx. pag.-J* 
^niit quidcm . fcd non demonftrat. Nos vero dcmonftrationem no- 
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ftram poftulato illo fatcmur niti quod in prarfenti propofitione expofui- 
mus , necnon & alio quod in corollario ifto indicauimus , ncmpc fuperfi- 
ciem curuatam cffe arqualem ere<5tar : fi cnim forct inarqualis, dcmonftra- 
tio nulla cxiftcret. Simtllimum ifti eft quod in trigefima quarti libri dc. 
monftrauimus. * 

PROPOSITIO LVII. 

Ilfdcm manentibus ( F/g. 6*5. ) efto c d a b fcmicycloidcs magna, 
& circa bafim c b intcliigatur, vt in quinquagcfima , gcncrari fu- 
pcrrlcies pcnphcrica circumdu&u fTgura? c d a b confidcrctur autem 
cius pars qua? ad plani Tbc partcs a iacet , & in re&a g D ad bafim 
bc parallcla iaceat.grauitatiscentrum ciufmodi peripheria;. 

Oftendcndum eft re&am bg cfTe quatuor quintas partes re&ar, 
quae ad totam b a fit, vt radius id quadrantcm pcriphcria» fuae circu- 
laris. 

Primaria fuperficics cuneata cunei cuius acies c b , cxtenditur in para- 
bolicam figuram ahzb,cui axe b z , fuftentaculo lu, arquiponderant 
duz quintx partes ipfius , ac proinde quatuor quintse partes ipfius func 
tertius termmus , quorum primus ab z P, fecundus ipfa ah zb ad pofi- 
tionem xectx a b. Iftam poird cuneatam fuperficiem expandi in parabo- 
Jicam figuram a h z b conftat c- trigefima fcxta ; ex qua etiam conftat rc- 
<5tas t d , cfc , h r efle arquales , ac proinde vt eft H t , vel b u , ad t d vel d 
a,velrh ; ita elVe ipfam ds,vclrh,ad dimetientem fuar quadratricis : 
fcd itaeft r h ad duplain dimetientis refpondentis fuae quadratrici genitar 
axebz fuftcniaculo l u ad pofitionem retStar a b : crgo cuncat* fuperfi- 
ciei infiftciuis fupcr arcu c d a arquiponderans axe c b, fuftcntaculo l u eft 
quacuor quintar partcs ipfius cuncatar fuperficiei. Vt igitur fufppnfumad 
quaruor lui quintas partes , ita eft brachium u b ad diftantiam centri cu- 
neatar fuperficci gcmin.ua: ab axe b c ; ergo illud centrum cuneatar di- 
ftat ab axe c b qtutuqr quintis partibus recftac b a. Ctim igitur, per prac- 
ccdentis coroHati jm.vt quadrans peripheriar circularis ad radium fuum, 
ita fint q latuor illar quintar partes radij ad rcftam b g , patct ipfam b g 
eiTe quatuor quintas partcs re&ar ad quam a b rc&a fit vt quadransperi- 
pheriar circularis ad fuum radium , quod crat demonftrandum. 

: : PROPOSITIO LVIII. 

Ilfdem mancntibus ( F/g. 6^. ) circa axemba mtelligatur circum- 
ductu fcmicycloideos magna? cd ab dcfcribifupcrficies peripheri- 
ca , confidcretur autcm cins portio qua; ad plani T b a partcs c iaccr, 
& in rc&a B D ad axcm a.b parallcla , iaccat grauitatis ccntrum ciuf- 
modi peripherica: fupccruriei. 

Oftendcndum cft vt cft circulus femidiamctro ba dcfcriptus , vel 
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vc fccundus tcrminus progreffionis perfpc&* 5 imminutus quaiuor 
. trientibus primi termini, vel quadrati ba, ad dimidium tertij tcr- 
mini, au&um betfc fccundi, cV imminutum triginta quatuor noue- 
nis primi , fiue quadrati b a ; ita redam , qua? ad radium b a fit vt ipfe 
radius ad quadrantem pcripheria;, cflc ad rcdam b B. 

Ex fuperioris progreiTu patct vt fupcrficics curua cunci gcntti duAu 
plani tranfucrfi per redtam b a, infiftcns arcui c d a, cft ad arquiponde- 
rans fuum , axe b a , fuftentaculo r n laterc quadrati a b r n , genitum ; ita 
cflc rc&am b i vcl b a , ad b t re&am pofito quod t V parallcla axi b a in- 
ccdat per grauitatis centrum cuneatar fuperficiei geminatx. Ex eiufdcm 
mcthodo patct vt quadrans periphcriar circuli cft ad fuum radium,ita 
cffe re&am b t ad b B. Vt cft quadrans peripheriar ad radium fuum , ita 
b r ponatur eflfc ad b I : crgo quoniam ita quoquc cft re&a b t ad b B, 
erit altcrnando vt b r ad b t , ita b I ad b B : fcd b r ad b t eft vt fupcrfi- 
cies cuncata ad arquipondcrans , crgo ita quoquc eft recla b I ad rc&am 
bB. 

Rurfus qnoniam fupcrficies cuneata in hoc cafu expanditur in fuperfi- 
cicm b i f 7. , & illi cft arqualis , ipfa autem b i f z eft, pcr corollarium ter- 
tium trigefimar nonar, arqualis circulo femidiametri b a imminuto qua- 
tuor tricntibus quadrati b a ; xquipondcrans verd illi infiftenti fuper ar- 
cucdacftcx fupcrioris mcthodo fpatium inucntum in corotfario qua- 
dragefiraar quartar , ncmpc ( fi ponatur prirous perfpcclar terrrfrhus qua- 
dratum b a , & fccundus fit circulus femidiametro b a defcriptus ) dimi- 
dium tertij tcrmini pcrfpe&z , au&um be(fe fccundi , & imminutum tri- 
ginta quatuor noucnis primi : crgo vt fecundus terminus perfpc&ar , im- 
minutus quatuor tricntibuf primi fe habct ad dimidium tcrtij , au&um 
be(Te fecundi, & imminutum triginta quatuor noucnis primi , ita eft re- 
#a bl ad b B, quod crat demonftrandum. ^ 

PROPOSITIO LI.X. 

PRoponitur in cafu vno caiculus odo problematum quorum fo- 
lutionem Anonymusab Europa? Geomctns exegit fub fmem 
anni 1658. Eius prouocatio rclata habctur fupra in fiholio quarto vltima 
propofttionis librt quarti. 

Reuocetur fchcma propofitionis trigefimae fexte ) & in eo cd 

a b fif fcmicycloides magna , cuius bafis b c , circulus genitor a q b , dc- 
fcriptus diamctro ab, ccntro g. 

Primo qua?ritur totius curuae ( cuius dimidium eft c da ) centrum 
grauitatis. Obtinctur pcr quinquagcfimam propofitioncm prafintis iibri. 

Rc&a b a ita diuidatur in-g , vt b g fit bes totius b a. Dico g etfc gra-* 
uitatis ccntrum limbi intcgri cycloidcos magnar. 

Secundd 
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5 SecuncV (juafrrtnt ^ramtaris ceTOrtim clirto» c ; da. Jfiud hkbctitr cx 
quinquagefimxfiii^ufujeHofe^ 01,1 '- 0iLir ' *■--:»<-»- ; 

. £x re&a c b abfcindatur c fl «qualis re&x^ g , vel duobus crieacibus 
axis b a ; complcco parallelogrammo g b B D , aio pun<Stum D cflfc gra- 
uicacis ccncrum curuac c d a. 

Tercio circa axcm c b inrelligatur circumuolui curua cda,&gi- 
gni fuperficies ; quarritur dimenfio iftius fuperficiei. D4tur cx qum- . 
quugefima fccundx methodo. 

Dico fupcrficiem iftam cffe arqualcm befli rc&anguli concenci fub re- 
&a ab, & fub rc&a xquancc duplum periphcriac circuli femidiamccro b 
a defcripci. 

Quarto circa axem b a intclligatur circumuolui curua c d 2, &gi- 
gni7u~perficies>qua;ricur dimcnfio iftius fupetficiei. llUm exhibctqum* 
quagefima tertia. 

Aio fuperficiem iftam cflfe aequalemduplo cercij cermini perfpeclx pro- 
grcffionis ( cuius primus cerminus fic quadracum a b , fecundus fit circu- 
lus femidiamecro a b defcripcus ) imminuco o6to triencibus fccundi. 

Quinco quaeritur grauitatis centrum fuperficiei totius fupra dcfcri- 
pra» circa manencem c b, mocu curusc c d a- Hahetur ex quwqu4gcfi- 
ma quarta. 

Ex re&a c b abfcindacur c B acquans credecim parces decimas quincas 
axis b a. Aio punftum B e(Te grauicacis cencrum quarfitum. 

Sexco qua?ritur grauitatis ccntrum fuperficici tocius fupra definicae 
circa manenccm ab, motu curua? cda. Ifdetur ex quinquugefinu 
quint4. 

Re&zba dupla fic au,& vt fecundu* tcrminus progrcflionis per- 
fpe&av, dcfinitae ih quarti quarfiti folucione , imminutus quatuor trienti- 
bus prinaTfehabet.ad beffcm eiufa^em fecundi imminutum qufijduaginta, 
du\abUs quadragefimis quiricis cermini primi, ira fiat re&autyvel ba ad 
bg abfciifam ex b a. Dico pun&um g elfe grauicacis cencrum poftula- 
tum. 

Scptimo intelligatur ex pundto b crigi bT pcrpendicularis ad pla- 
num c b a > & plano T b c. fuperficies mptu f uru« c d a cjrca manen- 
ierOr^ o dcfcripta diuidi in duas partes, quarum qua? adpun&uma 
vergit! hk confideratur, eiufqueeencrum graukatis quayritur. U+M- 
tur ex quinqua^efima fepttma preptfitione. j. 

Ex re6ta b a rcfcmdacur b g*ruatuor videlicet quintar partes tcdtx 
qua* ad totam b a fi^vtradius tdqaudtatKem peripherix fuat citcularis ; 
retineatur pun&um B inuentum in quzfito quinto,& complcacur paral- 
lelogrammum g b B D. Aio punc^um D cffc centrum quacfitum. 

Dd 
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Odzub intelligatur plano Tba fiipcrf cics moxu curu* c d a cit- 
ca manentcm ab defcripta diuidi in duas partes, quarum camquae 
ad pun&um c fpedtet, hic contemplamur, ciufquc ccntrum grauica- 
tis inquirimus. obtinetur ex quinquagefima otiaua fuperiore. 

Vt fccundus terminus progreffionis illius perfpeclac, imminutus qua. 
cuor tricntibus primi tcrmini , vcl quadrati b a, fe habct ad dimidium 
tertij termini , auclum bcffc iecundi , & imminutum trigi/ua quatuor no- 
uenis primi , fiue quadrati b a , ita re&a , quac ad radium b a fit vt ipfc ra- 
dius ad quadrantem peripherix , fiat ad rc&am b B. Maneat pundum g 
repcrtum in quxfito fcxto , & complcatur parallclogrammum gbBD. 
Aio pun&fom D effe centrum quod quaerimus. x 

CORO LLARIVM. 
Calculum o£to problematum abfoluimus in vno cafu totius femicy- 
cloidcos magnx ; ex illo vero facilc potcrit ad alios cafus tranfitus ficri, 
fi quis diligcns calculator rcm aggrcdiatur , & mcthodum fingularum 
propofitionum a. quinquagefiraa inchoando, accuratc* obfcruet. Porro 
ad ifta omnia foluenda non inutilc crit opus rctcxendo annotare quz no- 
bis ncceffaria fuerint. Primo quidem ( data cum opus fuerit quadratura 
cireuli ) diftantiam ccntri grauitatis curuac c d a a bafi c b & ab axc ab 
obtinuimus in quinquagcfima & in fubfcqucnte, ex cuneatis fupcrficic- 
cicbus expanfis ah zr b, bifzr. Secundd in quinquagcfima fccunda& 
quinquagcfima tcrtia cx iifdem fuperficicbus cuncatis habuimus dimen- 
fioncm fuperflcicrum periphericarum circa bafim , & circa axcm defcri- 
ptarum* Tectio in quinquagefima quarta & quinquageiima quinta ex fi 
gura bnzr cpgnita alTcquuti fumus ccrnra grauftatis carundem pcri- 
phcricarum fuperficierum circa bafim & axcra genitarum. Quarto dc- 
mum cx duplo jcquipondcrantis fupcrficiei cuncatac a h z r b , axc b z» w- 
jftentaculo lu; itemquc cx duplo acquiponderantis fupcrficiei altcri cu- 
ncatac b,j r axe b z fuftcntaculo a P ref> crimus diftantiam ccqtri graui- 
tatis d^iarum fupcrricier^um ab axc, & a bafi Vnde liqutt ad ( folutio- 
nem problcroatum iftorum* inucnicndam efte duncnfioncm rcttascaa, 
quadraturam figurarrura a h z r b , b' i f z r , b m z r , & acquiponderantuun 
figura: quidem bahzr axe b z, fuftentaculo lu; figurac vcrdbifzf axC 
b z fuftentaculo a P. Manifeftum quoque eft methodum cffe generalcm 
«uiufcuncjii^modi fic curua c d a, dummodo quadratura figurac c dab 
porfta, itiueniatttr' redta aequalts curuae c d a> & quadratura figurarum 
& «quiponidcrantium iaro tdt&nrum. Quaproptfcf longe* difficilius cft 
in fingulis curuarum gcneribus jnuenire illas dtmcnfiones & quadraturai, 
quam gcneraliter pronuntiare quid praeftandum fit : iftud enim ex r»c- 
thodo adhifeica in vno gcncrc curuacum apcrte* patct. 

i 
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PROPOSITIO LK. 

"VTOnnullaalia, qua? demonitrantur: in prarfenti libro, fummatim 
JfN indicantur. 

Primd quidem in propofitione fccunda cakulus datur folidi cuiufdam, 
ad cuius gencracionem conueruunc /piralis linca & conus. 

Secundo in feptima, o£taua,nona eiufque corollarib oftenditur Vete- 
rummore quaclibet curiia continua cfjic acqualis re&ac lincx ihter duas 
alias rc&as interceptac. 

Tcrtid in decima demonftratur , conuolutae & euolutae figurae mecho- 
do, proportio coni ad cylindrum, & fupcrficiei coni re&i ad bafim eiuf. 
dem , cfle illa ipfa , quae ab Archimede demonftrata cxtat. 

Quarto in vigefima prima & vigefima fecunda datur calculus centri 
grauitacis arcuum circuli, & peripheriarum Iphacricarum. . 

Quinto in vigefimx tertix corollario habetur triangulorum cylindri- 
corum centrum grauitatis, vna cum grauitatis centro fe&oris fphaerici 1 
D. Pafcalio propofiti in datis ad nos literis, 

Sexto fcdUrij cuiufdam dimenfioncm & ccncrum grauitatis tradimus in 
trigefima fecunda propofitione. '-V • 

Septim6 in quadragcfima quarta propofitione exhibctur quadratura 
abfoluta gradus cuiuflibet in certa quadam fcrie dtfignati. 

0&au6 in propofitionis quinquagcfim* corollario fccundo oftenditur» 
ciim nulla linca habeat per fe priraarid qudratricem figuram (nulla enim 
eft ratio figurae ad lineara) illi tamen vtiliter ferulre quadratriccm pa- 
rallelogrammi mixti : in fcholio vero quadragefiraae quartae nomen dc 
origo primaria quadratricum pautd diftin&ius expenduntur. . 

Nono methodus librae planac quam in elemencis noftris cxcogitaui^ 
mus,ad fupcrficies curuas cxtcnditurin quinquagcfima fcxta propofi- 
tione. 





DE CYCLOIDE 



LIBER SEXTVS. 

Vbi noftra de Cycloide methodus vna cum Detto- 
nuillarha paulo accuratius expenditur 5 traditur 
methodus calculi t> ro corona Cycloidtca 5 genera^ 
tio cycloideos magna, diligentius examinatur$ 
adiungitur deniquc appendicula de motu gra- 



uiufn acceletato. 
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£g X\ ENTI ONlS;tanca in oranibus difciplinis eft laus, 
vcScripcorcs a4 illam communi omnes ftudio afpirent;& 
vtlibri illi , quifflihil noui doccnt, fruftra cdi, vere ma- 
^f^^gis qudm faftidiose paflim a viris do&is dicancur/Nega- 
idcm ncquic quin xcatCqua viuimus^ plunma cumin aliis fcicn- 
tiiSjtum in macbemacicis prjecipue, rcperca cxccnc; fcd iftud ctiam 
infTcarincmo poteft, non pauca euulgari quotidie,qua? vix quic- 
quamnoui concincant pra?ter ipfum aliquando nomcn. Certocamen 
apud omnes harum inuencioni rerum dcdicos conftac, nonnum- 
quam cucnirc vt quod vnus iam repcrrtj alter, cum nihtl dc iftius 
inucntionc ynquam audient,inid Dariter incidat, eamquc rcm in 
vulgusprofua emitcac, cxifttoiccquc a fe aliquid antea inauditum 
p/roterri. Mechodum Detconuillanam cum noftra iila quam in Ele- 
mcntis tetragonifmicis dcdimus, & qua in iftis vfi fumus, prima hu- 
iusin libri partc compararc inftttuimus, vtres perfc obfcurae com- 
parationc cluccfcant h cV vt hoc ipfum , quod iam diximus, ccrco ccr- 
tius conftct, accidere poffe vc duo, quifque fuo martc, diucrfoiiccc 
tcmporc & Uco , candcm rcm cxtundant. 

r: i; t . 
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Quarti libri tetrajgonifmicorum elcmcntorum propofitionibus vi- 
gefima prima, & vjgcfima fccunda ante deccm & amplius annos re- 
pertis, ftatim vidimus illis fubjici quadraturam corona? vel annuli ; 
quod in fccunda prsefentis libri parte faciemus manifeftum,aflumpta 
in exemplum corona cycloidica, cuius primum dimenfioncm , tum 
centrum grauitatis ; dcinde eius fuperficiei dimcnfioncm , &grauita- 
tis centrum dabimus. Ser6, quod a»gre ferimus, vcnerunt in manus 
noftras Rcuercndi P. Tacquet libri quatuor cylindrtcorum cjr annula- 
rium t cum enira editi fint anno 1651. non nifi labentis iftius anni mcn- 
fc Augufto ad nos delati funt. Opus cenfemus abfolutiflimum, at- 
que mcrito fuo nunquam interiturum, ciufque Autori qui pnmus 
hacclere fuas iucubrationes vulgauit, iftam coronam dcb itam efle 
agnofcimus ; neque vero aJia dc caufa mcntionem noftri illius inuen- 
ti nunc facimus, quam vt methodi a nobis adhibenda? in iftorum cal- 
culo & demonftratione, origo & caput dcmonftrcturj ille ctenim 
principiis longe diucrfis, probatiflimis tamen vtitur- Quanquam ii- 
cet eandem ambo tcncrcmus generalem methodum, poflem ego pa- 
ticuiatim dc cycloidica corona, quam illc non tctigit, ha?c fcribcrej 
imo & de circulari , quod ad ccntra grauitatis tam folidorum , quam 
fuperficierum, de quibus ille nihilegit- Ca?ter6 fi dum fcholium duo- 
decima; primi libri exarabam , nota mihi fuiflent huius Autoris 9//»- 
drica & annularia, non omifiiTem narrare vno eode^mque anno 1651- 
prodiiflein lucem cubaturam cunci ctiam hypcrbolici, &a Rcucren- 
do P. Tacquet in libro illius Opcris primo, & a me editam in Elc- 
mentis, quorum quarto libro , propof 25. coroll. 4. pro vno hyper- 
bola? cafu calculum etiam exhibeo- Anni 1651. iam memorandi oc- 
cafio oblata monctme vt quod non ita pridem didici, non omittam 
hic dicere, illo ipfo anno quadraturam circult^ elltpfeos , rjr hyperboU 
ex dato portionum grauttatis centro, Autore erudttifitmo D. Chrtfiiano 
Hugenio emiflam prodiiflc c pra?lo Batauico ; quo ipfo titulo noftri 
Elementorum hbri cura pra?notentur , eft quod gaudeam focium me 
UftfiC taltum. Virorura in iis cogitandis & euulgandis exttifle , quae 
ante illud tempus rrreperta latueranr. Quadratricis methodus, quam 
fine Ibcio , quem equidem fciara , tunc protuIi,hoc vidcbatur exigc- 
re , vt mihi aliquando adiungcretur Scriptor illi commendanda; ido- 
neus • ia^ vttp nunc tandcrn, contigifle manifeftum fict ex prima prar- 
ftntkhD^iartei ^ , 
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PROPOSITIO PRIMA. 

QVidin noftra mcthodo ficfumma quadracorum, cuborum a qua- 
dracoquadratoriinij & reliquorum in inflnitum ,q uorum nomcn 
deriuecur ex ferie numerorum cofTicorum,fiue dcnominacorum, quos M 
Algebra inuenit. . ^ 1 

lfta numerorum nomina, tradit & explicat intcr alios Clauius libri de^ .1 
Algcbra fcripti capite fccundo ; ca vcrd hic rCccnferc omnia minimc nc- 
ccliariunTpucamus ; fatis cnim nobis cft poft numeram abfolutum, pro- 
ximc fcqui radtccm, tura ^tudratumt cuhum deindc, tum ^uddrdtoauddrmm 
&c. 

Efto iam ( rig. 68. ) parallelogrammum quodcunque a d f c , cuius la- 
tcra oppofua a d , c f producla contincant quatuor figuras d hf c , g m li, 
ntoq,fryp, infiftcntcs redtis d f, g 1, n o, f y , ita vt ad pofitionem re- 
Itx a d, quarcunquc b r parallela rc&x ad ducatur, occurrens figurarura J 
perimctris inb,c,h,i,m,q,t,p,r; re&x be,eh,im,qt, p r ( & 
ita in infinitum quotcunque addantur alix figurx) fint continuc propor- 
tionalcs. Hanc fericm & progrcflioncm figurarum appellare foleo ^ri- j 
dutlem , ideoquc fingulas in o&aux tertij libri corollario appellaui^rrf- 
dus ; primam, primum ; fecundam , fccundum &c. quo ctiam nomine vfus 
fum in quadragefima quarta prioris Iibri. Vt autem cum numerisitacon- 
ferantur, vt eorum nomina iam di&a eis congruant ; intelligamus quam- 
libet numerorum progrclTioncm Gcomctricam ab vnitatc incipientem 
ita componi cum gradibus , vt vnitati rcfpondcat primus gradus ; fccun- 
do tcrmino quem Algcbriftx vocant rsdiccm refpondeat fccundus ; tcrtio 
refpondeat tcrtius, qui ab iifdcm dicitur auidrttus numcrus\ quarto rcf- 
pondeat tertius, qui appcllatur cubus ; quinto quartus, qui dicitur qu*drt- 
toquAdrdtus. Manifcftum cft hanc efie concordiam inter gradus & termi- 
nos progrcflionis , vt ficut fi radix multiplicetur in fe, hoc cft, fi vt vnitas 
ad radiccm, ita fiat ipfa radix ad tcrtium numcrum ; tertius cft quadra- 
tus: ita cum vt b e quafi vnitas , ad e h quafi radiccm ; ita fit ipfa e hadi 
m , re&angulum quod gignitur cx du&u primx b e in tcrtiam i m, effe 
xquale quadrato rc&xeh. Si ergo intelligatur dicylindraccum cuius 
bafis fit d hf, cui rddix numeralis refpondet ; fe&ioncs autem ad planura 
d h f perpendiculares fint quadrata e h, manifeftum eft ex vndecima quar- 
ci tetragonifmicorum , cylindraccum altitudinis xquantis re&am a dba- 
feos g m 1 i , e(fc ad pofitionem redtx a d , condi&a ratione xquale dicy- 
lindraceo illi cuius fedtiones funt quadratahe. Igitur non abfurde ap- 
pellari poteft cylindraceum bafeos gmli, altudinis ad , fummd quddrdlt- 
rum refpondcntium figurx d h f , quafi radici ad pofitioncm reftx a d. 

Prxterca quortiam in numcris fi vtvnitas rcfpondens gradui primo be» 
ad radicem rcfpondcntem fecundo, ita fiat quadratus nutncrus rdpon- 
dens tcrtio ad quartum, ifte quartus vocatur cubus ; & ex du#u ynica- 
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tls in cubum gignitur idem numerus , qui ex dudu radicis in quadratum 
numcrumirc&angulum verd.quod fic cx cxtrcmis nempe cx du&uprimse 
b e in quarcam q c , eft xquale re&angulo quod fic cx mcdiis videlicct cx 
fccunda c h in tcrtiam i rn ; patet cylindraccum alticudinis b c vel a d, ba- 
feosmcoq cfTc acquale dicylindraceo gcnico ex e h, i m gradibus ref- 
pondcncibus radici & quadraco : crgo non malc vocecur cylindraceum 
alcicudinis d a , bafeos m c o q , fumm* cuborum. Simili dc caula , cylindra- 
ccum alcicudinis d a bafeos fryp yocari potfit fumm* autdrttoautdrdtorum: 
quia videliccc cx ductu re&ac b c in p r, gignicur fpacium acquale illi,quod 
ex du&u reclae c h, cui radix rcfpondct , in qt fcdcm cubici numeri : ex 
du&uautera radicis in cubum gignicur quadratoquadratus numcrus. 
Igitur oftcndimus quid in noftra mechodo appellari pofct fumm* *u*dr*to- 
rum, cubomm &c. nihil cnim eft aliud quam cylindraccum alcitudinis a d , 
bafcos ccrcij quarci &c. graduum. 

COROLL ARIVM I. 
Ex demonftracis pacec non idco mucari mcthodum aliquam , qubd re- 
tencis rcbus alia imponanrur nomina j mechodus cnim his veftica nomini- 
bus cadem cft cum illa , redteque ilh congruic illud Poecac rtbus tdem, titu- 
lo difert. Mcthodus icaque indtuifthiltum quam vocanc , nefcio qua dc cau- 
fa, fi nihil aliud aduchac in Anciquorum demonftrandi modum, nihil ma- 
gni momenci pracftac,ncc dc eo multilm laborare debemus.Sicuci nec cu- 
randum eft quod multiplicari re&a in rclram, vel in figuram dicaturjhoc 
cnim nihil eft aliud quam voces primo infticucas pro numeris cransfcrre 
ad quancicacem concinuam ; nam cciam Euclides libri fepcirai inicio , nu- 
xnerorum alios planos , alios folidos appcllauic , laceraque illis attribuit, 
traduccndo harc nomina cx quantitatc continua ad difcrctam. Porroih 
iftts, gradum A,multipltcari per gradum B,nihil eft aliud quam fumi gra- 
, dum C , qui coc in ifta ferie fedibus diftcc a gradu B , quot diftat gradus 
A a gradu primo dimccicncis b c. Nam ad poficionem rcclac a d dicylin- 
draceum gcnitum ex A dudo in B. . eft condicta ratione arqualc cylindra- 
ceo genito ex primb ih quartum C. Sicuti fi primus fit vnicas, & A,B fint 
numcri ; numerus A multiplicabitur in B , fi vc vnicas ad A , ita ftat B ad 
C. Cum igitur primus gradus rcpracfenrcc vnicacem , recte 4 infticuta fuit 
operatio inter gradus, quac rcfpondeat multiplicationi numerorum. Hic 
vero inculcandum duximus nos ifto loquendi modo nolle gradus ihtcr fe 
effe proportionalcs; fcct eorum dimetientes ad pofitionem rec5t* a d fum- 
ptas. Dimctientes vero alicuius figurac vocamus rc&as intra pcrime- 
trum ipjius figurae accommodatas, & parallelas vni cuidam , defignatac ; 
quam vocis vim hic-itcrum expofuifle , fortaffe iuuabit. 

C 6 R O L L A R I V M 1 1. 
Iftud hic maxime attcndt dcbet, fi quis fumroam cuborum exempli 
caufa quacrat , hoc e^ c^uartum;gracium, folui quidem vtcunquc Scfaci- 
Ic , diccndo cifc ftSR?^ S'**»» »^ li P l L c itum pcr tctcium ; fcd npn 
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plane* folui ad mentem inquirentis, & ad vfum rci quarfitae mtentum.Quat- 
ritur enim rotundc excmpli caufa fi <i h f c ponatur parua cycloidcs cuius 
axis c h, vt dctcrminetur re&tlineum arquale quarto gradui. 

COROLLARIVM III. 
Nos in prxfenti propofitione pofuimus primum gradum eflcparallc- 
Iogrammum , quia iHa hypochefis vtilimma cft ad negotium quod cra&a- 
rc inttituimus ; poteft tamen cum opus fueritponi quxlibet alia figura. 
Prauerea ficuti in fuperficicbus contemplati fumus eiufmodi fcriem gra- 
duum,ica poftumus illam confiderare in folidis fi cnim d h f c ponatur 
bafis folidi cuiuflibct gcniti , ad pofitionem re&ar a d, cx ipfa bafi du&a 
in figuram quamlibct d z f c , ferics eadcm folidorum continuabitur, fi rc- 
liquis- gradibus confcquencibus altitudo d z fc addatur ; corumquc fc- 
diones ad planum a d f rc&ar , bafium b c , e h , im &c. crunt proportio- 
nales. Abftineo tamen ab illo fufco Arabum cogitatu , fatis nunc vficato 
ab iis qui indiuifibilium methodo ingredi fe profitentur, mtgnitudintm gt~ 
rtium ex muhiflicdtione primi folidi in qutrtum, tjft d^utltm mtgnitudini genitd ex 
multiplicatione in fe duorum folidorum mtdiorum: iftud enim crudius eft quam 
vt concoqui poftit a ftomacho cui cibus ad hunc dicm fuit Euclidis , Ar- 
chimcdis& confequentium Grarcorum Gcometria fimul,& Plulofophia. 
Quaproptcr fi quid veri iftc loquendi modus continet , reducatur,quxfo, 
ad aliquid mtra fincs triplicis dimenfionis quantitatis continux colloca- 
tum ; quod fane 4 cxigit candor cogitationis Europex. 

PROPOSITIO II. 

Ilfdem manentibus ( Fig. 68. ) tcrcius & quartus gradus inferuiunt 
proxime adinucntioncm fohdi pcripherici,geniti circumdutfu fi- 
gurac fccund* d h f c circa bafim d f ; & ad inucntioncm interualli quo 
centrum grauitatis eiufdcm feiv.iperipherici diftat a bafi d f. - 

In fupcriorc oftendimus cylindraccum altitudinis a d , bafcos gmli, 
quz efttenius gradus, elTe arquale dicylindracco cuius fc&ioncs funt 
quadra(a 6 h, bafis d h f cratqui iftud dicylindracCum ad periphcricum cft 
Vt quadratum circumfcriptum circulo ad ipfum circulum, vt in tcrtij 
oclaua,& nona oftendimus ; ergo fi vt quadratum circumfcriptum ad 
cifculurn # .ita Hat recta d a ad d u , patet cyttndraceum altitudinis du,ba- 
fcos gm li effe arqualc quadranti pcriphcrici iam dcfcripti : ctgo tcrtius 
grijdus proximc^conducit ad iriuenicndura folidum altitudinis d u, quod 
scq^ftfc fit dicylindraceo cuius fcftioncs funt ajuaarata ch,quod erat 
vrium cx dcmonftrandis. ' 

Rurfus quoniam in corollario octauar tertij^pftendimus librar planar 
ajte d f, fuftentaculo ac,"aequiponderan$ folido cuius fe&iones funt qua- 
drata t\\"c{li cyiindrXceUm altitudmis d a, bafcos arquantis dimidium 
quat,tf gtttdus ntoq: in fcxta autem eiufdem libri oftcndimus bcflcm 
huius arqurpondcrantis cife ar qualc fyarro quod iifdem mancntibus aequi- 
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ponderat quadranci pcripherici : crgo cricns quarci gradus cft bafis cy- 
lindracci altitudinis da,quod xquiponderac quadranti periphcrici,crgo 
duobus quadrantibus peripherici, hoc cft femiperipherico quod ad redtc; 
d f partes h iacet , xquiponderat iifdem manentibus cylindraccum altitu- 
dinis d a , bafcos xquantis bcfiera quarti gradus. 

Prxtcrca quoniam b c re&a ad d x diftantiam ccntri grauitatis fc ha- 
bec vt fufpenfum fcmiperiphcricum ad xquiponderans ; tllud autcm ad 
iftud fe habec vc bafis gmli, quz cft tcrtius gradus , ad beflcm bafcos m 
c o q , qux cft quarcus gradus ; igitur cum vt tertius gradus ad beflem 
quarci , ica fic a d re&a ad d x diftantiam ccntri , apertum cft fi tercius & 
quarcus gradus reducancur ad rc&ilinea nota , ea proximc conducere ad 
inuentioncm diftancix d x , quod crat fecundd propofitum. 

GOROL1ARIVM I. 

Hinc apertc patct quod in corollario fccundo fupcrioris monuimus, 
ad hoc vc methodus inucniendi diftantiam d x ccnfcatur plcn^ tradita,re- 
quiri vt figurx n t o q , fiue quarto gradui , fiue fumraz cuborum, inuc- 
niatur rc&ilineum xquale ; & aliud figurx g m 1 i fiuc tcrtio gradui , fiue 
fummx quadratorum. Qupd fi adhuc multiplicatio aliqua reftec facicn- 
da pcr aliquem gradum , problcmacis folucioncm plenam nondum efle 
dacam. Nam iuxca cxplicationcm traditam harum vocum, ex multipli- 
catione oritur defcenfus ad alium gradum inferiorem , qui aliquando eft 
difficillimus inucntu, liccc proximc fupcrior fic rcc^ilineo noco xqualis. 
Dccconuillxus camcn aliquando mulciplicacionem ita accipit vt per illam 
cranfitus fiat ad magnitudincm alterius dimenfionis , excmpli caufa ex fi- 
guradhfepcr rcdtamad multiplicatam , intclligic gigni folidum ba- 
fcos d h f c , altitudinis d a. Optandum eflet vt omncs Geomctrx vtercn- 
cur Anciquorum vficacis loquendi modis, ncc vllum cxcogicarcnc,nifi ne- 
ccflicacc cogcnte ; ica enim cuenircc , vc res melius incdligerentur , nihil 
Le&orem remorante yocum nouitatc. 

COROLL ARIVM II. 

Aducrtcndum eft ifta fcric non cxhibcri figuram planam xqualem ra- 
dici,fiue fecundo gradui d hf c, ideoque inueniendam cflc mcthodum 
illius gradus quadrandi, qui cft vcluti bafis reliquorum. Iftud qua ratio- 
ne ftatim aflcquuti fuerimus , vbi propofita ab Anonymo fuere problc- 
maca, conftat cx libcllo tunc cdito viginti de cycloi.de propofitionum, 
qui cft primus huius Opcris, ncmpe pcr quadraturam cuncati, fiue vngu- 
larlsfolidi vnius, & pcr quadraturam alcerius.dimidiati, vt monemus in 
corollario decimx libri eiufdem. Videndum nunc nobis cft quo pa$« 
id Gregorius a S. Vinccntio & DcttonuiUxus inuenerint. , nrf k 

PSOPOSITIO III. 

ESto ( Fig. 6$ ) circulus b c n m ccntro a defcriptus , cuius dja- 
metri bn,cm fcccnt fc ad angulos redtos : fumptus fit in qua- 
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drance b d c, quilibec arcus b p ( etiamil pun&ura p congruac pun- 
C~to c ) & per p du&a fit p o parallcla rc&ae b a • arcui p d b incclli- 
gacur infiltere fupcrficies cylindrica re&a , ica vc perpendicularcs 
pun&is d infiftentcs a?quent applicacas d i ad fcmidiametrum ac. 
Iftam fuperficicm cfTe cuneacam vel vngularem monftrauimus in 
o&aua fecundi libri propofitionc camquc efT* asqualem rcdtangulo 
cao oftendifle diximus P. Gregorium a S. Vinccntio propofuionc 
45. & 54. libri noni quadracurae circuli, cditi anno 1657. Iftud ipfum 
demonftrac Decconuillaeus in fuo illo de cycloide libro quem pra?- 
fenci anno vulgauic , tratfatus de ftnibus propofitio/te prima. 

Nunc oftendcndum fufcipio cadcm mcthodo id vtrumquc pra?- 
ftitifle, & in hoc folum eiTe difcrimcn , quod poftquam ftatutum eft 
fundamcntum furficiens adid condudcndum celcbri illa Antiquo- 
rum mcthodo, quae proccdit pcr redudtionem ad impofllbilc, Grc- 
gorius a S. Vinccntio ld toco illorum Anciquorum & Geometria: 
apparacu praifticeric, Dccconuillaeus vero rcm concraxericincelligen- 
damque Le&ori reliqueric , quod folenc Rccenciorcsaiiquiiam prae- 
ftarc fine vllo vericacis damno , dummodo conftct ca?cera , quat adid 
neccflaria func, re&c* cflc confticuca. 

Gregorius aS. Vinccntio propofitionem trigefimam libri noni iim 
laudati monet elfe Pappi vigefimam fecundam in Collc<5t. Mathemat. ca 
ver& dcmonftratur,quantumuis cxigua fit rcc"ta c d e tangens in pun&o A, 
fi cx e demittantur perpendicularcs c r , re&angulum contcntum fub or- 
dittatim applicata d i & fub tangentc c e cffe arquale re&angulo contcnto 
fub radio ac& fub rccla r r. Ex co autcm quod ( vbicunque fumacur 
punclum d ; & quamlibet parua fit re&a r r ) id perpetua legc cuincatur, 
fcquitur cactera polfe in circulo apparari ad concludendum morc Anti- 
quorum ; ficuti ab ilta trigefiraa feptima ad quadragefimam quintam ap- 
"paratum iftum Geometricc explicat Grcgorius. At vcro Dcttonuillius 
ita fuccincSte* rem traCtat, vt nullius mentionc facSra aflumat in Lcmma- 
tium , propofitioncm quam ad Pappum referendam cffc diximus , & »nc 
qua quod propofitum fuit oftendi non poflfet illi faltem methodo. puctn- 
doy inquit , db omnibus puntTtt d tdngentts de y auurum aualibtt tdngdt fibi proxi- 
mdm in punflit e , e> dtmitttndn perpendituUrts e r : pdtet ynumquemaue fmum dt 
muUiplicAium ftr tdngenttm ee , ttudlem tjfe >meuinue difidntUrr multiplitdtt 
ptr rddium db. Equidem hoc loco non fcmel fufpexi huius Autoris acrcm 
jugenij vim,qua ftatim viditid,quod GrcgoriusaS. Vinccrftio den- 
uaffc fe a Pappo candidc fatetur: imprimis ver6 admiratus fum cius fceli- 
citatcm tn inueniendo illo ipfo quadraturae fuperficici illius cylindricat 
ptoblcmatc fcicu digniflim,o,eadem prorfus via,cruam Gregoriumte- 
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nuiflfc tonftat Um ab annis vndccim ; tot enim Busere ex quo eft editum 
Ulius volumen. Nam fi illam viam a Grcgorio antc fuitfc fa&am agno- 
uhTet, id pro fuo candorc"nullatenus di(nmula(Tet. 

Grcgorius quidem quadrat illam fuperficicm cylindricara nondum cx- 
panfam, fcd adhuc arcuatam ; Dettonuillarus autem confiderat illam iam 
exjianfam: attamen atfumit acquales c(Te cxpanfanUk contra&am, nequc 
id probat : quapropter potuiflct id quoque aflumi a Grcgorio, fi cxpan- 
fam voluiflct quadrare. An autem fint acquales expanfa& contracra dixi- 
mus in fcholio illius o&auac propofitionis fccundi libri , & in coroliario 
propofitionis vigefimae libri quinti fupcrioris. 

PROPOSJTIO IV. 

INcclIigatur ( Fig. 69. ) curua quarlibcc p d b in plano p o a , inccr- 
ccpca incer parallelas recTas do, ba, quas fccet re<5ta oa - t incelli- 
gacur fuper recla oa infiftere figura quxdam ad planum lab re<5ta, 
& fuper curua p d b infiftere alcera, ica refpondens illi qua? fuper o a 
erigicur, vt quaecunque duo plana parallela reCbe ba, & redaad 
planum ca b fcccnt duas illas figuras , portioncs earum intcr illa in- 
tcrccpca?, finc inuicem a?quales , quantumlibet earum ad planum ca 
b pcrpendiculares, plano eidcm parallclo rcfpondcntes fint inaequa- 
les. Super eadcm a o vel fuper curua p d b intclligatur alia quarfibct 
figura infiftere perpendicularicer. 

Oftendendum eft fi poftulecur & cohccdacur fingulas iftarum dua- 
rum figurarum mulciplicacas ad poficionem rc&ae b a per ccrciam ali- 
quam gigncre arqualia fpacia - y fummam quadracorum , cuborum, & 
quadratoquadratorum efTerecre aflignacam a Dettonuiliaso propofi- 
tionibus fecunda, tertia & cfuarca trttlatus finuum. 

Aduertetfdum cft lrcct iftud nori poftulctur a Dettonuiliaeo ; poftulari 
tamen aut dcmonftrari debere, vt rationes eius cogant. In methodo', 
quara indiuifibilium dicunt; iftud ego dcprchcndo aGeoroctrla alicnum, 
quod pafTim & cacitc vfurpantur propofitiones tanquam cuidentes & ccr- 
txy quar neque ab vllo adhuc demonftratae funt , nec monentur Le&orcs 
vina dcmonftrandi fundtfri irt vno quod ttrmdiu poftulandum fit ,quouf- 
quc demorrftretur ; vel etrt* <|*uod it*euidcns ex fe fit, vt inter princip» 
^er fc nota coroilari dcbeat. J ; 
• Iftocrgo pofturaftyeV ce*nceflo , fit vt in propofitione fuperiore pdb 
arcus eirCttU aflumptus , & "ifli infiftat fuperficics cuneata , ita vt cx puu- 
€to d perpendkularis in planum c a b excitata fit aequalis finuiid : fupcr 
redU a c cohftrU&uiri fit quadratuin kulftcns eidern plano c a b/Igitur cx 
tuperiorctM-opofirionfc dtfce 'iftfc fu^cfficfe^ita fc habet vtcarum portio- 
nes iflterceptfc irircr^u^lioCt dwa plarta-parallcla ad re&ara hl ,& rc£a 
ad planumcab, fint aequalcs : crgo pcr poftulatum iftud, fi re<5t* c a 
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infiftere incelligacur quadrans circularis cencro a defcriptus, &per iftum 
quadrancem mulciplicencur dux illx figurx , prodibic xquale vcrinquc 
fpacium ; & racione figurx infiftentis re&x o a , illud fpatium cft cylin- 
draceum alcicudinis a b , bafcos o p d b a, vc pacec,cum figura infiftens 
rc&x o a fic parallelogramma re&angula. Porro illa mulciplicacio dcbcc 
ica incelligi vc ficuc radius a c cft ad dimetiente figurf infiftencis fuptr rc- 
&a a o cadcntem perpendicutaricer in rectx o c pun&um i ; ica fiac dimc- 
ciens quadrancis circularis refpondens pun&o i, ad quarcam eidcm pun- 
&o i infiftencem p*rpendiculariter ad planum c a b. Quapropter cum ra. 
4ips a c xquet dimeciencera figurx parallelogrammx infiftencis fupcr re- 
cla ao ; pacec quarcam figuram cx hac mulciplicactonc genicam fupcc ba- 
fuo e(fe xqualcm porcioni quadrancis circularis fuper eadcm a o cre&i. 
In curua auccm p d b illa mulciplicacio ica debec concipi , vc ficuc radios 
a c cft ad dimecienccm figurar infiftencis fupcr curua p d b cadcnrem per- 
pendicularicer incuruxpdb pun&umd;ita fiac dimeciens figurx infi- 
ftencis fupcr curui , rcfpondcns pun&o d , ad quarcam eidem pun6tod 
infiftcnccm perpcndicularicer ad planum cab. Figura tcaque cuius bafis 
eft curua p d b , dimeciens vcro eft ifta quarca iam reperta, eft xqualis al- 
teri figurx cuius bafrs cft a o , dimctiens vcro cft quarca illa proporcio. 
nalis ancc reperta. Iftx vcro figurx vcrinque prodeuntes ex gcneracione 
vel mulciplicacione iam expofica habcnc vc pacec propriecacem quam prx. 
fens propoficio requiric. Voccntur fignr* coniugau prim* gtnttAtionit. Figu- 
rx autem vnde generancur vocencur coniugAU rt&cts , btfium rt&* e> cwt. 

Porro figurx ilix coniugacx primx gcncracioniscum habeancproprie. 
tatem quam rcquirit poftulacum, fi intclligancur rurfus infiftcre,vna qui- 
dcm curux p d b vnde orcum habec, altcra vero rcftzoa vndc prodtit, 
& intelligancur pari prorfus modo mulciplicari pcr candem figuram op 
dba(qux cft cadcm cum illa portionc cfuadrancis ctrculi infiftcntis fu- 
per radio c o, inccrccpta incer parallcla plana pcr o d, ab rc&as du<Sa) 
prodibitxqualis vtrinque figura coniugata fccuqdx generacionis. Cum 
itaque figura qux pTtmd inre&a o a prodiic , fic ipfa o p db a, & pooacur 
mulciplicari in fc ipfam , prodibic fccundo rationc figurx infiftentis fu- 
per oa, ccrrius gradus, cuius primus ad poficionera rc&x a b flt quadra- 
tum bac, fecundus fit quadrans cireuUfis : ac proindc fi incelligacar 
aliusordo graduumquorum primusfit p.aralleljOgrammum mixcum altw 
tudinis xquantis recStam ab,bafcos curux p d b ,* fpcundusfic cuncacavej 
vngularis fuperficics illi infiftens, cucniec mirabiUprorfUs duplicisiftius 
feriei affinitate , vt primus gradus illius xquec fecundum iftius ; fecundus 
tertium ; tertius quartum » & ita deinccps progretTuquantocunque. Car- 
terum gradus omnes primx illijas ferici ( data quadrxtura, circuli pro il- 
lis qui paribus numeris compucancur ) quadrauimus in Iibello eadcre 
nondum edito vt in fcholio quadragcfimx quartx quinti fupcr ioris libxi 
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monuimus ; in editis verd tertium & quartum quadramus, vt conftac ex 
quadragcfima fecunda eiufdem libri quinti. 

Supereft vt oftcndamus Dertonuillacum rc<Stc ftatuifle de fummis qua- 
dratorum , cuboruro^ & quadratoquadratorum dato hoc poftulato. Ait 
enim fummam quadratorum cflc xqualem figurx op d b a multiplicatx 
per radium a b , quod patet cx iam dcmonftratis , cum fit xqualis paral- 
lclogrammo tnfiltcnti fuper a o mulciplicato per portioncm quadrantis 
circularis infiftcntis fupcr c a , illa autcm portio , vt diximus , fit ipfa o p 
d b a : ergo fumma quadratorum eft re&e* conftituta ab illo Autore,dato 
prxfcnti poftulato. 

Prxtcrea idcm Decconuillxus ait fummam cuborum efle xqualem 
fummz figurx o p d b a mulciplicacx pcr quadratum radij b a ; quod ma- 
nifcftum cft ex iam demonftracis ; cft enim xqualis tcrtio gradui primx 
fcrici , illc autcm gignitur cx mulciplicacione o p d b a per quadratum ra- 
dijba,hoc cft, parallelogrammi infiftcntis fupcr rc&a ac. Hic tamen 
annotari debet , quod in illo corollario fccundo primx propofitionis di- 
ximus : iftos nimirum foluendi problcmata modos darc locum vltcriori 
folutioni problcmatum , antcquam ad poftrcmam rei propoficx cxequu- 
fioncm pcrucniri pofTit. 

Dcntquc illc idcm Autor aflerit fummam quadratoquadratorum eflc 
xqualem furamx figurx circularis o p d b a cubice fumptx , & multtpli- 
catx per radium o a. Figura enim circularis o p d b a cubicc fumpta eft 
xqualis cylindraceo altitudinis xquantis radium , bafcos qux fit quartus 
gradus primx fct ici ; crgo demonftratis confonat aflertio Dettonuillaha; 
fcd , vt ad vltimam rci decifionem vcniatur , cget vltcriore folutionc, vt 
iam annotauimus ; neque ex huius folutionis inopia vitio vllo laboraret 
cius libcr ; ca cnim cx eius tra&atu filidorum tirtuUrium erucrctur : crgo 
&c. quod crat demonftrandum. 

s c h o l i.r m. ' 8<s u y*::V> 4 

Jjfudrjro fofiuUtum fro frsjfrnti tytloidtos tdusa fstile tonctdo , tddttttus ttd id 
eonnenientid pt*m dtprthendi utter mt* froblenutum eerundtm folutiones, attxi in 
tertio lilrro trddidi , o inter edt *u* ex hoc foftuUto tuincuntur. forri mtd UU fo- 
luti^nes nulUttmts pendtntrx illo poftuUto, >r exdminttnii fAtelrii/^uod k fofiuUtu 
Jit >rr«M in cjdoideos tdusk , non dff*ret rtttto tur ih^itiucrfum ddmitti non pofiit. 

PRO P O S I t \ 6 V. 

SI poftuletur, hfidem mancntibus (Fig. e$. ) vt dua? illaffigurac 
quarum vnainiiftir curuar p d b, altcra re#a? oa manentes vt la- 
cent, habeant centrum gtauitatis in eodem planoad planum cab 
refto, cV parallelo re£ae hl; conceflio iliius nihit pugnabrc cum de- 
monftratts aliundc a nobis , in iftis dc cycloide probkmatis. 

Ifta confonantia liquct cx vigefima fccunda fuperioVrVIibri ; ibi cnim 
oftendimus cuncacx ifttus fupcrficici hinc & indc arcubus c d b , c g n, in- 
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fiftcntis ad oppofitas partcs plani c a b , ac proinde & fupcrficiei fphaeri- 
cae defcriptac mocu fcmicirculi b c n circa c a mancntem , ccncrum graui- 
tatis etfc in pun&o quod bifariam fecat radium a c. Id verd liquct ex po- 
ftulato pr aefenti ; namquadrati infiftentis fupcr re&a c a , & altcrius ad 
parces oppoficas infiftencis fupcr eadem re&a c a, cencrum grauitatis cft 
Yt patet > in eodcm punifto , quod bifariam fccat radium a c. Ita quoquc, 
cum ibidem oftenderimus , fi fumatur peripheria intercepta inter planum 
per a b du&um , & inter aliud pcr bifc&ionem zc&x a c, quorum vcrum- 
que fit rc&um ad planum cab; centrum grauitatis cife in bife&ione poc- 
tionis radij c a,interceptx inter illa plana.- patct id ad vngucm congrucrc 
iam dcmonftratis ex illo poftulato : ex quo illud gcnerale obtinetur $cuh 
tfum gftmutU portionit fupetficiei ftbdric* intercept* inter duo ^uililtt pUnd ditlo 
itm modo pdrdllcU , ejfe in bijeclitne fortionk rddij 4 tyinterccpu intit tddem pUndi 
Ergo &c. quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVMI. 
Poftulatum , vt cernis , eft ctntrum ytriufijue fuperficiei >/ Ucet mdnenti/, effe 
in eodem pUno dd pUnumcd b retlo o* pdrtllelo dd rcftdm d h : fed fi hoc ipfum 
ccntrum grauitatis in cadem fe&ione plani parallcli , & figurx infiftencis 
fuper curua rccineri velis , poftquam ngura illa expanfa fuerit \ longe cr- 
rabis,nec poftulato ifto tuum crrorem iure excufare poccris. 

CORO LLAR I VM II. 

Iftud poftulatum poteft demonftrari ex fuperiore ; nam ambx fupcrfi- 
cifs hab.enc centrum in eodem illo plano; fi,xum fint figurx xqualcs,ha- 
bcant quadratriccs fiue fpatia xquiponderancia xqualia, librx planx axe 
o d • habent autcm quadracrices xqualcs ex quadragcfima fupenoris li* 
J>ri, fi ad poficionem eiufdem plani multiplicacaj>er criangulum quod- 
cunque oui rc&ilincum , denc xqualc fpacium ^ acqui ex fuperiore dant 
acquale fpacium i ergo fupcriore poftujaco fcmcl concclfo, non poccft nc- 
eariiftud. 

, f r PROPOSITIO VI. 

"V T Oftraquadratricum gcneratio proponitur, cxplicatur> confcr- 
iN turque cum Dettonuilkna. 

' Efto ( sig, 66. ) in fchemace quadragefimx fupcrioris libri b c d a qux- 
libct figura ad poficioncm rcdtx a d infiftens bafi b a ; efto quoque,vt ibi- 
dem pracfcriptum fuit , figura a n b m ita genita vt ficut g a ipfi b a xqua- 
lis fe habet ad a m quamlibet portioncm abfciffam cx g a produ&a , ica 
fit m o dimctiens figurae b c a d parallela rc&x a d , ad m n dimetientem 
figurx a n bm , quam quadratricem primam iam olim appcllamus ; & ita 
quoque fi t m n ajd m r dimet ientcm figurx a r b m , quam fccundam qua- 
dratricem appeUare folemus. 
Oftcn^imusin feptirtu fccundi tecragonifmicorujn , iibr* gramnaica 
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g b fufpensa ex a, perpcndiculo a d , brachio g a, zquiponderans apta- 
cum punclo g cflfc zquale quadracrici a n b m : fimiliccrquc zquiponde- 
rans quadratrici primz , eflfe zqualc quadratrici fccundz arbm^&ica 
de tertia comparata ad fccundam ; deque quarta ad tertiam ; & fic dcin- 
ccps. Oftendimus auccnx lllud methodo Aichimcdca pcrredu&ionem ad 
impofTibile ; ideoque in anteccdentibus przparauimus quz neccflaria 
crant, ad iftud condufionis gcnus. Si quis vcro nunc tcmporis quz can- 
tum funt neccffaria ad illum dcduccndi modum affumat , vel etiam inter- 
polec , & rcliquum apparacum, veluci fyrma Geometriz longius, przci- 
dat, inferatque illud fpatium zquiponderans effe zquale quadratrici; cu- 
ius etiam nomen immucet ; nz illc cxiguam operam Geomctriz przftet, 
& probrum fibi multura potius quam laudis quicquam creet. 

Qjoniam vcro vt g a brachium ad am ; ita eft m o ad m n ; & icaeft m 
nadmr; pacct primd re&angulum fub extrcmis g a , m n e(Tc zqualc re- 
clangulo fub mediis ara,mo, velqm,mo,ac proinde , pofito quod 
triangulutu a b c ftcc rc&um fupcr plano b a d f cylindraccum altitudinis 
g a , bafcos a n b , eiTe zqualc dicylindracco qmo, progcnito extrian- 
gulo c a b & ex figura adcb,ad pofitioncm rc&zad. Patet fecundo 
Dectonuillzi fummtm trunguUrem refpondcntera figurz a d c b inchoando 
ex pun&o a,c(fe dicylindraceura iilud: nam in prima proprietatetra&atiis 
fcripti dc proprietdtibut fummxrum ftmplitium , trunguUrium , c> pyrdmiddltum 
pag. x. moncc fummam rc&angulorum a m in m o nihil aliud cfle quam 
[ummara criangularcm omnium m o ( hoc cft figurz a d b m ) inicio fum- 
pco cx a. Hoc ipfum difertc* docuerac in epiftola ad D.dc Carcaui pag.io*. 
ipfum ctiam folidum dicylindraceum q m o, quod zquiualet cylindracco 
altitudinis g a, bafcos m n , appellarc folet eodem nomine fummz trian- 
gularis. Perfpicis apettc, Le&6r, nomenfumm* trun^uUrit efife quidem 
nouum,cogitationem tamen rei illi nomini fubieiftz noftram tunc faltem 
fuiffe,cum libros tetragonifmicos antc. decera fcrme annos ederemus : 
ergo &c. qaod crat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 

In lineis Dettonuillzus eodem pa&o cxplicat fummas iftas , nimirum 
pcr quadrataria fpatia parallelogrammorum illis infiftentium;ficuti fum- 
mas in planis figuris explicuit per quadrataria fpatia cylindraccorum il- 
lis infiftentium , quod neri pofle ofttndiraus in quinquagcfimz propofi- 
tionis libri quinti corollario fecundo ; id tamen non cffc neceifarium nifi 
pro lincis ; quod,cum aliunde rci difficultatcm augcat , nunquam vfurpa- 
mus , vbi dantur quadrataria fpatia eiufdem cum fpatio fufpenfo generis. 
Cur cnim ad aliud gcnus rccurramus , fi necefTitas nuUa ad id cogat.Det- 
tonuillzus tamen pcrpetuo adhibct magnitudines alcerius gtncris ; vndc 
fic vc pro folidis crinz 
rum dimenfionura. 
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PROPOSITIO VII. 

QVadratricum noftrarum fubcontrariarum proprictas dcclara- 
cur illa ipfa, quam fummis fuis triangularibus fubcontraiis Dct- 
tonuillajusadlcribit. * 
t Propqficione nona fecundi libri cccragonifraicorum oftendiraus 
66. ) fi cx g b auferacur b u ipfi i b xqualis , ica vc crcs rcd* , g a, a b, b u 
finc arqualcs, quadracriccm rcfpondcnccm brachio b u cfle ipfam b c d an, 
hoc cft ipfamadcb imminucam quadracricc fubconcraria an b m. Inde 
vcr6fic,fipcr cencrum grauicacis figurxadcb ducacur mo parallela 
pcrpendiculo a d , vc eft quadracrix brachij g a , nempe a n b ra , ad qua- 
dracricem brachij^bu, nempc ad b c d a n ; ica efte longicudinem am ad 
m b. Namcx lcge hbtx dcmonftraca ab Archimedc , vc amre&aadre- 
(Scam ag ; ica xquiponderans apcacum pun&o g, ad figuram fufpcnfam 
adcb: ica pariccr yc brachium buvel g a ad longicudinem bmjfic 
cft eadem figura fufpcnfa ad aequiponderans apcacum pun&o u, hoc cft 
ad figuram b c d a n : crgo ex arquo , vc recla a m ad m b , ica cft quadra- 
trix genica brachio g a , ad quadracricem genicam brachio b u ; hoc eft, 
ica cft criangularis fumma inicio fumpco ab a ad criangularem fummam 
inicio fa<5lo a b. Dccconuillarus rc&am a b vocac l\hr*m , & longicudines 
am, m b appellac fadcbU ; vndc in cpiftoh ad D. Carcaui pag. 9. afleric 
fummam criangularcm incipiendoa pun&o b, cfle ad fummam triangii- 
larcm cuius inicium fumacur a pun&o a , vc brachium bm ad brachium 
m a. Eccc miram concordiam cogicacionum anciquarum & reccncium; 
en vc duo homines de cadcm re cogicabundi farpc fxpius in cadem inucn* 
ca conucniancefto in nominandis & apbcllandis illisdifcrcpenc : ergo&c. 
quodcrac dcmonftrandum. 

PROPOSITIO VIII. 

QVid DettonuilLeus nominc fummarum pyramidalium intclligat, 
& quid inucntis, quar antc fc cxtabant, addat. 
Quod in corollario fexrar fupcrioris monuimus , hic iccrum & paulo 
fufius nobis cenfemus narranduro. Tria func cam apud Phyficos quam 
Gcomecras gcncra magnicudinis fiue ^t<w'73»70"» v quam in Scholis jiusfi- 
uttm appcllaraus ) Linca, fuperficies, & corpus. Linea eft vnius dimen- 
fionis , fiuc vc aic Euclidcs longicudo lacicudinis exptfrs; fuperficies pari 
pa&o definiecur longicudo & lacicudo abfquc profundicate; corpus dcni- 
que criplici illa dimcnfione cft praedicum, longicudine.lacicudine , & pro- 
fundicace. Rerum perfc nacura exigere vidccur, vc quadratrix lincar,lic 
iinca ;fuperficiei , fupcrficies; folidi, folidum. Quia camen lineae qa.a- 
dracrix nulla in eodcm gencre excogicari poceft, mucud illam accipic a. 
fccundo gehcre , ncmpe a fuperficie parallclogramraa rc&ilinc&jVelmix- 
ta, vt explicacum fuic in quinquagefimx fupcrioris libri corollario fe- 
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cundo. Noi pro liraets curuis mncuaci fumui quadratrices aiiundc , quia 
itlas in eodcm generc non rcpcrtmut; at verd pro fupcrfcciebus & foiidis, 
uatiuas cis & «congenitas incca idem gcnus aflignauiraus. 

Reciproca hbxzjex, qua vc fufpenfum adcb ( ftg.66, ) ad quadra- 
tricem anbm,itacft baachium g a ad a m diftantiam, qua figurar a d c 
b ccntrum grauitatis diftat a perpendiculo a d , non habet locura , quo- 
ties fufpenlum& quadratrix eius, funt generis diuecfi, ficuti enim pun- 
clum ratioacra nullara habet ad lincam , ita neque linoa ad fuperficicm » 
ncque fuperficics ad folidum trin* dimenitonis ; neque iftud ad aUud 
quateror,aut quinae &c. dimcnfionum; fi quis illat capiac cogitando. 
Quadcatrix tamen diucrfi gcneris non eric continuo repudianda veluti 
prorfus ioutihs ; nam quoties fuperiori sudtuuAtx generi fimul & infccio- 
ri cadcm proprietas competere demonftratur , coties quod in fupenori 
demonftratum cuerit, locum habebic in infcriore. Ita cdm oftcnderirauj 
paraUclogrammi mixci hanc eifc proprietatem vt fi per grauitatis cms 
centrum ducatur recta parallela iaceribus, pun&um inquo fecabitur pla- 
num bafcos curuae , fic grauitatis centrum eiufdem cUruar ; non inutilitcc 
quarrieur quadracrix parallclogrami mixti ; & fatis lpeciose>e patct , ifta 
quadracrix dicitur pcrcincre ad lineam curuam ; quamuis cnim non pro- 
ptic* pcrtincat , commodatur tamen illi ad prarfentem vfum. Simili pror- 
fuspacto euenirc poccft vc per quadracrices proprias folidorum inuenian- 
cur cencra grauicatis bafium ; nam fi per centrum grauitacis cyiindracei 
cuiuflibet duxerts rettam parallelam re&ar cuius motu fuperncies illius 
cylindracea defcripta fuic, pun&um tn quo ifta^parallcla fecatbafim, cft 
cmfdera bafcos ccntrum grauicatis ; poteft itaque per quadratriccs folidi 
cylindacei haberi cencrum grauicacis bafeos , 6c eacenus quadratrrx fo- 
lidi poteric infcruircbafi. Pari prorfus pa&o fi bafis ifta , verbi caufa , a 
d c b non cantum multiplicetur in re&am p a (quod accidit iuxta iftum 
Recentiorum loquendi modum quando ponitur bafis cylindracei habcn- 
tis aititudinem a p ) fcd in quadratum , vel cubum, &c. rc6tsr a p , folido 
inde genico quaccrnar vel quin* vd fcnjt &c, dimeofioms» refpondcbit 
quadracrix Weosi*nb(<f»ae «ft propria quadratrix ftgur* aetc b, geni- 
ca brachioga, pwpendiculo a d ) multiplicata in quadratum, vel cu- 9 
bum &c. tc&x eiufdcmap. Vnde iiqucc fi bafccts ad ebmultiplkatar in 
quadratum a p habcaSrtur mucuate quadrattficcs iH* qttas fubcontrarias 
diximus in propofkione fepttmi, & iftar fubconcr aria* habcant bafesrnul- 
tipiicacas in tdetn quadracum ap tCfccaktm r*t40ftt, obtineri ,( fi rctSca 
m o cranfeac per greuicacis cencrum bafcos ad c b ) racionem re&arum 
am, mb , vtcx illafcpttma Liquet. Non igrtur kiutiles func , dummodo 
fufpcnfum & quadsafrixifta reuoccntur *d foltd* eactindeni ( quoccuiu 
quc illar fingai*u»i)mmerirmnum vnam cdm fufpenfi ItttAs ftfetic ad eb , 
bafis quadracrkis iiiw witiqfackat rix a at4» ttt jlwftra-metHodo repcrta. 
Quorfura, inquics, illa foiida toj fupra tC£nariua**mi^or^^ 
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ta»uum»odo bafes quajrunturinumqmd fatius foret iUa adeo obfcura? 
f*bricatinms cptpora prarcerraictcre rl'Refpondeo fartus quidem forct, fi 
alitcr & commodioremachiria veritasc f»uceo ilio vctcrum fabulis cclc- 
bratittitnocxtrahi poflcc ; fed qui Algebrifmum inQftometriara incrodu- 
xerunt , tUaque vcuntur ad vcricatcm indagandam , non poifunt quin fav 
pe iftis fohdis vtantut in progrcffu demonftrationis ; quod in curkide- 
monftrattonis eiufmodi efto illis coccflfum, dummodo,cum ad mecas eius 
pcrucntum fucrit xtcdudiione omni pcra&a , res redeat ad quadratrices 
fimplices & natiuas j qiias folas noftra methodcts parrt; Solida iffca u»ip7fi- 
SwtfiK*. , ( »*nc voflem nouam in re noua dcfignanda fingere liceat ) quo- 
rura bafcs func quadratrices noftra fecund* , Dcttonuillaus Algcbrifmi 
iftius fe&ator, yocar. [ummu pyr*midtlts. Hinc autem manifcftum fic, fi 
rtobis notae olim fuerint jftat fccundae quadratriccs , notas paritcr fuifle 
fummas pyramidalcs Dcttonuillanas, fakcmquod ad eacum nucleum at- 
tincc extrccura * rcieclanco pucamtne» Sed veoiamus ad rempropofitam, 
liceatque nobis in pracfcntis propofitionis dcmonftrationeciufmodi foli- 
dis, quse fuperantT^'7«r fi*.r**iv, roorc Dettonuillano ,vci. : 
, iQcpiftola ad D. de Carcaui pag. »6\ docec exprcfsd(i^. eTcT.)T)is 
fummarri pyraroidalcm ordinatarum m ojrikio ducw» ab a, eftc arqualcm 
fummx folidorum crVe&Pgum ab iifdcm ordinatis m o du&is ftgtflatira 
in quadratum am;vnde patct iftud folidunt eiTe quartz dmienfionis; 
fubiungit vero ftatim ncmincm orfcndi dcbcre hac quarta dimenfione, 
cum rcduci poflit ad vnam ex tribus notis & receptis apud omnes. 

Quoniam auterai cx generationc a nobis tradjtaiprimae & fecundae qua- 
dracticuro, vc eft g,a,rc&a ad a m, ita cft ordinatam o ad m n j & ita qoo- 
qtiecftotdmacamn4dmr;ergoVcgare&a ad amrcaam , ita eft am 
in mo, ad aro in mn *, cum a m in rao , & am in mn fint eadem altitudi- 
ne a m prsrdica , ac pcpinde rationem habeanc bafium m o , ra n ; qua? eft 
ipfa re<5tarum g a , aro. Igicur habemus quacuor magnitudines propor- 
tionales prima eft rc&a-ga, fccund* cft re&a am,tercia cft rc&angu- 
lum a m in tuo , quacta re&angulucn a m in m □ , vel iUi atqualc g a in ro 
r> cura vc re&a g a ad *e-&am. a.m, ita ponamus effcm n re&am ad m i 
re6hm. Ergo foliduro genicum cx prima g a & ex exercma g a in m r , 
hoc cft folidgm:gaingainmr,eftacqualefolrtdogenico exfccundaot 
tcrria,hoc cft, fojido px am in ara inmo ; hoc eft folido genirocxmo 
in ara quadr^tum^ Igitur foliduni quaxc.z dimenfipnis gcmtum ex mr in 
ga quadratum >cJtasquale fplidp gcnico cx ordirtacam o iu a mquadra- 

Quoniam igicur furom* pyramidalis. Dcrtcmuillana cttius inttium fu- 
matur a linea a d eft , vt ipfe ftatyit , djmidiuro foiidi geniti ex ordinatim 
£pplictta*M> ift^adtAtumAin» pa^t eiTc quoqnc^imtdium fo^ldi ge* 
At*i c^roe,«rr4ift4M?!ls^plKaJtft /ccub^* quadratricii in quadtatum g a \ 
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QuonVam Dettonuillzus co loco' vbi ex profeffo tradit naturam fum- 
ni£ pyramidahs conftituit eam cfle dimidium fummat ordinatarum m o 
in qua^lratum a m initio fa&o ab a , idemque admonet fub fincm tfadta- 
tus folidorum circularium , & ^paffim alioi ; quod affirmat in prirria pro- 
prietate tra&atiis de summu fxmflidbus , irunguUrihus , €?- fjrtmidjfilus 
pag. 2. fummtm pyrdmiddlem ommum moinittj dd, efe fummnm nmnium mo in 
14 f«4</r4/*w,crucndari dcbet,ne pugnantia in eodem libro fcripfcrit. 

COROLLARIVM II. 

— 

Hinc fcquitur prxtcrea nomcn fumm* pyramidalis fuiifc quidcm an- 
tea inauditum, com tamenipfam redu&ionc peca&a, niml aliud fuiflfc 
quam dimidium quadratricis fpcurid* m r du&um. in quadratum g a ; il- 
lud autem dimidium ita fumi debet vt omncs ordinatz m r bifariaru, fc- 
centur Iimbo diuidcnte quadratricem a r b m in duaspartcs aequales» - 

COROLLARIVM III. 

Patetexdemc^ratiscumquadratrix fccunda ad pofuioncm rca*ad 
.CxtM ptimam yteft prima ad radiccm ; ipfam fecundam c.Oe cyiadra- 
tricern primam refpe#u primar ;ac proindc cura ordinat^as omnes m n in- 
ckoando ab a, habeant fummam triangularc fiue cuneum quadratarium, 
arqualcm cylindraceo altitudinis p a, vel be, bafeos arbm; manifcftuin 
eft furomam triangularem re&angulorum contcntorum fub ordinata m n 
&,fub» pcrpcndiculari cxm excicata ad planura bad, acquantc altitudi- 
ncm ap , c(fe arqualera omnibus m r dudtis in quadratum ap. Ergo ciim 
amucs mn du#aj in altitndinem a p fint fumma triangularis oroniummo, 
vt oftenclimus in fupcriorc, apertum eft furamam triangularcm fummse 
tfiangularis orppjum m o, eife fumroam illam quam Dettonuillxus f>jr<t- 
. mttUltm *ppeMat^ ; £ym igitur., wathematici dcmon#ratum fit , fummam 
xr UnguIaren) : Ci^nm^rn,m: trjanguJariHm ad,rr*o ordinaytam attinentium 
gigni ^fd,Q t T^ qua^dra^cunV^-ni); non 'vid^? q\if rationc iftud concordec 
rurn pronurnjatoJppfrDniiilla:.. ui epiftola ilia pajg ,*4 . fumm*m pjrdmidaltm 
efjt fummsm uungultrtm fummdrstm trUguUrjnm > nihilominus tamen non 
tjfe ntfs dmndntm <*dt»*J4tum m o i» ^uadrdtum^ m. 

« / :, mi3\CX) R O lii^ R I V M ly. . 
Non«^w»inde in/wr^ vU\ii p^ebct ncgaiira «cib-Srquod DctconuiL 
Ijjcus artunjat ^i^fuUm pumws Ihtnek^orepnof-rtetdtemytdufUm 
minutum numnk\^PM*xit^}iK d\*tuld?d#ddir4fo numcti kfiius ixpoutntts ; concc- 
dimus cwnj.idjubcflfcjr t imo acWimus non fui-Cfe conf u^icndum ad trian- 
gularcs, numefos » <v| nften,dcrc;t ( furnmam corum ad Geometrica ifta 
appl,w;at^m. efifl^imJiiium^q^a^raiUm ; r id tuim io Gepmctxja clariiti- 
nwim ^ftJpfi|iyj?on^uAfncflB^ ttwpguluniia m q elfe c\iroidium quadrati 
*mvelM$>Qmkt)^b^r&M*iw^ Gcoaavcuia quoqueillud 
Wtum cftitrianguU •rwq^.^/intex fcyt rcdas lm; acproindc ipfa 
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ctiam quad rata a m cflc inter fc Tt rc&as l mJtd tamen nihil obftat.vt dc- 
monftrauimus, quominus omnes-mo du&z in quadratum am atquent 
furnmam triangularcm fummar triangularis oranium o. Sedhac contro. 
ucrfia fepofica, fumamus quod raagis conftantcr a(fcritur,a Dettonuillxo 
fummnm ?jr*mid*Um eam cftc quar xqualis cft dimidio fummae fa&arex mo 
ordinata in quadratum a m ; vel ex dimicho quadratricis fecundz a r b m 
pcr noftram mcthodum inucntx , 8c cx quadrato a b. Hzc fccunda qua- 
dratr ix vocctur fumms pjrsmuUti nojlr* methodi > vt diftinguatur 1 fumma 
Pir *mid*li Dettonuillun*» 

PROPOSITIO IX. 

QVadratricura noftrarum tn folidts, rupcrrTcicbus &tineis, al- 
tera proprieras & gencratio demonftiatur. 

Iifdcm manentibus {Fig. 66. ) intelligatur rc&a be efle pcrpendicula- 
ris ad planum bad, & arqualis rc#ae a b. Cylindraceum altitudinis bc, 
cuius bafis fit quadratrix prima a nb» arqualc efle cuneato folidocuiusba- 
fis ftt figura idcbm, altitudo vero triangulum a e b, oftendtrriusinquar- 
ri tctragontfmtcorum lifcm propofttionc vigeftma prima. Porr& cunea- 
tum foltdum fiue vngularc, vt dcfiniuimus ibidcm , cftportio cylindra- 
cci ( quod perfptcuitatis matoris canfa ponimus efTe rectum ) intercepta 
rntcrbafim a d c b, 8c inter planum c a d. Potcft quidem cylindraceum 
non effe rec5tum ; porcft quoque inclinatio plani ead effe alia ; fed itla 
omnia fatis intelligumtrr > fi iftud cuncarum , quod frinutrhtnt appcllamuj, 
rr£c v cogiretur. 

P.rxterca oftendimus irr yigcfima feeunda ehifdem quarti Rbrr ipfum 
euneanrm cffe dimidinm folidi dicylindracei , cuius harc eft proprictas, 
vt fe6tiones cius omnes parallclar plano cba,vcl pab, fint quadrata 
qnorum larera fint re6cas intra figuram b-c d a accommodatae ad* pofitio- 
ncm rcftar ba. "Guncatum iftud folidum in cylindro cotrtempJatus eft & 
qnadrauit primus , qucm fciam , nofter Gregorius & 52 Vihcehtrb tmtio 
nbri noni pcr propofitiones oe^oginta : in eylindrat^eW vercV cuius ba/ts 
fit parabola, idem Gregoeius a propofieione odo^entnaVpcr confequen- 
tes viginti quatuor fumma eruditione : in cylindraceo dcrtique cuius ba- 
fis fit hyperbola» quinam illum inparallelc^pipedum Vcrterint, narraui- 
mus in prarfattone libri prarfentis. lftud folickim vocaui»Grcg*fiU5 >*- 
pthm ; DettorraillartM in Gallico feriptoi 'wnfnUtttfm yetyn^Utikmfi, Andrcas 
Tacquet portiontm ejlindricdm) Nos tnnettm , >r/ cunedtumfolid»m.lft\id au» 
temfottdrrm curveatum eife td pofitioncmplarn p ad tcfe b Aftpulecon- 
di&a rationc eylindraceo bafeos Ka n , altttudinis a p vel b e, oftendimu» 
in vigeflma quinta , & vigefima fexta qitarti tctragOiWfmiccHrum-, necnon 
in quadragcfima fuperioris libri. Vhde jwitet vttUmquc appdlari pdlfe 
quadratriccm figuram folidara cylindracei habent.rs bafim ade b, altitu» 
dincm a p ; cx quo fiat vt fi plahum qm o bonator duci pcr ccntrum gra- 
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uiracis eylindracei , vt cft brachium g a ad longitudinem a m , ita fit cy- 
lindraceum ad quadratricem figuram folidam alterutram , & ica quoque 
fitbafisbcda cylindracei fufpenfi ad bafim an bm figurx quadratricis 
cadem altitudine prxditx. 

Quadratxrs folida cuneata,fiue vngulare corpns bafeos b a d c compre- 
henfum in%er plana e ab, ca d & fupcrfxcicm cylindricam bafimquob ad 
c , intelligatur fecari plano ad bafimpaeallelo ; ita vt in plano e ab ad 
planum b a d rc&o faciat fc&ionem q M parallclam rcclx a b, & pcr q in- 
terfc&ionem re&arum ea , q M du&o piano adplanumpad, vclebA 
paralteio , eius fe&iones cum planis c a b, ba d fint re&x q m , m o pa- 
rallclx re&is e b, ad. Patet fectioncm vnguiarts iftius folidi , fiucqua- 
dratrici* cuncatx foVtdat eftc&am plano pcr q M du&o xquidiftantet ba- 
fibadc, eOe, firailem, cqualem& ftmiliecr pofnum bafeosbadocb 
portioni o c b m : Atque hxc eft proprictas qux dcmonftrranda erat in fo- 
lida quadratrice cuncata , vnde eius gencratio tradi poteft. 

Simillima autem intelligi poteft (Ftg.y?, ) in quadratrice para-Uelo* 
grammi mixti blm ec hj eiUs cnim quadratrix b iec h, talis cft vf quoi- 
cunquc pcr i planp ad fuppofnom pla/uraxb h c apaxa*Helo facettif» fecHfib 
illa fit parallcla , hrrnlts , xqualis , & ftmiliter ^oftta atcui h c. Quod non 
minus verum cft fi b b c non fit curaa fed re&a : ergo in fupcrficiebus & 
folidisoftcndimusoroprietatem aiteram quadratrici», cx qua ipfius gc- 
ncratio peti poftu , quod crat demonftraBdum. 

C O fl GI L ^ R I V C M 1 Ii 

Htticpatet Dettonuillxum pronuntianVo^ui^ 
^nfulttti» propoficione fepcima , fummam quadracorum crilinci c(Tc 
arqualcm duplo fummx criangularis eiufdem trilinei inchoacam^ $ uji- 
<5to a i fcd id problema lonce* antea vulgacum fuiffe. * 

- r . , C 9 R OLLARIV M.II. ,,,.„ 
_ r yum.jex vngulccco-fiue vngula aut cuneo habcacur fqlidum peripfeeri- 
cum» & Vngula fic quadratrix figura folida cylindracci iam defcripta.; 
quadracrix aucem apud nos fic quod Dettonuillaro dicitur fumma triaru 
guiahs 6c pyraraidalis ipatct caufacur.«i problcmatum de perrpherici» 
Lolucione totics apud Dettonuillxum mentio ftat vngulcctorum & fttm- 
maCttm i triangufarium , aut pyramidalium j & cur quas per vnglecta fo- 
luuntUL, foluvctiam poflc aflcrantur pcr fnmmas triangularcs & ; pyja-. 
mddalcs. i 1 1 

COR.OLLARIVM III. 

Pacec tertid quadratriccs primas folidas redu&as ad cyfi^draceomjia- 
bcre fuu» etiheum vngularem, qui fit quadratrix fofcda fecunda cuncata; 
fit ifti^uadratrict cuneatx foclindx refpondere paritCr xfraale folidum 
cylindraceum alttcudinrs erufdem ap , bafcos a r b m , cjlias eft quadratrix 
fecunda bafcos b c d a actineitcw adcylindraceum primum. Hoc verd pa- 
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clo pcrgcrc poflumus ad tertiaj, quartas &c. quadracriccs , vt ex demon- 
ftratis liquet. ■ ir... 

PROPOS ITIO X. 

A D proprietatem fupri expofitanr quadratrfeum > exigiimur 
^TLDcttonuillana? defjmtiones fummm triadgularis , <jr pyramtddlis. 

Poncndum cft , quod fupra monoimus , Dcctonuillaeum fupcrficiei b 2 
d c aftienare folidum pro fumma triangulari , ficuti & re&ac fuperficiem ; 
vnde nt vt folido excogitct fummam trsangularem quaternsc dimeufto- 
.ois. Iftud in Epiftota ad D. de Carcaui pag. 17. cxpretTc docet ex lincit 
vidcljcer. attincntibus ad fumma triangularem linearum > confici fupcrfi. 
_C>cm ; & ex fupcrfictcbus quibus componitur fumma triangularis fupct- 
ficicrum, conftitui folidum ; atquc i ex foiid« pari mcthodo fumptis gigti 
fumroam pyramidalero. Iftas porrd fummas (fi£.6*5. ) ita cxtruit : fum- 
ma triangularis fuperficici a d c b incipicudo ab a, vcl a rc&a a d , cft fo- 
lidum infiftens fuper bafi tra d c, cuius hacc cft proprietas , vt ft fecetur 
pjanocj m o tA planum p a d re&o , & incodentc per reclam m o paralle- 
lattt rc£ae a<l , eius fcc^io fitaeqaUis figurae kyco m. Iftud foliduro effe 
aequalc cuncato folido vel cuncatx quadratrici folidar lupertoris propo- 
fitionis, interccptae inter plana c a b , c a d , b ad, & furaptae fecundum 
fc#iones paraljc^lfts boit b a c d , nunc concendo. Nam fe&io quae eft in 
ptano ad bafim b a d c pacallclo , du&o per q M «e&am , eft per conftru- 
&ionem arquale portioni b^c qm»c\,bafi b c d a-pe» planum q m o abfcitlae 
ad partes b ; ejreo cum re&ar a b , a c feceptur proporuonajiter pcr pla- 
num q m o , £ > nu > ius f pfani'cum illis folidis fettiones ponantur aequalcs; 
itar tanren vt fe<&io a plano pcr q M du&o effecla in folido fuperioris pro- 
po&itmis fic hlelinata ad planum d a c inclinationc angulj b a c; fcciio vc- 
ro a plano qm o crTcaa^ in folidppraefentis propofitionis fit perpendi- 
cularis ad planum^ fc» a d c : ergo cff accjualc , fi pb inclinacionem tanium 
mbato. jdqbeat fdtidnm ftojrer roris propbfttibnis , quairtuiiV l ^u^t(hv pro- 
^cr baiim in plano e a d,con{ticntam &'compfehcnfam fcaione cyiindra- 
ceae fuperficici & rei&i* ad,ae. Arqui ifta bafisad bafim bad c eft yt re- 
£Uit^>zd.t |b ( ^iftud enim probatur vt in cyltndro perfcfto) cx indina- 
Xjtmit Jtcxb liiajfiifj»?! fohddm Jfta ibelinatum itt ad aliud qood iifdem fc- 
iSionibUs pcrpordicurarko crer^ls ad bafim conftat^ct jflcux cft rcda ca- 
4ft»n b» adiekrcBged quancum o*$fblt ob-maibVerd bafim > tantumdcm 
dccrcfcit ob inclinationem : manet igitur acqualc, & fumma pyramidalis 
fuperficici bc d a rfefpdnderisrimtio faclo kb a-b, ctt iqualis quadratrici 
c,uneatac Cqlidac fupcripris, proppiifltonis. ■> 
; Sirnilitcr^ad f%u^ ba^^ 

S> Atel c ?$ f^^ fu r P ro 4^ c 1 & a -BT °4^ s ini;elUgaa)t.ur 1 abfcin r 

frjCctac acqfua^lesAfcuoQS ac b^-.c)^ b* cV^dc.ajyi*, ^gignefur^gura quam 
in^picndo al> a ^d jDcttonuilbjus appoIUt fjim^m. pyramidalcm curuat 
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d c b , & quam nos in dcfinitionibus decimac fextar quinti libri fuperioris 
appellauimus quddrdtricem mixum expdnftm. Noftra verd quadrattix reper- 
ca ex mechodo fuperioris , cum fit qu*dr*trix mixu conuoluid , quam defini- 
uimus , & cum in corollario quinquagefimac fccundar eam dftcndeTirria,s, 
effc arqualcm cxpanfac ; patct fummam triangularcm rcfpondcntem lincis 
curuis effeVlam ipfam quam nos quadratriccm mixtam rc&anguli mixti 
nominauimus. - » ' > 

Oupniamlgitur Dettonuilixus initio eplftolac ad D. Carcaufpag.^4 
& xeT dcfinitioncm fummar triangularis pro lineis & fuperficiebus' trsroMtf 
per proprictatem in pracfenti propofitione cxpofitam,eaque ipfa compc- 
tit figuris quadratricibus fepcrtis in fupcriore propofitionc , patct no- 
ftras quadratrices figuras non nifi nominc difcrcparci fummis trian^u- 
larjbus & pyramidahbus Dettonuillanis. Atque adeo cum proprletas alk* 
fummarum iftarum quam in fexta propofnionecxpehdimus quadretqubv 
que noftris quadratricibus-, vndccunque euidens effe fummas illas Det- 
tonuillanas quantum ad rem & vfum praccipuum attinet , & notas fuiffe 
Gcometris, & iibris iam ante atiquot annos editis confignatas,quod crat 
demonftrandum. 

C O RO LLARIVM. 
Summas pyraraidalcs non attigi hic fpeciatim, eo quod fitoilem gene- 
ratiohem habcant , vt ipfe Dcttonuillacus diferte* admonet pag. illa 17. 
Jtdp»riter\nq\i\t,fummdpyrdmiddlit earundem ordindUrummo (Fig.cTcT. 
gnit pUnum , compofttum ex totidem folidit , quot funt fortiones in dxe 4 b interfe d- 
qndles ; urtd quidem folidd formdntur ftnguld per fummds tridnguUres pdriicuUres 
tjudrum fumutd totd confiituit fummtm pyrdmiddlem. N*n eurum fumm* pyrdmidd- 
lis fumitur in hunc modum. Trimo fumptk fummi omnium trUnguUri> qud ^num fo- 
lidum confcit modo i*m explicdto \ ium rcliqudrum exceptd primd omnium fumitur 
fummd tridnguUris , cdqut efficit cliud folidum Crc. 0~ itd quot erunt diuiftones in 
Mxe , tot erunt folidd , quorum finguld cum multiplicdU fuerint per pdrticuUm ^ndm 
tdrum tn quM diuifut fucrit dxis> ddbunt totidcm pUno-pUnd eiufdem *ltiiudinis> qux 
•mnid ftmui compUnt pUno-pUnum de quo ggimus. Cernis plano-planum efle 
Dettonuillaco folidum quaternae dimenfionis,& in illius generatione ean- 
dem fcruari methodum , quac tradita eft pro fummis aliis que trinam di- 
menfionem non cxcedunt. Si quid itaque diffrcultatis extraordinariac cx- 
perimur in huius fotidi gcneratronc, id oritur ex dimenfionc illa quadru- 
plici, quam cumjioftra mcihodus, nofterquc imetligcndi modusnonfc-» 
rant, noncft mirum quod illam fpcciatim perfequi dctredtcmus , pracci- 
pue* cum-de eiulmodi furamac cum quadratricibus noftris compararione 
fatis egerimus in o&aua, ibtque vfurpato loqucndi & demonftrandi rao- 
xe DettOnuillano , oftcndcriraus rei iftius racdullam nihil aliud contme- 
re practer quadratriccs noftras fecundas. Quod fi fumraas pyraraidalcs 
euruac lincac contemplemur , illac erunt cunrata foHdatrium diraenrto* 
num ; quia ciim-ipfac Iincac fint vnius dimcnfionis, eanim fumma eriangu* 
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larts erit duorum ; fumma vero pyr amidalis , tr iura tantum iuxta leges 
fauius gcnerationis a DetconuilUeo prarfcripcz ; iuxca quam patec cylin. 
dri fuumroam triangularcm cftc dcbcre quaternarum dimcniionum ; & 
pyramidalcxn , quinarum. 

PftOPOSITIO XI. 

SVmma cuborum definica in propofitione primapraefentis libricft 
cripla furoraae pyramidalis fub fincm corollarij proxime fuperio- 
ris dcJcripur. 

Rcuocccurcx tcrtio libro fchema propofitionis oclauae ( fi^. %% ) in 
quo dcfcribitur a h g b figura comprehenfa redtis a b , b g & quacunque 
lioea a h g , ita vt bmnes parallela* ad re&am a b ex ipfa a h g dcmuT* in 
rc&tam b g, cadanc inter b & g ; omnes icem parallclac ad rcctam b g« 
s ipfa a h g demiffac in re&am b a, cadanc inter b & g.» &fion fccent iincam 
a h g nili in vno pun6to Libra a c fufpensi ex b pcrpcndiculo b g,bracbio 
b c pofuimus dcfcribi quadratriccm fecundam b x a o figurar b g h a;prz- 
terea pofuimus feriem graduumad poficionem re&z b a, quorum pri- 
mus fit parallelogrammum b c e g , lecundus figur a b a h g , cercius figu- 
ra c f e d , quarcus figura c c c d , quz vt ex prima propofitione huiufce H- 
bri iiquet eft fumma euborum , ficuti quadratrix fecunda bxiocft ium- 
ma pyramidalis fub calcem corollarij quarti fupcrioris dcfinita. Quo- 
niam in illa odtaua propofitione tertij libri oftendimus quartum gradum 
e(Te criplum quadracricis fecundz ; quartus vero gradus in hoc libro ap. 
pcllacur fnrnm* cuborum ; fccunda verd quadratrix nominatur fumma py- 
raroidahs; patet fummam cuborum eite triplam fumms pyramidaiis, 
quod crat dcmonftrandum, 

COROLLARIVM. 

Noftra illa dcraonftratio cft Geometrica, & prorfus cogit ad aJTen- 
fum ; fi camen placcc rem calculo cxpcriri in exeroplis facilibus, pone 
primo figuram b a h g eife quadrataro » & fimilcm zqualcmquc figurz b 
ce£, quartus gradus in hoc cafu crit zqualis ipfi quadrato , ac proindc 
quartus gcadus crit tres trientes quadrati b g vcl b a. Ac prima quadra- 
crixerit criangulum quod eft dimidium quadrati bahg, (icuti exas. 
Cuperioris libri conftat, fecunda vcrd quadratrix erit ccratoidesparabo- 
licaex eadcmiUa propofitione, illavcro ceratoides pcr quadraturam 
ptarab^lje^eii tricns quadrati bg;crgo»nhoc cafu quaxtus graduscft 
criplus fecundz quadratricis. 

Secundd ponclineam ahgeiTe re&am, & a b g h efle criangulum re- 
C>tangulum» cuius iatera a b»b g fint zqualia & comprehcndanc angulum 
rc&um. Ex44.iibri quinci fupcrioxis conftac quartumgtaduraciTcfqua. 
icm quadraoti vcl crahus vnciis quadxaci b g t mm fecundus eft atqualis 
dimidio , tercius triemi » quartus quadraoxi. Prasterea pt iroa quadratrix 
trjangaMag initiaduclo ab a>b*achio squaocc re&am *b,eft vt4am 

dixirnus, 
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diximus , xqualis trienti quadrati a b, & fccunda quadrantrciufdem qua- 
drati; crgo cum mitto du&o a pun&o b fecunda quadratrix fit ex decima 
ipfum fufpcnfum b ah g au&um fccunda quadratrice initij a, & imminu- 
tum du|rto primz quadratricis initij a,patetfccundam quadratricem ini- 
tij a cfTe armidium quadrati b a au&um quadrante eiufdem & imminu- 
tum duobCs ciufdem tricntibns , hoc cft compenfatione facla , effe vn- 
ciam vnam quadrati a b g : fed quartus gradus eft xqualis tribus eiufmo- 
di vnciis.* igitur qusrtus gradus in ifto etiam cafucft triplus fecundar qua- 
dratricis , ac proindc fumma cuborum cft tripla fomms pyramidaltis. 

COROLLARIV^II. 

Dettonuillcus ait in tra&atu de trilineis & vnglcttis fumml cuhwum erTe 
jrqualcm fextuplo fummt pjramidstlu. Cuius pronuntiatum vt verum fit,in. 
tclligcrc debet nomine fumm* tuitrum folidum aliquod quartae dimenfio- 
nis; ciim nomine fumm* pytdmMtHs dcfignct folidum eiufdcm generis ; nec 
pofGt e(Te zqualitas nift intcr ca qua: cidcm generi fupponuntur. Si igitur 
intelligat per fummam pyramidalcm dimidiu fecundar quadratricis b x a 
o multiplicatum per quadratum re&ac b g ; & per fummam cuborum de- 
fignet quartum gradum c t cd du&um in quadratum re&ae ciufdem bgj. 
▼crvftjma cft eius afTcrtio, Sed quid ipfe vclit , cum liqiiidd mihi non con- 
iret, fufpenfo hic incedo gradu ; dubium verd iftud de mente Dcttonuil- 
lari fecit , vt de mca dubitari nolucrim, idcoque huc reuocarim, quamuis 
aliis vcrbis > propofitioncm illam. 

PROPOSITIO XII- 

REducatur cx tcrtio libro fchema propofitionis yigcfima? ( Tig. 
52. ) vbi dua? quaehbet rc#ar b a , a c fccant fc ad normam, & 
ad pofitioncm rc<5ta» a c infiftit rcCtas b a figura quaecunque b i c a, & 
cadem b ic a ad pofitioncm rectae b a infiftit re&ae a c iuxta cautioncs 
fuperioris propofitionis.Intelligiturfolidum cuius fcOioncs funtqua- 
dratarcdtae h i parallclae ad re&am b a,a?quidiftantia plano xa b re&o 
ad planum bac • mtelligitur prxterea aliud folidum cuius icftiones 
parallela? plano x a c func quadrata re&a? f i parallela? ad rcclam a c 
Ex reotis a c, ab abfcinduntur e a, a c intcr fe aequales. 

Oftcnditur in illa vigcfima propofitionc folido fcdionis quadratae 
genito ad pofitioncm plani x a c aequiponderarc, brachio d a, idera 
Tpmum quod fohdo aiteri, brachio ca s hoc cft quadratarium fpa- 
tium fiue triangulares fummas Vtriufque folidi eflc eafdem. Iftud de- 
monftat quoque Dettonuillaeus tra&atu dc trilineis & vnglcttis pro- 
poficione quinta pag. 5. 

- Propofitionem praefcntem huc reuocandam efle duximus duabus de 
cauiis , quarum prima eft quod eius metbodus fit gcneralis , & vtUiCuma 
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nobis fuerit ad folucionem problemacum propoficotum obclnendam. AI- 
cera caufa eft quod cum calculum noftrum inicio prarfcntis anni edidific- 
mus (ftatim videlicec vc accepimus primas cpiftol* ad D. Carcaui qua. 
cuor pagellas e prsclo recentcs, & ad nos miifas feorfum ab alp* poftea 
cudendis ) appendicem hiftoriac fuac addidit Dettonuilizus 2p Ianuari; 
io^9- qua viciofum cfTe noftrum calculum quzftti potiffimutf fexci con- 
tendcbat. Rcfpondimus extemplo vicium illud clfc Typographi , & emen- 
dari facis potuifTe ex comparacione quinti quzfiti cum fcxco , cum ex me- 
thodo huius propofitionis vigcfimz, in vtroquc quzfito fccundus numc- 
rus proportionalis qui reprzfentat zquiponderans fiue quadracarium 
fpatium , elfc debeat idem , & dc fa&o fic idcm vcrobiquc pro ptimo cafu 
tractaco, pro alcero autem verba reprarfentantia fecundum numerum fint 
vcrobique eciam eadem, nifi quod in fexto quzfico pvo 4juintuflum ex quz- 
fico qainto aduocandum, adfcripcum fuic ^uUruflum. En refponfionis no- 
ftrz ipfa vcrba. 

Antonii Lalovsr* Societdfis I h s v reffonfio ad nouipmam 
HiJlorU Cycloideos appendlcem, 

Soiidi circa axem circumdu&u cotius femicycloidcos geniti centrum 
grauitatis in yutftto noftri iam editi Calculi fexto non re&e confignacum 
fuiffe obiicitAutor Hiftoriz Cycloideos in Appendicula recenci. Ad 
quod rcfpondco cmendaco voculz vnius erraco,colli anfamcarpcndi cal- 
culum centri illius dirficillimum. Nam in quzfico fcxco fi pro vocc 
druplum legas ^uintuplum reftitutos habcs primarij iftius castis numcros. 
Ita autcm lcgi oportere liqueccx vigefima propofitionc tertij libri pri- 
mo quoque die edendi» vbi demonft-ratur in quxficis quinco & fexco ft- 
cundos quatuor proportionalium nirmcroseifc vtrobique eofdem ; quod 
& a nobis obferuatum e(fe liquec cx nuda calculi infpedtione. Nam ia 
quzfiro quinco fecundus numerus primi casus eft ^uadrans ttriij *uflm ^»d- 
tnor tricntilm ftcundi , &* imminutm fexdtcim noutnit frimi : fccundus vcr6 nu- 
merus fecundfi cafus eft quintuplum ttrtu imminutum ctntum Ytginti e> ot~lo n&- 
utnit prlmit qui numeri iifdem vcrbis rcfumpti iaccnt in fcxto quxfiro ca- 
ftigati illa vocula. Cartcro iftud erratum prouidentia Numinis prorfus 
fingulart eucniftc agnofco : nam Autor illius Hiftoriz co dcprchcnfo cal- 
culum fakem iftum , quia fpurium illum eflc crcdidit , dc mco clfe concc- 
dit, alioquin repugnaturus. 

Lubens accipio quod dac j plurimurnque eciam gaudeo centri calcu- 
lum alcerius ame cditum illi nrobari ; nam mez illum efte inucntionis, 
clarius eft quam vt fcrio negari polfit. Cum autem difficulcacis apcx , de 
fcncencia cciam Aduerfarij , fic in calculo cencri fcmifolidorum ; illc , fi 
vicio carecfimilia crrita ( fi quac fortc irrdpferint in aliorum minus dirTi- 
cilium raiioeinia) fatis fupcrque purgabit, faltem vfqucdum prodeanc 

( quod breui nec vci fperamus inuctltccr fiec ).noftri<le Cycloide libri, ad 
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quorutn methodum calculus i nobis euulgacus exigatur a computandi 
per itis , & fi opus fuerit etiara caftigctur. Tolofar 15. Februarij 165 9. 

Hxc tunc refpondi , nunc vero addo vnum quod mihi cxcidcrat dutn 
falfamTyam Anonymi dc me criminationcm repellerem. Do&os homi- 
ncs quar\fc farpc caufam cur Dettonuillarus vbi reprchendiifcc caltu- 
lum noftrwn in duobus omnium difBcillirois cafibus, illos non cmcndaric 
fubftitucndo veros ex fuo - racionario abaco dcproroptos. Sicuti cnim 
vnum & idem non func agnofcere yitiuro quadraturar circuli, & illaroroi- 
nimd fucacam apud fc habere ; ci)m Archimedcs docucric Pofteros me- 
thodum vitij detegendi , nec tamen quadraturam ipfam gcrmanam vf- 
piam dederit : ita in prarfcnti negotio euenire facile poteft. Certe* nos in 
certij libri propofitionis vlcimar fcholio primo tradidi: asmodum non 
vnUm explOrandi numquod calculis iftis de Cycloide initis vitium fubfit; 
nec continuo , fi illc modus verus eft , confecirous cartera longc dirficilii- 
Dia. 

Pbrr6 quamuis in illa refponfione fignificarim tetragonifmum circuli 
mihi a me inuentum vidcri, abfic vc inde velim inucntar eiufmodi quadra- 
turar laudem mihi arrogarc ; vcl fi quis'ante mc illam pofthac in luccm 
prompferit , aufim illius laudis minucndar causa ia&arc , apud roe folu- 
tum iam cxcitifle problcma illud vfque a nafccntis Geometriar tcm* 
poribus fcduld quarfitum. Expertus enim noui multa crcdi rcperta, qux 
ab ipfo eciam Inuentorc, dum fupreroa diligentia cxaroinantur, compe- 
riuntur ctTe falfa. Quamuis verd non comperirentur e(fe falfa ; inuentio- 
nis tamen lex arquuTima id prarfcribit , vt illi qui prirous propalaro po. 
fucrit aiicuius rei diu perquifitar folutioncm , ncroo pbftrepat hac vocc, 
fgo in fcriniis idmdi* occuluhim inutntum tllud* Ita cnira obuiam itur millc 
laudis alicnar dctrac*ttonibus; ignauuraque fucorum pccus procui arcetur 
ab aluearibus , ne prardatitiO laboriofarum apicularum melle ditetur. 

PROPOSITIO XIII. 

DEcIaratur qno paclo ex vna quadratrice data, & ex data fuf- 
pcnfa magnitudinc cruantur ali* qiiadratrices, vndecunquc 
fufpenfio fiar. 

De hoc Dettonuillarus agit in tra&atu fummdrnm ftmplicium ytrunguU- 
rivm , pyrdmidtlinm ; qucm aliis examinanduro, & in praxim rcduccndum 
reiinquimus ; nobis enim id non plane* licuit. Iamdiu dcmonftrauimus in 
fecundi libri teeragonilmicorum dccima propofitionc ( 66, ) fifigura 
a d c b, poftquam lufpenfa fuitexaperpendiculo a d , brathio a g, pon.a- 
tur fufpendi ex x per recefTum ab ipsa , brachiumque par retincatur , & 
perpeudieulum priori parallclum , quadratrici primar a n b ro addi opor- 
terc fpatium , quod ad fufpenfam adcb fic, vt re#a ax ad ag, ad hqc vt 
fiat quadratrhc proiofpenfiorieicx pun&o x. Quod fi intflligatur per ac- 
ccflum fufpenfio ficri cx m , rcliquis fcruatis $ vt fiac arquiponderans rcf- 
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pondens huic fufpenfioni, oportere dcmi eidem quadratrici anbmfpa- 
tium , quod ad a d c b fit , vt acceflus a m ad a g. 

Prxterca quoniam in feptima oftendimus figurx fufpcnfx adcbm 
quadracricem rcfpondentcm brachio bu,cffe ipfam ad c bm, fmminu- 
tamprima quadratricc anbm ; quadratrix quoque refponde/*, ipfi anb 
m, brachio eodcm bu,erit ipfi prima quadracrix anbm imiftinuta qua- 
dratrice fecunda arbm. Cum ergo toti b c d am xquiponderet ftgura 
jpfa b c d am imminuta quadratrice prima anbm : ipfi autem bnami- 
quiponderec ipfa b n a m , dcmpta fecunda b r am , fi dc xquipondcrante 
totiadcbm dematur xquipondcrans partianbm, relinquetur xqui* 
ponderans alteri parti a n b c d , ncmpe figura a d c b m imminuta duplo 
primx quadracricis a n b m , & auCta quadratrice fecunda a r b m. Igitur 
cum an b c d fit quadratrix prima totms a dc bm pofico brichio b u, & 
ipfi a n b c d xquiponderet ipfa a d c b m dempto duplo primx quadratri- 
cis a n b m , & addita femel quadratrice fccunda a r b m, patet pofito bta- 
chio bu figurx adcbm quadratricem fecundam effc ipfamadcbro, 
dcmpto duplo primx quadratricis anbm,& addita femel quadratricc 
fecunda a r bm. Non multum abfimili methodo pofTeraus inuenire fccun- 
dam quadratricem ex fccunda data a r b m , vbicunqne ftatuatur fecunda 
fufpcnfio , fed illud fatis conftat ex noftris principiis olim dcmonftratis, 
iftudque fufficit prxfentis libri inftituto. 

Hoc tarncn omitti non dcbet ex octaua fecundi tctragonifmicorum 
iftas quadratrices haberi, fi brachium agmutctur in quodlibct aliud ax; 
nam vt redaax ad a g, ita reciproce 4 cft xquipondcrans brachij ag ad 
xquiponderans brachij ax. IUud quoquc obicer dico ex prima quintitc- 
tragonifmicorum conftare methodum inuenicndi xquipondcrans quo- 
cunque pcrpendiculo per a du&o,& fufpenfionc ex a fadta, fi detur aequi- 
ponderans figurx adcb brachio a g perpendiculo ad, & eidem xquipon- 
dcrans aliud brachio fa pcrpcndiculo a b. Ergo &c. quod crat oftcnden- 
dum. 

PROPOSITIO XIV- 

VSus libra? plana? a nobis inuenta? & expofiea? in vigefima otfa- 
ua quarti iibri tctragonifmicorum iterum inculcatur , oflendi- 
turque quibus itlum verbis Dettonuillaius expreflTerit. 

Libra plana, prout a nobis propofita fuit in quarto libro iam laudato, 
Infigne prxftat offlcium , dum quadracriccm ad pofitionem perpendiculi 
in libra grammica inueniendam , docct reperire ad poficionem ipfius li- 
brae grammicx qux ad rcftos angulos fccat ipfumpcrpendiculum.Porio 
iftud pcrpendiculum conucrtitur in axem ipfius librx planx , prout co 
IoCi explanata iftius noftrr inucnti mcthodus docct : ncc fruftra, illud e(Te 
credideris : aii^uando ewm n*h folum compcndiofiusper UUaa inucni- 
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tuf quadratrlx vcl fumma criangularis : fed neccftario eti.im > cum non 
rard nulla occurrac via illam inueniendi per libram grammicam. 

Qxtetum Dettonuillxus hoc ipfum vfurpac demonftrando fumraam 
trlangl^arcm effe xqualem fingulis fc&ionibus parallelis librx grammi- 
cx multl \licatis in fua brachia, fiue in diftanciam fuorum grauitatis cen- 
trorum a f erpendiculo eiufdcm grammicx librx , quod in axem librx 
conucrcicur. Vidc ipfum cradtacude trilineis propofitione 13. & 14. & de 
arcubus circuli propofitione 18. vide etiam qux fcripfimus incqrollario 
quadragefimx quartx libri fupcrioris. Res crgo ance Dettonuillaeum 
non erat incomperta,fcd illis nominibus non dcnotabatur,ergo &c. quod 
erac demonftrandum. 

PROPOSITIOXV. 

AN methodus qua Dcttonuilla?us vticur & quam a fc inuentam 
profitecur cxtiterit ante ipfum , vifque illius agnita fuerir. 
Quz haclenus prxfcnti libro dcmonftrauimus quemlibec cogunc fate- 
ri ciufmodi mcthodum antea cognttam & in vuleus editam fuiflfe. Ne 
quis vero putec vim illius methodi a nobis iam olim vulgatx , incogni- 
tam tunc nobis ipfisfuifie, indicamus corollarium fecundum vigefimx 
tertix quarti libti, vbi ita fcripfimus dc quadratario fpatio quod ex vn- 
gulari vel cuncato dcduximus prrfns thtortmd pUntmTrUm ftat *J flurimd 
frohltnuu dbftrufd p*rittr O >tilis : quod in corollario primo decimx nonx 
primi libri huius Operis inculcauimus ; in corollario vero tertio eiufdcm 
propoficionis agcntes de proporcione quam habcnc peripherica genica 
- circumdudtuquodam fe&ionis conicx at> Archimede intentato , diximus 
eius inutntiontm *lu >'u tjfc difftcUlim*m , ntc ddhuc *udntum recordtmur *b >llo 
inuenta: & paulo poft afteruimus, pari pa&o afiignari poffe proportioncm 
innumerorum eiufmodi periphericorum ex parabolx circumuolucionc 
nacorum > dd *u*m ft cUufo ifio tumite tentesire , mirum e(l ft aliud inuenerU prd- 
$er dumeu o~ fentcs denftftinus, *Ud te caeco inextrtcabiUquc errore imptdun*. Mi- 
rabilcm verd eflfe quadracuram cunei vcl vngulae fatis nupcr indicauimus 
in fcholio duodecimx propofitionis primi libri, qui feorfum ab aliis pro- 
diit anno fuperiore: fed longe* ante illud prxnuntiaueramus in cctrago- 
nifmicorum librorum quarci propoficionc vigefima fexca, in cuius fcho- 
lio hrc verba exaraca cxcanc , quibus jnnuimus tunc, quoufquc nos in 
quadracurx infticuco progreflfos eflc exiftimaremus;»rj«r cxiguum profc- 
cijjc nos putdmus dum dd cunei noti Prdfentem *uddr*tura j)eo ddnte petuenimus, hoc 
enim tft>tluti dimiiiHm fdBiidm Mtrt. Quod fi aiiis ifta iam femcl inucnta 
facilia iudicentur , id nihil dccrahit de inuencionis ditficultate, fiquidem 
quid non eft adicu facile, poftquam ad illud femel cxplanaca pacec via? 

Scec icaque iftam methodum fi cius orjginem altius repctamus dedu- 
&am effe ab Archimcdeis inucntis ; fi cius amplificationcm , eam longe 
antc Dcttonuillxi litcras de Cycloidc , agnitam & publici iuris fa$am 
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cfte ; fi cius vtilicacem , maiorem certe* eam cfle quam credi primo afpe- 
clu poflit , ad ea quae ad hunc vfque diem irreperta latuerant , inuemcn- 
da. Huc pertinct quod Dcttonuillacus dc hacmethodo agcns pag, 4,, fli. 
JforU Cydoidtos fcribic dc fc ipfo. Tunc fjfo ipfe mihi pro dimenftone/h- ctutro 
grAuiutit folidorum , fuptrficitrum um pUnarum tjUAm cumdrum , nec n*»n linurum 
curuxrum tsi excogxtAUt mtthodos , auiIhs pAUCA ddmodum f>oft fe [ulductrt iudi- 
c*ui. Quz quidcm huias Aucoris vcrba non cantum prxdicant quanci 
apud ipfum momenci fit illa mechodus, vcrum indicanc cciam ipfum fibi 
afcribere inuencionem illius. Sed quam certum cft poffc illum efTe inuen. 
torcm iftiusmcchodi abfque vllius altcrius Geomctrae auxilio , tam cer- 
tum quoque cft ipfum non pofle nunc dici primum illius inucntorcm, 
poftquam manifcftum fic dcccm fermc ancc annis clemenca cecragonifmi- 
ca, quibus concinccur,in luccm prodii(Tc. Ex quo pacct quam cauce* quvf- 
quis aliquid dc fuo inucnit promere de^cac vocem illam Vacis. 

Primus tgo ingrrdior. 

opus hoc dt montt Sororum 

Dttulit inca<3& pdgind noflrAVii. 
Ergo &c. quod crac oftcndcndum. 

PROPOSITIO XVI. 

QVid dc mcthodo indiuifibilium quara Dettonuillams in fuo 
opere Jcqui fc profketur fcntiamus, praecipiue fi cum mctho- 
do Antiquiorum comparctur. 

Primo quidem nomcn ipfum aeometri* indiuifthilium, quod ab annis cir- 
clcer viginci audicur incer Gcometras , improbaui in fecunda appendice 
Elcmentorum tccragonifmicorum fub finem ; vbi fcripti , cur magnus illc 
Caualcrius fuam raethodum dcbueric appclla^c ceomrtrUm indtuijihilium 
potiiis quam diuifthilium , a mc nefciri. Poft harc fcripta gauifus fum in 
meam fentcntiam conuenifle C. V. Ifmaclem Bullialdum in libro dc li- 
neis fpiralibus propofit. 42. ohiter hic nouhtmus , inquit vir illc infignisi 
Um ptrpttAm *c improprio nomint indiuifihtlium methodum , nottttm fuum Artifdttm 
dfpdUuiffr CAUalrrium, uUAmfuhtili ac mirAhili ftgAciute , profundA^ue mrntis »- 
ddgine illud inutniffe. NulU enim quAntitd* efi indtuifihilu. DthutrAt CAUAlrrtus 
dnimAdutrtife Artifcium eiufmodi t dliud nihilejfe, *u\m eiufdem mrnfurd, >r leittf 
dem proportionit , per omnes duArum poftUrum mApnitudinum pArtes , continuAm Ji- 
milemaue in infinitum Appliutionem. lt* ># Appoftte mAgi* HUm exccllentiji:m*tn 
methodum SfjLonHTVfAixiTfi&v AppelUuijfet uuam indiuifibilium. 

Secundd fi Gcometria indiuifibilium ea fit in qua quidlibet affumipof- 
fit, abfque vlla demonftrationc, canquam cercum ; ca omnibus Geomc- 
tris improbanda iurc mcritd iudicabitur: lege ( fi lubct ) qua* in quadra- 
gefimx quartar progreftu fcripfimus hac de re. Quod fi non aftumat nifi 
certa apuJ omnes, vcl nifi vc po(luUu\ non eric caccnus contemncnda. 
Practerca fi in demonftrationibus quas fiunt per redu&ionemdd impofiihilt 
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omittat tra&um Ulum longiorem quidcm ; fcd anriquae Geometrias ma- 
jcftace dignidimum , cuius in cercia propofitionc meminimus ; nihii indc 
Wtobri concrahec, praefcrrira eum id poffc fieri iam demonftracum fic a 
TStfLiau 1 ? in opcre cui ciculus , extrcitdtio circd dtmonjtrdtionts ftr inftriptds &• 
circumfrifu* figur** , & ancc ipfum a Gregorio aS. Vinccncio libr02.de 
progrc&onibus Geomecricis ; nec non ab Andrea Tacquec in Elemencis 
Gcomccriz : curandum camen eft vt omnia tc&& prarparencur, ficuci an- 
nocauimus in tercia illa propoficione. Denique fi in modo demonftrandi 
admifceac illam quam , vocanc Speciofam Algebram, adhibcndo regulas 
mulciplicacionis, diuifionis, additionis , & fubducTionis, rcs adhuc ob- 
fcurior euadet, faciieque fieri pocerit vc problema folucum putetur, cum 
adhuc lolucionem defidcrec. Nifi enim purgecur ab illis folidis quacemac 
dimenfionis, & aliarum omnium fupra crinam cxcurrencium, folucio 
problemacis Geomccrici non cft perfe&a : quapropcer hoc illam nomine 
nolim accufare nifi ad fummum obfcuricatis & Arabifmi non ncccffarij. 

Tcrcio fi mechodus indiuifibilium vocccur illa quz, demonftraca in ge- 
nere linearum , cransfcrc ad genus fuperficicrum ; & in ifto probata tra- 
ducic ad folidorum fupremum genus ; non poceft dici vericacis fecura,ni« 
fi in iis quar pcr mechodum Anciquorum demonftrari poffunt ; ita in illa 
cunc appendice fcripfimus , itaque etiam nunc cenfemus cum Reue- 
rendo P. Andrea Tacquet , Ubro primo Cylindricorum *> dnnuUrium prop.' 
12. & libro fecundo propofitione fecunda in fcholiis ; vbi rc&e appellat 
illam mechodum ptr heterorened, anciquam verd per bomoftntd. Namilla, 
id quod magnitudinibus vnius generis, verbi caufa, lineis competerede- 
monftracum fuerit , cransfert in magnitudines alterius gcneris , nempe m 
iupcrficics ; quod fane confequens non eft , & fi quando cohaerentia ifta 
dao apparcanc , id propcerea tancum fit , qudd ex propriis eiufdem gene r 
ris principiis idcm illud conlcquamur. Iftac ver6 omnes cautiones ctfi ac- 
curatc obferuentur , in confeffo adhuc eft apud cos eciam qui illa vtun- 
cur,methodum Antiquiorum cflc Rcgioam cui ifta famulari teneatur : 
vndc Dccconuillarus in Epiftola quam pracmific cra&acui de dduditdte li- 
ne& ftiulis cum f>dr*lolicd , aic fe illam demonftraturum methodo Antiquo- 
r um , reiec^a illa indiuifihlium , ">trts in poflerumfirmdjict , «t> citrd ^Uiuscou^ 
troutrftd motum. Hinc vcro aperte conftac quam fallancur illi qui ia&anc 
folam methodum indiuifibilium cfle nunc in precio , & audent eciam fcri- 
berc nunc dtmonflrdtionts lintdrts fptrni 4 fummis duibufaut Ytrit. Id cnim fal- 
fum eft , cum Geomecria anciqua dtgnicacem fuam apud omnes retincat, 
& Algebrar etiam fpeciofac ita domina fit , vt cam regac fcrc in omnibus. 
Quoc cnim funt quz ex mera Gcomecria pafluri aduqqantur in fubfidium 
ancillac iftius/ Ergo &c. quod crat oftcndcndura,- 4iltt 
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PROPOSITIO XVI!. 

AN qu* hodic foluuntur problcmata fint difficrliora iis qui 
olim foluta funt a Principibus Geomctris. Nonnulla p^wcrtSf ' 
narrancur ad hiftoriam horum probiemarum pertinentia. jf 

Huius examinis anfam praibuic nobis Aucor epiftolar ad Decconuil- 
lxum quac przmitcicur cius dc Cycloide feu dcrot4tricr,vc\rot4trtcuUOyc- 
ri , ibi cnim fuam de hac quacftionc mcntcm ica explicac. s^udmuisfiingtnij 
mdgnitudtntm dfiimts , nutlus foridft jfnfifuiorum fuperdrit Archimedtm ; indubi- 
tdtum Idmen tfi, fi difficultdt problemdtum penddiur , hodiertt* longe difficiliord egt 
dntifuis. rt mdniftfium trit compdtdnti figurdt >niufmodi,&->titddicdm>nifor- 
mts > uum Arthimtdts conttmpUtus tfi , tum fignris *u* hodit confidtrdntur i Gto- 
mttrit, pracipue >eroft conferdntur cum cjcloUe &> eius filidis, eum fcuUrio, e> tm 
dltis fuperficiebus fotidifeue , fttorum omnium Tu foltrter detexifii proprietdtes \>t 
nulU extiterit tttst ddeo dptd exdmindndis probltmdtum difficillimis. Cdterium nut- 
lius eorum dut Tu >i tHffictlid propdfitetdt >idimus ddbuc folutiontm , licrt >idtrimHt 
eorum qu& i*m dntt dtnunlidrjtt tjft fdciliotd , ntmpt inutntiontm ccntri grduitdtis li~ 
nt€ cumd tr dimtnfiontm fkpcrficierum f nnibus foliddilU coutinentur, qudmv. 
t*>rtn tnifit dd nos titerit ddtis I». otlobris , CrD.de fermdtfnis etidm in littris,>bi 
mcthodum pulchrdm ddmodum t> gtntrdltm pro dimenfionefuperficierum ptriphri* 
tdrum irddit. sed nulldm prorfus Ytdinius folutionem difficillimomm illorum ctomt- 
irid dnigmxtum ,>idelicct ccncri grauicatis folidorum, & femifolidorum,eo- 
rumque fupcrficicrum. ^ftiis tnuidtm potius du*m fxbi {ntd tnim modefiidid 
>etdt ) fincere dixerim dudnU inde iuditdtd ftt diffitultds tuorum problcmdtum, O 
IjUdritm ingtnij YtrtUm is dtti td folurrit. 

Ha&enu&ille ;cgo camen prim6 plan£ alfentior Grcgorio a S. Vincen- 
tid-qui in propoficione i8.1ib dt progrefiionibus oeometricisiu fcribic. stdkdc 
ingrdtidm dntiauitdtis diftd finhnudm >enerdri omnes deberenvillins tnim fdculi >i- 
rorum Uborts O ingeniorum pdrtd hucuftue non >idi a jtecentioribus dddjUdt* H**- 
ret enim menti memoria auicular ilhus quat . vc fapienter fingitur , dorfo 
gcqailjr incumbcns defertur ad nubcs vfque, inde vero nifu propriove- 
he^ritem fe alifcem faperuolitat , quafi primas fublimis volatus parces iiii 
prkreptura : fed merico penfandum eft , num canco fupctuolet, quaoto 
ab irha tcrra fuit euecla. 

Secundo fatcor non p&uca hac aecace reperta eflfc qu* Archimedis xuo 
~ighota fUerunt,irel non itaelucidata. Inhoc numeropono Algebramfpe- 
abfam quam magtti facio, ipfamquc etiam , fi placet , Geomccriami*£- 
niftbtlium ; dumm^o amb* ftipcndia mereantur fub Antiqua , folidaque 
Geomettit , 6c W«m 4b Arabifmo qUod*m inexcticabili putifTtmam fct. 
ucnc. Sed ^fiJatVuht ad inuentioncm mult6 potentiOs videtut , eftlibra 
inftauraca: ncg^ri CTiim non poceft quin illius vfus hoc noftro farculo in- 
ftauracus, & non pacum amplificacus fucric ; quod vciquc luculentius pa- 
tebit» fiinde prodeat quadratura il]a circuli & hypcrbolc, quaro diu 

parcurir 
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rpattutit mcns noftra, ncc dum tatncn aut parit, aut pas,tam ciuUgat. 

Ttrtio non ncgo quitf Cycloideos cogitatio pertincac to-ta ad prxiens 
noftrum fzculum , & quin propofua circa illam probicma ta fint mirum 
m n* Q aut > dirficilu, etiam Ci tententur ab eo qui prrncipiis li brx non vul- 
garibus n inftru&us: fcd an tanto intcruallo nunc fuperes «ommuncm 
1 Geometrat xm kiduftriam promendo corum folutioncm , qugnto Archi- 
mcdcs fupcrauit fux xtatis captum Gcomctricum,iure merito dubitctur: 
vt enim illa problcmata fuerunt a Dettonuillxo totius Europx Geome- 
tris fummis propofua ; ftatim ego qui long6 abfum ab corum ordinc,pri- 
mum huius operis librum inucni,& intra prxfcriptos tres menfes rciiquo- 
rum omnium folutionem cxcogitaui. Quod autem exigui homo mgcmj 
tam cito repcrcrit, quis dicat in tanta Gcometrarum noftrx xtatis lucc 
abftrufum & reconditum , quam quod maximc t 

Quarto poftea quam primum hbrum in luccm dcdimus , mifimufque 
Romam , Parifios, Lugdunum &c. Anonymus , cum finc difcrimine om- 
nia problcmata propofuiiTet prdfidntiflimis toto orbt ceometris , nec diftinxif- 
fct qux a Tyronibus , qux a Magiftris iilis & fumme 4 do&is Viris exige- 
ret, multitauit tamcn pcr fuos, iftud quod nos primi dcdcramus cajcrc 
difncultate : poftquam verd fluxit tcmpus quod folucndis qutftionibus 
fuis p«xfcripferat, trefque ali; infuper menfcs, in primaDettonuillani li- 
bri frontc, hoccft,in epiftola illa cuius fragmcntum iam rclatum cft, 
cxaratum confpcximus , nonfore neceffdrium >/ ptttonmlUus fuftus exponst pro~ 
blenuu UU qu* tdntHdm fdcilid frofofutfftt ,fed au* >f difficilid , boc eji centrdgrd- 
uttdtis folidorum Crfemifoltdorum Cycloidtos , tiufyut fdrtium tdm circd dxem nuam 
circd bdfim, juibus jpfe in frimis itteris frtmium fccunurium dnnexum effe ^oluiffet. 
Atvbinara, & quando tahquam facilia illa propofuit/ & cur dc facilibus 
atquc obuiis irtterrogauit frrfdnrifimosroto orlt Geometr*? ncmpc illa om- 
nia facilia illi fucrunt , vbi dubitaie jicoi potuit quin a nobis, qui magni 
Geometrx profe&6 non fumus , jquenta eflent. 

QuintOidem ille^utor ( vt fub calccm quarti libri monuimus ) initio 




ex Typographi orricina proditurum , vnius vcrd numeros interim exhibe- 
ri, prompAmus cx tcmporc noftros erfuum omnium cakulos, & typis 
cofos ad. Geamcflns^iniigncs mifimtui Parifios , Romam , Lugdunum& 
ad alias Eu4o>px Vrbqsiprtmacias : miramur yero cciam nunc calculosil- 
los cx illa officina xunc qon ^©d^ffc^uru i/itcger liberinde emiftuscft. 
Ncc fatisfccit Dcttonuillxus, in trlufhtu geperali rotitricis vel rotdtricuU 
(quam nos cycloidcm magnam ha&enus appcllauimus )' dum , vbi vifus 
fibi ipfc cft tradidiflc mcthodum folucndiproblemata a fc anno fupcriore 
propofita , tra&itum 'ciairfu his vctblsv td/tte trtt toti drlipen meiWdum iim 
innemrt diUuhmp <m*mnmtdf«nm. Ego ' -*M W*aci>&noh HftoH**- 
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quam ex qu« iflc libcr veriit in manus mc« , cjuod totum adfcribime 
rum ingcnij y.rium imbecillitati velifn &-hanc efTccaufamcut abiHiuifc 
laude cumulaca abftincam. Hoc cerro aflirmo, magnam lucem-cx- tftfi 
calculo, fi omiffus non fuiflet,dcriuandam fuifle in ipfam Autor^Vrricrh^T" 
dum rplurimurftciiVcdolefc me fiibrcptam mihi faculratcm- r ^ compa^ 
rartdi merdalculi pro fuigulis cafibus cum Dettonuillanoj idLnim fine vti 
16 tfubio prafftiti^lfeiWin^enquis, ficutfi ia vno illo qocmdedit ,-iam ab 
HuiU» anni jiiiitio prxftiJi. > i - J 

SWtetatfCwwon debio Aatrmum Farbmrfl; euulgatfJ natfro oalcuio» 
fuumde Cycloide Opufcttlum edidilTe Romae , qnod <> prarlo rccensR.P. 
BauguilUus qtfarto mcnfis Nlartij anni labcntis io^o.adnos beneuolc rai- 
fit , rcdditumque fuit vao poft mcnfe, nempc ccrtio ApriHs. Sufpexi fub- 
tilitatem ingenij illius eximam r a?grequc tuli non licuifle >Hi impcuder* 
' fc inquifitioni ccntrorum grauitatis pro folidis omqibus & fcmifolidis: 
cx animo autcm complcsus fum & vcneratus ftngalarcm illam Viri hu- 
manitatem , qua & viginti noftras propofitiones fuperiore anno Romam 
miffas , & calculum inttio pracfcntis poftea tranfmilfum legcrc non folum 
non contcmpfit , fed iam le&a fibi etiam mirific^ probaii teftatus pcrur- 
bane farpiufquc eft noftro Rauguillia. 

Decimd ne a&um agara,pluraad hant hiftcrriam attinentiafi teruuanc* 
ridc fcholia appofita fub fincm primi libri ^ decimz propofitionis iibri 
fecundi; vltimx propofitionis libri tertij & quarti ; vigcfimae tcrtiac libfi 
quinci j & qux induodecima przfentis fcripfiraus. 

D EFINITIONES. 

SIc ( Fig. joi) circulus, b edfcuius diametri b 4> c f feccntj^t^d 
nornum in ceiuro c ; in axe d b produ&o fiimptum fit quoduts 
punc"h"i a, & per a du&a fit a h parailela axi«,f. Circa axcm a h ma- 
nentem intclligatur motieri planum had in quo eft periphcriacircti- 
li b e d t ; fuperficies quam perrphcria b cd f mota luo defcrtbit vo- 
catur.a nobis corona arimilaris > \t\anfiulm. ^cd cikculi b cdf 
natur clirpiis , gjgnetur cbrona ellijptica, fi para&olja: ftgmeotum fiot 
e bf, e df, appcllanda erit fafabQUca - t fi fegmenta fint hyperbolica, 
vel coiufcunque alterius figurae, inde nomen aduocandum illieriti 
methodus enrm huius quadraturar cft^cnoralis^ vtpatebK. Stmtcoro- 
nam intcrhrem voco cam qua? defcrfbitarTnptu fTgurae c bf^; txttri*- 
rem vcro, quac gigniturmotlf -figtifae \t'&& Pofuimus autem redtam 
a h nec fecarc nec tangcrc figuram 6 b d f", ad hoc vt cor^ona imtrne 
aperu gignatur : nam ii tangat illam, fiet corona fine foraminc,quam 
tljkt^n» appcllamus. .Qu*>iyet6 citculji vcl annuli uomen magnam 
Jubcaotia fignificando affiaita^m liqucuxco quod ad lllam ajlu- 
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Corona fi refte &cendafUr niitff eft «niiad ■ quam<ii&>rentia. di/ORHra 
Airnr.!.. -icorum circa m.Tnentcm rcdam a h dcfcriptorim n.ctungu- 
raruiii .1 dfX, hcbfX, qiiarum latera ti e, Xf xquidiftant recri b 
d, & coi^lituunt paranclpgrammum hcf X; periphcr;coiiim iilud 
vocccur i jfttrd minus. Itaque cijm ex methodo tr^d/rain tertio 
huius Operis kbro obtinearrws calculos fingulorum pcripiicricoriur^ 
indidem conftabit eorum diffcrentia, quarn nominanuis ttoOfMf*. 

P'ROPOSI TI O XVIII. ; 

POno (Fig. yo. ) r d s cflc (uperiorem partcm femicycloiieos pajr* 
uae, cuius bafis rc, axis cd, & illi ad partes oppofira&tuperca* 
dcm bafi refpondere alccram fuperiorcm partcm femicycloideos par> 
ua? rb s, cuius axis bc erit azqualis axicd. Pono prxterea reclam ac 
habere rationem ngmcri ad numerum, & rcclam ac non cflc mino- 
rcm ipfa b c. Ex punclo c cxcitata fit cl pcrpendicuiaris ad planum 
ccd, arqualis ipfi c d. 

Oitcndendum eft coronam intcgram cffc a?qualem cylindraceo al- 
titudinisci, bafcos ajquantis tot o&onarios circulorum dcfcripto- 
rum diametro b d , quot vnkaccs contincrnumerus rcfpondcns rccte 
a c. Ita vt fi ex rccla b c aufcrantur b o , o p , p q 3 q a, & ita deirtccps 
in infinitum, corona claufa, nempequando a congruit punflobvse- 
quctyCylindraccum altitudinis'c 1, ba<cos arquantis vnum oAonafium 
circuIorum ; fi a congruat pundoo,duos o<5tonarios ; fi puncio p, 
tres j fi punclo q,quatuor, & ita confcquenter fccundum progrefllo- 
nem arithmcticam. 

Pcr b , d , o , p agancur b i , d x , ou , parallela: ad re&am ah vel c t; 
ponacur circa rc&am b i gcncrari corona claufa mocu figurae d r b s. Li- 
brx planx axe c r fuftentaculo b i arquiponderans cycloidi parux r d s el^ 
quadrans circuli gcnitons b c d f per primi libri dccimatn fexcamjcrg* 
per dccimam fecundi rctragonifmicoruro fi axis c r routctur inbi>#iu- 
ftcntaculum b i in ou, «quiponderans eidcm fufpeflfo crit ipfum lufpct^ 
furn fcmel fumptum,fcd auciun «quiponderarue pnorisfufpcpfioiusifW, 
tio vcro cur fcmci fumacur eft quia rccefsus b c interuallum arquat lon«, 
gicudinem brachijbo, quapropter cum receifus eric c o , fumecur bis ; 
cuxn c p, cer ; cum cq, quacer &c. femper vcro augcbicur arquiponderaiv- 
re primac fufpenfionis. Similicer ferakycloidi paruz r b s axe r s,fuftenra- 
cuk) d x, arquiponderauseft quadrans circuli genicoris ; ergo pcr npnam 
fecuqdi tctragonifmicorum , fi axis c s mutetur in b i, & fuftencajcujiio^ 
dx in o u, arquipondcrans lcmicycloidi paruac r bs erit ipfa fcmicyclol- 
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<lcs r b Vfemel fumpta , fed imminuta parce arqaiponderante ; pcrpendku- 
lo aur.cm o u* eric eadem r b s bisfumpta , detra&o arquiponderame; 
. Acva vperpcndicalo aucem p r. , cer fumpta , dcmpco eodem &c. ipfa 
? fcraicycloides arquat bts quadracum b c per duodecimam prinai '.iuri 
'Rurfus complecis parallelograramis b c r i, b c f t, i trau, r ji nxj 
niam axe i t, fuftentaculo um, arquipondcrans paraltelograrrmo rf c 
dimidium ipfius parallelogrammf ; ipfum vcrd dimidium arquat, per tet- 
ciam libri primi, dimidium eirculi genitoris ; arqatponderans coci figurz 
irdfc eric crcs quadrancos circuli genitorts auCti duobus quadratis fc- 
midiametri bc; vcl fi progremonis perfpe&arponatur primus tcrminus 
quadratum b c ; fecundus vcro cermius fit b e d f circulus, arquiponde^ns 
iftud erit trcs quadrantes fecundi tcrmini pcrfped* progrc(Qonis, < ' 
fupcr bis primus terminus, jEquiponderans aucem figurar i r b f t eri 
quadrantes fecundi rermtni , dedu&o bis primo. 

Ad rectam c 1 arqualem radio c d rccla c y fit vt circulUs ad quadra 
fuae diametri, vcl , ficut initio tertij libri oftcndimus , vt quadransTccon- 
di termini perfpc&ae progreflionis ad primum tcrrainum. Igitur perijie- 
thodum decimac oclaua? primi libri , pcriphericum maius eft cylindra- 
ccum altitudinis c y , bafeos afquantis odtuplum cius quod arquipond 
figurar i r d f e, axc i c , fuftcncaculo u m : pcriphcr icum vcro minus cft 
lindraccum alcitudinis eiufdemc y, bafcos arquantis o&uplum arquipon 
derancis figurae i r b f t , itfdem poficis. Quoniam igitur Corona eft dirfc- 
rencia periphericorum , fi ex bafi cylindracei maioris auferacur bafis«y« 
lindracei minoris,rcfidua fiet bafis cylindracei aequancis coronam,& prat- 
dici eadem alcitudine c y. Legcs porro fubdu&ionis poftulanc vc quoniam 
in bafi minoris cylindracei func quadrantes addititij tres fecundi termsni, 
& in bafi maioris totidem etiam addititij, fe fc elidant& nihii remaritat 
ex arquiponderantc primae fufpcnfionis fa&ar axe r s j quod , vc p»tet,'eft 
gcneraliffimum , quarcunque fic figura r d f b , modo parallclar ad re&aro 
bd, fecencur bifariam occurfu re&ae r s,ac proinde finc ordinacim appli- 
catx ad ipfam r s. Quia verd bafis cylindracci minoris habct duplumpri- 
mi cermini fed ablatiuum , bafis autem maioris habct illud ipfum fed ad- 
dicicium , patcc ex fubdu&ionis Algebricac praefcripro, relinqui quatnor 
primos terrainos addititios, hoc cft, fufpenfum b r d s , quod arqualeper 
primi duodccimam cft quadruplo quadrati b c , boc eft , quadruplo pri- 
mi Cermint. Igitur cum fi ex arquiponderantc totius i r d f t aufcratur x- 
quipondcrans partis i r b f t relinquatur aequipooderans alterius partis rd 
f b; patet compendiofius (quarcunquc fit figura r b f d,habens proprieta- 
tem fupra di&am ) obtinert bafim cylindracci arquancis coronam , fi in- 
ueniatur aequiponderans figurx r d f b j quar ctira habeat grauitacis cen- 
trum in rc&a r s , aequiponderans illius.axe b i , eric femcl fufpenfum; axe 
• u , bis ; axe x p cer &c. o&uplum aucem iftius arquipondcrantis crit ba. 
fisquarfica. 
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Habemus ergo ex ifta librar noftrar methodo coxonam genitam figura 
qualibet c d f t, effe aequalcm cylindraceo alcitudinis «y , bafcos quae ad 
o&uplum figura r d f b fufpenfae fit vt c o diftantia axis cuiuflibct u o , ad 
vy«.rinciam axis,& fuftentaculi, quae in iftis omnibus ponitur efic ae- 
qxtalts ci nidio rc&z b d. Quoniam igitur in caufa praefenti figura r b f d 
cft quadr ^pla quadcati b c > vcl eft quater primus terminus , patet coro- 
nam claufam genttam rcuolutionc figurae b r d s effe aequalcm cylindra- 
ceo altitudinis c y , bafeos acquantis triginta duos primos terminos ; ge- 
nitam deinde circa o u & apcrtam vtrinque interuallo re&ac o b , bis trU 
:a duos ; genitam deinde circa p z & apcrtam vtrinquc interuallo re- 
p b, ter triginta duos ; & fic deinceps. 
Dentque quoniam vt cft 1 c rc&a ad c y , hoc cft , vt primus terminus 
progrcmonis perfpecla* ad quadrantem fecundi,ita funt triginta duo pri» 
mi termini ad o&o fecundos patct ex rcciprocationis lege cylindraceum 
altitudinis c 1 vel c d , bafeos arquantis odo fecundos terminos, vel cir- 
culos genitorcs , c(fe aequale cylindracco altitudinis c y , bafcos acquantis 
triginta duo primos terminos : ergo hcc. quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVMI. 
Propofitionis methodum cfte gencrali&mam patet ; concordiam au- 
cem erfe omnimodam cum demonftratis a R. P. Andrea Tacquet, cxami- 
natori cuilibct planum erit. Vnde confirmatur principiorum librae veri- 
tas,eorumque compendiofa methodus admirationcm perito cuique Geo- 
mctrac non vulgarem facir. 

COROLLARI VM II. 

Si b e d f fit circulus , coronae claufae acquale erit cy lindraceum altitu- 
diniscy, bafeos acquantis ipfum circulum fiue fecundum progref&onis 
perfpecbe terminum o&ies fumptum ; ergo per reciprocattonis legcs ifta 
corona claufa crit aequalis cylindraceo altitudints c 1 , bafeos aequantis 
o&o quadrantes tertij termint , fiue duos termtnos tertios perfpe&ae pro- 
grcmonis : & fi gignatur circa manentem o u , bis duos illos terminos ; fi > 
circap z, tcr ;&c. 

PRO-PO SI-TIO XIX. 

1'Ifdem manentibus pro parua cycloidc ( Fig. 70. ) periphericum 
.maius genicum motu figurae i r d f t circa manentem b i , intelliga- 
tur diuifum bifariam a plano incedente per re&am bt, & paralleio 
ad planum lcr ; in praefens vcro confideretur pars illa qua? ad partes 
d iacet, & efto A grauitatis centrum parcis illius ; quod, vt patetya- 
ccbit in re&a bd. Intclligatur praeterea progreflio perfpecla cuius 
primus terminus iit, vt fupra, quadratum bc, fccundus, circuiuv 
0 d t+ . 
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Oftcndcnduni eft, vt trcs decimar fcxta? partesfertij tcrniini pcr«> 
fpe&a? progrcflionis , au&ar dimidio fecundi , funt ad vndccim iioue-*v 
nasprimi,aucSras fecuhdi quinq-, vnciis,ita eflcrecla bc vel b o.akhAL 

Quoniam cx decima nona tcrti; libri axc b i , nerpcndiculo j tnq pcr 
b i du&o, aequidiftanter plano lc r,fuftcntaculo rnu, arquipondr fanspoi- 
tioni pcripherici , quae fupcr bafi i r.d b & infra ipfam iofiftu cft.cyl n- 
draceum aAtitudinis cl,bafcos arquantis quatuoc noucnas quadrati c d; 
«quiponderans foli portioni quar infiftit fuper bali i r d b crit cylincfra- 
ceumeiufdem altitudinis , bafeos aequantis duas noucnas quadrati b c : 
ergo cx fexta eiufdcm libri, aequiponderans dicylindracco , cuius fe&io 
fit quadratum habcns pro latcrc ordinatim applicatam ad bafim c r , cft 
trcs fcmiflcs prioris aequipcmdcrantis ; ac proindc cft cylmdraceum Ciuf- 
dem altitudinis ,bafcos aequantis trcs noucnas, vcl trientem quadrati cd. 
Igicur ex corolUrio quarto o&auae libri ciufdem,duplum huius bafeos, 
nempe bcs quadrati c d, eft ad pofitionem re&ar b c quartus gradus,quo- 
rumprimus cft parallclogrammum, dimetientis bc, fecundus figuracd 
r. Praeterea fi in alia ferie primus gradus ponatur parallclogrammumdi- 
mcticntis b c ; fccundus ver6 componatur cx primo & cx figura c d r, ex 
corollariis poftrcmis decimar tertiar tcrtij libri -liquct tcrtium gradum 
huius Cccundar fcrici efle primum , audtum bis fecundo primae fcriei,& 
femcl tcrtio eiufdcm & fcrici : quarcum verd fccundae feriei cflc primum, 
a«u&um tcr fecundo primae , ter tcrtio primar,& fcmelquarco ciufdem 
primx. 

Rurfus primar ferici primus tcrminus , eft rcclangulum i b c r , fiue di- 
midium circuli b e d f ; fccundus i r d b cft arqualis quadrato c d ratione 
portionis r d c , ex duodccima primi ; & dimidio circuli b e d, rationc pa- 
rallclogrammi i bc r ; tcrtius cft aequalis quadranti circuli b c d f , nem- 
pe duplo arquiponderantis repcrti in decima fcxta primi ; quartus dcni- 
que cft besquadrati b c. Igfcur in fecunda fcnc quartus gradus cft vndc- 
cim trientcs primi cermini progrcfTionis perfpcclar , quam iu fupcriore 
•flumpfimus, & fimul quinquc quadrantes fccundi tcrmini. F.rgo axcit, 
fuftentaculo u m , petpendiculo plano pcrtiduclo arquidiftantcr phno 
1 c r , aequiponderans dicylindracco genitov ex figura i r d b t ad pofiuo» 
aem plani 1 d c genito , eft per corollarium quartmn ocIaux tcrtij .l:bn> 
acqualc cylindraceo aititudinis b cbafeos f quantis dimidium iftius quac- 
ti gradils , nempe bafeos xquantis vndccim fextantes primi tcrmini , a j- 
&osquinque o&auis fccundi progreflionis pcrfpeobe. Ergo pcr fcxtam 
eiufdem tertij, cylindraceum altitudinis b c, vcl c l, bafcos xquantis bcf- 
fem bafeos poftrcmo confignatac , cft aequale fpatio quod iifdcm mancn- 
tibus xquipondcrat peripherici parti fuper bafi i r d b infiftenti;ciufrnodi 
autcm bes eft vndecim nouenx primi terrnini , auclx quinquc vnciis fc- 
eundi perfpeotx progrefl&onis. 
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Prartcrea pcr mcthodum traditam habemus tertium gradum in fccun- 
da fcric efle primum primac fcrici au&um bis fccundo & fcmcl tertio 
^'-iid«n fcrici : ergo tcrtius in fccunda fcrie gradus eft tres quadrante» 
. Liu? »; :mini , au&i dupk> primi: igitur figurae i rdb iifdem pofitisae- 
quiponutrat dimidium eiufdem fpatij ; ergo ex methodo decimar nonat 
prtmi lib£ , portio periphcrici infiftens fuper bafi i r d b eft acqualis cy- 
lindraceo alticudinis c y , bafcos zquantis duplum aequiponderantisvki- 
mo colle&t. Igitur dicylindraccum iftud eft atqualc cylindraceo altitu- 
dinis cy , bafcos arqxj-antis trcs quadrantcs iccundi termini au&os duplo 
primi ; & cum cx dcmonftraris initio vigefimar quintac libri ccrtij re&a l c 
ad cy itt vt fecundus terminus pcrfpeclar ad primi quadrantem, perreci- 
procat onis legem eft a?quale cylindraceo altitudinis cl , bafeos arquan- 
tis trcs dccim»s icxtas urnj tcrmini , au&as drmidio fecundi. Sufpenfum 
i<;itur ad iquipondcran-s cft , vt bafis cylindracei iftius ad bafim cylirrdra- 
cci iliius , quod oftendiraus cflc ciufdem altitudinis cl, & acqualc fpatio 
sequiponderanti. ^ 

Quonirm icitur vt fufp-enfum ad fuunv acquipondcrans , ita ex Icge li- 
brarcft bratmum obadbA-; pacet o b ad b A cfle vt funt trcs dccimae 
fexrarparres^tcrrij iermini auclar dimidio fecundi, ad quinque vncias fe- 
cundt auctas vndccim noucnis primi : fed quod accidit in fufpcnfo alfum- 
pto , nerope in quadrante totius fufpcnfi propofiti, contingit quoquc in 
• quatuor quadrantibus fiue in toto , y t patet : crgo &c. quod crat demor*- 
, ftrandum. „ 

■ . propos r 71 O XX. 

COmplcatur iifdcm manentibus pro circulo ( Ftg. 70. ) paralleld- 
grammum ef H D, & intclligatur circa DH niancntcm circum- 
uoiui figura DcdfH, gignique pcriphcricum, cuius dimidium vt.in 
fuperiore contcmplamur; planum pcr A ducTfiuti dfdufdfftantcr plano 
Icr , tranlcat pcr grauitaus cencrum ,djmjdij . jujus. peripnerici,, 
; , Qftendcndum eft rettam o b vci bc ai b A euc, vt decima fexta 
paxs tcrtij termini progreflk>nis pcrfpccla» fupra expofita^auc-ta quin- 
quc fcmunciis fccundi termini, cft ad prinaura 5 au&um quioquc de- 
- oirais fcxtis fecundi. :a <iua upu 10.. :i d >! •■ 3 « 

Iftttd oftenditur mcthtfrto cadcm^qXia^npcrioVmarA ftgtirf D-e db libr^ 
plafiac axt b'Ds fuftentatuyo o a rqvnp^^CVaflf qiiit^de ^nci* pMim tcr- 
ttiini, &Mnfupcif fcmiquadrah» fcC^indi : crgo cyUndraccttro alcitudinis c y, 
bafeos duplz, ncmpe acquantis quinque fextantes-ptimi,au&os quadran- 
tc fccundi , acquat dicyltndraccum gcnitum (x fieura D c b d ad pofitio- 
o«m p^ani l c d : crgq pcripherici portio qux-jofiftit fupcr bafi D e d b eft 
cjlindr^eum altitudinis cy.^fto? c^fdcn^i velpcr rcc^rj^ationis le. 
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gcs, iltlcudlms c 1 , vcl c d, bafeos atquancis dccimam fcxtam partem tc£ 
tij termini, au&am qulnquc fcmunciis fccundi, 

Rurfus in prima fcrie primus terminus cft arqualis quadrato b ccU4 
ac proindeeft arqualis primo progreiuonis perfpc&se cermino ; f.cunaut 
eft c dc t ncmpc quadtans fecundi cermini progreffionis ciufder • tcrtras 
ex fecunda quarci cccragonifmicorum cft bes primi ; quarcus ' xcorolla- 
rio vigefimx o&auae quarti libri pracfencis Operis cft tvci vigcfimac quar- 
tae partcs fecundi ; igitur quarcus gradus infecunda ferie mixta, erit cer 
primus , au&us quindccim decimis fextis fccundi. Quoniam igitur quar- 
ti dimidium cft cres femi(Tcs termini primi progreffionis perfpe&ar, au&i 
quindecim trigefimis fecundis fecundi : huius vero dimidij bcs eft primus 
aucxus quinque decimis fcxcis fccundi,paccc id in quadrance fufpcnfi pco- 
pofiti verum ctfc quod probandum fufcepimus : crgo id paricer vcium eft 
in coco , quod erac demonftrandum. 

PROPOSITIO XXI. 

Ilfdcm mancntibus pro cycloide parua (Fsg. jo-)cirC2 axemit 
mancntcm intclligatur circumuolui figura irbft, & gigni pcriphc- 
►ricum, cuius dimidium ad partcs d iaccns contcmplamur in praefcns; 
efto A grauitatis ccntrum eiufdem. •• 

Oftcndcndum eft redam o b vcl b c efle ad b A , vt tres dccima? 
fextae partcs tertij termini progreffioms eiufdem perfpe£a; 5 dedu&o 
dimidio fccundi/unt ad o^uinquc fccundi vncias^ fubdu£is vndecim 
nouenis primi. 

Iftud oftendicur eodem pafto quo dccima nona fuperior , pofita femel 
•do&rina quam in corollariis decimac terciae cercij libri tradidimus^ quia 
cnim in fccunda feric primus gradus ponitur parallelogrammum \b cr, 
fccundus vero figura figura i r b , hdc cft t primus tcrminus prim* ifcriei 
- fccundus e,iuCdem fcricijtcrtius in fccunda fcric erit t primus primg fe- 
rici - bis fccundus ciufdem primas t cercius temcl: quarcus vcr6 1 priraus 
-ccr feCur&us t ter tercius-femcl quarttis eiufdcm primat fcriei. Icitor 
cum in decima nona fuperiorc oftcndcrimus frds gradus primsc feriei, 
rnethodumq; eos cransferehdi in calculum pra? feutem, fi quis i 11 a infiftens 
fupputet cafum propoficum, inucnict fufpcnfum effecylradrarcum alticu- 
dinis c 1, vel b c, bafcos arquancis trcs dccimas fextas partcs tcrtij eertni- 
niptogtcitonis fupriconftitucar, dcduap-dimidio fccundi : uquipondc- 
rans ajutem c&c cyUndraceum eiufdem alcicudinis , bafcos(?quanci* quin- 
qucvnciasfeeundi.fubduclis vndccim .ooucnis primi i crgo&c, quod 
erac demonftrandum. 

PROPOSITIO XXII. 
Tlftftm matontibta pto crrcirlb ( Fi%. p.) circa axem DH ma- 
1 n^ntcS^nttlllgSttir circilTnttoIur flfcuf* I>cbfH', & gr^nrperi • 

ph:rici'm, 
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f phericum > cuius dimidium ad partcs d iaccns contcmplamur in pra?- 
ttos : efto A grauitaxis ccntrum ciufdcm. 

: Oftendendura cft re<3am o b vel bc e(Tc ad b A, vt quinquc fc- 
muncue fccundi cermini , imminuta: partc dccima fcxta tcrtij tcrmini 
progrcflionis pcrfpc&a? funt ad primum imrainutum quinquc dcci- 
mis lcxtis fccundi. 

Pratfens propofitio eodcm prorfus padto oftenditur, pofit* femel vige- 
fima\, quo fupcrior cft dcmonftrata cx dccima nona ; itaque nc longum fit 
rcfcrrc fupcruacaoea ; mrtfa ca facimus, & vfitata claufula infcnmus id 
effc dcmonftratum, quod crat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XXIII. 

Ilfdem manencibus pro cydoidc parua ( Fig*jo. ) intelligatuf duci 
planum pcr ti arquidiftancer plano lcr, 8c pcrillud diuidi corona 
cycloidica in duas partes, quarum quas ad partes d /pe&ac , habeat 
cencrum grauicacis in pun&o A, ciufmodi euim cencrum paccc cftc ir* 
reOa b d. 

Oftendcndum cft rc&am bo vcl bc ad b A cflTc, vc ccrminus fc- 
cundus progrcflionis eiufdcm perfpe&a? cft ad viginci duas nouenas 
primi. 

Quoniam cx methodo decimar o&aux harc corona eft pcriphericum 
maius fubduao minore, coronac dimidio illi arquiponderans erit ipfum 
enaioris arquipondcrans dedu&o arquiponderante minoris. Rurfus quo- 
niam in propofitionibus proxime antecedcntibus, fecundus tcrmiauspro- 
portionalis eft bafis arquipondcrantis parti quartae totius fufpcnfi peri- 
pherici , ille terminus quater fumptus dabit bafim cylindracei altitudinc 
c l prarditi, & arquantis fpatium arquiponderans toti fufpenfo pcriphcri- 
co. Cilm igipur pro cycloide propofitio decima nona det vndecimnouc- 
nasprimi tcrmini auctas quinque vnciis lecundi,& propofitio vigefima 
prima dct illas cafdem quinquc vncias fccundi imminutas illis iifdcm vn- 
decim nouenis primi ; & cum cx deciraar nonar bafi dcbeat aufcrri vigcfi- 
foae primar bafis , refidua fiet bafis arquans viginti duas noucnas primi tcr- 
mini , cuius quadruplum crit bafis quarfita ncmpe ocloginta p&o noueaae 
primi tcrmini. Cum igitur,per dccimam oaauam, coronar dimidium 
quod contemplamur fit zqualc cy lindracco altitudiois c 1 vcl c d , bafeos 
arquantis quater fecuadum terrainura, vei viginti quatupr fextantcs tcr- 
mini fecundi ; & cum fufpenfum ad zquiponderans fit vt bafis ifta ad ba- 
fim illam ; vc autem fufpcnfum ad arquiponderans , ita fit brachiumb o 
ad b A,patct rc&im bo vel bca.d b A ctfc vt quadrufloraGccundi tcrmi- 
ni ad octbginu o&o ooucnas primi; vel vt cft tcrminus fecundus ad vi- 
ginti dms nouenas primi ; quodeut dcmonftrandwrw 

Ii 
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C O R O L L A R I V M. 
Nbtandum eft in quocunquc cuiuflibet figurz cafu partes defumptilT^ 
ex propoficionibus ip. & 21. quz additicii nota przdicz furtt per (ubcri* 
&ionem'fcfc confumere ; ncc rcfiduumficri nih duplum altcrius partiT 
addititium. 

PROPOSITIO XXIV. 

Ilfdcm manentibusff/g.yojpro circulo intclligatur planum pcr ti 
duci vt fupra,& diuidcrc coronam cx circulo gcnitam in duas pat- 
tcs, quarura qua- ad d fpe&at, confideretur in hac propofitionc: 
pun&um A fit grauitatis ccntrum partis ciufmodi. 

Oftcndcndum eft rcctam o b vcl b c ad b A cflc vt cft tcrtius tcr- 
minus pcrfpc&a? progrclfionis ad quatuor tcrminos primos. 

Mechodus fuperioris propofirionis inferaic dcmonftrationi przfcntis. 
Si igicur ex bafi repcrta in vigcfimi pro zquiponderante maioris peii- 
pherici aufcratur bafis vigcfimz fccundz pro zquiponderance periphen- 
ci minoris » relinquitur duplum primi termini progrefhonis pcrfpeciz ; 
quadruplum huius refidui lunc quatuor cermiai primi. Sed ez corollario 
decimzo&auz tota corona habet pro b&fi duostercios terminos ; crgo 
dimidio coronz cribui dcbec vnus cercius cerminui : vc igitur vnus rertius 
cerminus ad quacuor ccrminos prlmos, ica cft rcdta b c ad b A, quod erat 
demonftrandum. 

PROPOSITIO XXV. 

Ilfdcm mancntibus ( Fig, 70. ) fupcrficies corona? genitar cx fupe- 
riorc partc cycloidcos magna» eft aiqualis fpatio quod ad fcxde- 
ctm circulos genitores fit vt diamcter quadrati ad latus eiufdcm. 

Re&a r s ponacur bafis fupcrioris parcis cycloideos magnz r d s , & in 
ea fumpcum fic quoduis pundtum V, per quod du6h fic P T complens pa- 
rallelogrammum P b d T , occurrens limbis b* r , d r in R , S . Patet ordt- 
nacim applicacas V R, V S eflc zquales ; zqualcs igitur func P R, ST, ac 
proindc duz fimul P-R , P S zquanc cocam P T , vcl b d. Cum igitur P S 
fit fcmidiameter fe<5tionis pcriphcrici maioris fa&z per planum paralle- 
Jum plano Icdinccdens ptr re&am PT ; P R verd fic fcmidramercr fe- 
cTtonis fa&z in pcripherico minore, patec duorum iftorum circulorom 
peripherias (tmul cffe zquales periphcriz circuli femicliamccro P T dcf- 
cripti. Ergo fupcrficies coronz non tantum cycloidicz, fed cuiuflibet al- 
terius nominis , eft ad parallelogrammum mixcum alcicudinis bd iftli- 
ftcns fuper curua r d s , vc peripheria circuli ad femidiametrum. 

Quoniam igitur curua r S d in fuperiore partc cycloideos magnateft 
pcr trigcfimam fcxtam fuperioris libri, zqualis reftz, quarmcdia fit in- 
tcr c d & oiftuplam ipfius c d ; tota linca r d s crit mcdia intcr c d & re- 
{Umquz ad ipfamedfit Iongitu4i0c vt 32^ ad r.vel quz adquadrupla» 
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ttBtt e d fit, vt diameter quadrati ad ciufdera latus. Rcc*tangulum igitur 
fdb b d & fub curua r d s , ( hoc cft parallelogrammum mixtum ) eft ar- 
rc&angulo fub c d & fub recla quar ad o&uplarn rc&ar c d fit, yt 
diametcr quadrati ad latus ciufdem, 

Quoniam igitur hoc fpatium cft ad fuperficiem periphcricam vt fcmi- 
diamctcr circuli ad pcripheriam eiufdcm , vcl vt primus terminus adiun- 
ad bis fecundum,patct pcriphericam fuperficiem huius coronf effear- 
qualcm fpatio quod ad fexdecim circulos genitores fit vt diameter qua- 
drati ad latus eiufdcm , quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Cum in antecedcntibus fupputauerim coronam genitam cx paruar cy- 
cloideos partc fuperiorc, hic magnar parrem fuperiorem computare coa- 
c"his fui , ncmpe quia parallclogrammum mixtum in parua cognitum non 
habeo , ficuti in magna •, nequc qui mc id doceat adhuc inucni vllum. 

PROPOSITIO XXVI. 

Ilfdem vt in proxime fuperiorc, pro circulo mancntibus (F'/g. 70* ) 
fuperficies coronse circulacis eft sequalis quadruplo cermini cercij 
progrcflionis perfpe&ar. 

Pcr fupcriorisraethodum, inueniri debet parallelogrammum mixtura, 
cuius bafis fit cd f altitudo b d ; illud vcro ex tcrtia primi libri cft biscir- 
culus e d f b , fiue bis terminus fecundus progreftionis perfpe&tr. Secun- 
ddexcadem mcthodovteft primus terminus adiun&ar progrcmonis ad 
bis fecundum , ita eft parallelogrammum mixtum ad fuperficicm quxfi- 
tam ; ergo cum parallelogrammum mixtura arquct duos terrainos pro- 
grcflionrs perfpcclar , & perfpe&ar ratio fit eadem cum ratione adiun&at, 
patet fupcrficiem iliam coronalem arquare quatuor terminos tcrtios pro- 
grcdionis perfpectz , quod erat demonftrandura. 

COROLLARIVM. 
Quoniara in priore propofitionc oftcndifnusfi fupcrficies coronalis fe- 
cetur quocunque plano ad planura 1 c d parallelo , feclioncm cfTc arqua- 
lem pcripheriar circuli femidiamctro -bd defcripti ; liquct eiufmodi fu- 
perficiei centrum grauitatis ad pofitibncm plani 1 c d iacere in plano du- 
clo per ccntrum grauitatis parallelogrammi mixti. Eft enim hxc fupcrfi- 
cies, quod ad iftud pertinct , fimilliraa fupcrficiei parallelograrami mix- 
ti intercepti inter eadem plana ad pofitionem eandcm intercipicntiapor- 
tionem fupcrficici illius, cuius ccntrum grauitatis quarritur. 

PHOPOSITIO XXVIL 

TJ Euocctur (Fig. 6*5.)fchcma propofitionis quinquagefimar fep- 
JLVtima? libri prioris , & in eo punctum g bifariam fccct re&am a 
b, ica vc g congruat centro e, & figura d ag fit femicycloidcos ma- 
gn* pars fupcrior. Intclligatur cit ca axem c b mancntcm circumu*- 
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iui figura t d a b , & fuperfkiei quam dcfcribit curua d a confiderctud 
ca portto quam ad partcs a rctinquit ptanum T bc; Ponatur autenl 
fimilis & aequalis fuperficies ad rc&ar a b partes z , vt cius c»«- V 
grauitatis iaceat in re#a ab- 

Oftcndendum eft, fi ex b a abfcindatur b £ s qua? contineat o&o- 
ginta fex centefimas partes rc#a? ad quam radius b a fic ficut quadras 
pertpheriae circularis ad fuum radium, pundtum £ effe grauitati* cen- 
trum fuperficici illius coropoika\ 

Librx planx axe g h % fuftentaculo b x, patct ex methodo quinquagcfi- 
raai feptirax fupra laudatx arquipondcrans fieurar parabolicx aghcfTc 
duas quintas partcs ipfiuj, qux cum fit bes rectanguli ag h, eiufmodi x- 
quipondcrans eric quatuor decimat qutntx partes rc&anguli a g h. Ergo 
.fi b u fecetur bifariam in/*, pcr rceeflum axct b, fuftcntaculo n G, parJ. 
leload axembc, acquipondcrans cidem figurx parabolicx crit quatuor 
decimx quintx parces re&anguli a g h,au&x fufpenfi fiue re&anguli eiuf- 
dem be(Te»hoc eft» crtt quatuordecim decima* quin^x re&anguli a g h. 
Rurfus rc&arvgulq bg hf , iifdera pofiiisxquiponderat dtraidium ipfius, 
cum b(x, b g rc&ar ponantur xqiialcs : ergo toti figura* ba hr axe br>fu. 
ftentaculo u 1 xquipoodcrat dijmdtum illius xquiponderantis cx o&aua 
fccondi tetragomfrnicotom : primo igitur gradu pofito parallclogram- 
mo t H ub ad pofitioncm re&x u b;fecundo» figura b a hr j tcrtius xqua- 
lis eric duplo xqoipondcrantts atu:ati fuftcncaculo u l ; ac proinde erit ip- 
fua xquipoodcrans aptatum fuftcntaculo ^G > uidcliccc o&oginca fex 
fcxagtfimxrccaaogujt a ch. Prxterca quoniam figura a b r h,ratione par- 
ttts a g hcontinet betfcm tc6Unguli a g h , vel g b r h ; addita altera parte 
g b r hk, iua ftgura a b r h conttnec quinquc cr icntcs re&anguli a g h , yel 
ccntum fexagcfimas partcs illtus re&aoguli. 

Quoniam igicur ex mctbodo illtus quinquagcftrax feptimx, flgura a b 
s h eft cectoquodam raodoibi prx fcripco xqualis portioni cuueatar fu- 
peificiei iofiftonti fupcr arco.da ; & xquiponderans illt ica infiftcnti cft 
idom cum tcrtio gradu fupra telato ; infiftcos figura ad xquipondetans 
axe bt , fuftentaculo o 1 crit vt cencua fcxagcfimx parces re&anguiiag 
h, ad o&oginta fex eafdcra partcs ; erit ergo vt 100* ad %6. Per mccho- 
dum igitur ciufdem propoficionis G rccSta b E concincat o#og ) inta fex cen- 
tcfimas partes re&x, qux ad b a fit vt radius ad quadxantcm pcriphcrix 
circularis codcm radio dcfcriptx , eritE grauitatisccotrum pcripherix 
propoficx , prout crac demonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Quoniam adiun&x progrcfttonis fccuodus tcrminus eft , ex dcfinitioni- * 
bus cradicis initio tertij libri, dimtdium totius peripherix circularir, 
quadrans totius peripherix erit dimidium focundi termini adiun&x, & 
primus cric radius b a : crgo cum yc fccundus adiun&x ad prinuun , ita 
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fU prirous ad fecundura fubadiun&x , patet rc&am ad quam radius b a fn 

vt dimidium fecundi adiUnetx ad primum , ciTc duplam fecundi termini 
fubadiun&x, pofito primo ba i cf ga bEeft 17»* ccntefimx partes fccun- 
rii tcrmini fubadhmax. 

PROPOSITIO XXVIII. 

Ilfdcm mancntibus ( Fig. 6y)rc€tz td producla occumt tangemi 
aoinA) circa axern a o manentcm figura a d A comprehenfa arcu 
d a> & re&is a a, d a, intettigatur volui, & defcribcrc fupcrficicm 
cuius dimidium hic /pcclamus, illud fcihcet quod planum peraA 
du&um arqurdiftanter plano T b c, reimquit ad partes b. Incclligattir 
altcxafupcrficies fimilis, xqualis & ftmrrrter pofica ad axis ba partes 
2 , vt grauitatrs ccmrum fuperficiei compofita? llt in rcOi a b. 

Oftcndcndum cft , fi cx reda a b refccctur a a?qualis fcxaginra 
centefimis paxtibus fecundi termini fubadiun&a?, pundhim 0 cfFcgra- 
uitatis ccntrura firoerficici pcripherica». 

Figuram ahn ehexqualcm vngulari fuperficiei qtram plamrm pcx a o 
du&umabfcindii cx cytindracca fuperficic quam lincx d s xquiditlan» 
defcripfit incedcndo pcr limbum d a , patet ex coroliario prirrxo dccrm» 
o&auae quinti libri , vbi oftcndimus duaS cuncatas fubccmtrariaa eflfefi- 
mul xquales paraltelogrammo mixto : ergo cum parallclogramroo mix. 
co xqualc fit expaofum a b r n , & cuaeatarum vnt xqualis fit expanfa a h 
rb; alteri cuneatx arqualis ertt expanfa a g h n. Ex mcthodo autcm quin- 
quagefimx feptimx libri fuperioris liquet fi ex b a abfcindatur aQ ipfi 
xqualis,& agaturQS xquidiftans redx an, bis xquipondcrans figurar 
a hn vt iacct manenti, axe a n, fuftcntaculo Q S, ctTe xquale fpatto quQd 
cuneatx ifti figurx xquiponderat iifdem pofitis.Cum igitur h » n fic tricns 
re&anguli a g h, vt ex quadratura parabolx liquct, cuncata fuperficies 
Cfic xqualis trienti redtanguli ag h. Rurfu» quoniam ad pofitionera re- 
&x a b fi primua gradius pooatur rc&angulam a g h, & fecundus triangu- 
lum re&tlioeuma h n„ tcxtius eft figura parabolica ahn, vc patet ex libri 
prioris quadragcftmx primx propofittonis methodo ; ex quadragefiraa 
quarta ciufdem hborquintus gtadus crit xqualis quiotx parti rc&anguli 
a g h, & dimtdtun quioti gradus acquipondcrabic tertio , axe an, fuften- 
tacuio du&o pe« drmidium reirx aQ: crgo dimitrium huius diroidii i«- 
quipooderabit eidcm tertio., ftrftcntaculo QSjergo dimidhiro quinti 
&radu», fiue*dcr ioxa: pars rcdanguli a g hxquipondcrac cuneatx figurx. 
Igitur fufpcnfa figura ad xquiponderans fpatium eft vt tricns ad deci- 
mam partem, vel vt roa. ad'30. & fi vt 100. ad 30. ita dupla fecundi tcr- 
mini fubtdiun&x dcquo agit coDotlariurofupcnoris , firad a ^; ericper 
fimtlem mcthodum fiipcrioris ,>centrum grauitatis fuperficiet.propofi* 
ts. Igicur ciinLftosvaAjou v-el vcicovad 60 % ita .e» conftru &io n c fio fc* 
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cundus terminus fubadiun&* ad rcdam a 0; pacec quod erac dcmonftraiC V- 
dum • 

COROLLARIVM. V 
Quoniam figura bahrcft aequalis quinque criencibus re&anguli a g h> 
& ccracoides parabolica a h n eft arqualis vni crienci ; apercum cft fuperfi- 
cies fupcrioris & prarfcncis propoficionis cffc vc quinarium& vnicaccm ; 
funt enim arqualcs illis figuris , fingulac fingulis. 

PR OP OSITIO XXIX. 

ESco ( Fig. 7o.)rds&rbs pars fupcrior cycloidcos magna?,cu- 
ius circuius genicor b c d f \ circa manencem ic inceiligacur motu 
figurx r d f b dcfcripca corona, cuius fuperficies fccctur bifariam pla- 
no pcrit dudto a?quidiftantcr plano lcr ; cius vcro fupcrficici par- 
tcm qua? ad d fpe&at . hoc loco conccmplamur. 

Oftcndcndum cftfifccundus ccrminus fubadiun#a? progreffionis, 
dc quo cgimus in fupcrioris corollario, diuidacur in quindecim par- 
ccs i ex rcc*a auccm b d rcfccccur b M contincns vigintitrcs ciufdcm- 
mec modi, punftum M cffe grauicatis ccntrum fuperficiei coronariar, 

quam hic fpectamus. 

Hanc fuperficiem coronalem, quam modo cra<5tamus,componi cx dua- 
bus duarum priorum propoficionum manifeftum eft. Sic ergo N grauita- 
cis ccncrum repercum in vigcfima fcpcima pro maiorc parce huius coro- 
nalis ; fic A cencrum in vigefima fepcima inuencum pro minore ; crgo ft 
M fit cencrum cocius, vc maior ad minorem , ita debec efie A M rcdta ad 
M N , cx lcge rcciproca librz ; Ergo pcr corollarium fuperioris re<2a 
A M ad M N eft , vc quinarius ad vnicacem ; ac proindc re&a A N ad M N 
eft vc fcnarius ad vnicacem. 

Rurfusquoniam cx vigcfimac fcptimac coroilario re&a b N ad fecun- 
dum fubadiun&ac cerminum , cuius primus fic b d, cft longitudinc ficuc , 
172. ad 100. fccundus vero ifte terminus eft , per fupcrio**»* 1 , ad b A ficuc 
100. ad 60. : ergo cx acquo, vc 172. ad 60. ica longicudftitvft b N ad b A: 
ergo fi fecundus terminus diuidacur in cencrum parces f qualcs , eiufmo- 
di 172 conficiunt re&am bN ; redhm b A 60. redcam A M 112. Si igitur 
fecundus cerminus tribuacur in 600. parces equalcs ; b N cric partium ta- 
lium 10^2. &MN partium 112. crgo b M cric parcium 020. qualium fc- 
cundus ccrminus eft 6"oo. Sccundus igicur fubadiunftac cerminus ad bM 
eft longicudine vcp2o. ad 600. vcl concraclius , vc 23. ad 15. quod erac 
demonftrandum. 

COROLL ARIVM I. 
Ex corollario vigefimg fcxc$ liqucc planum du&um per centrum gra- 
uitatis cylindracci mixci , vcl , quod idem eft, curuf r d s parallelumpla- 
80 l c r cranfire pcr grauitatis ccntrum fuperficici iftius coronalis que ad 
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plaVi 1 c d partes r iaccc ; crgo cum per qugficum fccundum quinquage- 
fime; nonf fuperioris hbri , ciufmodi planum obtineatur, habctur inde 
calculuscencri grauitatis accinencis ad dimidium fupcrficici illius, cuius 
centrum in prefcnci propofitione indagauimus. 

COROLLARIVMII. 
Hinc aperce conftacmechodus calculi pro aliis cafibus coronf cydoi- 
dicf , fiuc claufa fucric , fiuc apcrca ; & fiue fumacur incegra , fiuc que. li- 
baeric eius porcio ad poficionem plani \ c d. Calculus cnim iftorum om- 
nium ica pendec ex demonftracis in fupcriore libro ; vc illa falfa efle nc- 
celfarium fic , fi calculus ifte ruinofo nicacur fundamenco. Sed vc finis ini- 
tio cohf rcac^cencrum femifupcrficici coronalis claufe^ cx circulo gcnice^ 
reftac compucandum. 

PROPOSITIO XXX. 

Clrcularis coronae (^.70. ) clauf* fcmifupcrficics propofitaha- 
bct ccntrum M in refla bd ita collocatum , vt fi quadratum b c 
ponatur primus perfpe&a? progre(fionis terminus, fccundus vcro iit 
circulus b c df: & confecjuenter fladiun&as illi progrcflionis primus 
terminus fit radius b c | fecundus , dimidium periphcrix b c df } rc#a 
b M fit tripla fccundi tcrmini progrcffionis fubadiunfla?. 

Iftud dcmonftracur mechodo nonnihil diuerfa a fuperiore, quia calcu- 
lus rocundius exic per hanc quam per illam viam alcerucra enim vcrobi- 
quc iniri potcft. Ex corollario vigcfime fexte_ liquec vtramque fimul fu- 
pcrflciem maiorem & minorcn» efle f quales parallegrammo mixco cuius 
alticudo f quec periphcriam circuli femidiamecro b d defcripci. Pr^ccrca 
cx. communibus libr^ principiis conftac duo fimul f quiponderancia dua> 
rum iftarum fuperficicrum efle ipfum f quipondcrans fuperficiei propofi- 
c?. Vndc vlera fic vc parallclogrammum mixcum ad duo fimul gquipon. 
dcrantia , ica cffe rc&am bxi vel bp ad bM. 

Praererea ex mechodo quinquagefimae feprimae fuperioris libri habc- 
mus, 6j) duplum arquiponderantis figurae b a h r ( ponimus iam a 
h z b efle fcmicycloidcm paruam circulo b q a gcnicam ) axe*b z , fuftcn- 
taculoul;. vel aequipondcrans cidem axe #*G» efle atquale fpacio quod 
«quiponderat cuneali fuperficici infiftenci fnpex arcu qa, & abfciffar a 
plano obliquo inccdcntc pcr bc re&am ; rcclar auccm «q , gh iacent in 
dirc&umin hypothcfi praefence. Eaauccm ita conftituto, acquipondcrans 
figurx gah, (quar eft pars fuperior paruar femicycloideos }cft axe b r> 
fuftcntaculo//G , vc cx dccima fepcima & dccima o&aua prhni libri li- 
quec , cret o&auae partcs fecundi termini pr-ogrefuonis pcrfpe&ae , cuitfs 
primus fit quadracum bc, au&ae primo. Pari pa&oinuenitur xquiponde- 
xans figurae a h g axe an, fuftencaculo bifariam fccance re&am AQ, cres 
o&auae fccundi cerminiprimo iraminucas ; fumma igitur cx duobusiftis 
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*quipondcrantibus collccza cft dodrans fecundi cermini pirogrcfuoms 
iam di&x. Sufpcnfum aucem , fiue parallelogrammum mixtum altitudi* 
nis b d infiftens fupcr c-d curua cft xquale fecundo tcrmino , vt ex tertia 
primi libri colligitur. Vt igitur ( j£. 70.) fufpcnfum fiue fccundus ter- 
minus progrcflionis perfpc&x ad fumraam illamfiuc ad dodrantem pcr- 
fpectx progrcflionis, ita cft p b velbd, vel bis primus adiunctx tertni. 
nus , ad tres femhTes orirai termini fubadiun&x progreflionis. Rurfus vt 
dimidium fecundi pcrlpcclx ad primum,ita tres femiifes primt fubadiun- 
clx fc habcnt ad triplum fecundi fubadiun&x, progrctuonis. Atqujcx 
mcthodo quinquagcfirax fcptirax libri fupcrioris,hxc cftmagnicudore- 
clzbMi crgo &c. quod crat demonftrandura. 

COROLLARIVM I, 
Quoniam excorollario primo vigefirax propofitionis libri quinti ha- 
bemus calculum centri grauitatis pro arcu cd, patct cx corollario fupc- 
rioris , indc obtineri ccntrum grauitatis pro dimidio fupcrficiei corona- 
lis illius , cuius hlc gcauitatis ccntrum inquifiuimus. 

COROLLARIYM II. 
Poteft fuperioris propofitionis calculus rradtari methodo prxfentis in 
hunc modum. Spacium xquipondcrans propofieionis vigcfimx fcptimx 
continet (fg. c*?.) 80". fcxagenraas rectanguli a g h ; xquiponderanspro- 
poficionis vigcfimx octaux cojnplecticur 6, fcxagefimasciufdem modi: 
fumma cft p2. fexageiirax. Sufpcnfum eft 120. fexagefimx : ergo fufpen- 
fum ad xquiponderans cft vt 120. ad 92. crgo ex pracfcntis mcthodo (7/^, 
70. )re£ta b M ad fecundum gradum fubadiuncxx progrcflionis , cuius 
primus cft b c » fc habct lohgiradine ficut 184. ad 120. vel compendiofius 
ficuc 15. ad 15. quod apcimmc 4 quadrat dcmonftratis in vigcfima nona. 

PROPOSITIO XXXI. 

EXplicatur gencratio cycloidcon aliarum , & qu« fic in illi* /pc- 
Cialis dihVcuItas. 

Initio primi libri gcnerationem dcdimus cycloideos raagnx,quam ha- 
clcnus femper eo nomine dcfignauimus : Nunc de aliarum, quas produftu 
Ct- evntrABs* vocane Rceemiorcs, genefi aliquid nobis cenfemus ante* dt- 
cendum, qukm prxfenti ltbro finem imponamus.Tunc igicur ibi ( fig.t.) 
cycloidis magn* ortum traximus a duabus lationibus , vna circuli c e f 0 
pcr paraUelogrammum c f a x , ita vt diamcter f c quamdiu fcrtur , vfque 
maneat parallela latcri a x , quoad ipti congruat in termino lationis'; al- 
tera, puncti A per peripheriam c e f; ita vt eodem temporc pars arcas de- 
curfa fit ad toeura arcum c c f , ficut eric pars reftx f a xqttancis pcriphc- 
riam ad ipfam f a. Nunc verd fi mancant dux illx lationes, illaquc pro- 
portio partis quam punexum A decurrittn peripherii cef, ad parterh 
quam pun&ura f dccurrit in fcmibafi f a j nempe vt pars arcus diuerfa 
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perpetuo fit ad partem femibafcos dccurfam , ficut arcus c e f fc habct ad 
fcmibafim f a ; fi peripheria c e f fit maior femibafi f a , vocatur tjcUidts 
ttntr*H* ; fm minoc , dicitur froduB*. Quando autero cft aqualts , dicitur 
abfolute* tjdoides magru , vcl cjcUides m*fn* brtm*ri*. Certum cft figuram 
cx dirTcrentiis , cuius dimeticntcs ad pofitionem bafcos a d funt i. p , b c , 
r s eflc ad figuram ex dirTcrcntiis primariam , vt cft recla a f ad arcum f c 
c ; idquc probari potcft , illa ipfa mcthodo , qua vfi fumus in prima il!a 
primi libri : quapropcer fi illa proportto detur, problemata tcrtij & 
quarti libri folutionem fuam confcquentur cx methodo illorum libro- 
rum. At problemata quinti libri folui omnia non potcrunt nifi hjbean- 
tur parallclogramma mixta , vngulares fuperficics, quz funt corum qua- 
dratrices, vt in corollario quinquagefima: nonat monuimus, & infupcr 
iftarum vngularium aliar quadratriccs , quas iccundas appcllauimus. Nc- 
mo autcm quem fciam dedit iftas fupcrficicsj vndc liquct mcthodos illas 
quz gentrdles cffc ia&antur , indigere plurimis aliis admodum abftrufis, 
vt per illas ad exitum deducantur problcmata propofita ; quod fzpius dt- 
ci debet , quia farpius videmus multos iftis amplis titulis fubjicere longe* 
plurima,qu« pcnitus illts non fubfunt. Cum ad foluenda problcmata 
quinti libri in cyclotdibus fecundariis nota efic dcbeant tria ( data cum 
opus crit circdli quadratura ) ncmpc dimcnfio mixti rc&anguli , fupcrfi- 
cici cuneatz , & alterius quam fecundam quadratriccm mixtam appclla- 
uimus ; ne primum quidcm eorum licet reliquis facilius videatur , adhuc 
cognttum cxtat. Dcttonuillaeus in epiftola ad D. Hugguensde Zulichem 
contendit arcum d c z a elTc acqualcm dimidio pertroetri ellipfeos , cuius 
maior cV minor axes inucnianeur hac mcthodo. rt circumferentu circuli gtne- 
rttorit *d tomfoftUm ex ipf* cirtumftrenit* e> ex h*ft tjtloideos ±it* efi dumettr tir- 
culi tiufdem *d msiorem femuxem eliiffeos etufttnm. Vt untem e*dem comfofiu fe 
bihet Ad differcnium du*rum furitum if f*m comfonentrum $ it* efi femuxit m*ior *d 
ftmidxtm minortm qu*ji*um. Iftud, vt concedacur cfic vcrum , non tamcn 
adhuc fatis cft ad inueniendum re&angulum mtxtum : cum nefciatur ra- 
tio quam illa cllipfeos perimeter babcc ad pcripheriam circuli, vcl ad re- 
&am, quod tamen opus eft ad conucrfionem illius rc&anguli mixti in re- 
&ilincum,vcl in circulum. Vt , inquam , vcrum efle concedatur ; noui 
enim huius artis pcritiffimos , qui contcndunt demonftrationem addu- 
&am a Dcttonuilfcro vim non inicrr*, ncc cogerc ad altcnfum. En vt mo- 
dus iftc drmoaftrandj *b antiquo difcrepans nonfcroper exterqueat con- 
fenfum ; fnperfluum igitur aoci fuiflct fi vetecum inelu&abili methodo 
iftud demonftralfet ; poterat enim id ita izcctc 9 f*ctU mihi ( inquit pag.7.) 
f*ret frtfentem metbodum *d sntiuuum rtducrrt, e> uferrt dtmonfh*tiontm iilt ft- 
mtitm , mt*m frotuii de umuUttue lineurum ff*r*lit t> f>*r*Lolit*. Sedilum *u*m- 
umUn* ex*r*t***udmuftt, fuUfuuU UnfUr fmret o fuftru*t*nt* , frtttrmittot 
ttnttntu* in frir*& t> OAnielit* frecimenmtms tmmerfmmit dtdijfe. 
Ifti fono acccf ac diligftntcsludiocs, hoc cartuim pronuntiancintcllc- 
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ctnva non cogi addu&is a Decconuillaro racionibus ; expe&andumquc ctic 
vc maiorem qtiadam infuper machina vim faciac. Id vcro non eil refelle- 
re canquam falfum, quod ^lc ad probandum fibi propofuit, fed folum 
probandi modum rejicere hoc edi&o , nondnm ideffe demonjfrdtnm , qtiod rr*t 
demonflrdndum. Explicuimus igitur generacionem aliarum cycloidcon, ea- 
rumquc fpecialcm dirficulcaccm , prouc nobis propoficum fuerac. 

COROtLARIVM. I. 
Hinc pacec fi vinuccs mocriccs pun&orumA & f non fint inter fc vcli- 
near c c f , f a pcrcurrcndat ; fiuc , fi fpacia dccurfa in lincis c e f ,f a non finc 
pcrpccuo ficuc ipfat linear c e f , f a ; cramiccm puncti A non eifc vlhus gc- 
neris cycloidcm ; fed aliam quamdam lineam. Icaque cycloides eft tra- 
mes pun&i A , quocies in hypochefi fa&a fpacia decurfa in lineis c c f , f a 
func pcrpecuo ficuc ipfar linca?. Vel brcuius, quocics vci fpacia c c f, f a ica 
func vircuccs mocrices. Incclligiraus autem vircuccs mocriccs non impc- 
dicas ab effeclus fui plena contecucione. 

COROLLARIVM II. 
Quamuis ponamus pun&a A & f moucri pcr lineas c e f, f a arquabili- 
ccr ; hoc eft , pun&um A in pcrcurrendis arqualibus parcibus peripheriar 
c c f , impendere aequales temporis parccs : pun&um iccm f in dccurrcndis 
partibus rc<ft.ar c f arqualibus confumere parces cemporis arquales. Non 
propccrca cxiftimandura cft idcm cuenire in percurrendis parcibus curur 
c z z arqualibus. Si cnim fumancur quotcunquc aequales a r ;r b,b z, ccm- 
pus quo pcrcurricur a r cft maius temporc partis r b ; & iftius , tempote 
partisbz. 

puopositio xxxir. 

T^Roponitur difficultas quaedam phyfica, qua? ex generationc il- 
JL larum cycloidcon oritur. 

Pofuimus in propofitione fuperiore ( cycloidem generatiex 
tluplui latione, quarum vna deferatur circalus c c f o intra paraltcWscx, 
t a,ita vt diametcr c f arquidiftet fcrnper iateri ax; alcera deferatur pun- 
Ctum A pcr peripheriam c c f. Intelligatur fectmda fupetficics plana con- 
wruere primar fuperftciei af c , &in iiia iaclre pun&um A , atque cx ccrt- 
tro g , dcfcribi circulus fcundus femidiaraetro g A ; crgo huius circuti 
fccundi periphcria congruct peripheriar cefo. Incelhgacur pun&um A 
flxum in iila peripheria fecunda, ica vt dum fpfum mouetur latione fui 
per peripheriam cef primi circuli, peripheria cui affixum eft vertatttr 
circa ccntrum g radio g A circumdu&a. Hoc pofito iftud accidit vt cir- 
culi fccundi diameter alia ex alia fuccedat in locum diametri c f , atcincn- 
tis cd circuium primum ; ac proinde vc pcriphcriar fecundar ahud & aliud 
pun&uai congruac pun&o f per rcc/tam f a deiato. Hinc igitur fit vt peri- 
p^cria fecundi circuii aequalis peripherix ccf applicctur coca re&ar fa, 
tca vt quodiibet ciufmodi peripbcriar pun&um repcriac in rc&a f a pun- 
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(3um coi durante motu congruat diuerfum a pun&is quibus congruiuic 
reliqua periphcria? pun&a. Nonenjmin idcm lincae f apun&um conue- 
niunt duo periphertae pun&A, nec idcm periphertae pun&um vindicat ftbi 
duo pun&a in linca f a : cum vt iftud jieret , debcrct ceffare motus pundtt 
A > & vt illud accidcrct, cohibendus elfict motus pun&i f pcr re&am f a : 
neutrum autem flt > falua hypochefi , cV generationc ifta cycloideos. 
. Dirncultas vero phyfica uatim pccurrit ; nam circuli fecundi periphe- 
ria vnica & eadcm applicatur re&ae f 3L t 8cfntccJsiue congruit i)h : atqut rc- 
6ta f a eft nunc xqualis peripheriae fec, nunc maior , nunc minor , prput 
in fuperiore oftendimus: ergoeadcm rc&a coextenditur modo longiori, 
modo brcuiort reotae : ergo eft equalis modo maiori» modo minori rc#$; 
quod repugnat, ciiro vtrobique maneat eadem,eiufdcmquc longitudinis. 
Coextenfio cnim illa vidctur commenfurationem & equalitatem infcrre ; 
ficuti fi filum pun&o c figas, & illud rotf c e f o cucuatur^ eo vfque appli- 
ces fucccfliue 4 dum rcdeas ad pun&um c ; omncs intclligunt longitudmern 
fili eflfe f qualem pcriphcrif c e fo. At, inquies, filum applicatur quidero 
fuccefliue" , fed quod appiicatum femel fuit , manet interca applicatum & 
cohf rens curuaturf > dum altf fili partes admoucntur confequcntib u spc- 
ripherif partibus. Veriim iftud nondum fati§f-cit; quid enim ad cquali- 
tatem probandam facit quod quae fucccfliue* admotar fuerunt > maneant 
applicatz/ certe* nihil, fi rem prxcisc expendamus. Fac enim eo modo 
quo filum applicatur, crigi & extendi in re&am verfus c , & non manere 
arcuatum ; pcrinde erit £uruatura illi aequalis ex Vi praecise* illius appli- 
cationis. Qaid igitur-t^nqu&tyconfertalitgatio filiio. pun<3o c/reTp6n- 
dco id vnicurit > vt vrfCf»tfii;motrix<& (vt icaidixtrim ) dffliutiudtco pa« 
6to attempcretur , quo debet , vt pcripheriae noo admoucatur nifi aequa- 
lislongitudo fili. Poteft enim talis eflc virtus qua longius peripheria fi- 
lum applicetur ; poteft & talis , qua breuius. Tocum igicur id retcrri de- 
het io virturis motricis diuerfuitem croaudam. Sicut» fi vitcus mowix 
pun&i tf ad a eodem temporendcferat iihid per iineam brcuwjfcm Brcu il- 
lQ.per 1 quero virrus motrix pun&i A defert ipfum^A^ maipr arcus appli^ 
catur minori lineae re&ae ; fin cadcm virtus motrix pundi f deferat per 
longiorem ,roinor arcus applicatur maiori retStoe liner. Vndc liquct ex- 
pltcatione adhuc maiori egere folationem R.P.Tacqucrp.2^4. Cyimurie^ 
tum &Annul4rium<i(*jFMA*9>\nq\xn* mumtt» toufitetpin* Veeumfeiedium*** 
fuetefiiuim fhnoliutUmft mtiorem,minortm>e $mmmt\uW>tmut»*i comMeufutiiA 
fim coextemfd fnit-^ueduJ eommenfkrmontmputtepudmtotim emmWo re^uifotur, 
>f ftrtei fttrnhm futcefiiue vtpplitrntvr contrutnt. Rtc tttmm nmiU ■eircumftren- 
tUftnWli fdrti iittfti jm fbtuo peugrtu dpptictu fuit ; feJL nntinum fnit touuSm 
utdiuifiifilie » fiu* uon qutntm. Ex hadenus enim dic^is liqoct ex- tominuo ii*» 
lo contac^u rc^ inferriflequalitate^ & e*mi>do4pio>cc«rita&uB!iUe pern> 
cttur ; quando nimirum virtutcs illtmotrices caloruntvcfin^dar arquad 
«bus temporibus punfta f & A defcrant pcr fpatia aequalia. 
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Refpondeo itaquc illud quod aflumitur ?«« [ttx co*pu*tur inttr fi fun: 
<ff«M/i4,falfum eflc in vniuerfum : verum cflfc tamen in iis qwefibi coapta- 
ca quicce* mancnt , quia caufa inxqualicacis prouenit cx varia vircucc mo- 
cricc quar in quiecedeeft; hoc auccm fenfu afTumicur ab Euclrdeinitio 
Elementorum. Quar vcro in mocu fibi per ta&um coaptantur, ea funt 
arqualia quoties vnomanente, aliud admouetur pct duplicem vittutcrn 
quarum quatlibet feorfum moueret per aequalcfpatium. Qaando autcm 
audis duplicem vircutcm*, intclttge vel duas re ipfa dioerfas, vet vnicam 
qujc duabus rquiualcac, & ica actempercc applicationera, vt pares exccn- 
fioncs pinbus apccncur. Propofuimus igitur difficulcaccro phyficam ex 
gcneracionc cycloidcon ortam , prout nobis propoficum fuic. 

COROLLARIVMI. 

«... ' '. • 

Ex fupcrioribus liqucc non poflc affirmari pcriphcriam c e f componi 
cx oerto quodam numcro pun&orum. Si cnim componeretur cx millc 
vcrbi caufa, intclligi non potcft quo pa&o poflcc applicari rcclar compo- 
tua* cx bis milte pun£tis,vel ctiam rectac compofitae ex quingcntis cantum; 
ita vc diuerfa periphcriz pun&a forcircntur diuerfa re&z linear pun&a, 
& fingula (ingulis congrucrent. Ciim autcm quod infinitum eft exccdac 
humani ingcnij limitcs , rairum non effc fi ifta planc & perfpicuc non irt- 
tclligamus , vbi coa&i fumus admittcrc partcs in magnitudine qualibet 
infinius. 

- COROLLARI VM II. 

Patct cx iifdcm, parem dUficukatcm intclligi in eUipfis, parabolar,& 
by perboU perimctMSy^c ¥HOivcrba,>in applictei*ne fuccciliua cuiufcun- 
quocuruae ad re&am. Quapropter qui , vt fugiac laborem foiuendi iftius 
uodi, negaueric circulum » cylindrum & fphaeram e(Te po(ubilia;debet 
ctiam ncgarc ©mncra lineamcuruam efTpofubilem ; folumquc re&amaf- 
firmare ctfc pombtlern > foluoa corpus planis circumfcripcum , efife po(u- 
Ulc; c*ranu dcmum quar nobis apparenc fphrrict & conuexa, cffc ccrmi- 
rmta plants eatgtttt & tmtmtulis. SedAoc di£o incidetyrt rcoe,jn,»iiimid 
abCucdiut; nullmfquc arTenfum obtmebic; cfto forcafie dimoucri indc 
Uholaftica ncqneat dtCputatiane. Porro tn re&ts ctiam. lineis iffa £ctccef- 
uj*i*V apt^ticatro maiorts ad mmorcm o&tki poccft. Poac cnim ( ftr. 66.) 
w^arailcWgramB^a^uohbet.rc&anguio f a bc diametrum ae duitara,&. 
latu^feb» moueai *d.Uuis f e> «u vt.quamdtu moutCtuty.pacailclum mancae 
ipftiUu U hac liytfcQthcfi Utus baita pcuurtat toUrte dwkmetru» e a, tt 
fingula Utetis b a p«B&a ioucniamfmguta quibusaptcorur i&diaoactro; 
a^lumqucamgnari.nouit in diameuo ma4orc>aii fuum non Tc£pondc«ic' 
ttiaptatmn fuerite* latere*bt fcd?v*»aa «oodit fcmper cuiufcunque lon- 
grtadjoii fn fu. Igtturcoat 
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COao.LtARlVM 
St quis fcmcl admiiicm corpora-curua.&piarta j non poeerit , vt patct, 
euadere dttricuitaccm admitcendo quietis morulas in mocu. Narn curua 
cy itndri fuperficics , excrapli caufa , noo potcft admoucri pUno j nifi ali- 
qua, efto exigua-pars tlltus, fucccffiuc fc aj&fque mota vlla applicctur Uu 
pcrficici planae. 

COROLLA R.IVM IV. 

Noanulli fnnt qui id vnum inttr rcfpondendum curane $ nernpe vr ibi 
< fiue in Vcri , fiue in Falfi folo pcrinde id habcnt ) pcdem figanc, quo in- 
ftantis aducrfarij tela cccduntuc non efle peruencura. Audiui ego nonnttl- 
lum , qui eluium iri a fe i*aitarccditfictticatcm ,negando poffc conueni- 
re duas illas virtutcs mocrices ad e^rormandam cycioidem lon£iorem,vel 
breuiorcm. Scd vbr hoc dixit» ftattm obreci illi, dum eycloidet primaria 
gignicur motu circuii fecundi : in eodcm eiufdem circuli plano defignari 
pofle innumeros circulos inxquales , quorum peripheriac ddmouentur ad 
reCtam zquantem fpacium f a ( fig. i. ) idquc iam olim vidiffc Ariftotc- 
lem in Mechanicis, 24. alras 25. quaeftione a nobis laudata $. 5. prolego- 
menon ad clcmcnta tctragonifmica ; ncc id non viditTc Recenttores, quo- 
rum vnus Galilscus mire fe torquct , vt nodum iftum phyficum iuxta fua 
phyficcs principia ditToluat. Euidcns vcfd cft innumeras generari cytfioi- 
des vno eodemque tempore quo principalis cz i gignitur , habefltC* ba- 
fim acqualem rc&ar f 1 , iliam nimirum te&am , quae tanget vnamquem- 
que concenericum, & asqmdiftabit re&ae f a. IntclHgatur concemricus 
quihbcr diamctro y t dcfcriptus ; qacm t ts latus paraltelogrammi u a f t 
tangat in c, occurratquc rctSbe l h in B. Quando centrum gfecuridi circu- 
U in quo funt A & t delatum fuerit in m, cicculum diametri y t tanget r e- 
&arb u in B , ficut circulum b z 1 canglt re£a f a in 1 ; & cum recla g y fic 
pomo radij g A , radiufcrocg A poftatvr migraflc in radiom m z ; pun- 
clwm quoquc y circclluro concentricum crtculohzl deferibens, eric in 
radio m z , & radiut gy tranflarus eriri«»Mdium m 0 ipfi g y aeqtialerrJ. 
Eodcm igrtur rcmpare pun&a A & y decurrerunt arcus hz,c D firniles, 
babcntes inter <e rationem re&arumnvh , mE , vel g A gy^ied arcus hz 
cft aequalis re&ae f 1 , cx gcnerationc primari* cycloideos C z a; crgo ar- 
ctss D E tft pcrpetuoad re&atft td tB decutfa», vt c^reda gA ad 
gyVcr go pcr corollaT3amprimumruir>cr>0ri$, linea quam deficribit pun- 
ttum.y cft «yttdides.<Don prirwatia vfcd, fl parictuiu t dadat extra g & f, 
contra&a j vei produ#a< fi «adac inter g , & f, JB qualibus fgicor rc&is 
tu , f a , codcm tempore aiptamur fuccefliudpcrtphcriac ciretrlortntr ferhi- 
diametris g f , g t inaequalibus dcfcriprorttm ; ac prOinde & tpfx quoquC 
inter fie inxqualcsv > *;.'.^ni.: 

C CJ R O L H I V M V. 

Quoniam negU^f h6npotcft quinfcfcm arcus fucccfSue admoueatur& 
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aptcturline* redx, prout fupra cxplicuimus , modo maiori, modo mU 
nori;non dcbct cxplodi illa phyficorum longe* plurimorum fcntcntia, 
qux rtrefdtfionem cr- condenfdtionem explicat dicendo eandem magnitudi- 
nem c(fc aptam ratione diuerfx virtutis iqua mouetur , occupare raodo 
maius, modo minus fpatium ; quafi aliquid dicant inauditum in aliis qux- 
ftionibus phyficis. Patetenim cx fupcrioribus fimilc quid omnibuseife 
conccdendum. 

COROLLARI VM VI. 
Ariftotelesco loci quxftioncm foluit diccndo atrendcndnm ctTcquis 
circulorum conccntricorum moueatur per fe , quis per accidens. Si enim 
maior moucatur pcrfe, minoris periphcria applicabitur , & fucceuW 
coextendctur maiori rcSx : fin minor fcratur per accidens,maiorts ipfius 
rotunditas percurret minorcm lineam. Vndc hquet Philoiophum ttaex- 
plicandum cflc, vt pcr fc moueri 1$ dicatur circulus cuius dux lationes 
ieorfum fumptx xquali temporis lpatio , pcr xquales lincas fcrunt pun- 
&a f, & A. Galilxi folutioncm rcfcrrc fupcrfcdco , quia minime- fatisfa- 
cit, ciiro ipfa rc propofita multo obfcurior vidcatur ; ncc miror roic&am 
eam , veluti inancm , fuiffe a P. Tacquec pag. 240. 

PROPOSITIO XXXIII. 

AN fphaera ,fiue circulus , dum per commune planum matcria- 
le libere voluitur , lineam percurrat fuas circumfercncia* a?qua- 
lem ; & cur , Ci hoc experientia docet , ita fieri debeat. 

Rcuercndus Patcr Tacquct ia propofitione o&aua dtffcrtationisjby- 
fico-mathcmaticx pag. 247. primam huius propoffitionisp-arccro efleve- 
ram ponit; inquirendam cnim proponit tanttim huius euentascaufam. 
Vnde ftatim rem aggreditur his verbis, Hotiu euenire *ui dliter dUdmd tx- 
ferientu ffohet ; &~ cur iu euenuty cduftm aui dferidt* non tnutnio. Planum ma- 
terialc communc dcfinit definitioae 6. eftc illud uuod nou uret omni iiifM* 
liuie , 4C fcdlrritie , cuiufmodi nojhd jmnt omntd. Ego yer6 nonnullos circt"iu* 
patior fcrupulos. Primqquidcn* noa.fatis intclligo qutd rrtcirculum nat 
fphxram liitre >olui. An fponte fuai& cx virtute tngenttl f at in plano ho- 
rizontali quiofcit. An in plano dccliui , ita vt nihil obftcnt vclocitatisin- 
crementa qux fiunt,, ca prouc certis probat fieri experimentis accuratHfi- 
mus P. Ricciolus ^k. 9. AUnagefti ciruditifilmi cap. 16. n. 23. p«g*^« 
An libcrp vojfuicunc dicqtur lphxt*cumfcrocl anrotoris cxtcrrriconra- 
6tu difcclTcrit </ Ccr*e iplc in propofuionc nona contcndit { F'£» 1 .'•)*••• 
nirc poffc vt fucccfliuc pcrcurrat lincammaiorem aut roinorem r fi ncmpc 
ynus imprimac mocum roagnjtudint A , ctrcutnagendo circulum fccun- 
dum circa ccntrura^, alcer xcr&circulum prirnum -<cui affixus hxrei f«" 
cundus agac prxfcripco modo fupercangente f a. Ac numquidpotcritim- 
primi virtus circulovvel folwlcr q*x/^equfualfeaj| dUo^bus illis motoribus, 
& qux tantifpcr vi^at fcmotis mq^ribus Uf4em? Fatcor itaque hxitrc 

, --1 /• 
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mihi animum,ncc videre CaTis qab fenfu dicacur hic planum libcre vo- 
lui. . & ■ ' 

Praeterealicet Aucorum qui ita rem euenire ftatuunt nomina nonrcfc- 
rat» non eft dubium quin«hxc opinio in animis hominum iam olim ino- 
lcucric. Ilic cx reccntioribus , cuius^n prolcgoracnis fupra iaudacis , mc- 
mini ,itaientiebae ; cura , vt re&a «qualis pcrimecro circuli habcrecur, 
roca? per ptauum femel voiutar vcftigium affami vcllec. Scd Vicruuius in- 
cer Vecercrfcripeores hpclpfum apertcVveluti maioribus profe&um af- 
fcnticur libri decimi capice duodecimo>*Ttbi decimo quarc'o;ibi enim edo- 
&urus qu* rdtione rhedd >*/ n*ui >rc7i ferdBum iter dimetidmur. Trdntferdtur, in- 
quic , nunc cogttAtus fcriftur* dd rdtionem non inutiltm ; fed fnmmd folertid 4 mdio- 
rihus ttddium\ <jud in >id rhedd fedenies , >e/ mdri nduigdntes , fcux ' faffumus tuot 
millidrid numerd itmerit feccrimus.Hoc dutem erit ftc.Hot* au* eruht in rbtddftnt U- 
tdfcr medidm dumetron fedum uudternum ey fexuntk i >/ citm finitum locum hd- 
iestin fe rotd , dl eoque incifidt frogrediens infoloYu fdcere >erfittion: >ferue- 
ntendo dd t*m finitiontm , * qud ctferit >erfdri, certum modum ffittj bdhtdt ftrdBum 
ftdts duodtctm.^ln eodem capice docec qaadringencenas verfationes rotar 
emcere fpatia palVuam miile ; quod cffc ncquit nifi curuacura rotat fit pe- 
dum duodecira & feraims. Vnde vc 22. ad 7. iuxta computationcm Ar- 
chimedcam, ica ficnt 2f . feraiffcs pedis vnius ad diametrum rocac quacer- 
norura pedum, quadragefima quarta parcc pedis vnius dcmpta. Manifc- 
ftum igicur cft mcndofum cfle ccxcum : corrigique dcberc iuxca numcros 
iam poficos. 

Porro naui fimiicm rotatn adiungi folitam tcftatur ,fcd eius curuaturi 
pinnis inftru&a, vt ica illarum incurfu in vndas extimas, verfacio ficrct. 
Vcrobiquc aucem pacec verfacionem rocar euenire ex eo quod allifio rocx 
ad folura vel ad aquas curuacuram cohibeac ne motura ccntro impulfum 
fequatur , ac proindc illam cohibendar curuaturae vim acquiualcre virtuci 
rocacrici circa cencrum. Cura icaque harc vis cohibens pofliteffe maior & 
minor, raanentc eadem virtutc vcl cquorum, velvcntorum trahentium 
cenrrum rotx : non video qua ratione harc mechodus poffit cifo certa & 
conftans. Fernctius raraen ea fe vfum narrac in Cofmotheoria fua ad di- 
menfionem Globi cerreftris , & vc referc Furnerius nofter lib. 12. Hydor- 
graphiar cap. 35. pag. tfop. Claudius Flamingus Machinis Ddcis Vvittem- 
bergenfis prarfe&us , non alio vtcbatur inftrumento in dimiciendis agris. 
Fernelij methodum refcrt P.Ricciolus Almagefti lib.io. fe&. 5. prob. 15. 
aitq; a loco primar obferuationis ad locum fccundar,<vno gradu dimtum \ 
primo, reuolucionesfuifle 17024. rotac ambitum fuiflc pedum 2o.diame- 
trum pedum 6. ac digicorura 6. vnde conficitur gradui vni terreftri com- 
pctere milliaria 6*8. Idcm verd Ricciolus lib 2. cap. 7.fchol.4.vocat iftujd 
Fernclij experimcntum></«k lubricum, idque libro Geographico fe oftiri- 
furum prarnunciac. Profeclo tara lubricum eft , quam quod maxime, vel 
ob folam iftam inccrtitudincm tttum rcfiftcntia orta ex coIKfuonc ro.cac 
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cum folo , *quiualcac vircuci qua centrum rot* tr*hitur ab cquis ; potcft 
cnim ita contingerc, potcft & alitcr , vt fupra aducrtimus. Itaque dc con- 
ftanti huius experimenti veriute non poifum ooo. vfqoe dubitare.dum 
certius aliquid dceo mihi couftct, _ , ...i. 

Sed faciamus ita rcrafebaberc, vtpoffimus ad cxamcr» rcuocare cau. 
fam a R. P. Tacquet a&gaatam, ait cuim ex iUo pcincipio *n«r*» am mktl 
*gufruflr* t i**mUmotihrw^ vt circu- 

lus in plano comBMmi ma|eciaU>vqWcu*,Unc*m. ptrcurm fuec ctrcumfe- 
rentia? arqualc. Cum enim planum fit afpcTum & fcabrum» circulus in mi- 
nutas inzqualitat.es incurrec , iis vcro vt qvam minimc ofFendatur, opor- 
tet vt pari celcciuxc fe circa centrum luum circumagat vcrfus punctum 
a quo iucepit jnotus voluutioois ; illa cnim fubdu&ione pari, quam mi- 
nima euadcc x>rfcnfio. Hic ego doo pratfertim ujbdnbito. Priroo cumto* 
tacaufa huius eucotus dicantur etfcuiioucula; *natqualitates,& quafimon- 
ticuli interpofiti , vbi ccft"a>unt ifti mooticuli, ibi quoquc ceflabit caufa 
erfcctus eiufmodi: crgo quis dicat quotaftt illa pars itincris quat fubdu- 
Ctis orfendiculis eft plana/ quia-aflccat hanc afperitatem e(fe vbiquc& 
conftantilfuoe' jequalcro ? numquid etiam tpfa. rota babet fuas inarqualita- 
tcs ;quis autem dicar iUaaeflc conftanxer cV vbtquc cafdcra & firailliroas? 
namfi tam in plani, quatn in ctrculi materitits conwnunis Cupeificic, nttl- 
la fcruetuc lcx hajumioarquaJitaAura , fcd fint veteci infnlae inmari fparfar, 
modo, denfo agminc , fparadua» iomocem , roodo rar* ; roodo altiores, 
modo depre(fiores , quis aliquid conftans indc inferat , quantum ad mo- 
dum offcafwoAs,rautua a«tio*t t qoid *e*d fi OMflciue caoem vur djmcul- 
ta,u, itfumatuc coulco auior auc malco Umot rou , lcx eadem an inua. 
riata perftabdt ? Prattcrea idcm quac* cndura rcftat de fuperficie iftarum 
quafi infulaxura auc vcrxucarum , vtjrum fit heuis & fine alperitatibus: an 
yotius 8c ipla fuashabcax vaUiculas, monticulofquc. Nequc dixcris iftas 
quaeftioocs clfe fupcrfluaj» cum afperttatcs & tubercula ifta non cadant 
fub ocuAos. aot ta&uflu Nam cura exiguitas iftarum rerum non obftct 
quoovru/s willi iftum ctTc&uojt fenfilcm dc quo inftituta eft controuct- 
fta , axtribua* ; iia ncquc impcdirc debct , quin ego vtiliter d< illis qusr- 
rara ea qu* vcl faciuu* comtrartos eflFeclus fenfiles, vcl cui cffcc^us con- 
ftajBtUmtOiUuot» Itaquc de ifta fccoapda jwopofitioois partc idem affirmo, 
ncmpc oon Catis cxpiicaxaoa mihi vidcri caiionem illam cx aiperitatibtK 
potijcaia, vt rcfflgnaBteofciotxUedum .wkwac cegc &c fc quod erat pcopo- 

fitum. • 

PKOPOSITiO XXXIV. 

DVm vcrus & p«fc£h» gbbus vef circnhis , grauis tamcn , fb- 
lum pcrfcdc" piaininn condngcndo prcmit, fi comprcflloilla ia 
ii<ftu'ponatur apquiual&c cuidam ncxui v quofia* vtabfquc vialiqua 
Ipcciali tapuri cirxulus ncc|ticat J^pcrillo plano : Bcd4ipotc/lratio 
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cur fupcr pcrfe&c) plano , circulus perfeCle rotundus volutari debcar, 
dum pcr centrum fecundum rer^am plano paratlelam crahitur. 

Ponamus re&am f a ( Fif. i. ) effe pcrfecle re&am , & perfc&c curuara 
cffe peripheriara ccf o, attamcn graucm , & prcmcrc ponAum f. Dico 
compreflionc ilUm c(fc caufam vt dum g trabitur vi equorum , ad partcs 
b pcr rc&ora b g , peripheriar pun&um f , vergat ad partes o, & fucccdat 
pun&um s. Dum enim centrura g virtute cquorum trahitur, peripheriz 
pun&um f quafi aggtutinatum linear recl* a f puntfto f , non tam facilc 
crahi fe frnic quara pun&um g : inclinaretur ergo fcmidiameter g f > vtfi 
g f arbor foret radicata in f ; quia vcro proptcr figuram circularcm non 
potcft fimul hrrcre fixa in f & inclinarijcum tamcn vis motrix fimul & vi- 
&rix transferat centrum g ad partes b ; figur* natura fe fc virtuti im- 
prerTc accommodandd fuegcrit aliud puncTum in quo fiat conta&us; hoc 
enim minus violentifm Ipn proptcrea eft, quia connexio pun&i fperiphe- 
rici cmn pun&o f perrincntc ad re£tam a b, orta a coraprcflfionc impofi- 
ti grauis, magis refiilit raptationi circuli verfus a , quam indinationl 
eiufdcm clrculi vcrfus eundem terminum a. Nam fi raptaretur , conne- 
xiont ilfius illi visfierct maior , quam dum inclinatur , co quod dura in- 
clinatur pun<aum f leuatur pondere centri g , quod incumbit iam alteri 
pun&o , rlli videticet in quo fit cadus : ergo diuulfio pun&i f in pcriphc- 
ria pofiti a pundto f in rc<5ta a f iacente» faciltus fit per volutationem cir- 
ciiH prementis, quam per raptionem. At vero in confcenfu montis > ccn- 
trum grauitatis non eft in reCla a ccntro g du&a ad puudcum ta&us in 
decliui pofitum^vndc etiam accidit vt non tam fponte voluatur rota.A{u- 
gnata eft igitur ratio phyfica cius quod propofitum fuerat. 

COROLLARIVM. 
Hinc pacet , quotics connexio & cohxrentia peripheri* cum re&a a £ 
canta cft , quanta eft vis trahens pcr lincam b g ; totics pcripheriam c e f 
incumbere .fuccemone motus in rc&am f a ipii arqualem ; quotics verd 
fucric minor vcl maior,totics pcripheriaro admoucri reotarmaiori vd 
«wnori. Quapropter fi experientia coroprobec rorar ica cradac periphe- 
riam fucceCfu mocus componi vc piorimUm cum arquali re£a ; dicendum 
*rit Tt pluriroum incrTe hanc virtutum arqualiutem. Sed haec omnia , vti 
vtdcs ^phyficacumfinc difputationi obnoxia funt. 

■ v P R P P QSITI0 XXXV- 

AN m rtflcxione gcnererar cydeidcs aliqua , cxpenefrurr 5 3c 
pcr 6Cd&<m€ aliqtricT didtftr dc caufa a?quaiitatJ$ angulorum 

''JM* V.Maignah m ^^'c^iiytft hdraucia ptg, ^^xpJicaturus f re|tel 
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lacus ita incurrerc in planum obliquo i#u, vt illudcbntjng4t vna tamujB 
fuifexcremitatc , ftatimque repulfum rcfiliat non finealiquo mosu : p<ptir 
ginis. Vndc ait fcqui vtrumquc huius latcris ita reperculli extrcmum^r- 
Jcrtbtrt cjdoidU cuiufd*m , Ji non primdrid , *>/ >ou«/ , fdlttm dlttrius in dlidfpttitt,' 
ytftcUe poff-m dtmonflrdrt. Vellcm vt id demonftraflct , ego enimnonita 
obuiam experior eiufmodi dcmonftrationcm : oftendendum enim cft non 
folum illam lincam efle curuam,fcd cflc dc gcncre,c$clbidcon dcfinita- 
rum in corollario primo trigefima: primac. Id ver6 fi quis mathcma- 
ticc mihi demonftret, curiosc illiim audiam. C^uod autem idcm R.P.ibid. 
pag. 300. demonftrandam fufcipit caufam cur radius obliquus rcflc&a- 
tur angulo acqu.intc angulum incidentia: , indlfcuflum prarterire nolim. 

Primo quidcm pag. 280. repudians caufam cjuam Vitcljo & alij Pri- 
marij Optices Magiftri tradunr , fttod mturd dgttper l>reu>fimim~>um. cU- 
uius , inquit, in exd<m Ireuix ipfe impcgit lih. %. Gfometr. fr 4(7. fropof. 7. uit- 
to dlios qui :n hoc excnjitiontm ltxhere pofft ^idtrtntur , juod poj} tot e>- tdm ttlehres 
dutores errxutrint ; niji errorem ftdfftnt fuum> Refcrrc ptacet ipfa Clauij verba 
in fcholio illius propofitionis y *uid, inejuic, itdAur* tton imptditdydgtt pcr li- 
ntM brtuiflim* , fit >/ rxdius folis^el Vtfudl» udtns tn.pUnum ttrfum >tdd*t uuef- 
fxrio in punftum ^bi dngilns yuem Perfpefliui dngulum iqcidentid dicunt*d\*\uoik\ ef- 
fcitur dngnlo etutm refcxionU dppclUnt. Qupd Clauius,i,Bi anirmac yeriuOmum 
cflc contendo,nimirum naturara,// non imptdixtur>ig£te brcuifQma via;im- 
pcditur autem quotics via breuiflima nulla datur, fcd quauis data potcft 
dari breuior ; vt accidic in quodam fpeculorum con,rauorum cafu : at in 
cafu dc quo Clauius agit & cUtur brcujflima via, & illa dcfignatur a folis 
incidentix & rcflexionis rcctis ang'ulos arqualcs conftituentibus: nulla cr- 
go Clauius impegit in brcuia. Sed ncque Vitcllo, yt alibi oftendemus fu- 
fius ; licct cnim in propofitionis 18. lib 5. affirmct rem vifam per fpccu- 
" lum quodcunq; fub brcuitfimis lineis comprehendi a vifu , idipfumquc in- 
culcec menttonc etiam fpcculi concaui fac^a fubt initiam vigefimae : fenfus 
illius cft ifte , fuojits a punffo Ysfo.dd centrum yisus pojhoiUs fuutMned) ttjttxionis 
C?? inddentid breutjtimd , rts yifdio tfuttnnquc fpttulo camprtktndintr fuh itlis>lm**s. 
Sed non cft fcnfus , in quocunquc fpcculo , pio quoUbct cafd,, a oun&o 
vifo ad rem vifam dari viam omnium tcflexam bTCuiffimam. Qiianclo vero 
nondatur breuiftimar, cum non fit potior ratio curintcr breuiorcs innu- 
mcras cligat hanc potjus quam iliam » accipit iQngifimiam vcpoce dcictf- 
minatam : fugit cnim quod indettrmin.uym tj}. _ 

Secundo examinanda nunc' efV p^yfica caufa^fjiram ipfcP. Maignan 
tradit in iis quar loco moucntur , & 9 ppt»lfu *d aliod.ibrpu9 rclpeldun- 
tur > vnde & j>ilam /luforiam aflumit in cxcmplum tj fub^ ifto ^tarmcn 



culus cefo centri g-; & ex ^pv Jmc^ ^^^eip.1tta^r cg ,)a JPr 
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tidch* tetfOeetfcjS* -}*crtiiwam gQad punclum s. Experientia 

coriita* ingulos pge- inefidentibsy&f-go reflcxionis c(fc 3rqualcs>rec5tam- 
tjoep s ctffl paralleUm >'*e£sr b g ; tibius vero «qualitatis caufa aflignatur 
in hunc modum. Ex puncio g excitetur ad re&am p s pcrpcndicularis g y, 
quae bifariam fecabit ipfam ps, vt cx Euclidis Elcmcntis liquct. Practc- 
rca-viffus dirfl&airnpeilenf per reCtam p g rquiualct duabus iuxta Ari- 
ftotcl/s demonftrata rn Mecnanicis cap. i. quarum. tua impellat per rc- 
cUm p y,dequa fupri, & vocerur bori^aotdli* ; altcra per parallciam re- 
clz g yivdcetur perftnAukLris : Ula verd crlc ad iftam vt trianguli g y p,la- 
tus p y ad y g. Virtus hori/xmtalis non pugnat cum plano repcrcutiente, 
cui*J>*> 9 ^eft, quod emiifum corpus horizontalutcr feratur ;at vero vir- 
cus perpebdieuUrisilli prorfusrcpugnat; eo.cnim illa virtus fpecht, vc 
in corpus quod percutit , penitus ingrcdiatur , quod fieri naturaliter nc~ 
quit vei-tirte diuifionc illius ^Trel fine expulfionr e loco , quorum vtrum- 
quc vim infert perculTo. Itaque.in hac quafrpugni, pcrcuflum ferienti 
noh relu&abitur nifi quatenus fcricns ipfi erit cohtrarium; ciim ergo noa 
fu conctatiurn nifi per virtutero pcrpcndicularcm, eiufmodi virtutcm in- 
fringet conc-raria virtute perpcndicuiarii & quidcm arque* vchcmcnti ac 
inccnfaTrram vtatferit pag. 207. lcmmate p quantuin a pila incidcntc 
paticur planum perculfum, tantumdem in pilam rcagit planum repcr- 
cutienss. Cum igitur pila ex pun&o g reiecla verfus re&am p s dupliccm 
virtutera habeac horizontalem & perpendicufarem parcs horizontali & 
pcrpendiculari quas habebat quando cx pun#o p cmiifa cft in lineam c o; 
manifcftum cft angulos p ac , f g o dchcrccCfe Jtquales. 

Duo funt quaemaxime* duBiam mihi faciunt iftam caufam. Primumnon 
video vndc probetttr vis pcrpendicularis repcllcns cffc aequalis virtuti pa- 
ricef pCrpendiculari, fcd lmpellenci. Planum b z L q efto veluti menfa lu- 
foria intcr parallclas z L , bq confprehenfa , & ipfis z L> b q infiftanc pla- 
na veluti tabulaf ad repcllendos globos cbmpadtar. Intclligatur cx p inci- 
pere ia&us globi luforij per rcctam p g, & ex g rcftc&i per re&am-g s ita 
vt anguli p g e, f g o fint aequaies ; cx s rurfum ab' OcCurtente tabula z y 
rcmitti in oppofitam, & fic dcinccps in infinifum. Si pari vi globus repel- 
litur cx g, qua ex p emiflus primo fait ; pari etiam vTrcfle&ctur cx s, & 
ita in infinitum globus arqua velocitatc-perpetuo feretur pcr anguloshinc 
& inde $quales;ponimus errim extrinfeca quc hunc efFef5him imoedire pof- 
Feftc fubmoueri. At hoc ifrcredibile mihi videtirt ;: ; nani cxperietnia fuactee 
minori femper velocicatc & virtuce ficri iftas^reflexibfftis ; gtatifcjllfc dice- 
tur totum id proucnire ab extrinfeco aetc.vei a dcfe&u quodam tabulz, 
globi &c. Prartecea.ponanius, quod ^eri pqtcftj» globum .a.-pun£co p ad g 
fcrri a^otOtepipt. v v fi jcsci^tctfl Accrc^centem} cjgo y.t, fiat aqgu^orum^^ 

fus m^cr f4^m«fti^«<| m&w } ?A .pn^fs, *mt «^feW^ 

d<m pft&«^f A i*cf ^Ccenccm 4ta>ula; ( yefo b i5 
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ipfa lcge crefcentem, & fic alternis ludus continuabitur, qui creditu mi- 
hi dirHcillimus cft. Vnde cnim potcft habere tabula b g , vt quo longiut 
diftat globus, co fortius illum impellat? & cur barc virtus negatur tabu- 
\z z y fimillim*. 

Aitera dubitandi ratio eft illud , Vtrtuitm bori^pnutem non effe tonturidm 
ferluffo. Vel enim eius motus pilac impreflus confideratur ficri extra cor- 
pus per cutiendurn, vel intra ipfum ; fi cxtra ficri incclligatur,nec illi etiam 
contrarius eft perpendicularis; fin intelligatur illc motusfieriintra,vtcr- 
que eft contrarius ; nam vis infertur pcrcuflo , fiue fcindatur in profun- 
dum , fiue in latum ; imo motus ille ipfe qui dicitur horizontalis & paral- 
lclus rc&x c g , fict folido percuflo pcrpcndicularis, ac proinde etiam pcr 
principia fententtxMaignanianx contrarius,fi miffiie feracur in faciem fo- 
lidi eiufdem paralielam re&x g y. 

Claudo igitur examen caufz allatar afHrmando mihi videri id & obfcu- 
liusflc inccrtius cflc, eoquod erat demonftrandum j angulos fcilicet inci- 
dcntix & reflcxionis efle xquales in proie&u pilx. Vt omittam caufam 
non cflc vniucrfalcm pro quacunque rcflexione ; cum detur reflexio qua- 
litatum , qux non funt fubftantialiter corpus , vt lucis. Nam lucem non 
eflccorpus inAcademiis publicc & conftantcr docctur cum Ariftotclc, 
& probatur longe grauioris momenci rationibus. Vt mirum mihi plane 
fic Reuerendum P . Maignan indubitanter afftrmare illam quaiitem a luci- 
di ipfius fubftantia diftio&am , effefuftrfistdm c?~ nulUtenus frohdri. Expcn- 
dimus igicur id ,quod fuit propoficum. ; i 

COKOUARIVM. 
Aduertendum cft illud Opticx principium dc acqualitate eiufmodi ao- 
gulorum potiflimum fundari in experimentis ooera Organoru ad id con- 
Rru&orum ab Alhazeno & Vitellone Opticcs Principibus ; vnde quam- 
uis id dcmonftrari per caufam non poflct , non dcfineret cffc principium 
illius artis. Iftud ree^e 4 aduertit Vitcllo libri %. propofitione decima fep- 
tima his vetbis dugulum iucidentiu effe ddUdltm dngulo refiexionis fer rdtiondlem 
ftnsus exferientidm iuuento , femfer ># >ntutrf*li frincipio dtinetfs in omnibus bis 
fpecults >temur. Bt licet boc, ># muidem buiusfcitnttd frtncifium ,ftt exferimentdl*- 
terekcUrdtum \potefi tdmeufer dliquem demonfirdtionis modmm ddifftus fcientum 
perueniri : >«fc nos iffum frout diliientim poterimut tenulimus iemonfirdre. Opta- 
rem vt R.P. Cabxus contra iftud principium nihil kripfifTci in fui.s Mc- 
tcorologicis alioqui pcrdo&is, 

J C B 0 L I r M. 
Trofofitiones de motu grauium accelerato btt Afftnditis #W# tenfisi ddfiri- 
htnlu Uum ># exokdm fidem fimel ddtdm Mldi tdeuii ; f hm ># bdt nUm fHprietm 
gtoii ftr deeliue Uhtntis , intdttd u*n Ytmtntut. tn iU&tmmUfft dcceUrtn motum, 
etidm wxld tlUm rdtiontm *ud du^tturium libmfer dfortm cddk > exftrimenth *t- 
(HUti fumflis tefidtur t^. T. t^ctfotnl firfru fcttfcrffcl im fr^ofimnt trigtfmu IrrtU* 
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Tono dum glohusiuin decliui ftr^olutcuionti Uhitnr ,poteft feri"\S defcrthdtcy- 
tUidtm tlifudm ; judmuis enim >elocitdt dcctlerttur ,ft cum froportione ettdtm acct- 
leretur routio ciru centrum > frodibit umtn cycUidts > >f tx corolUrio primo trigefi- 
UUt prim* mdnifeftum /f/. 

POSTVLATA. 

l, In magnicndine graui ance cafum Sc difceflionem a pun&o quiecis 
liari vircutcm mocricem mgenicam , quam fcnfu pcrcipjmus omnes, dum 
ipfam foftincmus pendulam : fiue illa virtus fic a generancc, fiue a terra 
accrahcncc, fiue a natura ipfius magnitudinis, ftue aliunde; & fiue illa 
vtrcus fic qualicas , fiue quiduis aliud. ix. cadencis mocum effe accclera- 
cum, falcem fi comparecur ad eam lineam , quam perpendiculum voca- 
mus ; expcrtmento enim certimmo conftac perpendiculi partes aequalcs 
a graui cadcncc decurri non arqualibus temporis fpatiis , fed in viciniori- 
bus cermino difceftionis infumi plus cemporis , quam in remotioribus. 
m. Lineam e(Te in infinitum diuifibilcm, co faltcm fcnfu, finc quo ftarc 
non poffenc Eudidis Elcmenta. i v. motum cflTc continuum , diuifibilem- 
quc , vc fpacium per quod fit. 

DEFINItlONES. 
i. Vclocitas eft m utt* prim* ca virtus motrix qua? ad alteram com- 
parata dcferrc nata eft idcm mobilc pari tempore pet fpatium lon- 
gius, & pcr idem fpatium brcuiorc tcmpore ; irs dftu luxttnfccundo, 
eft executio illius virtutis. iiacccjerationc voco velocicatis gradum 
fupcradditum gradui vclocitatis natiuar.j n. velocitatem totalcm vo- 
coillam, qua?ex vtraquc conflatur.iv. Menfuram vdocitatis , vel 
accelerationis voco magnitudinem in qua feclbones ad certam pofi- 
tionem intcr fc parailela? ,funt vt vclocitates, vcl accelcrationcs. 

PROPOSITIO XXXVI. , 

Slntdua? %ura? quajcunquc fghba, c i 1 dc ( Fig. yi» ) fimiles 
& fimiliter poficat ■ , ita vt fi reda? a b, c d fccentur proporrionali- 
urvtcunauc in q, f ; &perq,f ducatttur drdinatimappdicataf qg, 
f i atqui diftantcs retlis f a , e c 4 ficut a b ad c d , ita fit q g ad f i. 
- i: Oftendcndum eft: fi magnitudo A inteliigatur dcfcrri pcr rcclas d 
C, ba, ita vt mcnfura vebcitatum fint fignra? ej ldc,fghba> tein- 
pus ouo dcfcrtur pcr fpatium d c ciTc «quaU tempori quo dcicftltf 
per /patium b a. 

Quoniam enim vt funt fpatia f d , q b, ica ad pofirionem redtx f a funt 
jrelocicaccs f i, q g, vbieunqujC fumaacor pun&a £ q,dummodo re&* a b, 
c d fecencur proporcionalicer > paccc cempora quibus decurruntut <ts* 4 
berfc «qctatti, cuffi vt fpatia decurrenda itaperoctu5 fint vires curffts,|- 
WWt^ciiaieficfgo&c.qutdmtc^ ' 

Ll j 
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Y PR OPdSlTIO XXXVII. 

jLDipfum alitcr dcmonitrarc ( Fig* 71. ) 

Iftud quoquc dcmonftrari pbceft pcr parallclogramraa dcficientia vel 
excedcntia delcripca : fi eflim propbruonaliccr cfiuidancur a b. c d in feg- 
rnenca quoccunque , nuraero vtrinque aequalia a q, q r , r b , & c s> f.t, t d; 
vc cft quadratum a b.ad cd, ica erit parallelograramum am g q ad c o i Si 
& parallelogranftnum qnh r ad parallclogrammum fp 1 c , & ica de ahis: 
ergo vc quadrarum a b ad c d ica omnia fimul parallelogramraa priora» 
ad omnia fimul confequenria.Quoniam vcrb proporcio rc&ae a b ad ipfatn 
a b componicur cx proporcionc re&x a b ad c d , & ex proporcionc ipfius 
c d ad a b , ccmpus aucera parallclograramorum priorum ad cempus con- 
fequcncium habec proporcionera compoficam cx iifdcra proporcionibus, 
paccc ccmpus parallclogrammorum priorum elTc aequale ccmpori poftc- 
riorum. 

Cilm igicur cempus parallclogrammorum priorum fic pcrpccuo idcm 
cum cempore pofteriorum , & qub plura vcrinque func parallclogramma, 
eo fiacminus cempus parallclogramm i orum priojrum dcficicntium,minuf- 
quc ctiam poftcriorum, fcmperque accedahc decrcfccndo propiui ad 
tcmpus figurarum fimUium ; accedercnt aucem ptopius crelcendo fi pa- 
rallclogramma priora forenc excedencia afy q > q £ z r, r h D-b & pofte- 
riora c c u s , f i x c, c 1 E d. Hoc autem pofito patec per redi.&ionem ad 
impoffibilc oftcndi eempora figurarura acqualiura , adnibica vidclicct me- 

:ompendium cxtat 
ropoficione fi af- 
eficicntitfm ccm- 

pus cft maius , cxcedentium.mmut : e-rgo &c. quod erac dcmonftrandum . 

CO HOLLARIVM. 
Ex demonftr-ancfi ratibne'iarri vfarjiata liquee virturcm figurae alicuius 
^nrith(intcIligKdebeia,Ti ficuc ornnes parees illius funt fimul, ica omnes 
yfcjpcitates reprxfcutatfe p?r iltliu? climecjcnces parallclas.re&il fa ; cc 
exiftant aHquando firaul *, id enim & alieniwmum a mencc noftra , & ab- 
furdimmum c(t. Scnfus icaquc noftcr cft , fucccffiuc 4 eiTe inter fc vclocica* 





fettttcVificBfei fbfcadifcre^crit. IncrCcRrillc diau eft quam cautc inc^dere 
dcbcat quifquis tempora , vclocicaccs & fpatia inccr fc gcometricc cbnU 
parat. 

,: ^:/n„pro-POS|TIO XXXVIII. y>' 

iritet Tc.vfCi^<:treccncurptopoition4itCf vtcunqoc 

5iJ 
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in q, f, sUque Vt, a q ad q r 3 ita c s ad ft ; vt f a ad c e ita fit ordinatim 
applicata q g ad orxH.natkn applicatam f i. " 

Oftendeudum eft fi vt C t re&a ad ar 3 ita fiat c c recta ad ax, tem- 
pus refpondcns uclocitati figurae farhg adtcmpus figura: ceiltefTe 
vtredam x a adla. - v _ y 

Super re&a a r eonftruatur figura a x d c, fitbjljs figurar ecth E f g& 
per fuperiorcm tcmpus figura: x a r d eft aecjuale tempori, figurae ecti. 
Praetcrea quoniam vt f a ad ce , ita ponitur q g %d f i, & vt c c ad x a, ita 
f i ad qb;ergo cx arquo vt fa ad x a,ita q g ad qb.Quoniam igitur duac fi- 
gurae xardb,farhgad pofitioncm redtar x a funt condi&a ratione vt 
retla x a ad f a, tcmpus vclocitatis figurSc x a r d b ad tempus figurae f a t 
h g erit vicilTim vc re<5ta f a ad a x. Iftud cnim ex co patct quod pcrpetua 
Jege fint in illa ratione quam habet re<5ta x a ad a f , ac promdc vt veloci- 
tates ita rcciprocc debent eflc tempora. Quod fi cui iftud non videatur 
fatis dcmonftrjtum , potcrit aliam iumcre demonftrationem ex mcthodo 
qua in 37. propofuione vfi fumus ad probandam trigeftroam fcxtam morc 
Antiquorum Gcomctrarum. t -j- 

Quoniam ergo vt f a re&a ad f a, ita per 55. prop.' eft tempus velocita*- 
tis e c 1 1 ad tcmpus velocitatis a x b d r , vt autem f*i ad ax , ita! per prat- 
fcntem cft cempus velocitatis a x b d r ad tempus velocitatis a f g h r : cr- 
go ex xquo vt re&a a, f ad a x, ita cft tempus velocitatis e c 1 1, ad tcmpus 
velocitatis afghr.-& inuertendo tempus figurar farhgad tcmpusfigu- 
rat c c i 1 1 eft vt re&a a x ad f a , quod erat dcmonftrandum. ' - 

COROLLARI Y M. ? 1 f 

Quoniam proportio reclat f a ad ax componitur ex duabus nempe re- 
6tac f a ad c e , & recla* c t ad a r , k<1 e c ad a x : fi vt f a ad c c , ita nat a f 
ad a y proportio re&ae c t ad a y cofhponetur ex iifdeih duabus nelenpe t» 
ratione rcclae c t ad a r & icdUe fa ad c c : erge vt a fad a x , igaftVaiPayt 
crgo tcropus figurar/ ajr|)g ad^tcmjpus fjgHf*c tjii tfy vt rc&aa y ad c t. 

p r\ 6-p a s 1 x 10 xxxi x.. c, u >v 

Q I ijfdcm manentibus ( Ttg. 73.,) %ijra? f ajJa,ie ctlsfint : trap$iia ; 

>3 ^.ytretfafaa^ hr^jta fers&a cc ,a4tJ, pftfto^cndumltftjfiaf» 
^xf^ntur ^tcuB^uc &Qp<xpon*\itfrsb q 5 .f>oicjfi^»j^ ^aiihcffip 
^£#4tam af a^ce^acjjrgatwi^ ahftbfiicbiiropj^iaieirtq^aw&perior 

propofitio affumit adeffe in figuris fa^hkCfcUjuis^r-:? vA ..z mrn 
Rc&ac f h ,clprodqclx. ; qf^^ vt 

fa ad h rVitacft cc «d t L jf{ a*a^d .^V^t^ct^^il f|^^ fiA |n > r I ^|quAy'; 

e e ad 1 1 , Ita h c ad ri t : crit vt irji a.ad ntr itVn c aa n t . & per conueWio- 

nerh ra^iotifs vt m a arf & ^§^^1^^^^ 
^r ad fed- vt .V^ tx V^etf l^tAW! Itt rriSVd e>, r TtV J f {j aV 

c s , & attcrnando vt m a4i^ii8tiWW*¥>«r^ 
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mrvt*H» %4»q»it«ncad«i5 fed vtmaadmq,ita faadqg: fcvt 
n c ad n s , ita c c ad f i crgo vt f a ad g q , ita c e ad f i ; & altcrnando vt 
f a ad c e ita q g ad f i , quod erat dcmonft r andum . 

PROPOSITIO X L. 

Llnc* f g h , ei I fint parabolica; (F/g. 7$. ) caique tangant rcflaf 
a r, ct inpunctts m, ri. 
Oftcndcndum cft idem quod in fuperiorc. 

Ducancur rcc*tx m f,*n c, occurrantquc rc&isqg,rh, fi, clinpun- 
8isb,*,y,z. Quoniam pcr fupcriorcm vt f a ad e c , ita cft qb ad f y j 
erit alternando vt f a ad q b , ica e c ad f y ; fcd vt quadratum f a ad q b , 
vel vt quadratum m a ad m q, ita per duodecimam tcrcij tetragonifrai- 
corum cft re&a f a ad q g » & ita ctiam eft rcdta c e ad f i; crgo vt rccla 
f a ad q g ita eft re&a c c ad f i , & altcrnando vt recta f a ad c c, ita rc&a 
q g ad f i , quod erat dcmonftrandum. 

PROPOSITIOXLL 

LIne«fgh, cil mancant parabolicas (F/g.y^.) fcdcarumdia- 
mctri lint m a , u c , & ordinatim applicat* f a , c c 
Oftcndcndum cftidcm quodin fupcriorc & in trigefima o&iua. 
Ducantur vt in fupcriorc rc#a? m f , n e , occur jantque re&is q g , r h, 
f i, cl in b, x , y , z, Quoniam per trigcfimam nonam vt f a ad c c »ita 
eft qb ad fy ; crit aUernatido vt f a adq b, ica e c ad f y : fed vt rc&a fa 
ad q b, vel vt rec"ta m.aad. m q, U» cx gcncracione parabolz eft quadra- 
tum f a ad q g, & iu etiam eft quadratum c e ad f i : ergo vt quadratura 
f a *d quadratum q g, ita eft quadratum c c ad f i \ & altcinando vt qua* 
diacum f a adc e > «a quadratum q £$d f i ; ac proinde vt rc&a f a ad c e, 
itt re&aqg adfi; quod erat dcmooftrandum. 

PROPOSITIO X L 1 1. ' : 

RE&a b d { Fig. 75. ) fecla fie bifariam in c , & fuper bafibus b c, 
;cd , infiftant trapezia a b c n , i c d m*a?qualia, fimilia , & fimi- 
litcr pofira ; f ungatur rcc>a a m occurrcnsredx ciinl.-ponatur ma- 
grittudo-A rcrri p«r re&am dc> prrm6 quidcm ita vt veiocitatis nicn- 
turw Qnt mpptw arquali* «V firoilia , fccundo vcro ita vt velocfcatis 
menfura fit trapczium ab d ml: ' ' r 

Oftendcndum cft tempus trapezij a b d m l cflc ckiplum tcmporis 
tra^ezir ictiin^vef a b c n , dc quantum tcmpus additur tcmpori txa- 
j^ezfj t c; 'd rn. pfQDtcr ablat.ior>crif vclocitatis trangulari* 1 1 m , tanturn 

d^txmp^W 

Quoniam 
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Quoniam trapezia a b d m 1 , i c 4 m habent Utera ab,dm»&ic,dm 
proporrtionalia 5 pcr trigefimam nonam propofuioncm habebunt pro- 
prietacem afiumptaro in figuris trieefimac o&auar. Si igitur vt c d ad bd 
hoc eft vt vnitas ad binarium , ita hat c i ad b o ; vt eft rctfta b o ad b a 
xqualem recbe c i , hoc eft vt binarius ad vnitatcm , ita pcr trigcfimam 
octauam erit tempus trapezij a b d m 1 ad tempus trapezij i c d m , quod 
erat vnum ex demonftrandis. 

Rurfus quoniam tempus erapezij abd mcft duplum temporis trape- 
zijlcdm, quod cft arquale tempori trapezij abc n ; erit tcmpus trapc- 
zij abdml srquale temporibus fimul xquaiibus inter fe trapeziorum ic 
d m , a b c n : ergo quantum add itur propter ablationem vclocitatis triaii- 
gularis i 1 m , tanturadem dcmicur propter additionem velocitatis anl: 
ergo &c quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO X L 1 1 1 

I^Sto.( Fig. j6.) quatxunque fTgura famih comprehen/a fubrc- 
^&is m a > a f & fub linea curua , vel re&a m i h. Incelligacur ma- 
gntcudo A pcr lineam fadcferriea tocali verocitate , cuius mcnfura 
lic fTgura famih ad pofitioncm recla» a m ^ vc ficuc ci parallela recla: 
a m Tc habec ad g h eidem parallclam , ica Cit velocicas incegra magni- 
tudinis A poficae in quocunque pun&o c, ad velocicacem cocalem 
eiufdem confidcrata: in quolibet alio puofto g- Tempus eiufmodi la- 
tionis fic B. 

Oftendendum eft fi incclligacur eadem magnicudo A recro ferri i 
punc5to a ad f , mancnce eadem totalis vclocicacis mcnfura fa mi h, 
moram huius lacionis elTc a?qualem tcmpori B. 

Iftud pro axiomate haberi poteft , nec apparet vlla diuerfitatis morae 
caufa,cum eadem fit vclocitatis menfura, nifi quod rctrogrado ordine 
furaitur ih regreflu j fcd nihil id obftat, vt patct , quo minus veriflimum 
fn in cafu przfenti, quod dici folet, eandem reirfd effe Yum Athenk jbeh^O- 
Thehk Athenti : ergo &c. quod crat dcmonftrandum, 

PROPOSITIO XLIV. 

EStofamih triangulum reclilineum ( F/g . y6- ) cuius lacus ab 
diuifum fic bifariam in c \ redaque f c in g, & f g in c. Intclligatur 
magnicudo A ferri a pun&o quictis f ad a tcrminum lationis manen- 
te cadcmvelocitacilfntcgra: racnfura fam. Tempusquod inlatione 
c g iropenditur fit B* 

Oftxndendum eft, ccmpus quod in lationc ca confumitur eflc 
aequale tempori cidcm B- 

Rc&a a c diuidatur bifariam in d & complcantur parallelogramma i c 

Mm 
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do.madn; re&a d o fecet rcdam m i in I , & pun&a n , i iungatur rectt 
n i. Patet tr iangulo m n 1 fimile eiTc triangulum i o 1 & aequale , itemque 
triangulum f g n , cilm latera homologa m n , o i , g f fiftt aequalia & pa- 
rallela, itemque latcra homologa nl,lo,hg. Patet qudque ciimol, 1 
n fint aequales , quatcunque in tnangulo om n agatur parallela bafion, 
eam bifariam fecari occurfu tc6kz m 1. Idem quoque liquet de triangulo 
n i o cuius bafis o n bifariam fecatur occurfu recfcc i 1. Ad pofitionem igi- 
tur tc&x a m condi&a ratione arqualia funt triangula mlo,mlninter 
fe , itemque triangula o 1 i, 1 n i. Id vero habent triangula o 1 i, n 1 m cum 
ad verticcm 1 fint conftituta , vt fubcontrarie* iaceant. Ergo fi per retUm 
6 i deferatur magnitudo A fa&o lationis initio in i , & fiat triangulum i o 
1, vcLi ln mcnfura velocitatis : eadem vero magnitudo feraturper re- 
6lam m n pofito lationis initio in n , & menfuri vclocitatis trianguloml 
n vcl m 1 o , tempus lationis i o erit pcr fupcriorem aequale toti morx la- 
tionis n m. 

Complcatur parallelogrammum h g a r cuius latus h r occurrat re&is 
d 1 c i in q , s , tc&* vero i o produ&a occurrat tc&x aminp; agantur 
re&arpq»os. Patet igitur trapezio i c g htfle xquale, fimile 8c fimili- 
ter pofnum trapezium p a d q , & trapczium o d c s patet quoque trapc- 
zium m a d o ad pofitioncm rc&z am ciTe duplum condi6ia ratione trapc- 
zij p a d q , hoc eft recbc m a parallelas trapezij illius cflfc duplas paralle- 
larum trapezij iftius : eademque de caufa parallclas trapezij n d c i clTc 
duplas trapcirj o d c s. 

Si igitur magnitudo A feratur a pundo d ad punr5tum a, & mcnfura 
totius velocitatis fit trapezium d q p a ; magnitudo vero C eidem A pror- 
fus arqualis feratur pcr eandem d a, fed menfura velocitatis ponatur tra- 
pezium d om a ; tempus quod impcndct C in decurrcndi aderitdimi- 
dium temporis quod infumet A in eadem re&i a d percurrenda ; nam vc- 
locitates ad po/uionem tc&z a m fumptar in trapezio maiore funt fingu- 
lar duplae velocitatum fumptarum in trapczio minore i ergo vt>vclocira- 
tes ita reciproce tempora. Similiter tempus qtod impendet C in pcr- 
currendo fpatio c d crit dimidium temporis impenfi currente magniudi- 
nc A pcr idcm fpatium c d. Si igitur magnitudo A fcratur pcr g c velo- 
citatc totali notata trapezio h g c i,tempus illius lationis erit $quale tcm- 
pori quo fcrretur per re&am c a lationibus c d , d a quarum menfura fo- 
rcnt c i n d , d o m a. Quoniam vcro pcr 42. prop. quantum tempus addi- 
tur tcmpori trapeztj n d c i propter ablationem vclocitatis triangularis 
n 1 i , tantum demitur tempori trapczij a m o d proprcr additionem vclo- 
citatis triangularis mol fubcontrarie pofitae trirogulo n 1 i ; patet tcm- 
pus quo fertur per g c effe aequale tempori quo feirur per c a : ergo tem- 
pus quod in latione c a confumltur eft aequale tcmpori B, quod erat de- 
monftrandura. , . 
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COROLLARIVM I. 
Sicuti oftendimus tcmpus quo pcrcurrirur fccunda pars c g c(Te arqua- 
le tcmpori partis primac a c, ita prorfus oftendctur tcmpus tcrtiar g c eflfe 
arquale tempori fecundae, & fic de aliis vt patct : fingularum igitur par- 
tium a c , c g , g c &c. tcmpora funt intet fe arqualia. Iftud porrd alia via 
gencraliorc oftendetur in propofitione quinquagefima. 

COROLLARIVM 1 I. 
Anonymus hoc ipfum per rcdu&ionem , vt vulgo dicunt, ad impotfibi- 
le primus demonftrauit eximia ingenij fubtilitate in epiftola ad Gaflcn- 
dum mifta & inferta fub calccm tomi fcxti. Porrd ex demonftrationis 
progreftu liquet ad hoc vt intra finitum tempus percurrantur partcs illz 
omnes fpatij proportionalcs, tempus quod in percurrcnda maiore im- 
pcnditnr dcberc e(Tc maius tempore quod infumitur in percurreuda mi- 
nore fubfcqucntc , non autcm xquale vel minus. 

PROPOSITI XLV. 

Ilfdem mancntibus (Fig. j6. )in percurrendo fpatiog f plusimpen- 
ditur temporis quam m pcrcurrendo fpatio c g. 
Quoniam cnim velocitas defignata triangulo h g f habct tempus arqm- 
k tempori velocitatis notatar triangulo i f h arquali, fimili,& fimiliter po. 
/ito ; cum tempus vclocitatis hf i minuatur additione velocitatis hfc g, 
patet velocitati hg c i refpondere tempus breuius tempore velocitatis h 
g f , quod erat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XLVI. 

EX g h producta ( Fig. j6.) ablcindatur m fchemate fuperiore re- 
&a h t a?qualis ipfi g h & ducatur recla f t occurrens reda? c i m 
u i ponatur magnitudo B habere velocitatis fua? totalis menfuram 
triangulum f u c , iicuti magnitudo A triangulumJhg ; ac proindc 
magnitudo B duplo fit velocior magnitudine A, &incipiant eodcm 
momcnto moueri a pun&of. >{ » j i » 

Oftendendum cft tempus quomagnitudo B defcretur ad pun&um 
c eiTe minus cempore quo magnitudo A deferetur ad punclum g. 

Quando cnim magnitudo B pcruenerit ad g , cum vclocitas illius t g f 
fit dupla velocitatis hgf pertinentis ad magnuudmem A, infumpferft 
tempus arquale dimidio merar quam infumit A in percurrcnda linca f g : 
fedtempus quocTB rmpericlft in pcrcnrrenda partc g c cft pet fuperiorcm 
brcuius temporequod infumpfit in decurrcnda partc-fg ;%ft crgo bre- 
uius dimidto temporis quod A ponit in decurfu rc&ar f g. Cum igitur B 
in motu per -f g confumat dimidium temporis competentis magnitudini 
A prodeeurfu fpatii f g , & in motu per g c impendat minus dimidio, pai- ' 
tet totum tcmpus lationis f c pro magnitudine B cfic minus tcmporc la- 
tionis f g pro magnitudinc A, quod crat dcmonftrandum. 

Mfll 2 
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COROLLARIVM. 
Ex modo demonftratis patec quid rcfpondcri oporteac Gaffendo dflm 
romo 3. pag. 56*8. n. 10. Lugdunenfis Edicionis ica irttcrrogat. ^udfr^uid 
t mptdut quomintis illttd ( ncmpe B ) ptrutnut in c todem temfore uuo ifiud ( vide- 
licet A ) injr t Rcfpondcri enim dcbet prasfentem dcmonftrationem illi 
rci obftare ; candemquc obftituram fi ingcnita virtus motm & propor- 
tionalis addatur vtrique magnitudinf raoca*. . > 

PROPOSITIO XLVll. 

Ilfdem manencibus ( Fig. 76. ) oftendcndum cft magnitudincm A 
ex pundto f ad parces g deferri non pofle Ci totius velocitatis men- 
fura ponatur «Te triangulum fma, & fi certum quo incipiat mouc- 
ri temporis inicium ftacuatur* 

Lata enim fi iieri poteft fic ad pun&um a intra tempus B > rcdta f a fc- 
cetur bifariam in c ; tempus autem quo percurrit fpatium c a fit C ;crit 
B maius tcmpore C ; poteritquc C tocics rcpeti, vt multiplcx ipfiusfit 
maius tcmporc B, illud multiplcx fit D; numcrus verd denominacor ciuf- 
dem mulciplicis vel binarius,vel ternarius , vcl quaternarius &c. fit E. 
Quot habec vnicaccs E , coc fumantur ,ac,cg,ge, cb continue* propor- 
tionales in ratione re&ac f a ad fc ; hoc eft in ratione dupli : fumi cnim 
poflunt cura finc infinitac numero. Quoniam temporis fpatia qu* in de- 
currcndis rectis c b, e g , g c, c a impenduntur func per 44. prop, fingula 
arqualia tempori C , erunt illa fimul fpacia arqualia tempori D , curn illa 
fimul fumpta ex vnaparte»& D ex alia fint aeque mnltiplicia fpatij 
Magnicudo igicur A dclaca cx pun&o b ad a infurapfcric cempusDmaius 
tcmporc B quo percurri ponitur cota f a : atqui B cocius lacionis cempus 
ciTe maius quam D cempus parcis pacec : eric ergo maius & minus , quod 
cft abfurdum. Non ergo moueri poteft ad quodcunque punclum a defi- 
gnatunr rrr linea f g ad partcs g , quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. ' 
Magnitudo A incipiat moueri kpvn&o g viruire raotrice ingeoitl g h, 
quz in mocu augeatur ivtxca rationem rc&arum parallelarum i s, q I, m r 
inclufarum inter re&as rah.hr; ica vt idcm eueniat in ifto cafu in per- 
cuK.cea<U linca g a quoji in alio , folumquc difcrimep ..fo co fu quod vir- 
cue g h hic fic ingenica, ibi aducmitia. Ex dcm^ftr.aN*wis, propoflcac mc 
tfcojio liquct non fcqui cx hachypothcfi abfurdu»4cnaanftwcii in pr«- 
fcnci propoficione. Cura enim ad pundtum h non fint ni(vaUAf rd finiti 
termini progrcfuonis dupl* cuius primus tcrminus fit a c , non poterunt 
fumi poft priraura terminum a c tot termini quot vnitaces concinentur in 
nuracro E : demonftrationis enim ratio oftcndit tot poffe fumi, quia furft 
quotcunquc poft a c > ita yc nullo numero finttp.«»hauiiri p«0iot. 

- • ? f 
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. PKOPOSITIO 5CLVIII. 

IN cafu primi poftulaci £Fig. 76. ) dari videlicec vircuceni mocri- 
ccm natiuam graAii defcendenci,non re$c objicicur cx demonftra- 
cionc fuperioris propoflcioUis mocum fore impoflibilem , vcl in in- 
itanri, fi vt concraria opinio vult , accclerario velocitans fiac iuxca 
racionem fpatiorum qiKE docurrontuc. • J 

Ifti propoluio plane aperta eft cx corollario ppoxime* fupertoris pro- 
ofitionis , virtusenim mocrix natiua repraefentacur parallelogrammo g 
r a , ciim pun&um g poffic vbique defignari intec a & f pro modo vircu- 
tis natiuac dcfignatac latercar parallclogrammi a r h g. Igitur fi incre- 
menta vejocitatis fianc iuxta rationcm recftarum s i, lq vel quod idem cft 
hs,hqaucgc,gd, r atio illa quae motum fieri non poffe probat in fupe- 
rioris propoficionis cafil , cflTac in prarfencis cafu, qfucm alTcric opinio il- 
la quam Gaflcndus impugnandam fufcepic : ergo &c. 

C.OROLL ARIVM. 
Ex dcmonftracis patet lici ifti finem adhuc impofitum non eflc veriffi- 
ma illa dcmonftrationc quam fubtiliflimus Anonymus Gaflendo propo- 
fuic , cum quantdmuis vera fic , non vrgeat in cafu controuerfiar quem il r 
Ic tc pacet, aliter fc habcre affumit.Ponit enim corpus dccidens ex fc 
efle */3*/*r,cUmtamcn*rc ipfa fit fti f *< «^cni quem vtrumque cafum diftin- 
xit Ariftotclcs 1. 3; de ceelo tcxt. 26*. & 27. 

PROPOSITIO XLlX- 

MAncat ( Ftg. 77 f ) raenfura velocitatis criangulum m f a, & ma- 
gnicudo A intclligator fcrri per re&am fa ita diuifam vt fg fit 
dupla re£*efc, ipfiufquc fg dupla fit f c, iftiufque fa , & ita dcin- 
ceps in infinitum .• vt fcgmenta c g, g c , c a fint in proportione con- 
tinua numerorum 1. 2. 4. &c. Si ergo g c diuidatur bifariam in l,erunc 
trcs c g , gl , 1 c aequales s & ii c a diuidatur quactrifariam in i,h 9 r crunt 
illius fegmcnta arqualia prioribus. Sunt crgo aequalia f c, c g, gl, lc, 
ci j ih,h r» ra. 

Oftendendum eft tempora qua? impenduntur in decurrcndis par- 
tibus xqualibus f c, eg, gl &c pofito cnotus initio in f, non decref- 
cere fccundum proportioncm fubduplam , ita vt tempus partis f c fit 
duplum temporis ^OnUCniencis parci e g, & iftud duplum cemporis 

competcncis parti g 1 , &C. 

Parti f c tempus cotnpetcns eft conflatum cx infinitis quorum fingula 
arquant tempus partis eg vt cx quadragefima quarta iiquct : ergo in ifto 
primo pari non feruatur illa proporcio, Rurfus parti e gidem competit 
fpatium quod duabu* fimtii gl, 1 c per quadragefimam o^uartam eandem: 
atqui non conuenirct Wiita illfitiitMorlcin nifi dimfdi^m & quadr?ft >£- 
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fius e g : ergo in ifto pari non fcruatur proporcio fubdupla. Prarterea par- 
cibus gc ,c aper eandem quadragefimam quartam compecunc «qualia 
tempora :atqui iuxta illam racionem non conucniicc nifi dodrans & quin- 
dccim fcxagcfimac quartac parccs ipfius g c X crgo non feruatur illa pro- 
portio: eodcmque prorfus modo oftenditur dc aliis ; crgo &c. quod erac 
demonftrandum. 

CORO LLARIVM. 
Ex fimili dcmonftrandi mcthodo oftendetur neque in vlla alia propor- 
tionc dccrcfccrc ciulmodi tempora. Vnde patet paralogifmo laborare 
Gaffendi dilTcrtationcm tomi 3. pag. eTio. n. 8. vbi contendit aftrucrc 
ciufmodi proportionem in decrcmcntis tcmporum,vt indc colligat motum 
fore in infdnti , fi vcra-forcc hypochefisde acceleratione grauium dcfccn- 
dentium , fa&a in ratione fpatiorum decurforum. 

PROPOSITIO L. 

REuocetur fchema propofitionis quadragefima? tertia? (Fig.j6.) 
& in co redar f a proportio ad fc fit ad libitum data , mancant- 
quc proportionalcs fajfc^fg^fe. 

Oftendendum eft tcmpora partium ac, cg,ge &c. habentium 
proportioncm re&a* af ad cf vt cx o&ogefima fccunda libri progref- 
fionum Gregorij a S. Vinccntio conftat, cffe inter fc aequalia. 

Quoniam triangula fgh,icf,maf funt fimiiia , & eorum bafes f g, c 
f, affunt continue proporcionales, duae earum f a , fc fecabuntur pro- 
portionaliter in c, g ideoque criangulerura difTerentiar efredae pcr rc&as 
d 1 , c i, g h erunt fimilei, ricmpe trapezium m ac i crit fimilc fimiliterquc 
pofitu trapezwu c gh. Rurfusquoniam fimitia ifta trapcxia funt mcnfura 
velocitatisiquam fucccfliue acquirit mignitudo dclata A , tempora illis 
refpondcntia crunt xqualia pcr j6\ & fic dc aliis ; crgo &c. quod crat 
dcmonftrandura. 

COROLLARIVM I. 

En tibi vnb fermeverbo deraonftracumillud cgrcgwim theorcma- Ano- 
nymi,quod nbs in quadragefima quarta demonftrare centauimus in vno 
prxcipuc cafu , fed longiorc anfra&u. Hic vero ftacim fe fe offcrc vcricas 
confpicicndft j xpi& ram abdica Utuerac antc primam do&iflimi Anonymi 
eius inuentionem, cui fine dubio huius theorcmatis laus primaria dcbe- 
tur. ■ m ■■: > v :: 1 1 : : - ,! 

r , .,. C pR O L L A R I V M II. 

Pone per f duci fx parallelam tc&z am, & rc&as af, fx fieriafympro- 
tos cuiuflibcc hypcrbolac ; cum fa,fc,fg,fe &c. finc proporcionales , (1 
pcr a, c, g, c &c. agantur arquidiftanccs afympcoco f x ; fpatia infiftcncia 
reC/tis a c, c g, g c Scc. comprehenfa fub arcuhypcrbolae & fub parallclis 
afymptotQ f x efTe^mja^ia inter fcjdembnfrrauit Grcgorius a S. Vinccn- 
tio prppQfuionc tpoi ^fc hy^cs^^^^^cso li.quet mjra fimilitudo in- 
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tcr terapor a quibus pcrcurruntur partcs a c , c g , g c , & intcr Ifpatia hy- 
pcrbolica infiftcntia iifdcm partibus ; ficuti cnim tempora funt acqualia 
intcr fc, ita & fpatia. 

PROPOSITIO LI. 

Slt parabola m o f f ( Fig. 78. ) quam re&a a f tangat in f , & cu- 
ius diameter a?quidiftet re&a? a m ; re&a f a fit dupla re^fta? f c,ip- 
faque f c re&ae f g. Intelligatur mobile A deferri per re&am f a initio 
lationis conftituto in f , ita vt menfura velocitatum fit figura mffa. 

Oftendendum eft tempus quod impcnditur in decurrenda prima 
& maxima parte a c cffc dimidium temporis quod impenditur in fe- 
cunda confcqucntc g c , & ita deinceps dc reliquis ad partcs f con- 
ftitutis. 

Quoniam t rcs re<5tr f a , f d , f c funt proportionales , & vt cx quadra- 
gefima liquet re&x am, c s, g q funt vt quadrata f a, f c,f g, crunt quo- 
que ipfae redtar proportionales ; ergo vt figurae m a c f o latera am, c s,ita 
figuraefcgq laterafcgq. Si igitur vt c g ad c a , hoc eft yt vnitas ad bi- 
narium, itafiatcs ad quartam fu,vtcftfu reda ad am ita per qua- 
dragefimam & trigefimam oclauam erit tcmpus velocitatis m a c s, ad 
tempus velocitatis f c g q. Quoniam igitur rech c g ad c a re&am eft vt 
vnitas ad binarium ; erit f u dupla rectae c s. Przterea quoniam quadra- 
tum f a eft quadruplum quadrati f c , erit a m quadrupla re&ae c s ; fed f 
u «jft dupla eiufdem c s : ergo re&a f u ad a m eft vt binatius ad quatcrna- 
tium vel vt vnitas ad binarium : ergo tempus quod impcnditur in percur- 
rcnda parte a c cft dimidium teroporis quod impenditur in dccurfu con- 
fequentis. Methodi vero ratio idem oftendit de anteccdentc c g refpe&u 
tcrtiae confcqucntis, & ita dcinccps : ergo &c.quod erat dcmonftran- 
dum. 5 

COROLLARIVM L 

Ex demonftratis liquet proportionem re&ae ma ad cs cffe maiorem 
re&ac m a ad c i , vel re&ae f a ad f c. Cum autcm tempus maioris fit mi- 
nus tcmpore minoris , patet cx corollano fecundo quadragefimae quar- 
tae,motum a puniSto f ad a efie multo magis impotiibilem. Caetcrum fi f 
a, f c fint in alia quauis proportione cafus definittur fimili mcthodo , vt 
patct. 

C O R OLLARIVM II. 

Sicuti in corollario quadragefimae feptimar rcmedium huic incommo- 
do fa&um cft , ita hic quoquc fict , fi f n ponatur menfura grauitatis na- 
tiu* , & initium motiis ftatuatur in g , vcrfus a : infinitudo entm partium 
quibus decurrendis opus foret infinitum.tempus, relinquctur ad partcs f 

rccla: g f , pofica mcnfurl vclocitatis totalis figura m 0 i q f a. 

\ ■ ... > 0 v ; . r.. . 
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C O R O L 1AKIVM III. 

4 • * » * * 

• <k« a- • ♦ ' * *■ . 

Iftud theorcroa plane nouum cft , acque mihi ipfi illius inuentori incrc- 
dibile adhuc forcc,nifivi demonftracionis pcnicus cogcrcr non refilirc 
ab aifcnfu harc cadcm alTcnriendi difficulcas concigicmihi audicoquin- 
quagefima: propoficioni; theorematc illo, Ex iftis verd & cx fequencibus 
liquidocooftac quanci inccrfic geometriam admifccre mpcui,dum dcpro- 
portionc accclcrationum acitur ; fine illa cnim nihil certo ftacuicur ,f<- 
piufqueitur in fcbpulos ; illa autem adhibica inueniuntur rcs quac admi- 
raciont fine diligencifiimo nacurc. perfcrucatori.Abfn camen vc dcillalau- 
de canciltum cogiccmus^quam rfo&ifumus Vcndclinus in cpiftola ad Gaf- 
feodum ( habccur m como cT. Gaficndkarum epiftolarum pag. 428. ) fibi 
tribuk h\s verbi^. Mtrfiniim tum jt me dnfc d^nun* quttrthdt tfuid ftntirtmdt 
cdfu grduium f dddchdt tdpidcm cafurum in centrum >jfuc tciluru ffdtio 6. hordrum. 
At tgo longi dliud inutnio > -dt (trtm fum fernen\urum dd centrum inttd minutd ho- 
t4.ru 12. Dtmonftrdtio Ungd tjt e> Pulcbtxrimd , autyut dt motu grdutum multd bd~ 
Bcnm ignordH fAUfdcict dlitfUdndoy Sed dum eam elucuhroinchoatdm 4 Soutmbrt 
fofirtmo > inttri^ hoc hdhcto t JjgAujm >nim >ncu ffhtricum nihiio cddtre Untiuh 
lUdmftrrfum gfalum lope. lH?r*rMm* simirdmur Archimcdemitt *ju*dr4turd f*. 
rdholts t Mirdbynur ' **> buim demonjlr4tionem frohlemdtii pulcherrimi > o- tcri non 
inutilis in cammune honum. Benk Kdl. Udu 16*33. Hanc ego demonftracioncm 
non vidi vnquam i fed ncc eius amicus Ricciolus de illa quicquam audi- 
uic \ memiuiffetenira i|lius, tom. 2 pag.387. n. 13. & pag.400. n.n. vbi 
tuidtmpmis cxperimenik tortm mnltit tefthmfdt digndiimit contrtrium conpre 
djftrit jjicmpc fphaptarn Yruus/vnciae/longe tardius fcrri fphsera millepon- 

PROPOSITIO L 1 1. 

Slt vt in fchemate quadragcfima? prima^i^.y^.Jparabole fhm 
cuius diaraetcr m a , prdinatim applicata a f. Intciliga tur mobile 
A dcfcrri pcr rc<5tam ma initio lationis conftiruto in m, ita vt-men- 
fijra tdtius vclockatis fit f h m a ad pofitionem reda? f a : fit autcm m 
a dupfa rcc>a; m q, cVipfa m q rccra: m r , & ita dcinceps. 

Oftcndcndu cft tcmpus quod impenditurin dccurrcnda prima& 
maxima partc qa cff? ad tcmpus fccunda? qr, vt cft quadrati diamc- 
tcrad ciufdcm Iatus 5 & ita dcinccps de reliquis ad partcs f iacctibus. 

Quoniam tres re<Sbc n2a, m q yvaft mrrt propo«ionalcs , & vtexqua- 
dragcfima prima liqucc quadraca fa» gq> hr func vc iam d\&z xc&z t 
Cruntipfa quadraca fa,gq,hr proporcionalia, & incer fc vc binarius 
ad vnicacem ; ergo rcc^a f a ad q g eft vc quadraci dtamccer ad lacus ciul- 
dem : crgo vc figurar f a q g lacera f a r <i g , ica erunc figurx g q r h laccra 
g q, r h : fi igicur vt r q ad q a, hoc cft vc vnitas ad binarium > ita.fiat q g 
ad m z ; vt cft m z refta ad a f, ita cric pcr quadragcfimam priroam & per 

crigcfimam 
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trtge^a^q#auam f tcinpus vc|oci^ti$ f aq g »d tcmpui vclocitatis g 
q * h- Qupoum jgUur re#a q r ad q a eft vt vnicas ad binarium , cric m 7 
dupla rcc^a: q g, 8f ipfam z ad q g cric potcftate vt quatcrnarius ad vni- 
tatem. Quoniam vcro reCta f a ad q g cft poteftate vt binarius ad vnita- 
tcm : crit mz ad f a poteftate vt quatcmanus ad binarium vcl vc binarius 
ad vnitatem j ergo m z ad f a eft longitudine ficut diametcr quadrati ad 
eiufdem latus ergo tempus lationis a q cft ad tcmpus latioms q r, vt dia- 
mcter quadrati ad lacus eiufjtJcfffr quatjrati. Methodi vero racio ldcm 
oftcndit dc confcqucntibus : crgp &c. quod crat dcmonftrandum. 

COROHARIVM. 
Quoniam ccmpus partis maioris a q cft maius tcmpore minoris qr, pa- 
tet abfurdum in quod dcducit fluadragefima o&aua propofitio hic rion 
habere vllum locum. Patct quoquc proportioncm rc&ae t a ad q b dimc- 
tientem trianguli eltc maiorcm proportione re&ae f a ad q g. 

PROPOSITIO L 1 1 1. 

Ilfdcm vt in proximc fuperiore irfenentibHs 74. ) velocitates 
funt vt tcmpora a puotfo m initio lationis computata. 
Compleantur parallelogramma afpm,qgom,rhdm. Quoniam in 
fuperiore oftendimus tres rc&as af, q g, r h eflc proportionalcs , & re- 
#am a f ad q g efle vt diametrum quadrati ad ciufdcm latus , erunt tres 
re&ar p m , o m , dmin eadcm racione diametri ad lacus s ac proindc pcr 
o&ogefimam fccundam libri Proj^rcilionura -Gregorij aS. Vinccnciore- 
6U p o ad o d erk vt m p ad m o , hoc eft vt diamcter ad lacus qua<irati. 
Rurfus quoniam in fupcriore oftcndimus ccmpus parcis a q eflc ad tcm- 
pus partis q r vt eft diametcr quadratiad eiufdcm latus ;eric tempus par- 
tis a q ad tcmpus partis q r , vt cft re&a p o ad o d. Pari vcro rationc fi 
continucntur a q , qr, ry,& compleatur parallelogrammum yu.Mm> 
trcs re<5be o m , d m , M m erunt proportionales , ergo vt o d rcdta ad d 
M , ita erit tempus vclocitatis g q r h ad tempus vclocitatis h r y u. In rc- 
cta igitur p m funt menfurat omnium temporum rcfpondcntium omnibus 
tcrminis progrcmonis a q , q r, r y &c. vt cx 82. illa propofuionC/Grcgo- 
rij & S. Vinccntio liquet. Cum igitur tc&a. o m zquec re&am q g , crjt 
vclocitas q g menfura temporis quo4ctcttux A.pcr rc&am m.q ; & jta 
-cciam rh velocixas oftcndetur menfura cemporis quo.cTcfcrcurA.pcr tc- 
dam mr : crgo.tcmpora cocalia ab injtio lationis computata funt vt or- 
dinatim applicatar ad diamctrum m a parabolx m u'f -,fed illac ordinatim 
applicatae ponuntnr efte velocitates ; ergo in progrctiione fpatiorum m a, 
m q , m r &c. tempora funt vt vclocitatcs. (Pcrindc vcr6idcm oftendctur 
in qiialibet ^lia progrcflionc ,,hoc cft , quamcunquc ratioacra habcat rc- 
CVmaad.mq : crgo &c. quod erat dcmoqft^ndum. 

.COROLLA.JLX.yM-. 

Nn 
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grauium defcenderitium acccleracionem , patct in illa elTc geometrice 1 vc- 
ruin illud temsor* totdtid ejfe^tydoemtes etumtoules. Et rclocitatcs fiu. vir- 
cutcmmotiuam dcberc crcfccre fccundum incrcmcnta ordinatim appli- 
catarum ad parabolx diamctrum m a : & fpatia m q , m r , m y cVc. cffc vt 
qnadrata ccmporum vcl vclocicatum. 

PROPOSITIOLIV. 

Ilfdcm manentibus ( ¥ig. 70. ) magnitudo A intra tempus B per ve- 
locitatem vniformem af ponatur pcrcurrcre poffc fpatium mar 
datumfitquodcunquc aliudtempus C maius ipfo B quantflfcunque 
fic exceffus , etiam Ci plurcs annos contineat quam fint fcrupula ho- 
raria in ipfo anno. Vt cftCadB ita fiat fa velocitas ad a x veloci- 
tatcnv, per x ducatur x o complens parallelogrammum x a m o, oc- 
currens parabola? m g f in g pcr ipfum g dudta fit g q complens pa- 
rallelogrammum o m q g. 

Qftcndendum cft velocitatem quam haberet magnitudo A in 
pun&o q, inchoando motum a puncSto m ad a, & pofita menfura ve- 
locitatis acceleratx rTgura fgm a - f fi fola & fine vllo aliomcremento 
deferret magnitudincm A pCr lineam m a , peruenturam cffe ab cx- 
tremo m ad extremum a intra tempus C , & non citius aut tardius. 

Qupniam enim completo parallclogrammo f a m h , vt cft magnitudi. 
nis A conftitucae in pun&o * velocitas f a ad vclocitatcm x a, ica cft tern- 
pus velocitatis rniformis dcfignac* pcr parallelogrammum x a ra o , ad 
tempus velocitatis vniformis dcfignacae per parallelogrammum f a ra h : 
tempus aUtcra velocitatis af hm ponitur B ; ergo vt eft vclocitas x a ad 
vclocitatem af, ita cft tempus B ad tcmpus velocitatis a x : fcd ita cft 
tempus B ad C crgo icmpus vclocitatis a x vuiformis cft C , quod erax 
dcmonftrandum. 

COROLL ARIVM I. 
Apertum cft magnitudincm A carere debere omni virtute natiua dum 
motu accclcrato ponitur percurrcre re&am m a aflurapca menfura vclo- 
eicatis figurl fgma. Nam fi tancillam habcat vt m z latus parallclo- 
grammizmay, manifcftum eft tcmpus C ad tcmpus B debcrc habcre 
proportionem non maiorcra proporticnc reotas faaday.fi enira fueric 
maior , reCta a x cric minor quam a y ; ac proinde in coco motu accclcra- 
to fsmpcr adfueric velocicas ra z vel a y maior vclocicace a x. • 

COROLLARIVM II. 

Gafiendus com. j. pag. 550. n, 29. & 629. n.&.ponic Iapidem ex laquca- 
ri ad tabulatura interuallo duarura orgyiarufn diflicum pcruenire mocu 
vniformi per virtutem acqualem ei quam inicio defcensus accelerati ha- 
builfec ; & compuundo demonftrat annos 5322581. & amplius interlabi 
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©p<5rttrc4b initio illius mouts ad fincm vfquc. Hanc vcro lapidis in dc:- 
ccndendo fegniticm vocac incrtdibiltm , vcra tamen eft fi lapis ponatur tion 
haberc illarn virtutcm deorfum vcrgentem quam cxpcrimur, hue a tcllu- 
re attrahcntc vt ipfe Gaflendus vult , fiue a Generance, fiue aliundc indi- 
tam. Im$ vc ex prarfenti demonftratione liquet , poflct quotcunque my- 
rtadibus augeri annorum eiufmodi cumulus. Falfa tamen omnino & in- 
credtbilis vcrc cft, fi lapis habcat virtutcm illam quam naciuam dicimus, 
& qu*m dum manu illum c fummo laqucari fuftinent pendulum, fentiunt 
omnes. In ifta igitttr hypotncfi virtutts natiuac, examinanda nobis reftant 
no.nnulla,vt quar vulgo dictntur,fcribuntur & crcduntur nouerimus qua- 
tenus geomctra concederc dcbeat. Is cnim fola veritatis rcgula vtitur, 
alicniflimus a partium ftudio quo mens temere ita excxcatur , vt partium 
fuarum omnta probet , aduerfantium omnia improbet. Quod quidem 
nialum etiam tn Hctcrodoxis locum habct,vt de fe ipfoAuguftinus tefta- 
cur ltbro de duabus animis c.p.Ex quo Accidclut >/ auicquid Manicbdi dictrtnr, 
mirit quibufddm modis , non auu fcitbxm, fcd au'u opub*m>crum rjfe, pro >rr» df- 
jnobirem. ( 

PROPOSITIOLV. 

MAneat parabola f g m a ( Fig. 80. ) cuius tangcns o m , & or- 
dinacim applicata f a : magnitudo A intclligacur habcre virtu- 
tem natiuam defignatam parallclogrammo qgxa,&incclligaturmo- 
ueri pcr rc&am q a, ita vt totius velocicacis menfura fic figura q gl f 
a. Re<5ra x o occurrat parabpla^in g } fumacur qua?cunquc re#a q B 
qua? ira diuidaturin s, vt qiWdmum qsad quadracum qB.jGcficuc 
retfa m q ad rcCtam m a. Ponatur rc&a f B mcnfura temporrs quo 
pcrcurrftur tota q a, & diuidarurin quorcunquctemporaBi,<zc,f 
c a?qualia vel ina?qualia. Ex ricta f q abfcindatur q y ipfi fq a?qua!is, 
& ponatur y s latus tranfucrfum hypcrbpla? f E , cuius latus rechim 
fic fF habens quamlibet rationcm ad rranfuerfum ; cx punclis c, z, B~ 
aganrur c d , 2 D , B E ordinatim applicarar ad axcm hyperbola? f E. 

Oftendendum cft, fi mobilc iuxta velocitatis mcnfuram qglfa 
inchoato motu a pun&o q , & infumptis tcmporibus f c, fz, fB, po- 
naturrcpcriri in punclis n, e, a; fpacia dccurfa iqn, qc, qiefle vt 
quadrata dc,Dz, EB. • 

Complcatur parallelogrammum g x f r, vt rcclar a f, q r fint arquales, 
ac proindc quadratum q g ad q r fit vt retSca m q ad m a : crunt igitur rc- 
Ctx q r , q B fccStae proportionaliter in g & s. Intciligatur hyperbola g h 
cuius diamcccr tranfuerfi fit T g dupla reclae q g , diamctcr verd coniu. 
gata fit mR dupla rcclacmq; ducantur ordinatim applicatac nl,c b a & 
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complcanturparallclogrammaqnlt, qeb u ; vc&z vcro f r, bu,it pro- 

du&x occurant hyperbolae iri h, i, p. 

Quoniam pcr tertiam tertij tctragonifmicorum ttcs rc&x m q , t p, 1 1 
funt proporcionales ; itethque tres mq,ui,ub; itcmquc trcs alix mq, 
h r , r f : reCtx r f , u b , 1 1 , hoc eft re&x q a , q c , q n erunt vt quadrata 
h r, tu , p c. Prxtcrea rcclx g t, gu, g r crunt vt tempora quibus decur- 
runcur fpatia q n, q e , q a ; id enim conftit cx quinquagefima certia,cum 
qglfa portio parabolx m gfa ibi tra&atz, fft menfura velocitatis ro- 
talis : fcd rc&x f c , f z , f B ponuntur eflc vt eadem tcmpora : ergo vt re» 
ctx g t , g u ,.g r , ita f c , f z , f B : ctgo ciim q s ad qB fit vt q g ad q r ; 
vt fiint q g, q t , q u, q r , ita cr6rtt qs, q c, q z , qB. Curri igitur pcr vi- 
gefimam primarn primi c6nicorurn qdadrata h t , i u, p t fint Vt Yc&angu- 
la T r g , T u g , T t g : quadrata vero B E , z D, e d fiht Vt rccjcanefula y B 
s, y z s, y c s, triaquC illa reclarigula fint inter fe vttria ifta ob finiilem 
rcciarum T r, y b fcCtionerti in pun&is g, t, u, r & f , c, z, B, patet vt qua- 
drata h r , u i , t p , ita eflc quadrata E B , D z , d c. Vt igitur quadrata E 
R , D z , d c ita funt fpatia decurfa q a , q e , q n , quod erat demonftran- 
dum. 

C OR OLLARIVM I. 
Quoniam fpatia dcciirfa q n, q c funt vt quadrata t p,u i ; quadrata au- 
tcm t p , u i funt vt re&angula *T t g , *T U g, vel Vt y c 5, y z s patet fpatia 
q n , q e cffe vt re AartgUfa y c s-, y z s. 

C O ' R O L 1L X *K I V M 1 'I. 
Si virWis natiuie merifura poriewtur parallelogrammuni ra a M G 
quodcunqiic ad partes o^ofitas p»t*llttogfaTnmo m o xa, & flguraG 
mlf M confticuerctur menfura totius vclocitatis; temporum, vcloeita- 
(um»& fpatiorum comparacio ita percurbaretur , vt nihil ccrtum cx dc- 
monftratis ha&enus quod colligcrera , occurrerit. Hinc fa&um eft vt na- 
tiuam virtutcm, prout a nobis iuhdka fuit cum parabola, crcdidcrim iun- 
- &um iri ab iis qui Galilxi hypochefcs reducere volettt ad grauia conft- 
dcrata cum grauitatc ilfa natiua , quam rc jpfaobtinent. 

. PR OPOSITIO L VI. 

/~*\ Onfcruntur duae illa? hypothefcs, & oftcnduntur non tanto 
\ jdiftcnc y vt vna rcfcllatur aperte! pcr obfcruati^nes, quibus altc- 
ra ad amu/Iim quadrct- 

Efto Cf«t. 8i. ) triangulum m a f , cuius latus f a , 1ta diuifum fit in c, 
vt ficut eftTcptenarius aH tcrharium ita potcftatc fit f a ad f c, & f c ad f 
g , itcmquc tg ad c f , demumquc f c ad f b. ErUnt igitur per dcmonftra- 
ta in 82. progrc(Tionum apud Gregorium a S. Vincentio, vt f a ad f c, ita 
continu^ ac,cg,g c , e b. Vcz b ducatur b n parallcla reftx a m , com- . 
plcns triangulum fb n ; pcr n ducatur n o ratus parallelogtammi n o a b, 
quod ponatur mcnfura natiux Yclocitatis magnitudinis A ; trapczium ve- 
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rb h m i b ftatuatttr mcnlur* t&frhl* feK>c4tatiT rrugnitudinis A 3clatx ex 
b in a pcr re&am ba. Quoniam a f re&a ad f g ponitur longitudine vt 
feptenariusad terrtarium, ve* vteTj.arA 27. Si oj.iducatut in 27. gigncrur 
numcrus 1701. cUius radix quadrata eft ciftiter 42. ac proinde nunacri 6> 
42. funt vt ioogitudincs a f , c f ; vtl vt a c, c g. (^uatuor igitur rcdbc ac, 
c*g, ge, cb funt vt numeri 27. 42. 6\. oS.crfctcet,ita vt error Tron accin- 
gac vnicatem integram: fomma vcrd ifttorum quatuor numcrorura cric 
250. Talium igitur 250. ent-tota 1> a , qualium ac,cg,ge,eb funt 27. 
42. 6^. 98. Si igicur rec%a b a ponatut partium 24©.^runt b-e/c-g, gc, c a 
parcium circitcr 28. 43. CT5. 102. Ek prop.ofitione igitur quinquagefima 
tcropora quatuor qmbus percurruntur parccs b e,g e,gc, ca funt interlfc 
arquatta. 

Venio iwn adexpcrimerrtum Rcucrendi t>. Riccroli lib. 9. Ahmrgefti 
{cBt. 4. coip. «6. n tt.^uotfinftonbrtiertfi AfinetTorum turri altlpcdcs 280. 
fumpfitife fc<narrat. <Is Tgitur cum ante annum i54o.-planc ac<ittiefcerflt 
proporcioni iUi a Galrkeo tradita? , patauit globura argillaeCum vncia- 
tum a&o , etrmque c* fumma iWa turri demiftt,~cV tetnpus dclatioriis di- 
menfus r efr pcffentfsquafqUeV fbratiorres perpendicuii ad id dcflinaxixon- 
fkfences firnu1 J h6far minueum vrtUm fecundum,, veihorfc vniuslparcicu- 
bfm cfcr mUltfimamfexcehccfimam. Bxpcrws aucemeit-ghytram cr>nfc- 
«Mfe pedes 15. poft vrmm rempdris mcniuram , fiuepoft fex vibratione* : 
^oft dbas, cTo. pofttres, 135. poft qcratuor 240. Primura igitur interual- 
• fcMhlhucnic pedum 15; fecundum, 45. teftium, 7$. quarcum 105. qui nu- 
-irferi ! fiirtt vc 1.3.5.7. prouc Gaiihcus primus cos V^p^oraffe clicitur.lfta 
tarricn irtcerualla hon Cx^haufertmc , Vt paret , totifn ait|itudinem turris 
•tfd^bafim vfque , ficuii optandum fcra^c ^&r ficuti or/taffe jfift-RiccTotus ta- 
f cis iritcHigitur Cx varra mutatiorie mcnfurtc ttmnoris : nim in aTio cxpe- 
'fimentp fumpfic vibraciones fex cdm vnias femifle in lingulas tcm,poris 
Bienfuras ; attamen turris illa pedum 280. non fuit fatis alra pro quatuor 
menfUrrs , 8d hiimilior pro quincjuc , vt idcm^RiccioluVCjia^ nairat. " 

Vt-autem comparatio quaminftituctCparaTmis pcrfpicu^.lntclfigatUr 
7 habenda funt prx oculis duo fubrec^a lxtercUh , quorUm prfffto coritine- 
tur iftud Riccioli cxperimentum, cum quadratis vibritftfnUra : alctrUm 
aucem laterculorum reprarfcntat pcdcs in hypothefi altera dccurreoHos, 
Intra temporis fpatia acqualia ; intra primum,"28. intra'fecuh4um.45/&c. 
adduntur ctiara quadrata vibrationum neceffariarum ad hoCVt lu<taRlc- 
cioli& Galilxfnypothtfim pcrcurr^crctur ^nnmctuVrietr^m ^fc^un^o 
-laterculo adfcripfus. Repcriuntur ver6 iftt^uaarata,ri vt fjtaffnm pV- 
dum latcrculi primi ad fpatiUm 28. pcaumlatercdh^^ftcuhclijna^at^u 
brationum primi laterculi quadratum videlflpet 6*8.t^e _ crilm quar- 
'tus numerus eftquadratum vibrationum 8. circittfi:, acf hocVt Jm '"tyjjK*- 
thcfi Galilati pcdes 28. percurrcrentur ai> initm hldtus^c^eh^ 
titcr vt fpatium latcrtulrprimi 60, ad fparittm ^^.iatcrcuU fcciirnyi , fic 
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cft yihratioiium quadr.atum I44,ad 173. Hoc 
^upquc pajtfo vt 55, a*l 137. lta fiant 524. aid 
p 5 328. Radices vcro quadtatx iilorum namc- 
rotum dant vibrationcs laterculi iccundi 
ncmpc 8. 13. 18. 24. circura circa. 

Porrd cx conlpcdiu & comparationc la- 
tcrculojrum liqucc quac in fenccntia fecundi 
decurruntur acquilibus tciuporibus , in hy- 
pothcfi latcrculi Gahlarana pcrcurn debcrc 
non admodum diucrfis tcmporibus, ura po- 
ftremum poftrcmo quadrct,ncc tertium a 
tertio difcrcpet : lccundurn vcro a fecundo 
dirTcrat vna vibratione ; primum deniqUc a 



1f TT7^;primo duabus, Quac certe fatis leuia funt, 
ncc obftant quo minus totum id velrefun- 
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datur in vitium Obferuatoru aliquod quam- 
uis occultum.vel in aerem ambientcm,vel in 
aliud fimilc. Gaficndus acccrimus huiushy- 
pothefcos atfcrtor in diflertatione dc mopi 
imprcifo n. 35. pag. 556. tom. 3. cdit. Lug- 
dun. &.\n cpiftola ad P.Honoratum Fabrum 
Societatis noftrac pag. i6j. tom. 6. candidc 
fatetur circa ipfa initia obfcruari non poffc iuxta quam progrcfflonem 
numerorum fiac . ifta accclcratio, idque omncm diligcntiara fupcrarc.At- 
tcndi cjuoquc hic dcbct conditio cxperimcnti a Ricciolo fumpti. Iwe- 
' grum tempus totius defccnsus fuit nongcntefima particula vnius horar, 
cliuifa vero fuit in viginti quatuor alias particulas vibrationibus totidcm 
refpondcntcs. I-Ua breuiflfima tcmporis morula globus ocio vnciarum 
argillaceus fumma pernicitatc prartcruolauit duccntos quadraginta pe- 
des romanosjinterea vero annotatac funt vibrationcs, dcfignatac funt ocu- 
. lis partes muri quibus fphacra illa refpondit intcr cadcndum. Hatc ccrte 
omnia fuadcnt in pcdibus numcrandis & atttibucndis brcuiculis illis 
tcmporis momcntulis poiTc committi etrorcm nonnullum ab cxcrcitatif- 
firoo quoque. 

r ' His ita perpenfis mihi nondum fatis liquct cur P. Ricciolus iftam Ba- 
* Iia^T *V?Jft*t ipft teftatur, fententiara dc numcro opinionnm cxirnat, 
~4ctrUjd'&4ueTj Neque enim fatisfaccrc videcur dicendo illius 

oppojftjtm fihi f Ht tffts difutrunt ohftrtutionihkffuit , um non tffe prohdhi- 

ie tdkium f fcd tuUtns *c ctrtum it>f*Uihilijcitntik PojfKo-mdthemJtic*. Nara non 
eft adhuc cu^dlens harc cxperimcata, cfto certa fint , oppofita effc fcntcn- 
tiac illorura Autorum ; ncc Ricciplus oftendit fi vera fitB.aliani fcntcntia, 
non po(fe cflte vcra illa cxpcritrtcnca. Adnotandum vcr6 hic ccnfeo B ilia- 
num nobilcm Gcnuchfcm dcditiiTimum fuiiTc expcrimentis capiendis 
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cum initio Galilaci fciuentiam fequcrctur , dtfccffrflc poftea ab illa,rt ipfc 
Rtceiolus narrat lib.o.fetSt. 4. cap. io\ n.24. Noftram itaquc hac dc rc 
fententtam concluditnus hoc di&o , nondum allata eflc cxperimenta qux 
falfitacis conutncant Balianam opinioncm ; crgo &c. quod crat nobis con- 
ititutum. 

CORO LLARIVM I. irri 

Aducrtcndum cft quod in fccundis & quartis fpatiis latcrculi vtriufque 
inuiccm collatis nulla fcrc fit difcrcpantia , maior vcro exiftat in aliis, id 
oriri cx optionc proportionis quam pofui eiTe inter interualla a f , a c , & 
inter velocitates a o natiuam , & o m acquifitam > dum magnitudo A po- 
nitur in pun&o a. Cutn cntm obferuata a Ricciolo interualla narrentur 
eiTc vt 1. 3 5. 7. ( quod quidcm mathcmatice' e(fe non poteft falua natiua 
grauitate mobilis, fi mterualla fintjt quadrata temporum , vt in quin- 
quagcfiraaquintaoftcndimus) fumpli proportibncm re&ae af ad f ^eam 
ipfam eite , qua: numcri 7. ad 3, Quod fi pofuiffcm diuerfam , hoc eft , aut 
paulo maiorcm, auc paulo minorem, inacqualitas fpatiorum obtigiiTct 
difpcnfata aliter , nec tanta apparuiffet in primis & tcrtiis fpatiis. iftud 
itaquc mihi adfcribi debet ; methodo tamen pari poterit feligi propoftio 
tt&x afad f g quz numcns illis aptitls adhuc congruat : cumque prdr 
portio vclocitatis a o ad m o ignota nobis aliunde fit quam ab obfcrua- 
tionibus»ea deligenda erit quac illis quam optimc conueniat. Vcrum qui- 
dem eft j fi velocitas b n vel a o ad vclocitatcm g h fit vt terharius ad fep- 
tcnarium , non poflc alitcr diuidi illa quatuor fpatia , quam a nobis diui- 
dunrur infecundo diagrammate: fcd ad ftatuendam ciufmodi proportio- 
nem nihil inducctc nos debet, nifi concordia illius cum experimentis. 
Quapropter cum non dubitcm quin alia proportio re&ac a f ad a c mclitis 
adhuc rcfponfura fit illis , eam cligcndam rclinquo ftudiofo veritatis in- 
dagatori ; mcthodus vcro fcmper erit cadem. 

COROUARI VM II. „ ; p 

Si cadcm magnitudo A ponatur ferri bi» per tdera fpjtttum b a jfeiiael 
quidem iuxta Gal>'ari fcnfentiaro» & ternpus lationis nt B , ttcrum vcro 
iuxta Baliani hypcth.fim lempufquc lationis fit C , ( mcthodus prarfcntis 
propofitionis ( vt patet ) non affumit tempora B, C fore xqualiajfed tan- 
tura fi fpatium b a.diuidatur jnquatuof partjcs r iqjWAnumcros.fecujidi U- 
tcrcult s8. 43. 05 io2»quatuoTfaEiesdteri*4>omJ^^^ 
me intcr Te arquales in hypothcfi GaA>lar*na> in Bali^niana^uxcfla o^uor 
partes tcmporisC illis rcfpondenees efle prorfus xquaLcs.intcrJc. Rqc 
entm femel conftttuto quatuor partcs tam tcmporis B quam C etTe dcbt- 
rc in vtraque hyporhefi, (altem quantuna. ad fenfum attinct, jcqufales^iul- 
la fupereft nobis ratto qua dilcernamus v|tum magt>ixudo A^p >( g}opus 
argiilaceus ex /umraaturri A6neUosum 4craiff^i»ja^ T RiiCxioio iui^utuple- 
fit cadcndo ccmpus B,potiavq»iw lowpgi^. Qua^,cttini/, fi x m 
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PROPOSITIO LVII. 

SAtisfit dubio occurremi aducifus ha#cnus dcmonftrata dc narj- 
ua virtutc. 

Vnum prxtcrmiflum videmus , quod ne labem aliquam illi de natiua 
virtute opinioni infcrre potfk h|c nobis proponendura fimul & difloluen- 
dum ccniemus Oftcndimus in 48, propofitione virtucem naciuam gra- 
uis impedirc ne demonftratio Anonymi noceac hypothefi ifti : atqui dura 
grauc furfum proiedlum incipit deorfum recidere , in punfto illo reflc- 
xionis virtus natiua deorfum premens eliditur & quafi nulla reddicur per 
aequalcm vim furfum crahcnccm , & aquilibrium conftitucnccm ; graue 
igitur in hoc cafu moueri non poterit. Refpondeo ifto argumenco de- 
monftrari fcncenciam noftram & Ariftotclis 1. 8, phy f. c. 7. & 8. d*ri nempe 
oMttem xn puntlo reflexlonU. In ifto igitur cafu plurcs Philofophi fccuti Ari- 
ftocelcm qucm re&e* cxplicant Conimbriccnfes in ca. 8.1ibri illins quzft. 
1. conteadunt dari morulam aliquam tcmporis qua proicdtum quiefcac 
ab omni motu, quia tunc perinde cft ac fi nulla illi eflec virtus deorfuru, 
nullaquc furfum vcrgens ; cantumque poftea ccnfecur acquirere virtutis 
deorfum quancum remiccitur virtus furfum quia vero aer fubie#us rcfi- 
ftit motui deorfum & illa rcfiftentiadcbet vinci virtutc aliqua detcrmi- 
nata, tantum dcbet remitti virtus furfum, quanta eft illa virtus furficiens 
ad fcindcn^um acrem : crgo quics tamdiu durat, quamdiu rcmittitur Hla 
virtus, Jicque enim remittitur in inftanti»fcd fuccefliue. Proptcr iftam 
rationem exiftiraaui dari oporterc quietem in pun&o rcflcxionis,fi aer 
vinccndus fubfic; fi autem nihil fubfic, fcd vacuumponatur medium, crc- , 
didi quietem non fore neceflariam : nunc vero proptcr illius dcmonftra- 
tionis rationem conuincor neceflariam e(fe etiam in vacuo , fcnccncia ifta 
Baliani pofica, morulam, vc tantifper acquiratur virtus aliqua cctta, cu- 
ius opc vitetur illud incommodum. Itla porrd morula decerminanda erit 
a principio aliquo^xcrinfcco, fi'incrinfccum nullum adfic exigenspociu* 
'hamc quamiUam : crgo &c. quoderat demonftrandum. 

C O R O <LL A R 1 V M. 

Quoniam virttre natiua mirum quancum curbac hyporhefim Galilxite 
Gaifettdij ptaflet dliquiscogitare virtutcm naciuam gracis a nobis fu,ppo- 
fli habere proportioncm rc^ac o a ( f»£.>9i. ) adrc&ara am. Vcrjum iftud 
mmirrre gracis atfericur a nobpsVBfto enira vivcus aliquaquam denoeet 
rc#a m a deFcrens vnifoTmitermiSgBisudiiKm A intra tompusJS: efto yir- 
tus natiuaD defecens vniformrtcr intratompus C. Suenim virtus^D non 
fit apta defcrrc vnifformiter per fpatium nihil refiftens hoc namque.po- 
nimustfura virtutem watiuam tfflimamus ) non eft victus vlla ,nihilquc 
nifi nonren virtutrS habct; at Vcro-virtus quaavcxperimur dum humcris 
graui*toilimus,'rrou cft tiUfrt-o^i nomine tenus virtus. Vtcft C ad B lta 
fiat m a ad ao ; patet^rlrtufeem uva conucnicntera «tcmporiJJ effe a*i vir- 
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cutem D conuenientem tempori C vc eft a o ad a m : ergo vircus natiua 
ad aliam virtuccm denocatam re<5H a m habet proportioncm rc&ar a o ad 
a m. 

PROPOSITIO LVIII. 

» 

SI magnitudo A ( F/g.jS.) ponatur moucri a punctb a ad f, & 
menfura velocitacis ponaturprimo quidem criangulum vt incalu 
trigefima; nonae 5 fecundo ceratoides parabolica , vt 111 cafu quadra- 
geiinue } tertio parabola, vt in cafu quadragcfimae prima?. 

Oftendendum eft in prima & fccunda hypotheli motum fieri pof- 
fc, fed nunquam finem illius fore j in tcrtia vero, forc aliquando il- 
iius finem. 

Ex quadragcfima fccunda huius liquct tcmpora partium decurfarum 
eflc eadcm fi inceffu rctrogrado cadem via relcgatur , dummodo cadem 
mcnfura vclocitatis maneat. Hrgo cum poft primam parcem a c reftcnt 
aliar infinit» c g , g c > eb,&c. pcrcurrendat, in quarum fingulis pro pri- 
mo cafu impendi debeat par tcmpus tempori partis a c, vt in quinquage- 
fima oftendimus, vcl pro fccundo cafu maius , vt in quinquagcfima pru 
ma monftratum eft , patct in duplici ifto cafu finem nullum fore lationis. 
Quoniam vcro ex quinquagefima fecunda conftat in tertio cafu tempus 
minoris parcis decrcfcere in certa quadam proportione, apertum eft infi- 
nitarum iliarum partium tempora fimul conflare tempus aliquod finitum, 
id enim oftenditur in 82. libri progre(uonum apud Grcgorium a S. Vin- 
centio : ergo &c. quod erat demonftrandum. 

CORO LLARIVM. 

Ratio cur opus fit infinico tcmpore in primo & fecundo cafu non cft 
quod magnitudo in motu tranfit pcr omncs tardioris motus diffcrcntias, 
vcl vt ita dicam, pcr omnes tarditates ; id enim competit quoque tcrtio 
cafui ; fcd quod tranfit per omncs ita difpofitas. Czterum iftud thcorc- 
manon immcrito intcr paradoxica rcponi poteft. Ex hac vcrd propofi- 
tione liquct , quat dc motu accclerato dcmonftrata fuere , poife faltcm 
plurima applicari motui retardato. In toto autem ifto traeiatu fumpfi- 
l mus relociiatcs vniformcs , id cft, ncquc au&as neque imminutas tempo- 
rc lationis, ac proindc defcrentcs vniforroitcr magnitudinem ,intra idem 
tempus dcfcrrc per fpatta quac fint vt vclocitatcs, itemque fi dcferanc 
per tdcm fpaxium, carum tcmpora cftc rcciproc^ vt vclocitatcs , quod 
ctiam apud Galilatum libro dc motu xquabili conftans eft. 

PROPOSITIO L I X. 

Mlra varietas opinionum circa quscftioncs phyficas de grauium 
motu rcfertur 3 eiufque caufa indagatur. 
Vcndelinus laudatus a nobis fupra in corollario propofitionis quin- 
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quagefimar primae, horaria fcrupula duodecim concendic fuffieere ad'ta*- 
pidis iri cencrum cerrae defcenfum. Ricciolus nofter tom, i. pag. 90. aif 
globum argillaceum vnciarum 8. confcdhirum incra horam palfusro- 
manos anciquos *,88SocoOi cum igirur 12. hotaria fcrupula finc quinca> 
pars vnius horx , 8i fpatia finc in hypochcfi Riccioli vc quadrata ccmpo- 
ruro, duodecim fcrupula horaria vindicabunc fibi vigefimam quincara 
parccm illorum pafTuum, nempe 1555200. qui conficiunt rnilliaria circiter 
1555. Arqui idem Ricciolus eiufdcm com. pag. 6$. afTcric fcmidiamecrum 
ccrrz concincre milliaria 5174, ergo incra horaria fcrupula duodecim 
triplo plus itincris confcccrit globus defcendendo iuxca Vendclini fcn- 
tcntiam, quam iuxca Riccioli. Vccrque tamcn vulc-in defccnfu fcruart 
eandcm pcoporcioncm. P. Mcrfcnnus cxigic fcx horas ad ittu4 icer, vc rc- 
ferc Vendcjinus ; in quo fcquicur Galilarum rclacum 8c teie&ura aRic- 
ciolo com. 2. pag. jop. nam ex hypothefi quam ibi Galilarus ftruic ad ex. 
plicandum iftum mocum , aperce fcquicur fex horas cffe necefFarias ad' 
iftud icer. Hanc ipfam hypochefim Galilari Galfcndus non improbac dif- 
fercacionedc motu iraprcifo n 35. pag. 55d\comi tcrcijcdic. Lugd.Ex iftis 
igitur Aucoribus lapis defocndcndo tricics plus temporis infumit , quam 
Vendclini calculus fcrat. 

Pracrecea Vendelinus & Rtecioltis affcrunc lapidcm ad centrum vfquc 
iturumcffe per maiora vfquc & maiora incremcnca vclocicacis. AcGali- 
lari hypothcfis incrcmenta non admiccic nifi vfque ad icincris medium, in- 
dc vero decremenca ad cencrum vfque, vbi cefTec omnis mocus. Hoc cx- 
prcfsedocec Gaifendus itvillo differcacionis loco&r inepiftola ad R. P.Fa- 
brum Sociccacis noftrar com. 6* pag. 16^7. cui quidem decremento fimilc 
aliud agnofcic , probabilequc putac in fcncencia Bullialdi , quam tamen 
rcfellit Ricciolus com. 2. pag. 308. quamuis ipfe Bullialdus conftanccr 
illam fcmper afleruerit vc paccc cx liccris ad Gaflendum dacis, & edicis 
com. 6\ Opcrum Gaffendianorum pag. 410. 

Tcrcio io illo ipfo corollario propoficionis quinquagefimae ptimac iam 
retuli difcordiam inter Vendelinum & Ricciolum fuper quacftionc an glo- 
bus o&o vnciarum cardius dcfcendac globo mille Iibrarum : vcerquc ca* 
mcn demonftracjoncm fe hac de rc* habcre incunclanccr affirmac. 

Quarto circa pcrpcndiculi reciprocos itus & rcdicus non concinunt 
plane intcr fc Reccntiores. Vendelinus in epiftola ad GafTendum inferta 
com. 6. pag. 497. Opcrura GafTcndianorum , ica fcribic. SZuodtuttm Mcr- 
fcnn»» mirAtHT ajftri 4 me hiltrnM ofcitldtiontj kourixs flurts tjft quam tftiua* fciu 
( oro ) mt txptrimentif innumtris id deprthcndift. Ricciolus iftud non admittit 
1. 2. cap. 20. propof. 15. fubdicquc ncc pUcere Merfcnno. 1. 4. harmonise 
pag. $69. quod argtimenco eft Vcndclinum ncquc pcr Iitcras , ncque li- 
Bris editis id pocuiffc vnquam probarc Mcrfenno. Conftantiam aucem vi- 
bracionum in perpcndiculis ancc fe vlurpacis nuilam fuiffe conccndic affo 
ucranter Caramuei in cpiftola, quas.inccr GaflCcndianas cxcac pag. 407. 
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Tanta veroin iftis mcnfuris ofcillationumd«terminandis cxtat varictjs, 
yt Ricciolus illud rcfundat in aliquorum indiligenter obferuata. Quod 
autem in fuo pcrpcndiculo vnus Calignonus fibi vifus cft obfcruaflc , rc- 
ijciuntvt inexpcrtum Ricciolus tom. i. pag. 91. & GalTcndus demoiu 
impretTotom. 3. pag. 53*5. n 15 poft Mcrfennum fuum. 

Venio ad caufam tantac difcordix. Prima caquc gcncralis cft quod in- 
tcr accuratos Obfcruatorcs alij aliis fint aecuratiores : quo in gcncrc Ric- 
ciolum noftrum clTe accuratiflimum dubitari non potcft , inlpc&is eius 
obferuatKHiibus. Neque putcs Tyroncs tantum eflc caufam illiusdifcor- 
diac quae in omni genere obfcruationum deprchenditur ; imer viros enim 
pcritos & longo fuac artis vfu confummatos hacc difcordia faepius intcr- 
uenit. Hinc tanta varietas in capicnda cleuatione poli Vrbis alicuius 
etiam ccleberrimac ; & in obferuandis momentis chara&eribufque dcli- 
<juij cuiuflibet folaris vel lunaris. Aberraret vero toto vcritatis oftio fi 
quis inde ftacuerct negligcnda eifc experimenta ; cum indc potius inferrc 
dcberec diligcntiiis incumbendum elTc expcrimentis capicndis : illa enim 
funt totius Phyficcs bafis; vnde Ariftotcles in Ethicis pronuntiauit pue- 
rum polTc fieri Gcomctram , non tamen Phyficum ; quia Gcomctria nou 
nititur experimentis, Phyfica vcrd in illis tota fundatur. Quaproptcr qui 
dicunt Peripateticorum Philofophiam fpcmere expcrimenta.quid dicant 
nefciunt , aut impcrito illudcrc vulgo ftudcnt , ilHquc ingcnerare odium 
melioris ( vt equidem reor ) Philofophorum fedac. Nos tamen qui Peri- 
patetici & dici & efle volumus , femper , quoties de fenfuum iudicio vel 
cxpcricntia agitur , prac ocolis habemus illud Auguftini lib. 8. de Ciuita- 
te Dci cap. 7. :hftt >/ bis compsrtndi Vtdetntur uui pofutrunt tudicium teriutis W 
ftnftim corporis , eorumaut injidis eyfnlUcihm regulis omnid an<e difcuntur mttien- 
dd ejfe dixerunt, >t Ephuret «utcunaue altj tttles, >/ etikm ipft StoXt, .. , 
ffi >fro , auos mtrito cstteris antcponimm , difcreuerunt et ana. mente confpiciun- 
iur y ah iis uud fenfthm dttin^untur ; nec fenjihm ddimcntts quod poffunt t ncc ett 
juntes , >//r4 auim pojfunt* Hic obiter aducrto iuxta Auguftini fentcntiam 
£picureorum,Stoicorumvephllofophiam non cflfe omnium optimam .-quar 
duac nominatim feclae male etiam audiunt A&orum cap. 17. v. 18. Quod 
autem quidam Epicurei hodicque Ariftotclcm maledi&is oncrant,in 
co fc gcnuinos probant fe&atores Epicuri ,qui ( vtait Tullius lib. I. dc 
nat. Dcor. ) contumtlioftpmme ArifiottUm T>exdrit. 

AUcra difcordiae illius caufa non iara funt experimcnta , fed vel ratio* 
nes ilKs expcrimcntis fuperftrudae ; vcl praeiudicatae aliunde opiniones. 
Ita Gaffendus cum grauia exiftimarit virtute terrac magnetica attrahi ,in 
cam fentcntiam ire coa&us a Morino cft , vt afleruerit grauium velocita- 
tem non augeri nifi vfquc ad dimdium putci , qui ad centrum vfquc effof- 
fus foret. Vendclinus& Ricciolusnaturam fecuti funt ducem , cumquc 
omnibus cxpcrimdntis illa doccat augcri vclocitatcm grauium , longe vc- 
rofimiliils fcripfcrunt, iftud augmentum continuatu irictiam adccntrum 
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vfquc terrar. Cacterum , vt hoc in tranfuu dic.im,caue putes cos qui iuam 
philofophiam didtitant experiment» ftn/dtit p*fim comprobtri > nihil mUipcr 
addcre , quod non ita coroprobetur. Quibus expcnmcntis atomi Eptcu- 
rc* comprobcnrur prorfus mc latet , fed multo magis lgnoro quo fetuus 
cxpcrirocnto comprobctur quod Rcuercndus P. Maigiun tom ^.Cur- 
sus fui pag. 085. n. 7. afferit,atomum eflc folidar extenfionis,cxcmpli cau- 
fa , inftar paruulac tclTcrar> habercque facics fcx quadratas, angulos o&o: 
fcd iftos fcx angulos effe vnam & candcm prorfus tem, ipfamquc atomum 
quamuis corpoream , hoc habcrc commune cum Angclo & tpiritu > vt fit 
/0/4 in toto o- toti in <ju*ltbet ptrtc. GafTcndus Principi fuo Valcfio, cui nihil 
fuorum celatum cflfe vult, pag. 159. col. 2. fexti tomi > conccdit vltro 
atomum prxditam clfe partjbus ; C4m umtn nulU >i cffeftuHUm : cxiftima- 
uit quippc hoc fcnfatis cxperimentis aptius quadrarc , vc corpus trinzdi- 
menfionis , quamuis cxiguum > partcs obtineat. An autem dum nulla vi 
fccari poiTe fcripfic , diuinam ctiam intellexcrit , inquirit Mcrfcnnus pcr 
epiftolam infertam tomo fexto Operum Gaffendi pag. 430. fed quid ille 
refpondcrit pcnitus ignoro. Expofita igitur eft illa opinionum varietas, 
ciufquc caufa eft indicata > prout fuit propofitum. 

COROLLARIYM. 
Ex demonftratis liquido conftat Phyfici nomcn nondum eflc tribucn- . 
dum illi>quifola cxperimenta, quantumuis plurima , pcrccpent : cum 
nonfic adhuc nifi inftru&us apparatu ad Phyficaro addifcendam ncccifa- 
rio : id vcrd inde apcrtc confici quod cx cifdem cxperimentis alij vnum 
llatuant> alij oppofitum. Illc igitur folus Phyfici nomen mercatur , qui 
tx phyficis expcrimentis ca concludat qux licct fub fcnfus non cadant,co- 
hgrcant tamcn iis quat fcnfu pcrccpta fucrint. 

IPROPOSITIO LX. 
Ndiculus pra?cipuorum quse in hoc libro tra&antur. 

I. Mcthodusfine intricato illo arabifmo cxplicandi fummas fimpliccs 
alicuius figurz,& eiufdcm fummas quadratorum,cuboruro cVc.earumquc 
.vfum,cx'tatinpropofitione prima& fccunda. Figura autem curuahuc rc- 
ducitur , quandoquidcm ad hoc vt maiori cum perfpicuitatc rcs intclli- 
~gatur,dcbct expandi in planam,iuxta modum explicatum in quinto libro. 
Dum autcm Arabifmum hic notamus, Diophanti Alexandrini numcros 
nolumus non furame 4 probare. 

I I. Dettonuillaeus mirabili cafu incidiiTc in candcm cum Grcgoriana 
quadraturam cydoideos fuperioris parux oftenditur intcrtia propofi- 
tionc. 

III. In quarta proponltur poftulatum qnod ccrtimmum putamus , cx 
qaobcne 4 multis indu&ionibus, compcrtum habuimus iliud confonare 
COn demonftratis via gcometrica antiqua. Illius quidcm Dettonuillaeus 
mentioncm non facit ; fcd co fubaudiio & concclTo oftenditur nonnuiio- 
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rumhuius Autons probicmatum concordia cum noftris,in quarta & 
quinta propofuiombus. 

IV. Noftr 1 quadi u» icum generacio & comparatio cum fummis trian- 
gularibus & pyranvdal b*.t< Pertonuillaci proponitur , & oftenditur in 
fcxta & quinquc icqucnt:bus nec non in decima tertia, nouas tantum efle 
voccs Dcttonuillanas. V.iguletn, eorumque vfum primus qui inucnerit 
non ctTe Dcttonuillaei.s monftritur m nona, & decima quinta. Vfus librae 
planac a nobis olim propofitus quibus verbis fignificetur a Dettonuillaco, 
dcciaratur in dcctma quarta. Quid dc methodo indiuiftl/dium fentiamus, 
narramus in decima feptima , vbi omifimus dicerc nonnullos in iftam mc- 
thodum confcrrc problcmata plurima ex nuracris tradu&a ; quod qui- 
dem tam attinct ad communcm Antiquorum Geometriam , quam ad no- 
uam iftam. Hoc vero licet permittatur , ctlm Arithmctica & Gcmetria 
forores fint coniun&ilTimar, iuxta iilud ab Eutocio in vndecimam i. Coni- 
cor.relatum, t«u7* >*V rtifjut^nuitjtt JbxZvli ituivd<khi&i attamen in eo fummc 
religiofos fuiiTe Antiquos deprehendi.Etenim cum Py:?iagoras,vt plures 
volunt , ex numcris vcnatus ciTet problema illud ccleberrimum , quod in 
primi Euclidis propof. 47. locum tcnct ; curauit illi dcmonftrationem 
geometricam inuenire; aiicnumque a cultn illius aetatis geometrico fc 
fa&urum fore putauit , fi problemate propofito , dixiiTet id ex numeris 
patere quoties latcra trianguli re&anguli habent ad bafim rationem nu- 
mcri ad numerum ; nec alitcr id poffc cucnire ctiamfi non habucrint pro- 
portioncm eam quam habct numerus ad numcrum. 

V. In dccima feptima dcclaramus quid fcntiamus de difficultate pro- 
blcmatum quae hodicrni fcriptorcs foluunt, fi conferantur cum iis quo- 
rum folutionem Antiqui nobis reliqucrunt, Iftud vcro vbcrius explican- 
dum hoc loco nobis cft, cur vidclicct noftra: fummx pyramidales duplo 
maiorcs fint Dcttonuiilanis , vt in vndccima ftatuimus , vbi tunc haefimus 
in a(Tignanda causa ; fed ea profe&o perfpicua erat,& ante a nobis fcripta 
quam de illo libro fcxto cogitaremus. In propofitionc quinta libri tcrti; 
fuperioris ( f«£. 24. ) pofuimus pcr figurar b z c g Tt.mbum ad pofitioncm 
inclinatae b a dcfcribi fuperficiem inclinatatn, cuiufmodi in corollario 
vltimo primar eiufdem libri d»cirur dcfcnptaTuiiTc in conftrucYione iliius 
eiufdcm propofitionis. Oftcndimus autcm fi per eundcm lirabumbzc 
moucatur parallcia perpcndiculari ga, dcfcribatque fuperficiem fuper 
plano b gc rc&am ; folidi.cuius fccYto cft triangulum zte vcl z ty ( func 
cnim qu.mtumad iftud idem ) aequipondcrans eiTe duplum aequipondc- 
rantis folido cuius fc&io cft triangulum z y c , ltbrae planac axe g c , per- 
pcndiculo a g c , fuftcntaculo d i. Ajqui triangulum t y z cft fe&io noftri 
cunci erTeCtt a piano pcr g c ducfco, habentc inclinationcm t y z, fuper pla- 
no b g c ; fi autem triangulum t y z mutetur tn arquale z e y , folidum fc- 
6tionis z c y habebit,ficut cx 1. tcrtij patct, hanc proprictatcm,fi quolibet 
piano ad planum a g c parallclo fccctur intcr pun&a z, y, & angulus t y z 
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fic icmireclus, vt ft<5ho ilU fic acqualis & firailis portioni bafeos brcg 
Intcrccpcz intcr illud planum & pun&um b : crgo iftud folidum habec 
propriecatcm lummx trianguiaris DectonuilUnae , & folidum icdtionist 
y z habct proprietau ra noftrae iummae triangularis , vt cx demonftratis in 
hoc libro patct: crgo ncccffarium cft vt acquipondcrans fummc noftrar 
triangulari fit duplum arquipondcratis fumma* triangulari Dcttonutlla- 
nac : fcd arquipondctans Lfti« iummis eft furoma pyramidalis , ergo ncccf- 
farium cft vt fumma pyramidalis noftra , fit dupla fumma: pyramidalis 
Dcttonuillanac. ld vcio , vt patet, non probat quicquam contra haclc- 
nus aifcrta de Dcttonuillanis inucntis. Ncc exiftimarc quifquam dcbct 
folidum fe&ionis z y e triangularis aliud effe quam cuncum vcl vnguiam 
abfcifTim ex cylindraceo ^nclinato ; ficut folidum fecfcionis triap.gularis 
zty eft vngulaex cylindracco rc&o abfciffa : ambac vngulac funt acqua- 
lcs: ied scquiponderans vngulac indinatac non eft nifi dimidtum fpatij 
quod vngulac cre&ae aequipondcrat. 

V I. Calculus fcx problcmatum quac de corona circulari & cycloidica 
proponi eodem pa&opofTunt quo dc cydoide in libris tcrtio, quarto,& 
quinto propofita iacent , initur propofitionc decima o&aua, & pcr duo- 
decim fcquentes abfoluitur. 

VI I. In propofitionc t-rigefiraa prima,& in quatuor fcquentibus pro- 
ponuntur quacdam difficultates phyficae, cum cycloidcos gcneratione con- 
nexac : ibiquc quacdam PP. Maignan & Tacquet icita phyfico-mathema* 
ticacxaminantur. 

VIII. Dcnique a trigefima fcxta ad finem vfque nonnulla demonftra- 
tur dc grauium defccndcnttum acceleratione t quac non paucis paradoxi- 
ca iudicabuntur, cuiufraodi imprimis erunt quae in quinquagcfima & 
quinquagefima prima propofitionibus demonftrantur. Ex coroIUriis au- 
tem quadragefimae fcxtae , quadragefimac nonae, quinquagcfimz quartac, 
& ex quadragefima octaua patebit V. C. Gaffcndum non potuifTc iftaac- 
curate 4 definire , qudd grometriam non coniunxerit cum priucipiis motus 
phyficis. Optarunt imprimis Galilacus & GafTcndus vt grauia dccidcntia 
& a rcclo cafu impedita parabolam itinerc fuo defcribcrcnt : Phyfico- 
jgeometra nontamquid itli fummi viri optarint,quam quid ratione vali- 
da probarinc examinabit : ad hoc enim aliquando affuracre videnturprin- 
eipia phyfica, quac iurc merito in dubium reuocentur. 
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DE CYCLOIDE 

LIBER SEPTIMVS. 

In ejuo Accuratius examinantur principia Archime- 
dc& illius libr&> qua in Cjcloide tracfanda 
potifsimum vfi hadenus fuimus. 

PRiEFATia 

■ t ' . . . , 

Vm Geomerria; peramica Analyfis , dicatur « W vt^uc 
altoJ^ fh' ? dpt»r y a fine ai frincipium regrejfua • non abs 
re erit vt poft tam frequentem , etiam in iftts dc Cycloidc 
libris, vfum libr* Archimcdear, ad ipiius principia regre- 
diamur , pra?cipuc cum, vt Orator ait, in Geometria primafi dederis, 
dandafint omnia. Retro autem gradi iuuabit vt propius infpiciamus 
quaenam & quam probabilia fintea qua» dcdimus, & qua? huiusar- 
tis prapcipuus inucntor Archimc^v, fibi dari poftulatrin quo quidem 
regreflu occurrentnonnulla, qua; iflmagis curiofum aliicicnt Geo- 
mctram, qud remotiora a vulgi opinronc erunt. 

ARCHIMEDIS. POSTVLATA. 
I. Petimus grauia aequalia , arquali dtftantia pofita, ftare in arquilibrio. 
II. Grauia itera aequalia,cx inarqualibus longitudinibus fufpenfa,non 
ftarc in arquilibrio ; fed ad id quod ex maiorc pcndet , vcrgere. III. Item 
ft grauibus,quaccunquc fint longitudines vnde pendcnt, ftantibus in arqui- 
librio; altcri corurn adjiciatur aliquod graue» tunc ea non ftarc amplius 
in arquilibno , fed ad id inclinari , cui illud graite fucrit adie&um. I V. 
Similiter etiam , fi ab altcro eorum auferatur graue, tunc non amplius 
committere arquilibrium , fcd ad id i-quo nihil fit ablatum , vcrgere. V. 
Figuris planis, fimilibus & arquil&us intir fc coaptis , centra qtioque 
grauicatis earum erunt intcr fc coaptata. V I. Si verd ftgurac fimilw fue* 
vint, non autcm squales, ccntwgrauitatis carum crunt fimjUtM.pofit»» 
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Similiter pofita ad fimiles figuras dicimus elfc punfta, a quibus lincaere- 
&x fecundum angulos xquales du&ae erficiant aequales ad latcra homolo- 
ga angulos. VII. Itcm fi magnitudines quaedam in quibufdam difr ntiis 
pofitae ftent in xquilibrio , & quaecunquc cis arqualcs in cifdern diftantiis 
pofitae ftabunt in aequilibrio. VI 1 1. Cuiufcunque figurae cuius perime- 
tcrfucrit in candcm partcm caua, ccntrum grauicatis intra figuram e(fc 
oportct. 

PROPOSITIO PRIMA. 

EXplicatur quid Antiquiorcs Gcometr* vclint efle ccntrum illud 
grauitatis in quo Archimcdis Iforrhopicorum libti fundantur 
L Initio praefentis libri ftatucndum cft Archimcdem agere in vniucr- 
fum dc ccntfo grauitatis planorum , folidorum, & quarumlibet magni- 
cudinuro; feptcmquc primas propofitiones libri primi aequipondcran- 
tium e(Te communes omnibus quac fufpendi poflunc, fiue linear, fiuc planae 
figurar , fiue folidae fucrint ; idc6que [*ty4Q» ea dici , quod nomen genera- 
liflimum cft. Quaproptcr, cum in vulgatis codicibus non extet quid Ar- 
chimedes ccntrum grauitatis appellec , id nunc inquirendum eft de omni 
centro ,'quamuis Eutocius comroentariis in illuro libruro fatis putauerit 
fc fccilTe , fi cxplicarct cantum quid Archimcdes vocarct cer.:rum graui- 
tatis in planis figuris. 

II. Eutocius docct centrum grauitatis in plani figura ex Archimede 
appcllari id * f uo fufftnfd » pdrdlieU nnntt bori^pnti. pturnm autem dttt plurium 
figurdrum pUndrum , id «i quo lilrd cum fufptnfu futrit , mtntt bori^onti pdrdlltU, 
Eius vcrba funt hacc. ktvtfov to^Jf imvnf* %r\pjiiQr , *?"« dflet/fcov T*.&)}jih.tv 
fAvn t w ififot/t* Auo 3 « ifonimv vniTnlm xiv^v eo-rwV \ -rzi £et;«r , dz * i^jd^Q' 
o c^oyht TA&t&nKof irt mS ofifovn. 

III. Pappus Alexandinus in o&auo mathcmaticarum colleclionum li- 
bro ita dcfinit j centrum ^rauitatis in folido. Ae;^y/ o xiS&v iv***»- 

tt) ffxtuuv Tt Ktlfjfav ivlit , i&?cmvoidr &fin%v ri £<t @- hftuei W»- 

/Apov , x} pyA*7?« rnv i§ df/ft Qinv ^uTfi-Tn^r/ zv Centrum duttm 

grduitdtit yniuftuiuffue- corporis dicimus , puntium quodddm intrd pojitum , f ho iti 
librdri pondm concipimm "W dumftrtur deorfum non cinumuoludtur yfed ftruet qutm 
in principio Utionis hdbebdt pofttionem. Expofuimus igitur quid Archimedcs 
iplc, Pappus , & Eutocius velint eflc grauitatis ccntrum , quod crat pro* 
pofitum : in fcquentibus vcrd pauld gcneraliorcm huiufcc rci tradcmus 
dcfinitioncm. 

PROPOSITIO II. 

POtcft cucnirc vt ccntrum e quo fufpcnfa figura plana manctho- 
rizonti parallcia , fit cxtra ipfam flguram, 
Sitfiguraplana b acdfc (fijf. 82.) comprchenfa latcribus fex b a,ae, 
ed,df, fc,cb; fincque anguli a b c , ac d aequales, itcm f c b, f d e ; la- 
tera vcr6ab,bcfint aequalia latcribus ac, cd fingula fingulis ; Manife- 

ftum 
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itumeft, iunaarc&aaf, figurai a^ b.c f , ,a cd f«ffc acquales & fimiles, 
angulumque b a c diuidi bifanam in cluos b a f , c a f . Cum crgo figura; 
a£c# { i e ttf fint acqualcs & fimiles, habcbunt ccntragraUitatis iia fibi 
rcfpondcntia vt fi vnacongruat alccri, ccntrum quoquc vnius congruat 
ccntro altcritts. Sirergo ccncrum vnius h , & ccncrum alterius i ; iuri&a 
fit 'FoSra hii occurrens rcClae a f in g ; crunt h g , g i aequalesjfi enim fupcr 
a-giroeeHigator cifcumvolui planum a g h, congruct figura a b c f figu- 
r*«edf ,f&puo&um hpun&o i ; ac proindc re&a <g h re&ac g i: lunc 
c»feo;g h, g i acquales : ergo pcr quartam primi acquiponderantium g eft 
cencrum grauitatismagnitudinis c b acdf compofitx ex duabus abcf, 
a<eid f. Pbflc autem g caderc infra pun&um f eft apertum : fi enim a b c f 
fit crapezium ,diuififque bifariam latcribus b a , cfinn&m, iungatur 
re&amn, erit per vltimam primi aequiponderancium ccntrum graui- 
tacis fcgurbr a b c f in linea o p , fimiliccr diuifis laccribus a c , fd & iun- 
cliTC& o p. Si effgo ptrpcndicularis f 1 ad re&am af ex pun&o f cx— 
cicata non diuidat btfariamire&am ab in l,fcd minor fit portio a 1 portio- 
ne 1 b -(xjuodfieri po(Te apertum eft , cum Utera a b,a e , f c > f d poffinc 
produci ad quamcumque diftantiam ) cadet re&a no infra re&am lu, 
,ac mukdmagis rccVhi j-pun&um ergo g erit infra pun&um f : poteft 
«rgofieri jrt centrum ex quo figura plana manet horizonti parallela fit 
cxtra ipfam figuram jquod crat dcmonftrandum. 

, PROPOSITIO III 



^iryotdl eucnire vrcentrum,c quo fufpcnfa manct fTgurafolida^fic 
X e«ttaipfam figuram. 

Intelligatur ( fig. 82.)eadcm figuracbaedf eflfe communis fe&i'o 
ftperficici planx & folidi, ita vt diuidatur pcrplanum, cuius fe&io af, 
in duo folida omnino arqualia & fimilia \ eorum autem centra grauitatis 
fint h & i.Quoniam ergo re&a h i connc&ic centra grauitatis h,i duarum 
magnitudinUm aequalium, & bifariam fc6ta cft in g : erit pun&um g cen- 
crum grauicatis totius magnitudinis compofitae;quod erat oftcndcndum. 

i Quapropter Pappus dum voluit centrumefTe intusnon intcllexcrit id gc« 
ncraliter, fed iuxtamcntcm Archimcdis in o&auo poftulato. Ergo &c. 
quod erat demonftrandum. < \ 'J\ 

tt ,., COROLLARIVU, o f; l> 

Bx hii manifeftum eft cur Archimedes non poftularitm miuerfuta 

: omnis figurae planae centrum grauitatis e(Te intra ipfam;fed omhiaJigutae 
cuius pcrimetcr & linea curua ambiens fit adeafdem partescaua. Aoibi- 
tum cnim, quo quaelibet figura continetur vocat -.hfc;*fft<c^«r* liueiHe 
ambitus conftet lineis re&ts jfiuc lincis partim ro&is partim curuis, fiue 

« U»«rt-c«i3ir$ conftituentibus autnon conftituoaMO^t aogulumj ft*m ini- 

'tiolteti pcimi d.e Cph*frbcf\fcdip4Qu&K. . . .. -.. jVi • 
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PROPOSITIO I V. 

EX demonftratis infcrtur gcncralis dcfinitio ccntri grauitatis 
Archimcdci. 

Ex his aperce* colligitur ccncri grauieacis dcfinitio pro qualibee finic» 
magnitudine , fiuc ca fit cuiufcunque generis linca, nue cuiuQibct modi 
fupctficics, fiue folidum quodcunquc. Si per rnum aliquod pun&un» & 
per magnitudinem aliquam finitam ducatur linea re&a expers graui 
tatis i rigida & minime* flexibilis , illique lineae inteliigatur quafi agglu- 
tinari & cohaercre magnitudo veluti manubrio quo in omnem partem 
agi pofilt ; re6ta ifta dicatur perfytSo moio cohaercre magnitudini. Hoc 
autcm pofito , ita definiri in vniucrfum poffc videtur ccntrum graui. 
tatis. > 

Si per aliquam magnitudincm riniram , & per vnum aliquod puoduffl 
du6b intelligatur rccSa linea magnicudini perfpe&o modo cohxrcos, 
& fi ex illo pun&o vnico fufpenfa , perftec immoca in omni fitu qui illi 
ad libitum datus fuerit , talepun&um vocetur ccntrum grauitatis illius 
magnitudinis. 

Magnirudo aliqua liberc vel fponte penderc ex pun&o aiiquo dicitur, 
quando cx raodo pendendi non impedttur vergere quo naciua inclinatio 
tulerit. ^ 

Caeterum planumfiue lineam grauitate carerc cum diximus , tntelligi 
ctiam volumumus Icuitate quoque defticui , & elTc aliquid quanwm ad 
f»**f inditTercrts. Eutocius in danda definitione ccntri grauitatis plaot 
fuperficiei pofuic illam effe parallelam horizbnti , & ex illo pun&o quod 
ccntrum grauitatis dicicur, pcndcrc immocara ; non quod id fic ncccffa- 
rium, fed quod id fumciat. Similiter Archimedes , vc ex libcllo de para. 
bolx quadratura Iiquet , libram fcmpcr horizonti parallclam conftituit; 
fed id,vrreor,non fic nifi iuuandae phantafiae caufa ; nam iuxta librae iftius 
principia, fi pondcra vtrinque liberc pendeanc, quamuis libra fic ad hori- 
zpntcra inclinata , pctindc tamcn manere dcbct in co ficu magnicudo 
' compofica ex ycraque illaquam libra fuftinec. Forca(fc linea illa re£b 
connedens pcrfpe&o modo vcramque iiiam magnitudinis compofu* 
parcem non appellabitur libra , nifi quando fuerit horizonci parallela; 
fcd iftud eft quaeftio dc nomine nihili pendenda , dummodo conftec'ma- 
nicudinem ex illo pun&o fufpenfam manere immotam quicumque illi 
cus circa tfiud riun&um, vnde libcrc* pCndct , defignetur. Nos tamen in 
fcribcndis quae confequuntur » illum faepc modum loqucndi & cogitandj 
▼furpabimus . vt quara minime rccedamus ab Antiquiotum loqucndi 
Ctiam modo. Ergo &c.quod crat nobis conftitutum. 

COROLLARIVM. 
l>c Archimedea libra ita,vt patet,loquimur, quafi aliam diftinguamus 
idiucrfam , id vcrd pcrfpicuumcrit cx demonitrandif delibra curua,* 
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qua fufpenfx magnitudincs in idem omnind pun<5him vcrgcrc ponuntur : 
at in Archimcdca linex ^«mi intclligi debent parallelx, & nunquam con- 
uenientcs;& fi intclligantur in vnumconcurrcrepcrucrtitur natura illius. 
Qui autem in Machinarum vfu, libram vulgarem quafi Archimedex pro- 
prictates habercc vfurpant, ij res valdc difcrcpantes confunduncjin praxi 
camen & calculo nullus crror nocabilis pcrcipitur, quamdiu linex in cen- 
trum vergentcs habcbuntur fenfuum iudicio proparallclis ; ficuti nullus 
alicutus momcnti error accidit,quod radij folares ponantur paralleli dum 
in parabolicum fpeculum 2 terra oppofitum incidunt. Peccant itaquc 
qui librx illi curux ( qux fola in vfum hominum cadic ) proprietaces 
Archimedex & re&x attribuunt , longe* enim diuerfas, vt poftca patcbit» 
obtinent ; hofque crediderim notari apud Gregorium a S. Vinccntio in 
in libri, de parabola , propofuione 124. 

j c H 0 L J r M. 
rt demonfiremus Theoremd illud foni Unti momentiefiin lihrdndis mtjrnitudi- 
nihui*Zr nnod Archimedes ddbihet i» frofofitionefexU nuddrdturd pdrdboUs,vn\im- 
quodque fufpenforum ex quo puncxo conuicutum cft, manet ; cum in li- 
nea perpendieulari fuerit pun&um fufpcnfionis & ccntrum grauitatis 
tafycnfitfrAmittendd nohis fnnt nonnulU propofitiones } demonfirstio enim iUtm,yhi 
txtet t^noro» 

PROPOSITIO V. 

CV m in plano grauitatc de(tituto,nnito, parallclo horizonri,& 
per centrum plana? magnitudinis ipfi coha?rentis du&o , ipfa 
rnagnitudo manferir fufpenfai& cum per idem centrum du&a fuerit 
in eodem plano re&a fuftincns magnicudinem cohaercntcm ; fi ciufc 
modi recla ex folo centrograuitatis fufpendatur , ncc ipla , nec ma- 
gnitudo ipfi cohxrcns mutabunt fitum. 

, S«(f »£.«i.)pUnum h g m finitum , grauitate dcftitutum , & horizontC 
garaliclumiin eo vcro fit magnitudo plana b a c df c ipfi cohxrcns, eiatV 
que centrum grauitatis fit g , per quod in eodem plano dudta fit vtcun-' 
aue rcdta i g 1. Dico fi rcda i g 1 ex folo pun&o g fufpendatur,nec ipfam, 
ncc magnitudincm ipfi cohxrcntem mutatum irefitum. 

Quoniam enim magnitudinis b a e d f c centrum grauicatis eft g,& pla- 
rmm h g m , in quo ipfa eft , habet ficum horizonti parallelum^fi planum 
fuftinens magnitudincm cohxrentem fufpendatur ex pun&o g fok>;, ma-2 
nebic vi iacec per definionem centri grauiratis fupra cradicam. Rurfus 
quoniamre&a i 1 diuidic magnicudincm planam in duas partcs (fi eoim, 
non diuideret illam , tota magnitudo exiftcret ad eafdcnrjincx LI parcfSjf, 
ac proinde ad ilras deprimerccur , quod non ponimus) i afu h « i^b c 
h ulcd , ( e» fibi inuicem xquiponderabunt , pofitx tftladfcjfic ^ftenfttyo- 3 
titse vc iacenc non xquipondcrarenifibi » inclinatio 1 plahi fietr t ad ^artcs ' 

Pp a 
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grauioris, quod eft contra ,definition«m.ccnt<ri gfffti&atis. ; crgq cumpar* 
tes i a 1 u f h & i b c h u Lc, d fibi inuicc vt iacent «quipondofcrit,^ hoea 
i 1 fufpendatufj ex g tantum,non fict inclinatio.ad parccsja.vel * >,cxhy- 
pothefi quod,lmc* i,l raaneat horizontt parallftla. Ipfam autcm i lman- 
iuram hof isonti.par/cllclara oftcnditur^odem ferme pa#o. Sjenirnficri 
potcft, AiJ^tcrutMSjpartes i inclinccftfT» & ex ; g ad re&am il, excicetur 
pcrpcndicuiftris; npp ; iccans magnitudincm ln duas parccs *quc vt ia- 
fient pondcrantes bco p, o pa c drf : cum crgo du« Uhr- parccs fibi in- 
uicem arquipqndcjrenc , magnitudo non indinabitur ad partes i ; ergonc- 
que re&a i g inclinabitur ad parccs i. Toca igitur rnagnitudo plana ba 
c d f c linei i gl horizonti parellela fuftcntati,& ex folo pun&o g fufpen- 
si )>no» q*Uv*bU fitum ; qund trat dcmonftrandum. i , 

COROLXARIVM. 4 » 

» • • • . • . ( 

Hinc manifsftum cft,fi planum i g m ftatuatur re&um ad horizontem» 
itavt re&ap g fit pcrpcndicularis ad cundem horizonccm, & confeyien- 
cer re&a i l parallcla eidem horizonti,rectam i 1 ex folo pun&o g fufpen- 
fam & fuftinentcm graue b a c d f c non mutaturam fitum ; partes enim 
b'^orij opac df inutu qucm habent pcrmancntcs «quipondcraburitfibi 
inutccm vt oflrcnfum fuit ; non crgo fiet inclmatto refc* i 1 ad alecrucras 
parccs t vcl l.Quod autcm rccla il fuftincnsmagnitudinem b aedfc na- 
beatpartcm ialuf ck fuperiori paftc prcmcntcm incumbendo dcor- 
idperjijdc,.eft.atque fi exinfcriorc pcndcndo traherct dcorfum, vt 
apcrtum efti 1 t 

' 1 r ; PR6P O S ITI 6 VL 

CV m plano finico,noti graui,parallelo horizonti,& pcr grauita- 
tis ccmriKBlblidafniiignitudinis ipfi coha?rentis du<5to, magni- 
tudo folida manferit fufpenia , & cum pcr centrum du&ura fucric 
aiiud p^ianum finitum & grauitate carcns quod fit ad horizontem 
re#umi(<c , e'tque'ma^^ cam fibi conne&atVfi omncs 

alia? foliclifu(pcnfionesfoluantur,&illje folae rctinearttur per quas 
mcdiante plano rc&p fufpenditur cx rc&a qua» eft corpmunis fc&ify 
yc^f§ueplai^i , ifta vcro rcclacx folo puncjp in quo eft centrum 
grauuatis fufpcndatur y ncc ipfa,nec folidum ab ipsd fuitcptatwn rau- 
tabunt pofttionem. > » • - i.o.v-. r: ? :, « ; . 

Sit rctend figurapribris propofitionis (-Fig. c^. ) folidi finiti cen- 
trum grauitatlsg, & pcr illud duclum fit planum h gm , in qtro b a e 
dfc fijt communis ft^io plani h g m & folidi. Ad planum h ^m 
erecturh fit plaoum pcrpendicularitcr cadens^tranfiens per g > &s ^ 
mgWV&atm mdzm r <amquc .fibi^nncc^cns j communifi 
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. iOfoendendtiTnefbfijr^ 
zontcm wdb- co^arrcfrS jipflmr Tolidum fiiftineac ujipenfa cx folo 
pun&o g.ipfam iigj, jufuniquc tfojidum rctentiira cflc priorem il- 
CWm^ ' m;* v ;vj?:i 1.: " ti^p^o^K:.! r: . • r:::. : ::,' .' f~~> 
Qu9j_iam.cpim rn,a£^ fentfHi^.grwujtaiis! cft g^_p_ia# 

rjunf h g m jfinit um ^jijtate ft?fe*V c 'P* ffla gfl»t*«Uflb lj c» jfo»>; 

td puhfto g plarium hg i^fuTpcnlaaturjUruApjt tam ipfusa quamroagmV 
r;uaacohzrens«priorem fnum pcr «ietinjtionemcentri guuicaxip traditam^ 
ih quarta propoficione. Ruri : us' quoniam planum per i I ctu^um pcrpcu- ' 
dicularicer ad herizoncem dtuidttroagnitudinein lolidam ih duas iarccs, 
qnarum vntus communis fcclio com; plano eft Vd J o f U ; alccrius» iVc h a 
1 c d, eac pofic* vt jaccnt fibi inuicetn squipooderahunt ; fi'enimpoficac 
vt iacenc non gquipondcrarcnt Tibi , inclinacio plani parailcl^tferet ad 
partcs grauioris » quod eft corvcra definitionem ccocrrelaUYtatfvtCTgar 
cum partcs, quarum communis cum planoparaJLelo fewOcft ta'luf H,'i 
b cfc.u Icd , fibi inuiccm rquipondcceact Ti lindaii 1 fofpeB^atoi. exg^itW' 
tujn., non fiet indinatio ad,par»csriaYe^ai,e»hypochefi\|uod'lWjti 1 ! Iri>a^ 
ncat horizonci parallela. Ipfamjautem i 1 manfurom ■^hdthttti&fitkW 
lelam ofteodcmus eodem planc modo. Si cnim fierif oteft< ad p_.rn.sial- 
cerucras inclinecur , &ex g ad.recTam i rcxcicctur pefpcndieularisto o p* J 
& per rcctam n o p ducacur grauicace carcns planum ere&u_m orthogona-- 
liccr ad hpf izpnceror* jllud iccabir mhgnicudrnem Tolidxk IrV dda'9 t>artis, 
eafque, ar^uippndefaotes inuicemj.qaarum.commun.$Tec^o eorn piano 1 
paralUjta <ritb-pj> c»<»pacd.f.:,ergoTtfdano hgto paraitelo ifitellfgatut 1 
vt priu* cphatrere foUda magtMtodojrtiurliiuWttitTuperficIei ad bartes i : 
acj quas foltfi portio g*auior< iacct j quod cftrcootra aefinittonern centri 
ctanitatis. . Tota jgitur roagnitudo.Tolidadinea i g 1 borffconci parallcli 
fuftcptata, & ,ck lolo puncxo g -furpenfa non mutojbiCf»<Urfi) i^(a'qtac ctiain" 
il rAaflcbKrvtriacetJteoVizomlpar^Ueia^uodei idttttonfkandutn. 

. <j « . . p^, 0. p o^xip/^yx. UI ; V^;? 

s~VVm planumaliqupdfup^thpqzpnri ercftum perpendiculari- 
ccni 

«rJrlr-ti 

ric^iipfirh fccam ^^U^ cbdV^blano 'ti&* hori-1 

zcAtf b»aIlcIir6cnV;fe^iufm6 fufpcnctatur, 
nw#ncc«rauc,mutar4un^ ' ! 1 ' ; ' 

•Ifti^pxdpofitlo cft cjuifi^^orifmk pr*Cecfentiuiri daaramV nam fi ma- 
gm*3ifcW*ueftet4 

cafuaifccaniys liatimifc fcotwr^i fi^Mattm du^aW T ^gi iriteUr^atorc 
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grauioris, quod eft contra dcfinitioncm.ccnwi gffj^itatis ; crgo cOrn>p«tfr 
;es i a 1 u f h & i b c h u Lc, d fibi inuice vt iacent «quipondoftcn^ .fi Imca 
i I fufpcndatur, cx g tantum»non fict inclinauo,ad parjtcsmvel a >,cxru/- 
potheh quMlinea i,l mancac horizontt parallda. Ipfam autcmilman- 
furamhpci&onti.pajcllclam oftcnditurcodcm fcrme pa#o. Sicqimfieri 
pptcft, a^aitctutcaSipartcs i inolincttof!» & cic. g ad re<$an> il, excicetur 
pcrpendicul%rjs ; npp *, lccans magnitudincm in dua.s,partes *quc vt ia- 
Gcnt pondcrantcs b c o p t o p a c d f : cum crgo duat Ube-parces fibi in- 
uicem acquiponderenc , magnitudo non inclinabitur ad partcs i ; ergonc- 
quc re&a i g inclinabitur ad parces i. Tota igitur magnitudo plana ba 
c4 f c linca igJ horizonti parellela fuftentati,& cx folo pun&o g fufpcn- 
s^ ) noa muv^Wt Gtum j quod Crat demonftr andum. 

COROLXARIVM. » * 

Hinc manifcftum eft,fi planum i gmftatuatur rectum ad horizontem, 
itavt redtap g fit pcrpcndicularis ad cundcmhorizontcm, & confcv,ucn- 
tcr re&a i 1 parallela eidem horizonti.rectam i 1 ex folo pun&o g fufpen- 
lam & fuftinentcm jrauc b a c d f c non mutaturam fitum ; partcs cnim 
bXopVopae df irihtu qiicm habent pcrmanCntc^s acquipondcraburitfibi 
inuicem vt ofrerifum fuit ; non ergo fiec inclthatio rcdx il ad alCerucras 
oartcs iycll.Qupd autcm rc&a il fuftinensmagnicudinem b acd fc ha- 
bcatpartcm ialuf ci fuperiori patte prcmencem incumbendo dcor- 
fjV** id pcrin^c .cft.ajtque ficrinfcriore pcndcndo crahcrcc dcorfuriu vc 
apcttum *eft t * ',' • k 

r PROPOSI.TIO VL ... 

CV m pUno rtnico,non graui,parallelo horizonti,& pcr grauita- 
us «cncrum folid*rnagnitudinis ipfi cohxrentis du&o, magni- 
tudo folida manferic fufpenfa , & cum per centrum du&urn fueric 
aliud^pfanum finitum i& grauitate carens quod fit ad horizontem 
rectumifcccrqup magnitudinem, atque cam fibi connectitVil omnes 
affar folidl fufpenuones fbluancur , & illae folae retincaritnr per quas 
mediantc plahore&o fufpenditur cx re&a qua» eft cornmunis fcclia, 
ytyuf^e^lanj ifta vcro redaexfolo puncjp in quo eft ccntrum 
grauitatis fufpfndat4ir*siecipfa 5 nec folidum abipsd fuftcntatwn mu-, 
tabunt pofitioncm. . . w . 1 

Sit rctcnti figura pribris propofitjonis ( Fig. ) foudi finitr ccn* 
trum grauitaclsg, & per illud dudtum fic planum h g m , in quo b a c 
dfc fijt communis icdio plani hgm &folidi. AdpjanUm hgra 
crcctum fit; planum pcrpcndicularitcr cadcns^tranfiens pcr^g # ' c<fe-^ 
t^ L ciagrutu4iricnj ^damj camquc ^^ccinncacns } con^mgnif.i 
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WMqMpti vtcinfquc: ifJlfinii ftqi t^a& grauicate ^tHiaff Crre^ ii. 
•, 'Oftcndcndum efrfi 'rtto « tfctl foltdb mccfiajite plario ad hori-' 
zontcmVtffto* c6ll«fcn«-,ipftmi iblidnm /uftlneat uifpcnfa cx /blo 
pun&o g-,ipfam f\gj, jufurnquc /qlidum rctcmura efTe priorem fi- 

* - . \" ., .r.1.- .;,:OA;^:.ir- J.-!:-»'*- r ; •>= ''*"'*"> 

Qi^iifro^pUn, ,^^niti44in»« : rpH<Jif ftntf uuii . granitatis; cft g v&\pja* 
nunf h gn iflituro grauitate carcns fla^xijct ipfi roagnjuwUfli» 1} eafc*-; 
r<5 puhdto g pfanuro hg n^fuTpcnaaturjUruaflic tarn ipfum quaxnmagnU 
t;udacohzrcns<priorem fitum f>er definicioncmcencri graui^atis tradUam^ 
iti quarta propofitionc^ Rurfus' quoniam ^lanum per il ducVm pcrpcu- 
dicularitcr ad horizontcm dwidit r^gnitudSncin folidam ih duas iartes, 
quarum vnius commums feclio ctxrtv plano eft iO of k • alterius, rb c h a 
le d, ear pofitae vt jaccnt fifei inuicem aequiponderaburtt'5 fi'emmpofic* 
vt iaccnt non acquipondcrarcnt -fibt , inciinatia plani parallclt^ercc ad 
partcs grauioris , quod cft contra definitionem ccntrrejra^Hatrs^trgo' 
curo partcs, quarum comrnunis cum plaitoparaJlclo feGtioeft taluf K,4 
b . cjbju 1 « d , fi.bi inuicem arquipondcreJit i ;fi Imckii l fafoefrf 1 atU**fc ig-tatt^ 
turn, non fic* inclipatio ad partcstnvcU^e^bypotrjefiquod^i^ Ima^ 



iicat horizoiici parallela. Ipfarojautem ilmaiifuram4^hdriidr^^ar^[ 
lclam ofteodcmus eodem planc modo. Si enim fitri poeeft^ad paretsial- * 
tcrutras inclinetur , & ex g adre&am i fcxcicexur pefpcndieulartSfc o pj J 
& per rcclam nop ducatur grauitate carens planum eteftUm-orthogona-- 
litcr ad hotizpn<em(»illUd:fccabumagnitudrncm foiidam iiVdaas parte^s, 
eafqua, pquipoudetantes inuicemjxmarum communls^e&l<£ earn plano l 
paraUeU <rtt b.-pj> c,op acd f tergo ftpiano hgrta parajlelo-lfttelljgatur 
vt priu* <0h*tere foUda magmtudcnrirurlinabicur fuperficicS adpartcs s 1 
ad quas folidi portio g«auioruaccrr emocicftncootra TJeflnittortem ccntri 
ejrauicatas. . Toca.igitur roagnitudo.folida/Jinea i g 1 bofifcontl parallcli' 1 
Aiftentaea , &,ck folo pnn&o gifurpenfa iidn mutabic fitum, iplVque etianv : 
il rr^eebrt^t iaceeiio^izonti parjiUcla r quod- etiat 4ettonft¥amium: 

.,.--> ^t: , p^.op e> $;y%i$f/ : vtX '"; ;V 1 ' 

Vm planum aliqupd fupirhprizpntxi .crcAum pcrpcndiculari- 
V^/ter, ftVtum , & grauitatc : dcftituium pct alicuiufi ruagrutuoVni^ 
ccn!wW^au^tatii: j trarlficris Tpii J c6tSa?ftrit magfjituclini , cxilrensiri 
cofdcm dto i>il*jH^ Qc fJlanaVVcryfi follai,cxtitc- , 

mfifii fccarrt^^cjuef 'dnttnrri *dd^ ih cOdCti plano rcda Jiori-; 
zcmtPbaraUcIit AcnYrfrmiiurrf,6diVc^ cx folo ccntro fufpcndatur, 

-Ifta^tKo^orVto eftiquafi pt>rifmi pr*CCjicjit1u|n ddatbro : narofima- 
gnUkkki f ueti^p4a«a > rttlic • fejtftw ^«<Wt? ^{pofrrloms^fmYuerit f^ 

Sgt intcllr^atttr- 

??} 



10% DE CYCLOIDE 

pUnura ere&um perpendieuUnccr ad prius pUnum ; ipfumque planufi 
erc&um fic finitum, & grauicace nudacum » ponacurque cohaererc folidar 
magnicudini & illam fuftincrc. trgo &c. quod crat dcmonftrandum. 

PROPO SITIO VIII 

GVm planum fuper horizonceperpendicularitererec^um«firutDm y 
& non graue tranficrit per magnitudinis alicuius centrum gra- 
uitatisj eique magnitudini cohaefcric ; & cum in lllo du&a fuerit 
quaeuis re&a horizonti parallela , non tranficns per grauitatis cen- 
trum ; ex ifto autem ccntro demifla fueric perpcndicularis linca ad 
ipfam parallelam •, fi ex pundto in quo iftae duae tc&x fefc fecuerioc 
lufpcndatur ciufmodi paralleia totam magnitudinem mediance pU- 
no crc&o fuftincns, nec re&a,nec magnicudo mutabunt fitum. 

Planum i u 1 ( jijf. 84. ) fuper horizonce perpendiculariccr cre&um , fi- 
nicum,&non graue , tranfeatper g centrum magnicudinis pltnx bcd, 
auc folidae cuius b c d fic cum plano communis fectio ; ipfi vero magnicu- 
dini cohxreat pUnum i u 1. Quxiibet re&a a b horizonti parallela ita du- 
6ta fic in plano.i ul vt non tranfcat per «jex ead redta a b dcfnifla ficpcr- 
pendicuiajis e f occurrens rc&se a b ircfY Dico.fi cx folo pun&o f fufpcn- 
datur rcdta ab fuftinens meduntc plano i u 1 magnitudinem cuiusccn- 
trum grauitatis eft e, nec ix&anOpfam a b,ncc ipfam magnitudinem mu- 
tatum ire poficjonem. . . 

t In plano iul ducatur .pcr e re&a h e g parallela horizonct i crgo pcr 
przcedcni;ern,fi j«nea h^ fuftinens. magnicudinem fufpendatur ex e, ncc 
lipeatnec^fa magnitudo jnucabiine fitum ; ergo cOm re&a a b fit paralle- 
la ipfi h g t , ipfa quoquc a b mancbic parallcla hdrizonti, ipfaquc fc ad 
ipfum perpendicuUris. Ciim crgo ex pun&o e fufpenfa linea h g totaque 
magnicudo non mucec fitum ; & pun&um e fufpcnlum cx pumfto f per li- 
ncam f c ad horizontcm perpendicularem non mutet fitum ( fi cnira tnu- 
taret afccndcrejt , quod ?eft contranaturam grauis ) cota magnitudo ex f 
punclo fixo fufpenfa , totumqne planum i u i , ac proinde re<5U a b fitum 
fuum retincbunc, qubd erac oftcndcndum. 

-. PR OPO SITIO IX. 

Slt^F/f. gj.) mao;njtudo cuius centruro grauitatis c, vtinprar- 
ccdchtiv atquc pcr c ^e^qfmil^planum tinitum, grauicatcca- 
rchs, ;ad horizontcm pcrpe^aiculirc > & ipfi magnit^udini cohsrcns, 
fit autem, vt in caclcm i' praeccdenti!, f communis. fe<ftio re&ae aih b 
eodero plano du&x horizonti Vquidiftantcr, pundumquc idemfit 
communis fe&o, re&a: a b * & pcrpcndiculans c f ad ipfaro a b dc- 
mifTaci cx centror,c, ? #u^^ u parallcla norizpnti, cui alii- 

gau fic in h & g w^a.a.b fkfaxm mcdiance pland .magnitodincm 
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cuius ccntrum eft c ( in hac figura mojorii iucts causa* reotatn h u po- 
fuimus cxtra re«2am a b ; concipi t3meii itt dcbent vt pun&um h pun- 
6to a congruat , pun&omque gpiki&o b» puri&umquc f punorb i) 
ipfa aucem libra fufpenfa intelligatur rx pun&o m, vt ipfum m vei 
congruat puncto g, vel iaccat intcrg 6c u f vndc intclligatur pcndc- 
re magnitudoi, & a?quipon4erarc magrjitudinijt .cuiiwccnuumc, 
mancnti vtiacet fufpen£e, • :r!>f|.rvj v ;.hm!tr t <a tnu ■ '« . .:..... >r| 
Oftcndcndum cft fi magnitddo cadcmalligerur expuncro i,& dua? 
priores fufpenfioncs in a & b facla» foiuantur, aquilibrium pcrman- 
iurum cflTc. 

Qaoniam enim magnitudo euius centrum e, fufpenfa eVf > mariet ih 
a ab horizontl paraileraper prxeed^htem^opofftlo- 



eodcm fitu, & recta ab horizonti parallehp 

nem : ergo cum f & i fibi congruant , itcm a & hVitcmqi b'8rgt *e&a a b 
manebic vt iaccc incra re&am g h, fufpenfa ex purtcVo i : fcd eadem gra- 
uitas, quamdiu in eodem fitu manet luftcntata a Iibra, atque* illam pre- 
mit deorfum ( cum enim eadcm fit grauitas , & eaderti grauitas non rtat 
magis vel minus ponderans nifi quia ficum quem ad libram habebatttftfc- 
tautc , manebit immutaco frtn xqui ponderans* J ergb ltbrar arqmliu 
1>rium non mucabicur (hfpcnfione magnicudinis txtoiokun&o i fa&a;; 
quoderacdemonftrandum. " ! ' J '-^ * 

COROLLARIVM I. 
Iftad eft theorema quod in prop.4. propofuimus ex Archimedc defam- 
ptura , quodquc demonftrandum fufceperamus, cdm Archimcdis demon> 
ftratio non excec, quod fciam. Commandinus quidem vir alioqui harum. 
difcinlinarum peritifTimus commcntariis in propofitionem fextani f die 
quadratura parabolar, conatur illud dcmonftrare ; fcd prarrerquam qudd 
cius dcmonftratio non cft dc omnibus magnitudinibus cam planis quam 
folidis ; vicio , quod petitioncm principij appellant , laborat , vt propius 
infpicienti apcrcum eric. - - - ? • * 

COROL L A R I V M II. 
Cum libra exciceric in plano finito , non graui, rccto ad horizontcm, 
& tranfeunte per grauicacis cencrum magnicudinis alicuius ipfi cohzfcn. 
ris \ & tiim eiufmodi magnitudo ex vnius brachij duobus pun&is futyen- 
- fa fucrit , per puncta plani ipfis intima ltbram permdc grauabit; atqucji 
pondus ei xquale futyende*etur ex folapunao in qood perpcndicuUris 
excentto in libram, vei in toneamplanllibrae congraentcm^enderet. 
Iftudthc&rtmaar^t*eruit™^^^ " v " ; P 



' PR OpO S ITIO X. £ ! 
I re&a conne&at duarum magnitudinum centra grauitatis > & ij- 
)las l fQliscentrispendcntcsfuftineat vCompoilr^ e^^^ 

gnituo^sccnttumgrauiutiscftiniamdiclaiirid,. 1 . .10.. . 

*; ■ > ' ■ ■ - 



s 
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-ufrni vtt, VjC«i?.8tf^) Qth*fk y gwiu»6i$» ckarum magmtodmam;«a» 
.*Vccm*c6at cenr^#.JpU p u^#^ 

iccncrurn grauitatis compofita pjp vtraque magnitudinis cffc in rc&a ab» 
Sint prim6magnitudintsp'.anac cft'd, ghiu;& ineodem plano quod 
"horjzonti paralltlum fiat, exiftant. Si ficri potcft, fic grauitatis centrum 
cxtra Mncam-a bhrpun&o 1 tiufdem plani ; per 1 agatur m n parallcla re- 
<6bt a^rV. •Quoniarti «magnitudihis planae centrum grauitarts ponitur cffe 
pundtum 1 , partes magnitudinis compofitae incjuas diuidttur- pcr re&an 
tttn etur* aequiponderantes Yt iacent , alioqoi fieret inclinatio ad partcm 
ptscpondcrantem i qupd,cft c?ntra dcfinitioncm centrigrauitatis tradi». 
tam in prima propofitibne. Magnitudinem autem compofitam diuidi in 
,duas partcs *quipondcrantes : yt iaccnt eft abfurdum. Cum cnim rc#aa 
t traufcatper ccntra lingUjlariim magmtudinum, cas diuidejt, in duaspoir 
*ioncs aeque\> vt iacent» jionderantes : crgo duar c d o p, g h r q xquipon» 
derabunt, vt iacent-» duabus o c fp , r q u i , vt iaccnt , pcrmanentibus : 
ergo fi duabus cp o d, hr qg addatur capars magmtudinis quz cft intcr 
**ar allclas a b, m n, & fi eadcm dcmatur cx magnitudinibus p f o c, r i u q; 
quod fupererit non crit vt iacct arquiponderans , illi quod cxilIaaddi P 
jtionc conficietur yt/ iacef pctmantnti ; & eamenoftcnfum eft crfeaequii. 
pqndcrans ? erit, crgo, Ql noq trit > quod cft rmpoltibiie. Non crgo ccn- 
trum grauitatis eft cxtra lincam a b, fi magnitudines fint planz & in co- 
dcm plano cxiftcnte». \r ■• , > '{()') 
, Quodfi magnitudines ;i1nt folidae , fit earum curo plano horizontipa- 
-salltlo nVito„ npiv.^rauj du&d per ccntra a, b , 1 communi fe&io c d 
rp ^gh i u : fi^rgo^crrit^as^ii, k^n ducautur plana duo inuicem parai- 
^la^pftendt^ijnrttSjpcr plana diuifae eodem prorlus abfurdotoi*- 
;quipondcrace T ^ncm aeqaipondcrare , quo oftenfum eft in priori cafude 
rparcjbus p4aixar Ji^iiiuulinis pcr lineas ab,mn fa&is : non ergo ccntrum 
fgriuitatii e^fxjra luicara ab , fi magnitudines fint folidae. Si igitur rc- 
&a*&c. quod crat dcmonftrandum. >; 

PRWiOSITIO XI^ 

K 'jft t lme* : recj* oonncaac duai magnitudines , tranfeacque pcr ca- 
-ltJ^r4]itt grauitari^ce,ncra > ipiiCquc magnicudinibus cbhaercac,ccncrum 
igrauriattsdeompofica*^ magnitudinc eft in unelcdneaece. 

«tiaftapfc^c^itifc^qiwturaptrte 1 *» pr*cedcntfbus:cura cnimmagnitu- 
•miurs Ube ( ptiinde7pMf9antflineam conoecltentero ccntra grauitatis , at- 
que fi tpfae pcndcscnffciUQlu» gfjauitajis ^cntris j cVxum centrum graui- 
tatis magnitudinis compofi^tae cx duabusrquando dute illae pendcnt cx fo- 
lis ccntrisgrauitatis/fit inlinpa conneclehtt eiuXmodi centra ; patet cen« 
' Irdftr graurbt& c c\e cjuo r agrt ftiTcns propofitio eiTe in linti illa cohnt- 
-^WR^*$*u^te, Jpfis toagnitttdinibus <cdh«fcnic l quodttat 

dcmonftranduro... tvui r :. tW» ilil : 

COROt. 
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CORO LLARI V M. 

Propofitioncm iftam vt Ifc ant^ dcmonftratam,«^/e^«j//zii'HF, adhibct 
Archimedes libri primi dc rquipondcrantibus propofitione qusc in edi- 
tis latinc codicibus numcratur quarta , in grrcis fecunda. Cum autcm 
eiufmodi propofitio in antccedentibus non reperiatur , cumque eciam 
dcfiniriones ccntri grauitatis dcfint , fufpicio non Ieuiseft eiufmodili- 
brumrnon ^bcri nifi mutilatum ; quapropter adducor vt credam in Ulis 
qur perierunt., cflc pcopoficioncm illam quam corollario primo nonr 
dcfidcrauimu*. . 

PPROPOSITIO XII. 
Roponuntur dpbia aducrfus poftulata ab Archimcdc. 

Quod Geminus apud-EutOcium tic, propofuioncs quar obperfpicuira- 
tcm inter dxiomdu iurc dcbeant numerari,ab Archimedc appcllari foJhUu, 
licet in earum quibiifdam apertum fic> in aliis tamen non latis liquct;imo 
nec apparet quo pa&o abfque vllo veritatis prriudicio admitti pomnt. 

Primd etcnim affumit planas figuraseffc grauitate prrditas , alterique 
rquiponderare fpatio , vt inde demonftrec vcram illarum aream. Atqui 
plana figura#cum non fit corpus fcd fupcrficics, non facile a Phyfico con- 
tcdetur habcrc quicquam pondcris. Cum enim iuxtaeos qui fupcrficics 
corpori tnferunt , er fint numero infinitr , poflincquecfle rquales ( vt in 
quouis cy lindr o, <ubo , lc parallclcpipcdo) cuidcns eft ," fi fingulr luper- 
ncics eflent certr cuiufdam grauitatis, omnes fimul conKaturas effe 
pondus vere* immenfum,quod cft abfurdum, & contra cvcpericnciatn.Noa 
igitur verum eft figuras planas e(Te grauitate prrditas. 

Sccundo aiTumit iineas per quas grauia cx Iibra(quam re&am cffc po» 
nit , & horizonti parallclam vt ei fexta dc quadratura paraboies conftat) 
libcre* pendent, cffc inuiccm paraHeias, & ad ipfam pcrpendicuIarcs.Hoc 
autcm fapit errorcm Xenophanis Colophonij qui vt Ariftoteles ceftatur 
iibro a. de ccelo cap. 13. terram commentus eft fundamentis fuis perua- 
dere quidquid fub ipsa fpattj animo concipi poceft. Ex quo conficitur 
motus grauium dcorfum tendentium parallelos e(fe inter fe & ad hori- 
zontem perpcndiculares. Sed iftud reiiciunt omnes , iamquc diu Arifto- 
les cap.14. libri citati pronuntiauit grauia non fcrri dcorfum pcr lineas 
parallelasjfed per lineas ad vnum totius mundi centrum coeunces.Quin & 
ipfc Archimedcs libro prrrao dc iis qur vehuntur fupcr aquam cx hoc 
ipfo principio illorum librorum demonft rationem pcnderc voluit. Cur 
ergo quod verum efle nouerat, nohlit admitterc in ifto de rquipondc- 
rantibus tra&atu , maluitque vfurpare id quod aperte falfum eft ? quo 
autem modo iftud non obftat vcritati & certitudini confequcntium dc- 
monftrationum / 

Tcrtid Archimedes in 7*9*11. aliifque propofitionibus quadraturr pa- 
• vabolcs , alTumJt lioeas quibus t libra pendcnt figurr, nullvu» tflfe ponde- 
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ris ; & figuram fpatiumvc eju/dcro jfcmpc,r cjfl^gjauitatis fiue breuiore 
fiue loneiorc linca pendeat , dummodo cxtcra non mutentur. Iftud qui- 
dem rion tam d.t^.le crcduu appar-et:^ tamcn, cal rtort probew^hirc 
meritointer ftiitioncs compucatur ; praeterqUam ijuoi ritVn conferraentet 
philofophari vidctur , dum ipfaro fupcrficieM i grauitatfe prstditam effe 
vult,non camen lincam. -1- 

Quarti in quinco poftulato figur as inter fc componit te? tfityiw*-**- 
plicatama ndbis ?rt paragrapho o&auo prolegomenon tctfagomtmrco- 
rum pag.55. qui tjuidem modus licct vfurpatus fucrit ab Euclidc , nunc 
tamen vt *t^«f*»7fi»7or paflim reiicitur a do&is huius «tatis Geome- 

«is. • ' ' r 

Quinto ponic rt daturo fi grauia ferantur iineis parallcUs , magnitudi- 
nem finitam fiue fic fimplcx fuperficics ptana,fiuc corpus •, pc duent com- 
pofica cx pluribus planis fuperficiebus , fiue ex pluribus corporibus , ha- 
bcre centrurn grauitatis. Vnde vcrd is quife(vt Orator alicubi dixit) 
profirctur non pcrfuaderc ,,Ced.cogcre , probac eiufraodi pun&um daci in 
ea hypothefi quac noneft, fed mcnce tantum fingicur eflc ; prarcipue cum 
in ca quz cft, non omnis magnitudo habeac grauitatis centrum, pro?t 
dcmonftrabitur infcqucntibus/ 

Scxcoinfupcr ex do&rina ilia conficitur fpatium finitum c 4 libr* bra- 
chio vno fufpcnfum acquiponderare poffe fpatio immenfo ex altera parte 
librac ccrta quadamracione fufpenfo ; quod videtur abfurdum>quia inter 
/initum & infinitum non datur proportio ; daretur aotem fi acquipondc- 
. rarcnc fibi mutuo : nam vt brachtum librar ad longitudinem vnde pendet 
aliquod pondiis , jta viciflira ipfum pondus ad zquipondcrans. Pondus 
• autcrn finitum ppflc cx iftis principiis arquipondcrare immenfo, iam con- 
cefsimus in fccuudac appcndicis adic&ac ad libros tctragonifmicos pa- 
gina fcxta. 

Vnde etiam oritur altud dubium contra poftulatum quartum & con- 
fequentia reliqua ; in iltis enim afiumi videtur non dari ccntruna graui- 
tatis nifi in figora , qupd nomen fonat fpatium vndiqvrccosmpxchenfum & 
- terminatura ; atqui ccntrum grauitacis competerc etiara-figuris qur non 
vndecunque vallantur & circumfcribuntur , ibidem aftruimus. 

Scpcimo deniquc iliius caufa inquirenda rcftac , cur ifta qux Archi- 
medes dc libra cradit, vc vcra fint , aded camcn dirncilia. coraprobcntur, 
vt pauci admodum fintqui illa incclligcrc poflint l Nam gcometrica c(Tc 
capcu facilia prQOunjjauit Ariftoceles, cT.Ech^ap^^um ibi puccum polTe 
ficri Mubematicum a(Tcrueric,non aucem fapicnccm, auc Phyficora ; fan- 
dus quoque Thomas affirmauic 2. Mecaph.le&. vlcim. imaginaciooe po- 
tius quam iodicio opus eflfc ad pcrcipicndas has difciplinas. Ergo &c. 
quod erac propoficum. *. ,*\ 

Ex his omoibus liquido conftat dubitationes iftas aliqua folutionc in. 
digcrc, nc parumfirmum& conftans vidcatur tanti ingenij & vtilitatii 



( 
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Cpus. Vt autcm plcne* fatisfaciamus , prarmittcnda duximus nonnulla dc 
arquilibrio quod nt grauibus pcndentibus pcr lincas non parallclas fcd 
conuenienfes in dcntrum mundt ; qu« duo arquilibrij gcncra vulgd in 
vnum confundunturicum longe diuerfa fint,vt ex fcqucncibus patcbir. 

DEFINITIONES ET POSTVLATA. 

Llbram curuam appello pcripherir concentrici mundo fcmicirculi 
porcionem ex pun&o aliquo intcr. eius extrcma pofiro fufpcnfam. 
Eam inacquilibrio eiTe dico quamdiu cius pun#a omnia aiqualibus ra- 
diis a ccntro mundi"diftant. 

Poftulo grauia iaccntrum mundi ferri. Item grauia arqualia vrjo fui 
tantum punclo terminrs pcrrphertarum arqualium aMigata & liberc inde 
pendentia, tiee* Vltrt^ce-Wtrum porfe&a atqualitcr inrer feponderarc , fiue 
facereaYquilibrium. lf*oki etflicttumk- cdus*- dddidivum dthert >ltrd centrum 
porrigi:id enimfdtit inteiligi foterdt ,cumid quodMtr* forrigttur non ftndttt fed 

fotius fendeniiim ohft*t' ; 

kcm grauia,*qualia pertpberiis inasqualibus di&o modo fufpcnfa non 
xqual.ccr |Mwiderare ; ; fed qitod in longiore pcrjpb.cri^pcndec dcor- 

Jtcmn grauia lecundum quandam diltantiam Iibrae atCto modo(quem 
Sl nojium ieu cognitura & perfpectum appcllafcnmus ) amxa arquippnde-. 
rent, & alteri corum apponatur graue aliquod , tunc qa non arquipondc- 
r^re^ .fe^^onerTe arquUibria ; fcd illud dcorfum fcrricui adicdio fa&a 

ccffare , & id a quo nihil eft ablatum Fern deorfum. In fequcntibus pro- t 
pofnionibus pro eodem babeo diftantias , pcriphcrias, & angulos ad la- 
tionis centrum conftitutos infiftentefqtfC ad eiufmodi peripherias. 

' f,,: ' i PROPO.Slf IO XI tl 

<m W ^ifUntus x&ualifris *m*W pondcrant; 
J*qualiafunc * tJ o , , : ,:„.ft,h r.jw, ; oi 

Si enim ciTent inzqualia,auferr*turque a maiori exccffus , reliqua non 
«qualitcr ponderareut ; cum lih aloerb iquiribndceantium aliquid fucrft 
ablati^^go&c^^o^c^ dewr^r^ , / tl : : 

Gfta^i 1 &m^fcifc^e^ «qualfrius ^/ ! ffttcrfnV 
inaaqualia non aequipondcrabutir , fcd niaius corum lfiijuia* 
bitur" ~ 7T;: "'I ■ ■ ••♦ ■ « • ^ • ■ ■ • * 

' Ablato enVm eiceifu «quiponcrcrabunticum xqualia in diftantiis poiica 
aequai^rrVatqulp^tCnV ^lt«ctm^uod aobttim fuerk adie^Wli- 
ttatio H^ffc^idpiTtWeiu^kFftola' eft ac«c(Bo : crgo &C. quod ttac 
<hwWnftVaritfum , : j, T ^ i ^qIli 5 \a ic 1 L-ua . 
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.. •; ,o •;?• r ; /p Ci'\ ! 

frofofttionts Eutoam iuttr pttitionts dut torotUru tx ftttlionibm dt- 
dntt* numtrtt j ^udprofter iilt frinu efi fUM bic O* in tul&Atu Idiiut codicibm efi 
ffi teriU,f ut numtrorum diftrtpdutUintAtttk dttnc,tf>s rtftritur* 

PROPOSITIO XV. 

Sl grauia inaequalia in diftantiis inarqualibus fufpenfa atqualiter 
ponderent : maiusin minori , minus in maiori diftantia fu/pen* 
detur. .,t 

Sint (Fig $7 r )grauia inxqualia a,b, quorum a & maiusj» minus»- 
centrum lationis d, & de/cripta excentro d fermicirculi portio a c b 
inteliigatur fufpendi ex c ; grauia autem a cV b noto snodo e* a & 
b pendentia fibi inuicema-quiponderene. 

Oftendendum eft peripheriam a c cfle maioretn peripheriabc 

Sicnira diftancia ac non cft minor diftantia c b : ablato exccffu qucr 
grauitas a cxoedit grauitatcm b , cum iara ab alteroxquipondcrancium 
( ab ipfo vidclicct a ) ablatum fit aliauid , inclinabitur ad b ; quod non 
eft verom. Nam cum a c diftancUponacur nonefle minor rpfi t b,- eric 
vd xqualis,vcl minor :Si xqualis ctfct , magnitudines a & b fufpenfx cx 
xqualibus interuatiis c a ,' c b xquigohderarenr.fi autcm a c effet maior> 
ihriinatio fierer ad a ; nam xqualia in diftantiis inxqualibus non xqui- 
ponderant, 
rfiftantiim; 
ftrantf-Am ' 

Ex his manifcftujmjoft/ipfaSj a c,, eb. 
ppobaxi efle inzxjualcs. Prxtcrea man 14 

m^tefiBute^W^^hVlriz#I . . f . ^ m 

quod in minori diftantia pendet. • 1,ut * ciii.i,r/j, 

jk • «."pTcr; , iioT.nm .•' li^li: i!. .' \lTOi 3.'i;' r o j r> 

r jv :i l;:"[>t!,\ rnu t^ r J8oOi<Pr»'0$ •IvTil <Q V.,<V^, tl ^ Jli;;f . -jjiir.^p^ 

Slt planum fixum tranffen^^ftf "crttrfltt- mutfdijcl 
inco fit defcripiaifeniici^cprf mundo cjc^pc^nf ici portio acb, 

«i#^^«m grauiaa^ ljb ^ ■ ftOR | 
Oftendendum eft u pcripiieria a c b ex foTo punSo e lultin 
l « r >^ (i^pcQdca.t i eff^ 

pqutam magnitudinem a<b in ftM pw^^p^ftH 4 ^^ 3 ^^^:!.! 

Quoqiam eojm ipberi* *ejfc «4<fl» u M^ ■^^otficj^n^w c^e 0 fi^ 
micirculo, poccft lntclligi cfte libra cz c fufpenfa j & c^on^aii^iwerU4jy#t 

- pp 



it,fed quod inmaiori diftantiaeft inclinatur. Propter hxc igitur 
m: Ic roinoVcm^la V< : eflfc ,! A'eccfl*ariura efti qtibd erat dcmont 
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ca,cb Gmt vtrinque scqualia, ipfaque grauiaia,bc* aequaiibu* inter- 
ttallis fufpcnfa notomodo pendent, iibra ac b in acquilibrio mancbit 5 
ac proinde in eodem fitu imrhota perfcucrabit , ncc inclinabitur ad alte- 
rutram partiumjfed quaclibct eius pun&a arqualitcr diftabunt a centro 
d: ipfa igitur pondera mancbunt vt priih zque a centro diflita ; quod 
cantum ftgniflcare volumus , dum dicimus compoficam magnitudinera a 
b in fitu priore cue pcrfcucraturam : ergo &c. quod crat dcmonftran- 
dum. 

scnoitru. 

StdUit frdYotulit hdbutrit liorum frimum dtuifondtrdutium tl Archimede ftri- 
ftnm , dtfrehendtrit nos >eftigiii ipfim infifientes dd hdnt >f*ut frofofttionem idif- 
fum dt tufuk\ litrtt demonfirjfe , tx fimihbufjue frifitiftit , ouod tllt dt reffa ofien- 
dit. lm hdc umtn frofofttiout dnimddnerttrit nos dl iffi dliaudttnm dtfictrt ; judte- 
mm yUeUttt etntrigrdMttdiit uulUm mtntioutm fdctmm ,ute , ># illefecit , ofitndi- 
mm fuuBnm t tfft ctntrum grduitdtis mdgnitudinis txdyl comfofiu. Ex uuo ft 

PROPOSITIO XVII. 



Slt vt in pracccdentc (Fig. 87. ) planum fixum tranficns pcr < 
crum mundi d, & in co fit defcripta fcmicitculi mundo conccn- 
trici portio acb, bifariam in c fe#a; cx tribus pun&isa,c, balli- 
gata noto modo penucanr sequalia inuiccm grauia a , b , c. Si peri-* 
phcria a c b cx folo pun&o c fuftineatur 6c libcrc pcndcat , dico ip- 
iam ciTe manfuram vtantca iaccbat » ac proindc ex illis compo&am 
magnitudinem a c b in fitu priore e/Tc perfeucraturam. 

Qiioniam enim periphcria a c b cft mundo conccncrica, minorque fe- 
raicirculp, poteft viccs librar cx c fufpcnfxgcrc;c ; & Quonurr^iotcr^aj' 
la a c, c b funt acqualia ipfiquc, a , grauia aequalia^li upra.a cj^jciqlo 

eriamjp, 
cpendcrc 

ripnem priprem rctipqbit ^ 

; H\tot;ifod : n?*rttb&umtft.< S^qu^cunqttc magftiiudin^inumcTri-im^ 
pares in periprteria a c b ita colloccotur ,^t C«wrorumtioat quscquc,quarj 
hinc mdc:p«rt ngmferorcinipucaiih^a 

vcjr^i ^niifta3Qccdpbnt«q»aiitCD:4i{Bta tbiCQrvnde i.Ua^ cuiar^ncdia,cft,j 
fufpciWrMieiSc^^eciifberiaic^ ^nru^oma^DitUfiUnb mcxbac folorfuftinca- 1 
«i^ilfrbwqr^pjodtjftpip;^^ ! ac>pf o^nrjd tts 
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illis omnibui compofica magnicudo in ficu priorc pcrfcucrabit? 

CORO LLARIVM II. 

Quod fi pares numero fuerinc magnicudines in pcripheria a c b ita col- 
locatac , vt duar cxtrcm* grauitate squali pracditx fint,& quacque duz 
hinc indepari numero ab extremis computatx arqualcs item fint , earum- 
que puncta fufpcnfionis zqualiter diflhaa fufpenfione extremarum;fi 
ipfa peripheria bifariam fecetur,8cex pun&o oifc&ionis folo fuftinea- 
cur , pendeatque libere , ipfa mancbit in pofitione priore , ac proinde ex 
illis omnibus compofita magnitudo in fitu priorc perfcuerabit. 

Hxc etiam propofitio non tam late* patet quam quat illi quinta refpon- 
dct in libro primo xquiponderantium ab Archimede fcripto. 

PROPO SITIO XVIII. 

• ¥ 

MAgnkudincs grauitatc coramenfurabilcs fibi aequipondcrant, 
fi noto modo pcndcant in diftantiis quae reciproce fc habeant 
vt ipfat magnitudmcs. Vel , magnitudines grauitate commcnfurabt- 
Jcs a?quipondcrabunt,fifucrint conftitutatin diftantiis fubtendenti- 
bus angulos in ratione grauitatum fubcontrarie fumptos. 

Sint < ftg. %%. ) grauitate commenfurabiles a , b , fitque earum maiqr 
a ; fit praeterea e d peripfteria fcmicirculo minor, & mundo concencrica, 
fitque ficut a magnttudo ad magnitudinem b, ita arcus d c ad arcum c e. 
Oftcndcndum itaque cft fi. magnitudo a vcLalia illi in grauitate jrqualts 
noto modo alligetur & < liiberd peadeat ex cjttaagnicudo vcro b vclalia 
illt in crauitate arqualis iimjljtcr nendeat ex d ; libraquc ex foloWn&o 
c fufttneatur fufpcnfa ; commrtti zquilibrtum,& tpfasmagnitudinesaSC 
b, vel Mis jn gratfitate ^uale* ica^ufpenfas, «quipondcrare fibi inui- 

CCtB. '"*"' . 

<5utfh?a"m hitihe itcUt magnHudo a ad b magnicudinem , ita arctfs d c 
•8 tt^trVa^nitucic» vcto a eft ipifi^b ebmmenfurabilis ,arcus d C cft ipfi ce 
cbmm^ftfrabrllV ;I WLfi arVuujm e c , c d erit 'quarckm communis men- 
flif 4 f ;' 'fla"Vcto? Rt hv^iant^ ar^us d g> d U firiiuii aequales arcui cc > l P rt 
autfmilir^d crirtidatls: : r ' • ' ' \ 

• C&JonUm fgitWct aVeu c d matori abfciflus eft dg arqualis minoriecy 
frrVficfno c£ aofentrjf rfanaies 3* 6 MemMtLVtctft d» 
cquales ;Tef aYcWfe' c#^t3a T <ts : 'A-?cmlMiffioliArc1il C dffcrf d : Mul' 
1 e , e g func zquales ; 1& eft Hu^lds JpJut>cU , Bcuti & g u eft cx coo- 
ftrudltone duphcs ipfiu<2cr;^pa*e ¥Wpsri,.Vtrumque Ig, gumccietlh 
currpeoncm mcdiccatcarrMStiatUTt ■>:.<-.. a-j ■ - i. . ■•• • ' ' ! l 

? Boitiosiquonhmi ficui ma^nito^tf adi>i iea arcu^d«ad c« j ficut ao^ ; 
ccimdic >acbc«o^ilolg ati'gu (nam vttti|ucwt«^««^nplaf'cxiflic')!if*» v 
tur^cflt mdgnunittiyia ad * y Hft^tcmf a^ gnt i t^otupsleflc. auccm leAa)^ 
cts »gfipfhas«< exdWi«uMcr^m«iri^ 
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fttf crgo ficutarcus l g ad n» tta magnitudo a ad f : eft autem ficut arcui 
4j gad 1 e, ita magnitudo b ad a : ex xquo igitut ficut arcus u g ad arcum 
n 9 ica eft magnitudo b ad magnitudinera f : tam raultiplex igitur eft ar- 
cus u g arcus n ; quam multiplex eft magnitudo b ttugnitudinis f ; fed & 
ipfam quoque magnitudinem a e(Tc multiplicem raagnitudtnis f fupra 
oftenfum cft; quare magnitudo f erit magnitudinum a&bcommunis 
menfura. 

Didifo igitur arcu 1 g in periphcrias srqualcs ipfi n ; quoniam arcui c c 
aqualiscftex conftru&ione arcus d u , & arcui cd xqualera eflc arcura 
e 1 oftcnfum eft ; arcus 1 c , c u crunt xquales : tot crgo erunt pcriphcrix 
portiones in arcu 1 c , quot in arcu c u ; & tot in arcu c e quot in arcu d u; 
& totin arcu lc quot in arcu eg, ciim oftcnfum fit reclas 1 e , e g effc 
scqualcs. 

Qiiapropter fi vnicuique partium arcus lg aoponatur magnitudo 
xqualis ipfi f, qux pun&um fufpeofionis noto modo fa&x habeat inmc- 
dio portionis periphericx, compofita cx omnibus magnitudinibus erit 
acqualis magnitudini a; punclum vcro e erit per przcedcntem illud cx 
quo pcripheria 1 g di&as raagnitudincs conne&cns , fufpcnfa ltbereque 
pcndens mancbit vt iacet cum ipfis magnitudinibus : nam omnia pun&a 
fufpcnfionis numero paria funt , cum ipla 1 e ipfi e g xqualis fit. Similiter 
fi vnicuique partium arcus u g apponatur magnitudo xqualis ipfi f , ha- " t 
bcatque punttura fufpenfionis in medio ipfius partis, compofitaex om- 
nibus magnitudinibus erit xqualis magnitudini b : pun&um vcro d erit 
pcr prxcedcntem illud ex quoperipheriaugquxdictasmagnitudinesfu- 
fttnct, fufpcnfa libereque pendens manebit vt iacet,cum ipfis magnitu- 
dinibus. Magnitudo igitur a vel illi xqualisjin grauitate, ljberc pendet 
cx e ; & magnitudo b vel illi xqualis in grauitatc, pcndct libcre* cx d. 

Rurfus cum magnitudines inter fe zquales in pcripheria l u ita fintcol- 
iocatx, vt pun&a ex quibus liberc pendcnt, inter fe xqualiter diftent iux- 
ta prxfcriptura prxcedcntis propofitionis, & cum fint numero pares ; fi 
tota periphcria 1 u omncs illas magnitudines fuftineat & fufpendatur cx 
punao medio c ; ipfa manebic vt iacec, cum fuis magnicudinibus, per 
prxccdcntem. Sunt cnim 1 c, c u xqualcs ; cum i e fit xqualis ipfi c d , & 
ipfa e c ipfi d u : crgo tota 1 c eft xqualis toti c u. . 

Intelligatur intra pcriphcriam 1 u alia pofita prorfus ipfi congruens» 
. & ex vnico pun&o alterius, quod ipfi e congruit » fufpendi tota pcriphc- 
ria 1 g, diuifa in g a peripheria g u qux vt iam diximus manebit, vt iacct, 
fufoenfa. Similitercx pun&o vnico eiufdem pcripherix prtori fupcrad- 
iccxx , quod ipfi d congruit, intelligatur fufpendi tota peripheria g u non 
amplius cohxrens peripherix 1 g; manebit, vt dixiraus , fufpenfa in eo- 
dem fitu , in quo crat antc diuifionem. Si igitur tota peripheria fuperad- 
iecSta fufpendatur ex vnico pun&o , quod ipfi c congruit , manebit in eo- 
«Um fitu, io quo prior 1 u , ancequam in g dioidcrctur ; & omncs nugnU' 
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cudines fuftinebit cxpun&ise, d fufpenfas, quarumilla, qujf ex c petf 
det t eft aequalis in gr auitacc ipfi a ; illa vero , qu* ex d pendec, cft zqua- 
lis ipfi b : quaproptcr idem zquilibrium eueniet fi graue a ex pun£bc,8c 
eraue b ex pun&o d pendcre incelligacur : ergo ficc, quod crat demonw 
ftrandum. 

PROPOSITIO XIX. 

• 4 

IDipfumoftendendura eft etiamfi magnitudines tfon Gnt grauita- 
tc commenfurabilcs. 

Sinc ( rit. 80.) grauicace incommenfurabilcs magnicndines a hb firc; 
praetcrcadf peripneria fcmicirculo minor ,& mundo concentrica itain 
c fit fc&a , vt ficut c d ad e f , ita fit magnitudo a h b ad .magnicudinem c. 
Oftendendum icaque eft fi magnicudo a h b fufpcndacur noco modo ex f, 
magnitudo vcr6 c ex d fimiliter pendcat ; libraque ex foto pun&oe te- 
ncacur fufpenfa, committi xquiUbrium , & ipfas «quiponderare fibito- 
uicem magnicudin.cs. Si cnim non acquipondcrant ad carum altcrutrnn 
inclinacio libxx fiet : ea fit a h b; potcrit ergo ex magnitudine ah b auferi 
magnitudo quzdam b, ita vt reliquum a h fit commenfuracum ipfi c,& 
adhuc prarpondcrans ipfi c (boc enim fleri poteft vc mox oftendemus.) 
Acqui iftud cft abfurdum^ namii vt magnitudo c ad magnitudinem ah, 
ita fiat arcus c f ad arcum c g ; quoniam vt a Ji magnicudo ad c , ita eft ar- 
cus e g ad e f ; & vt arcus e fad e d , ita eft magaitudo c ad a h b r ergo ex 
arquo vt magnitudo a h ad a h b magnicudincm , ica arcus e g ad arcum c 
d: fed magnicudo ah cft minor raagnitudine a hb ; ergo arcus e g eftmi- 
nor arcu cd. Prxccrea quoniam ah & c funt commcnfurabiles, & ftab 
ad c, icaeft ge ad e/;fi c fufpendacur noco modo ex g , & ah cx f,ficc 
rquilibrium per prarcedentcm , libra exefufpensi; ergo filibraexe 
fufpensa caccerifque in eodem ftacu permanencibus , magnicudoc intetli* 
• gatur penderc ex d, cum e d oftenla fit efie longicudo maior quam e g, 
indinacio fiec ad d: nam.fi duo grauia fibi acquiponderent,& eorum vnum 
cx longiori inceruallo pendcrc intelligacur , indinatio fiec ad illud quod 
longiiis fcmocum fuic vc ex ccrminis & euidens. Hoc auccm fieri ncquit, 
cum aliunde ponamus inclinacionem fieri ad f, pendcntibus c & ahexd 
& f pun&is, & libra cx c fufpenfa; crgo magnicudines ahb&c ex f &d 
fufpenfz fibi xquipondcranc inuicem , quod crat oftcndendum. 

Quod auccm ex magnicudinc a h b poflit aufcrri magoicudoquatdam 
b , ica vc reliquum a h fic commenfurabile ipfi c , & adhuc ipfi c prxpon- 
derans,ica oftendicur. Quoniam magnitudoahb prxponderat magni- 
ttfdini c , poceric ex a h b auferri quardam magnicudo ica vc refidua arqui- 
pondercc ipfi c : ablaca ergo fic h b,refiduiquc a cx f pendens arquipondc- 
rccipfic. Prxccrea poccft fumi aliqua magnicudo minor ipfahb,qu« 
C\t pars magnicudinis c,& quar totics fibi ipfi coaceruetur vcconflctur 
magnitudo ahmaior quidcm magnitudinc a,minor verd magnitudinc a 
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h b. Eiufmodi magoitudo lit i ; iftud autcm poflfe fieri conftat ex iis quae 
Coxamandinus demonftrat ad decimam fextam quadraturae paraboles,& 
ad fextam de fpiralibus. Quoniam ergo magnitudo a arquiponderat ipfi 
c ( & magnitudini a adic&a eft magnitudo h; ipfa a h pracponderabit ma- 
gnitudini c ; & crit ipfi c commenfurabilis , quod oftendendum erat ciTc 
poffibile. Hoc ita dcmonftrato incidimus longo poft tempore in exerci* 
jtationcra fextamR.P.Caualerij , vbi propofitione 14. fummopere mira- 
tux aliud nononwrino diflimiie ifti, quod & dcmonftrat , nempe tx mtiort 
dHArum i*tomtntnfHT4i>ilmm magnitudinmm uudrumliutt foftitd dufcrri dliqudm 
ifjs commenfurMem , U reftduum ftt minm audcunuut ddt*. Vndc in fcholio 
eiufdcm propofttionis in hxc verba admirabundus prorumpit. juc funt 
GeomrtrU ddmirdndd , aud rtji in mfiuiu dlditis rtctfibm Uttdnt , tiufJtm umcn 
yim o- efficduumnon tffugiunt. Plura po^fcrius in propofitione 28. 29. 50. 
31. videois quat & paradoxa iudiccntur & admirabilitatem fuam dcri- 
ucnt cx iifdem tlUs iafinicionis & innumcrabilitatis penctralibus; vnde 
quoque prodicrunt quaf. m trigcfima fccunda fcxti fupcrioris libri haben- 
:ur. 

i \, * ' s c B 9 L l r M. 

In yulgdtit Grdte Cr Ldtine codicibm djuipondcrdntium ArchimtdU mutiU ejf 
dtmonflrdtio uud prdtcdtnti rtfpondtt 3 utc eam Eutocij commtntaru rtfiituunt : in itf- 
dtm duttm codicihm mdncum uuouue illud tfi , Oftcndendu itaquc cft magnitu- 
dinis cx vtriufque a cx b compofitar grauitatis centru etfe c pun&um. pr» 
uuo rtponi dtlnnt h*c. Oftendendu itaque eft fi magnitudinis a centrum gra- 
uUatis ponatur in e,& magnttudinis b centrum grauitatis conftituatur 
in d , magnitudinisex vtriufque a & b compofitar. centrum grauitatis eflc 
c pundum. similt mutd dddi dthtt illi , qud prdftnti propofttioni rtfpondtt. 

Caeterum duz iftar propofitiones noftrar non tam amplac funt quam Ar- 
chimedcae illae , quibus probatur non tantum magnitudines ita fufpcnfas 
inuicem arquiponderarc ; fed etiam pun&um a quo libra fufpcnfa tcnetur 
effe grauitatis centrum compofitae cx vtraquc raagnitudinis ; quod no- 
ftrar propofitianes non demonftrant, quia nec po{fe in vniucffum demort- 
ftrart pofitii librz curuae principiis oftendemus propofitione vigefima 
tcrtia. 

PPROP O SITIO XX. 
Aulo aliter demonftrantur duar propofitiones pr*cedentcs. 
Sit (f»|.po.)ac rea* vel circuli jfcripheria fe6U in equalia tn b, & in 
in^qualia m d ; fit vero dc bifariam fe&a in e,fa&?quc fint b d,a f ^qua- 
les,&fb fe&a bifariam in g. Dico vtbeadbg.ita cflTe ad ad dc ; &: 
fegmenti a g , g d efTe e; qualia. 

Quoniam b d , a f funt f qualcs , erunt refidue f b , d c f quales *, crgo 
d c erit femiftis rc&$ vcl peripheri^ f b : fcd b d cft fcmiflis duarum saf,b 
d : ergafompofua be ex b d, d e, ertt femiftis compofit? a d ex tribus a f, 
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t b, bd : crgo vt ad ad dc , ita bc femitTis re&x , ycl peripherix ai 
ad c c fcmiiTcm rcclx vcl pcripherix d c ; cura ergo b f diuiia fit bifa. 
tiam in g, erunt gb , dc xquales ; ergo addica communi bd erunc 
gdb e xqualcs.Ec quoniam a f, bd funt rquales,itcm f g,g b,erunc a g, 
gd aequalcs ; trcs creo ag, gd,bc func xqualcs : crgo vt bc ad cc 
fcu ad b g , ita a d ad d c. 

Qudd fi dacis g b minori , & b c maiori , cx be produ&a auferaru 
tur ec , ed iptl gb xquales , fiancquc gd, ga aequales : dico ac 
fctfam cite bifariam in b , & vt b e ad b g , ita ciTc ad ad dc. 

Quoniam cnim g d , g a funt xquales , & g d , b e funt etiam xqua- 
tes ( nam aequalibus g b , d e addic» cft communis b d ) crunt g a , b c 
aequales, addittfque xqualtbus g b, c c, crunt compofitx a b , b c xqua- 
lcs.Fiant d c , g f xquales ; quoflam g c , b a funt aequales,vt oftenfum 
cft, & ablacx dc,gf func eciam xquales ; crgo icfidux af,bd erunt 
etiam xqualcs. Cum crgo rc&a vel peripheria ac fe&a fit bifariam iti 
b,& bd, af fintxquares, ipfaquc f b fe&a bifariam in g ;. erit ex m«- 
modo demonftratis vt b c ad b g , ita i d ad d c. 

His ita dcmonftratis data fit librag e cx b pcndcns , daca itcm fine 
pondcra h & i habentia inuicem rationem brachiorum gb, bc. 3Dico 
fiexpun&is g&e intelligantur pendcrc pondcra xqualia ipfis h & i, 
tibram in aequilibrio conftituram. 

InteUtgatur per lineam vcl pcripheriam ac difpcnfari xqira ratione 
grauitas xqualis ambabus h & i, ita vc mente concipiacur effe in- 
tralineam ac grauicate carcncem , alia grauitatis linea ; manifcftum 
cft grauitatcrn a c fcclam forc ica in d , vc ficut tc&a vel pcripheria. b e 
ad b g * ita fit gAuitas a d ad grauitatem d c : fed vt b c ad b g, ita cft 
gr auitas h i ad grauitatem i : crgo vt graukas a dad grauitatem d c ,ita 
cft grauitas h ad grauitatcm i .-crgo componendo vt grauius ac ad 
grauitatcm d c , ita eft grauitas h i ad grauitcm i '■ fed grauicas a c & gra- 
uitas h i pomwtur xquales : ergo grauitas d c & grauitas i funx xqualcs: 
crgo & gra^uitas a d eft xqualis grauitact h. 

Qitoniarh crgo grauitas a c diuidicut in-pun^is g, h, d , c cadempro- 
portione qua re&a a c cft diuifa in iiftfem pun&is ; Manifeftum eft diui- 
famcfle bifariam in b grauitatem ac ; & in g grauitatcm ad, & in c gra- 
uitacem d c. Rurfus quoniam grauitates a.c, a d,d c fe&x func bifariam 
in pun&is b>g,e ; raanifeftum cft graukatem a>c > fitotaex folo pundta b 
i. foTpdndatur,maivroH^6i vt iacee,fiquidem rcda-ac fit parailcla hcrrizonti: 
iftud cnim^aflumitur tanquam pcr fc notum , & pcrindc cft cuidcns ac 
aliud ab Archimede aiTumpcum,fi xqualja pondcra cx xqualibus longt- 
tudinibus librx fufpendatur, ipfam , fiquidem parallcla fuerit horizonti, 
jncodcro fitu pcrmanfuram. Similicer mafeftum eft grauicacem ad, fi 
' tota ex folo punclo g fufpendatur,manfuram vt iacet fimilitcrquegra- 
uitatcm dc fi tota cx folo pun&o c fufpcndatur > pcrm^nfusam vt iacct. 
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Si ergb Intelligatur lincaac grauitate carerc apta tamen eflc fuftincndis 
pondcnbuj,&effe horizonti parallcla,atque ex eius pun&o g folo fufpen. 
datur tota grauitas ad non amplius vnita grauitati dc( nihil enicn ve- 
tac quin iftud faciU intelligi poflit) fc ipfa grauitas d c cx eiufdcm line* 
ac punflo e tota pcndcat ; tota autem linea a c fuftinens illa onera fuf- 
pendatur ex pun&o b folo , manifcftum eft totam grauitatcm a c fuf. 
penfam fore expun&ob folo ;& permanfuram vt iacct , quia fufpenfa 
fuerit ex pun&o mcdio b ; oftenfum cnim eft grauitates a d , d c non mu- 
catum irc pofitionem quam habcbant ante folutionem connexionis in d. 
Ergo libra g d fufpenfa ex b manet in arquilibrio fuftinens ex g pun&o 
grauitatem a d ipfi h zqualcm ; & ex puncco e grauitatem d c ip fi i zqua- 
lem ; quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM. 
Harc dcmonftratio non nititur nifi primis principiis librc vt manife- 
ftum cft,nullamquc rnenrioncm facit ccntri grauitatis. 

PROPOSITIO XXI. 

SI grauia lincis ad ccntrum coeuncibus pcndcrc ponantur, cVin 
libra? curuapdiftantiis diucrils iuxta dcmonftratas leges conftitu- 
ta arquiponderare ilbt inuiccm •, poterit accidetc vt longe diucrfa 
fit proportio brachiorum libra? curua? a proportione brachiorurn 
rc£ae. 

Sit ( fff*oi.) libracurua cbd fufpenfa ex b ; ex c&d noto modo 
pendeant magnitudines c , d , arquiponderentque fibi inuicem : cric crgo 
magnitudo c ad d,vt arcus bd ad arcum b c , fuppofitis principiis ex qui- 
bus trcs priores propofitiones demonftrauimus. Edu&arfintad centrunt 
a re&ar ct, ad, quibus produdtts occurrat in c & f rc&a c bf trangcns 
in b. Si libra rc&a ponatur c b f , & cx pun&is e & f pcr rc&as e c , f d 
pendcre grauia c cVd, ac proindc aequilibrium committi , cumangulus 
cab fitadaneulum fab vt graue d ad grauc c ; dico pofle eucnire vt 
proportio rectz eb ad re&am bf longe alia fic a proportione grauis d 
ad graue c. 

Ponamus cnim arcum bd efTc xqualem fcminl arcus bc , fcu angu- 
lum b a f eftc cqualem femi(u anguli e a b ; fiatque angulus b a h squa- 
lis angulo baf ; quoniam triangula a bh, a b f funt aequiangula, habent- 
quelatus bacommune,erunt & *quilatcra,latufquc bhcrit arquale lateri 
b f, & latus a h lateri a f. Rurfus quoniam in triangulo b a c angulus c b a • 
eft rc&us,reliqui duo fimul ipfi erunt «quales , ac proinde finguli crunt 
ipfo e b a minores ; ergo latus ae oppofitum angulo maiori crit maius 
latere a b quod minori fubtenditur.Prxtcrea quoniam trianguli abean* i 
gulus b a e fe&us eft bifariam per re&am a h , crit per 3. fcxti Euclidts ; 
u c a re&a ad a b>ita c h rc&a ad rc&am h b : fcd e a eft maior re&a b a 
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ngaeh cllnuior Ve6k* h b. Quormm ©rgD arcus dg.> faift:£quales». 
>c icJtaehelt uiAJor recia h b>p,p6pouio reCjla c hatt & bcffUma-for pro-, 
f orcione arcus c g ad g b pcr io.quinsi Euclidis.- crgocomponendo pro- 
portto rcCtx c b >d h b fiuc ad bf ipfi acqualcra, crit pcc i&quimi EucU-i 
dis, maior propottionc areus c b ad arcum g b icu ad b d ipfi acqualcra, 
hoc cft proportionc an^uli c a b ad anguloro b a f. <' . 

Cum igicur-proportio re<5t* cb ( ad bf co fit maior qud maior cft pro- 
porcio rctfh: c h ad h b ? & proporcio re&g c h ad h b fit eadcm > vc ofteo- 
lum fuitjCum proportione rc&ar ca ad ab : quo raaior erit excefTus , quo 
re&a ea fupcrac rcclam a b, eo maior erit proportio rc&ar c b ad b f : fed 
exccflus rc<Scx c a ad a b poteft cflc quancufcwnque » ergo proporcio re- 
&x c b ad re&am bf potcft cffc longc diucrfa a proportionc anguli c ab 
ad angulum ba f ; hoc cfVa;pr©p.ortjioBc perjphcri* cb ad peripheriam 
b d ; quod crat dcmonltrandum. 

CORO LLARIVM L 
Hinc manifcftum eft ciira quadracura illa parabolcs & aliorum , quar 
flt pcr libram pendcat cx illa propofitione grxuu iWfM&>m«f«< penden* 
tu tunc diuiponJerars <*m reciproce fi kdl>uerint>t kftxhU lihrd:&. ciim ft grauia 
ponancur vcrgcic ad idein ccncrum , ciuimodi propofitio non fic vcra ; 
Archimcde* librac ne^uaquam co,ngruerc eiufmodi hypothefim. 

COROLLARIVM II. '; 

Manifcftum prartcrca eft libras quas vulgo nomtnti appellamus cflc 
omnes fallaccs , fi ad mathcmatica momcnta cxigantur : earum enira di- 
uifiones nituntur llla propofuione grjui* iruttju.AH* >trinjue fendentU tunt 
*jui[>0KJerjrt tifo rechroce ft bdherint>t IrxchU /i£f*,Error tamen nullus fcn- 
fu pcTcipitur , co quod in tanta \ ccntro mundi diftantift linca rc&a c f 
fcnfu diftingui non poflit ab a r cu cbd illi rcfpondcnte*.Quod fi eiufmodi 
libra '.vlcina fieret ccntro mundi , uubio procu! rleprehenderetur eius 
fallicuMon fme aoWiauonc Arcificara , quibus iftud ridcbiiu» prorfu* 
P afavJoxiim.^ 10 1 U) 

^ "n-0'PO SITIO XXII: 

Sit(P*g.fti ) circulus a c d cx ccntroc dcfcriptus, cuius pcriphc- 
i£a-4ifc5raiit per d-cerrrrum rmmdi; (k ifcnvmigniwida fg cbm<- ' 
pdfica, vtin dccim^ fe^tiaia cjidUtn fuit, & c6rihc*2rar>cu fhg quifrt* 
portjic» circuli foi>onq$ cjianictxum arqualcnxc&ariictro circuli a c d j ' 
atque vt magnicudo g ad f , ita Cn fh arcus ad hg arcum. Sipo 
riphcria fg fuflcnuns magnitu4iQCs f i.g-pona.tur congfucnc_pc- 
riphcrias a c d m quacunque p<>fitiQnc ^rnodo tamen ilJLe fitus uaiv 
i npcdiapquominus mQgnitudo cx f & g compofita oaox fuipcn- 
denicb, cx vrrb punclo pcndeat tota iuxta caBtioocm priinipoftu- 
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lati) ex pundlo ajL^cfn^quotl ipli ii congruct ilifpcndatUT & libcrc 
pcndcat. 

Oftcndciklum; eft ipfam pcnphcriam manfuram in priori l7tu> 
hoc cft, conccntricam circulo acd ; ac proinde magnitudincm 
compafitarnin cadem pofkionc perfeucraturum. 

Pun&a itaquc f , h , g congruant punclis a,c> b , & ducantUr reclac 
ad,c d, bd per centrurn mundi d , c< quo per a ducatur circuli porrio 
a i 1 occurrens re6tis d c, d b in i & 1. 

Qupniam anguli adc, cdb infiftunt arcubus ac, cb : habebunt 
fc vt peripheriae ac,cb quibus infiftunt per 33. primi Euc. fcd arcus 
etiam a i , i 1 habcnt fe vt anguli a d i , i d 1 ipfis inhftcntcs ad ccntrum 
d : crgo vt a c ad c b , ita clt a i ad i 1 : fcd vt a c ad c b , ita cft gra- 
ue b ad graue a : crgo vt arcus a i ad arcum i 1 » ita eft grauc b ad gxaue 
a. Si ergo peripheria a i 1 mundo concentrica ponatur cflc hbra cx i 
fufpenfa liberdquc pcndcnsjex pun&is verd a & 1 fuftincrc magnitudines 
a&b libcre 4 ctiam pendentes per lineas ad ccntrum roundi vergentes, 
cum lb vcrgat ad ccntrum , & cura magnitudines fe habeant reciprocc 
vt latert , arquiponderabunt fibi inuicem per 10. vel 20. propofitioncm ; 
alfumimus enim eandcm magnitudinem fi per eandem lineam ad ccn- 
crum duclam pendeat cx eodem librae punclo , eiufdcm eiTe ponderis fiue 
fit remotior , fiue vicinior centro j hoc inquam affuminus inter poftulata 
quicquid fit de quxftionepbyfica , quam pafum negligunt ij qui non pu- 
tant aurum in fummaturri eadem lance eodemque moao appcnfum , elTc 
magis vel minus graue, nifi fortaffe per accidens, quam fi appendarur in 
iraa turri : ergo &c. quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVMI. 

Manifeftum hinc eft fi grauitatis ceotrum non abfolutc fed fecundtfm 
aliquctn reipedum dicatur, magnitudincm corapofitam rg habere cen- 
trum gtauitis h ; non quidem pro quocunque fitu abfolute , fed pro fitu 
ornniqucm incircuio abd pcripheria fhg modo fupra explicato col- 
locata potefthabere. Appcllctur autcm grauitatis quodammodo cerb- 
truni , vt diftinguacur- a grauicis centro hmplicitcr- tinea autem dci 
appclictur pcjrpcndicuiurn magnicudinis a b vcl f g cdmpofit*. 

C O R O L L ARIVM II. 
tfanifcftum quoqueinde eft fi mancntc centro mundi d,magnitudo a b 
pendens de pcriphcrna obd ex folo fui pun&o c, per arcum cba fi- 
natar fpontc ferri ad centrum-d , partes a, b permanfuras in eadem pe- 
riphcria durantc illomotu.Utiqni^curuo; & aquilibrium quod partes 
c^a , b fufpenfae cx c fcmcl committunt , pcrmanfurum cifc v ncc non con* 

tiHUMB f*ft mut«i<taciBfnc*pCTdi^ c* ; c in d. 

— • . ■• • 

Rr j 
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'PROPOSITIO XXIIL 

IN compofid magnitudinc de qua prxcedcns propofitio agit(/Vf. 
^j. ) non datur ccntrum gtauitads fimplicitcr. 
Sit compofita magnitudo f g fufpcnfa ex pun&is f , g cortnexts pec ar- 
cum f h g circuli cuius cencrum e : icem per arcum f c g circuli cuius cen. 
crum b : acque vc magnicudo f ad g , ica fic arcus g h ad arcum h f , & ica 
ctiam fic arcus gcadcf. Si ergo in perimetro circuli cuius ccncrume 
incelligacur eife ccncrum mundi, ( hoc enim ficri poceft manente cencro 
codem mundi , fi magnicudo f g , & arcus fhgfitumillum concipiancur 
acquirere in quo circuli hflg aliquod peripherijr pun&um congruac 
cencro : ) perpendiculum magnitdtnis f g cranfibic per h cencrum quo- 
dammodo grauiratis,ficutin prxcedenti oftendimusmmiliter fi per alium 
magnitudinis f g fitum, in perimetro circult c f i g ez centro b dcfcripti 
intclligatur cfl~c idem centrum mundi, perpendiculum magnitudinis f g 
tranfibic per c cencrum quodamodo grauitatis. Pun&a c & n conne&atur 
recSti c h occurrence circuloru periphcriz in i & 1, In arcu f i e ezcra pun- 
Ctaf, i,g ponacur eife a cencrum mundi,vcl quod idem cft citfulusc 
a i g deferens magnicudinem f a ponacur habere pun&um a in centro mun. 
di, & iungacur ac perpendiculum magnicudinis ita collocacx ; in arcu 
autem f l g extra pun&a f , 1 , g ponatur fccundum alium magnitudinis f 
g fitum efle centrum mundid,& iungaturdh pcrpcndiculum magnitu- 
dinis ita collocata*. Dico perpendiculum ac non tranfire per pun&um h, 
ac proinde ctlm per pun&um h tranfeanc infinica perpendicula pro infini- 
ti poficionum variecace quam cencrum mundi potcft habere in arcu f 1 g 
ficuti fub finem fuperioris monftrauimus; & cum cencrum grauicacis ab- 
folucum fic illud per quod cranfeunc omnia omnino perpendicula ( vnde 
fit vt ad inueniendum illud, pofito quod detur , fatis fit inueniflc commu. 
nem fc&ioncm duorum perpendiculorum ) fi magnitudo f g haberec ccn- 
trum grautcacis, illud forcthinquo cocunt coc perpendicula*. ergo fi 
oftendamus perpendiculum ac non cranfire pcr h oftcndcrimus magnitu- 
dinem f g carere cencro grauicacis perfe&o. • 

Quoniam ergo per pun6U c & h cranfic rc&a c h , & rec"ta a c fccac re- 
&*m c h in c , non fecabic illam in alio punfto ; duat enim redac linex nec 
habenc idem commune fegmencum, nec fpacium comprehendunc ex axio. 
macibus I). & 12. primi Euclidis i ergo perpendiculum a c non tranfit pcr 
h : ergo licet per h cranfeanc plur a perpendicula, non camen omnia t ergo 
h non eft ccncrum grauicacis : magnicudo igitur f g carcc ccncro grauica- 
tis abfolute* di&o ; quod erac oftcndcndum. 

COROLLARIVM I. 

Ex his manifeftum eft , fi grauia f & g finc inarqualia , & magnicudo f g 
fcracur ad ccntrum d , in illa lationc pun&um h non cffc fempcr in pcr- 
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pendiculo bd. Re&acnimfg fccct perpendiculum hd inm; crgofitd 
ic ■ foret , ptm&a f , g caderent per re&as f o , g p parallelas perpendicu- 
lo h d : crgo compleco parallelogrammo f o p g, cum pun&um f congrue- 
rec pundo o , & pun&um g pun&o p, re&aque f g te&z o p, & pun&um 
m pun&o q pofito incer d & h , fi iungerentur rc6t x o d , d p , fequeretur 
tc cft arcus f h ad arcum h g » vcl vt angulus f d h ad angulum h d g , ica 
perpetud fore angulum o d q ad angulum q d p ; iftud enim nccciTe eft vc 
magnitudiocsop connexac maneant in perpcndiculo od.Id verd ita aper- 
te* eft falfum, quandoraagoicudines f, g func inaequalcs, vt impugnacione 
Boncgeac. 

COROLLARIVM II. 
Manifcftum infupcr eft cura grauia f, & g in conftru&ione ponantur 
fponte & femper pendcre ex pun&is f & g arcus fgh, vcl fc g dcfcrcn- 
tis, thcorema praefens noncogere vbi non affignabuntur duae partes alU 
cuius magnitudinis fponce & conftanter pendences fingulz ex fuo vnico 
pun£o peripherix defercncis : Quapropter tbcorema non effc gcncralc 
nifi pro magnicudinibus fimili modo compoficis. 

PROPOSITIO XXIV. 

SOluurttur primae trcs dubiurioncs 3 qux in propofitionc duodc- 
cima cxtant. 

I. Magna dubitationum pars vim facit, quafi Archimedes pronunticc 
id effc abfolute 4 , quod nihil refert de fa&o ita fit necne ; dummodo 
quod ex hypothefi ipfius confequi demonftrandum proponitur , rc&e* fc- 
quacur. Non ait grasia fcrri deorfum per Kncas parallclas, fed ex hypo- 
thcfi quod grauia fcrantur deorfum tincis ad pUnum horizontera pc» 
pendicularibus, poftulat vt inuicem asquiponderenc , quotics ipfa acqua- 
ira erunc,& arqualibus inceruallis ex re&i pendebunt libra. Similiter 
neque abfoluce* alferic planas figuras eflc graues, fed fi graues elTe ponan- 
cur & rqualcs in grauicace, cas dum ex aequalibus interuallis per lineas 
parallelas .pendent, arquipondcrarc fibi inuiccm , tanquam conceffum 
alTmurt. Dum Machcmacicus in i figuri quam pulueri in&ripfic , lineam, 
quar re ipfa pcdali* non cft , pedalem ciTc ponit ; nec ipfe trrat , ncc audt- 
lorem fallit;quia vidclicec omnes intelligunt non etTetarftimandam veriat- 
tem aut falfitatem eiufmodi propofitionum toudmoudlium cx veritate Tel 
falfitate anteccdentis ; fcd connexionis , qui eonfequens adhatrerc dici- 

■ tur eiufmodi afttecedenti fubconditioneaRftrmato. Iftamdo&rinam opti- 
me* expreftit Ariftotelesmulris locis, fed pratctpue v 1. ij.mtt. cap.^fum- 

ma i. vbi poftquam dixie mathtmaticas difciplinas contcmplari obie- 
tlum fuora nempe 7ns4w* , quam Scholar rcddunt ^jvriM/rm , vt fepara- 
ram ab iis quae ipfi accidunt, & per quae fenfilis fit, fciliccc ab albedine» 
frigore, duritic &c. fubdit : ptfrofttr fi fuis foudt h*t *h dtttdtutilm tiuf 
mtJifiprHd , * dt ii i dlifuii pmtvtm tJUfuin , toufidmt* 9*& froftm^mori 
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obnoxws tril , lUtnudmodum ntc f$ in lerra fgurdm dejcriidt $ n> tm jH4 feitfa 
lined non ejr, fedtlem ejfc dust *, ueuue tnxm in Jnropofmonubm tfiif menitcumfd- 
fmmte inejr. Vbi pec propofitiones intclligit illas quar conditiojialipartt- 
cull afnciuntur : vt Jtfol lucct ; j$ Juftrjictes efi jtauxs ,J$ lint* non tfrfrsuit &c. 

II. Eiufmodi hypothefes ncrao cft qui reprehcndat , quando iunt dc 
re qux licct non exiftac , exiftere camen potcft ; veriffimumque tunc cft 
quod docet Ariftoteles .Iib. i. pofter cap. io. Gcometram nonaflumcrc 
falfa ; quia licet , cxempU caufa , graue quo in figura fua vtitur non fit cu- 
iufmodi cflc ponicur t quod camen demonft racur » non debct intelligi ntfi 
dc illo alio graui per iftud fienificato. Quando autem hypothefiscft de 
re impolTibili, norunc Philofophi & maxime 4 Theologi adhuc illam e(Te 
polTc vtilem ad veritatis indagationem , quoties nirairum id , ex quo res 
fit impo(ubilis,noo pertinec/or»«/<#f r,fed uuttrulittr tantum ad proprieta* 
tcm quac demonftratur : hanc <nim diftintfionem cradit A riftotcles libri 
13. loco citato , vbi afterit aliquid oiietlo fcientia? competcre vel f$rm*Httt 
*r7tMx**^y vcl nuieristiter uw*Sr; ab eoque quod nutemliter incft , pouc^* 
flum fcparari abfque vllius crroris pcnculo. 

III. Sicut apercum cftcumqui demonftrauit tctragonifmum circuli 
aurei , dcmonftraffc ctiam tetragonifmum circuli argentci vcl cuiufcun- 
que altcrius fpectci phyfic* ; quamui* detnonftrario proceflerit pcr pro. 
prietates qust foli auro attribuuntur : quia videlicet has proprictatcsau- 
ro coouenirc & non afgtnto, ncquit elje radix vllius diuerfitatisin pro- 
perttone diamecri ad perimctrurn cuiufcunqtu circuli : ita paritcr mani- 
feftum cft quadrattonem circuli inuencam per propriecates ltbrcre&c, 
grauiuraque ltrieis patailelis «beapendcntium , effe commuoem oonu- 
bus circulis. fiut fupcrficics eo?um ftnc gratcf» <iue uon ; & fi fint graueii 
4?\at ferantur deorfum litfeis paraHelts , fiue coountibus : ifta cnim omnia 
muteruliter incffc cenferi dcbcnt quantum atcinct ad inducendum difcri- 
flnen vllum in proportionem diamecri ad perimctrum , vel quadrati quod 
poteft diameccr ad arcarn circularecn. Exhis facile eric rcfpoodcrc ad 
finguit cx tribtrs quac oppofita fucrunc. 

. 4V. Ad prtaaam refpondemus Archimedis inftituto fatis efle» quod 
figur* planc arattes cffe poffmt » fiue illa grauicas fit illis naturalis , fiue 
«xtraordinaricab Authore naturic tndita : Imo quamuis fuperficics gra- 
uis effat impoflibilii ; quia taracn illa impoflibilitas non imrautaretpro. 
portionem oiamecri ad.perttnctrunt circuli , abfquc vllo fy Uogifmi vitio 
poffct es hypothcfi fuperficici grauts demonftrari eiufmodi proportio. 
Sununa tgicnr refpoafioniseft Archimcdem demonftrarcquadrationem 
fufpcnfac figurac ex graOitate figurx plan* , non qUidem r e ipfa exifteotis* 
fed qux extftere potfit, vcl faltem qur fi exiftcret oihil oocerec coodu* 
fioniilUtr. 

, V. Ad fccunnum Vero cadom datur folutid, nimif om AwJnmedem ar- 
non«x caqu^dcJnAo 0< ;ic4 U onquo4 f oCubtlc fic,vd 
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quod fi poflib.le poriatur nullum irahac abfurdum , quarnum attinct ad 
re&e concludcndi modum. Ad illud autcra quod qu*ricur cur Archimc- 
dcs non aflumpferit grauia fcrri lincis fibi inuicem coincidentibus ad ccn- 
trum mundi, raanifefta eft -rcfponfio ex corollariis propofitionis vigcfi» 

jriae terciar. Ibi enim oftendimus librx rc&x brachia non etTe reeiprocc 
in rationc grauium pendencium ft lincx quibus pendent tendant ad idcm 
pun&um ^ & tamen illa proportione reciproca niticur dcmonftratio Ar- 
chimedei tetragonifmi : oportuiifet igitur altumere librr brachia eflc 
curua, &rta pnncipium demonftrationis iftius prarcipuum quod habc- 
tur propofitione 5. quadratura» paraboles, inucile redditum fuiflet ; oec 

1 illi firailc aliud in curuis occurriflec. 

VI. Ad tertium prtmo quicquid fic art de faclo linea fic grauis , poflc 
tamcn abfque vlla abfurditatts vmbra kypothefim fieri, iuxta quam illat 
ltncac quf aflumuntur, ad fuftincnda grauiacx librapcndentiacarcanc gra- 
uitate; id cnim fieri pofle apcctum eft, vel quia-dc fa<5to illa carent , vel 
qnia , fi quam habent , poceft ea a Deo contraria qualitate vcl alia ratio- 
nc fufpendi. Siue igitur line$ , qu-e inplano graui ponuntur , graues cflc 
debeant , fiue non ; ccrtum cft poflc aflumi eas lincas , quc. non fungumur 
nifi vice vinculi fuftincntis graue aliquod, carere grauitate. Secundd rcf- 
pondemus quantum ad id fpe&at , quod graue ponitur eiufdcm eflc pon- 
dcris fiue collocatum fucric in cxtremo librf pun&o , fiue in pcrpcndicu- 
lartsab illo ltberS pendentis extremo, potuiflc ab Archiracdc id aflu- 
mi tanquam alibi demonftratum. Iordanus certe* q. 4. opufculi dc pon» 
dcrofitate edittonis Venctx 1565. tcadit principium quod or&ni hbrar .rc« 
■&* appltcari valcc, quamuis ab ipfo nifi virio librarij id facShim fic, noa 
applicctur nifi ad libram cuius brachia fucriut aequalia. Illud tmcn 
prtnciptum tradctur in fcquenci propofitionc : ergo &c. quod eratpio-. 
poficum. * . .. 

P R O P O SITIO XXV. 

VII. Q I recla linea moucatur in plano ad horizontcm re£o,ita vt 
Oad ipfum pcrpendicularis maneat , & eius cxtrcmum p£n> 
&um per circuli peripheriam incedat Jnccdct quoquc cxtrcraorw» 
aiterum per circuli priori arqualis periphcnam fimiliter pofitam. 

Sit ( Ftfr. 94. ) pcripheria circuli b g d in plano ab d ad h^rixontem rti' 
6to ; fit in eodcm phno re&.i b f perpcndiculatis ad illum , & eiuVextr^ 
mum S incclligatur ita moueri pcr pcripherUm b g d, vt roarteat ptHrpth,- 
dicularis ad eundcm horizontem. Dico alterum extremum f incett^p 
pec circult priori arqualis penpheriam fimitittr poficam. '-^ 

Ccntrum pcriphcrix b g d fic a , & per a du£U fic a 1 parallela horii^ri- 
ti. Item per a ducla fita i perpcndicularis ad horizontem , & *qualis/r«- 
&z b f : ex ecnrro i dcfcripto fit pcripheria fhe interuallo rctf :b \ e 
a d jrqualis ; pcr i ada fit i f ipfi a 1 paralieia. Dito cxtremuro f incederc 

S f 
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pcr arcumfe. Ponatur cnim in fui motus curfu pun&um b congTuere 
pun&o g , & per g agatur 1 g u h acquidiftans re&ac a c occurrcns linets a l, 
i u f c f in pun&is 1. u, h : quoniam a lu i eft parallelogrammum, erunt a 1, 
u i xquales ; crgo 1 g, u h funt aequalcs; cum ergo 1 g,u h fint arquales,ad- 
dita cotnuni g u, vcl cadcm ablata*crunt 1 u, g h e qualcs : fcd l u, a i,op- 
pofita parallelogrammi latcra func arqualia ; ergo re#ar ai, g h funt 
arquales ; ergo cum b f fit ipfi a i arqualis , erit quoque ipfi g h arqualts s 
crgo quando punclum b congrucc punCto g , pun&um f incidct »n pun- 
&um h ; quod erat dcmonftrandum. Idcm dcmonftraretur fi b gd ciTct 
quacms alia linca , nimirum lineam f h c elTe ipfi b g d arqualcm & fimili- 
tcr poluam , vt ex vi demonftrationis apertum eft. 

Iam incelligatur libra b c fufpenfa ex a , cuius brachium a b-dcfcribat 
motu fuo pcriphenam bg d : fit^ondus quodlibct n. Dico fiue ponderis 
n centrum grauitatisv congruat punCto b , fiue congruat pun&o f extre- 
mo pcrpendicularis b f , ipfum pondus n fcrri per lineam eodcm modo 
dedinantem st perpcndicnlari. Quoniam cnim fiuc fit in b , fiue in f, fcm- 
per defcribit motu fuo periphcrias circuli arquales-, & fimiliter pofitas, 
prout oftcnfum fuit ; crgo fi b f producatur ad m , & g h ad o , angults 
f b g, h g d arqualcs crunt anguli m f h, o he. Quoniam igitur anguh f b; 
g,mfhfunt arqualcs,& quando idcra pondus fertur per angulos seque' 
obliquos arqualis cft velocitatis , ac proinde arque premit deorfum pun- 
&uro Librae a quo pendet : pondus n fiue fit in pun&o b , fiue in pun&o f, 
acquc premct libram ^faltem racionc viac magis vel minus obliquar non 
crit magis vel minus graue. Hoc autem dcmonftrato non apparet ex quo 
capite fingi pbflit non cflc aeque grauc in pun&o b , atque in pun&o f. 
Nam pondus iu fumma turri non minus vcl magis premit humcros.quam 
in rroa; & quamuis minus vel roagis premeret ratione prarcise maioris vel 
minoris altitudinis, potuiiTct Archimcdes hypothcfim illam aflumcrc 
qua grauia, non fiant magjs vel mimls grauia , ex co tantum quod cditio- 
rc vcl deprcffiore fint locp conftituta : crgo &c. quod crat propofitura. 

PR OP OSITIO XXVI. 
6luitur quartum dubium cx coaptatione figurarum petitum. 
Oclauqm pronuntiatum Euclidis ftbi mutuo cnngruunt , td inttr ft funt 
rf^y4/^, ita pctfoicuum cft ^vt nihil cUriu?& cuidcntius in hoc fcientia- 
ruro.p^ncre nobis apgarcac^ .vndJc mirati fumus cum apud Caualerium 
in exe/fiitati^tjis teriiarcapitc vndecimo vidimus iftum demonftrandi rao- 
durr»'non prooari 'qutbufoYm Geometria: pcritis , idcoquc & Archimc- 
ctcm in hac difciplina facik v principcrh , nonnihilnotari quodcum adhi- 
*a> a< ?\i in demonftrationc vigefimar propofitionis libri dc conoidibus & 
fpfisroidibus ; ita enim fe habent GuJdini vcrba dcfcripta a Caualcrio. 
Ktriim h'*c iffft dtmonfirttionon Ytdttur *rridtrt Gtomttru ; Commtnutor tnim 
Atchimtdk itdericm Comm4»dinus Jtlentio. illm prtttrit : niutltus >cro UUm ' 
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■qudm Jtrchtmtdt indigndm omittit , ttque dlium d fe txcogitdUm fuhfiituit. 

Aucores qui hanc Archimedis dcmonftrationem vitiofam pronun- 
tient , nominacim reccnfuic duos quidem Guldinus ; fcd quo iure cxmox 
diccndis planum ficc. Comraandmus , fateor , filcncio illam prstcriit, 
hoc cft , nullis eam commcncariis illuftrauit ; at inde egp infero eam ica 
perfpicuam illi vifam cfle , vc per fc fola fine ullius explanationc intclli- 
gi poffit. Hac ctenim vnica de caufa eodem filcncio inuoluit in libcllo de 
ltneis fpiralibus propofitiones 12. 14. ly 17. 23. & dc quadratura parabo- 
lar propoficioncs 8. 12. 13. 23. quas omncs non arrifilTc illi , nemp fapiens 
dixerit. Quid vero opus conie&ucis vbi cxpretTum & luculcntum Com- 
mandini ceftimonium excat, vidclicec in Euciidis primum librum ad 
quarcam propofitionem ? Hu demonfirdtionis modus , inquic apud Cauale- 
riura , quifit per fuptrpofitiomem figurdrum prttter qudm quod dpprohdtur d Procio 
Mdthtmdticdrum fcieutidrum peritifltmo , efi etidm mdximotfui Mdthemdtick : Ar- 
chimtdts enim eum Ifurpdt nonfolum in pUnis figuris , >/ in lihro de centro grduitd- 
tis pUnorum , fedetidm in foitdist ^tin iihro de conoidihus ey- fphdroidtlus. Quod 
aucem Archimedcs agens de cencro grauicacis planorum vc cuidens fum- 
pfit , idipfum pari iure & euidcncia Commandinus ad cencrum grauicatis. 
fblidorum tranftulic , in libro quem de hoc argumenco fcripfic , ica enini 
•habec fecunda cius petitio ,foiidis figuris fimiiihus e> ttqudlihus inter fe dptdtis, 
ctntrd quoque grduitdtis inter fe dptdjd erumt. Hinc in dccima fexta propofitio- 
ne demonftrac in fphdrd o fphdroide idem effe grduitdtis g> figurt centrum. 

Sed neque cciam Riualcus huic Commandini fententix dc fuo repu- 
gnac ; ecenim in fcholio propoficionis vigefimac libri de conoidibus & 
fphacroidibus iam laudaci ica fcribic ttcftc Caualctio. sunt qui juptrpofltio- 
nes.Uldt rejmdntin Gtometrid • qudnqudm dhf €7" Yiri grdues ddmitt*nt. Curau- 
tem ipfe Riuakus aliam dcmoivftrationcm Cxcogitarc dcbuciic , non vi- 
deo nifi vc ingenjj fui fcecundicaccm, laftdando fane conacu , probarct ; 
jpfam enim Archimcdis demonftracionem,.ego ipfo dignimmam arbi- 
tror;cum delineationcm adhjbeac fimplicem nec roulcicudine linearum 
offufam , & breui pcrfpieuaquc raciocinacronc. rcm ipfam att^ingac ; qux 
furema cft laus Geomecrar. Quando primum in illam propofitioncm rn- 
ctdi , timui equidem primo aipcCtu ne vitio aliquoTypographt diagram« 
maappofitum alccri cuidam propoficioni cojiuenircc; eo quod praruffu 
mum appareret , cum tamen infcruire debcrct ad dcmanltraiidum, Jolidum 
fphxmdes pUno per eentrum duBo hifdridmftcdrttum ipfmm tum.ipjms fupt rfititm<i 
Re cameu deinde propius inlpcdla omnia ArchiraCdji propofito quadra- 
rc admirabundus compcri ; & in ifta propoficionc verum eltc mccum rpie 
faflfus fum quicquid dc eius mechodo ccftacum rcliquic Plucarchus vcr- 
bis relatis in capicc o&auo prolegomenon ; efto,id.in quibuldam alii$; vt 
raodo extant-, non habcac locuin > ficuti rrvoaairalis in fcholto ptapcficio- 
nis fecurudae libori terti; tecragonifnaicorum. r :. . •» <. . r . - r j Ji > c;:r.. 
Tcftis cft CUuiusin fcholij propoficionis dccime ^cwap tcrt^/ifimiiK* 
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dis cdicione fccunda,Peletarium in ea fuiiTc fentcntia vt antiquimmasEu- 
clidis demonftrationcs in propofitionibus quarea & o&aua prtmi libri.at- 
que in vigcfiraa quarta libritertij, rejicicndas cenfuerit tanquam non 
Gcomctricas, quippc in quibus figuram vnam altcri fuperp.oni concipcrc 
nos animo oportcat ; quod mechanicu 8c a Geomctra alienum dicerc non 
vcrecur. Scd iftius opinio vcl hoc vno refpuenda iurc mcrito vcnit quo<i 
(.verba funt Glauij ) h*c in re non folttm Euclidtm incrimen >oc*t , >erum etum 
Archimtdem auo omnium iuJicio ncuttor in demonflrando ©r fubtilior fmit ntmo, eiuj- 
que ComnuntAtorrm gTAuifiimum eumqut doftipimum Eutocium Afctl uittm <jus r<- 
dtm *rgumcni»ndi ^enert >tuntur in douifondertnttbus ; imo >fr« €?- omnet ato- 
metrxi red*rgu*t necejfe ry?, uui non raro bot Artumtnti gtnusudbihent ; quod adeo 
vcrum cft vt idem Clauius ibidcm atTcucrct, fi quis htinc modum atgu- 
mcntandi e rnedio tollat , vniucrfam ab eo Gcometriam funditus cuerti. 
Glauium in methodo illa Euclidis defendenda ic6tatur eius dilcipulus 
clarimmus P. Blancanus in dilfettaxione de nacuramathcmacicarum difci- 
plinarum pag. 24». 

Mthi quidem , prout initio iam diai , res tam plana eft vc eam offendi- 
culocflc vlli horainum pofle valde 1 mirer. Ariftoteles ccrt* libro quarto 
phyficorum difputaturus de loci natura ponit vcluti drfputationis fux 
fundamcntum fex axioraaca dcfumpca, vt ipfe ait U khvuv ivvoim cx commn- 
mbus notiontbnt loci, quocunvtertium cfl; frimum locum-ncaue mtiorem , ne- 
uut mimorem ejft to auodin ipfo tontiuttur, huius vero ratio vt aic Simplicius in 
illura h>cura,fioi.iaa»col.2-. lin. 14. non alni.de petidebct quara ex coquod- 

hoc.eft» uuu ftbi mutuo congruum UPtdtu , O* moU ctrent, nibilqut inttrfofttum hd- 
ttnt t t4 funt in eodtm ffdtio* Eiuimodi autcm funt du* extimx fuperficies 
vna corporis ambientis , altcta corporis intus coraprehenfi. Porro vt 
hoc quod Mathemacicum eft non omictamus occafione data : Ariftotc- 
les fuperficicm quaracunquc.etiam curuam ibi grxca voce Wtmhv vocat; 
cumtamcn-ab Euduler& aiiis poft ipfum ea v»x non vfurpetur nifi pro 
plana : fccicaucem iftud Ariftotclcs more vt Simplicius fol. 137. col. 1. 
lin. 17, moncc,.antiquorum *?iir<Lv c^avh** tnrmJov t&Jtvrciv , eo uomine dpptl- 
Untiunt au*mLibet fufetficiem : quare non rc<5t£ vertunc aliqui voccra illam 
co toci per bttnam fUnum, 
• Sed ntm*quiitlre>kpsi fupcrpofitio eft aliena z dcmonftrationc vcra; 
q«antumui5 cam «dhtbuermt Antiquiorcs , & Recentiorum pcritifltmi, in 
cjtiibus eft Lncas^lke Valcriat, quem tanci & quidcm mcrito omncs fa- 
ciust/ Syllogilbuim vnum aliquem ad maiorcm diccndorum cuidentiam 
atfunro* ' ' r- ■* 

SZtui ftki ' mutuo coupuunl fuu* tifutlU ; fed mn%nUudo A conrruit mdjrnitndini 
trgo nugnitmd¥^A duuu&t eft mofuitudi £» Priraa huius fyuogifmi propo- 
fitio eft euidcns , auantum fatif eft a<t eenerandam conclufionem cuidcn- 
um^mfi pec fc^tPRda»^oiV^cioAdm Sctu S44rgo ifta fccunda qux aflfir- 
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mac magnicudines A & B fibi congrucrc , non aliunde probettir quam cx 
co quod i oculi vcl manus tangentis & explorantis iudicio, magnitudines 
A& B fibi fuperimpofitae congrucre dcprehcndantur ; eapropofnio non 
eft fatis euidens ad pariendam demonftrationem , rc&cque ifta fupcrpo- 
fitio dicitur mcchanica & a Geometria alicna. Quod fi mcntis oculo ca 
fupcrpofitio perfcd? & euidentcr quadr^t ; nihil plane dceft ifti propofi- 
tionum pari ad* gcncrandam fcientiam vcram,&Geometra dignam.Iftud 
plane vulc Clauius dum Pelctario objicit quod non fatis intcllexerit quo 
pa&o Geometrz fuperpofitionem vfurpent. pieauc enim t j nqu it , tolunt re 
ipft ftcienddm effe Juperpojitionem (hoe entm mcchdnicum ^uidtfftt*) fed cofitatione 
untum dcvnente, anod opus ejf rdtionu dtatttintelicftus. Hoc ipfum, tefte ctiam 
& approbante Guldino apud Caualcrtum iam allegatum, pauciflimis vcr- 
bis tradic Chriftophorus Grienbcrgerus adtxSUuum illud Euclidispro- 
nunciacum aud fthi mutuo eongruunt fnnt *fJM&f> addic cnim , delere tdltm 
cougruentidm conftre intellcftui. Iftud quoque docet Blancanus in libello de 
tuuurd Mdthemdticdrum cap. 3. cuius hic cft ciculus ^eccmiorum cdiumnid dduer* 
Jkt Mtthemdticxt dtluuntvr ; edrum >rro quinta haec eft , quod Geometrid plutes 
hdhtdt demonfrntiones per fuperpofrtiontm fdfl/n. Muius tamen Authoris verba 
poflcnt alicui non fatis ad omnia attcndenti perfuadere ipfum fallidum 
negat ea aua prohdndd funt**u*lu, fuperponi 4 Geomelris: non enim negac cam 
fupcrpofitionem vfurpari ab ipfis qux fiac mencc congruCritiam mucuam 
ha fuperpofitorum euidcnter cognofcence ; fed aliam quae folo oculorum 
^vifu auc manuum attre&acionc comprobccur : quod fane liqutdd conftac 
ex caufa quant mox fubjicic , h*c cnim, inquic, rdtio nuliius ejftt momenti , ntc 
Gtomemcd ^fed phyftcd potiits ; N I T E R E T V R enim S E N S 1 B V S. 

Caccerum ica a demonftrationibus geomecricis fola fenfuum cxtcrno- 
Tum atccftatio iudicatur ab Euclide aliena,vt in problematum praxi > 
cum lineae duci debeant rc&ar,&ipfis arquali interuallo defcribi circu- 
li; eiufmodi du&um& defcriptioncs fibt dari poftulatc malit , quam ca 
committereocutorum fidei & manuum tnduftriz : itavt cenfcri iion de- 
beac fa&nm abfolute** quod proponebacur faciendum : fed cum hac con- 
ditione » ft linett retlu circulot , aud in eonfirufiione dtfcrihtndd futrunt , con- 
Jiet euidentcr fuis dejinitionibus exdtii refpondcre .modum cnim demonftrandr 
rlla cffc mathemacicc 4 delineata nullum habemus , cum oculorum & fen-- 
fuum pratfidium ad iftudnon futficiac. Ex quo fcrupulum PeletaYio ext* 
mes , cur in prohlemdtihus fuperpofttio illegitime yjitrpetur, m tbeoremdtiltes Kgit& 
me? Quia vidcliccc>in chcoremacibus conftare euidencer menci noltrac t 
matcria res abfttahenti poteft duorum congruentia ; at vcr6in praxi pro- 
blcmatum quarmaceriae immitca cft , ea non nifi pcr ferifus deceptionc 
obnoxios dcnuntiatur. Porro caute dic^um a nobis modoiuiCi ; in praxv 
problemacum non admitti a Geomecris fup^rpotfciohem, nanij ^xtr^ 
ipfam praxim & conftrudionem nihil vccat «ijaominui ad cQrfciuiio.n]s yc- 
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ricacem dcmonftradara fuperpolicione vtamur, qma hoc iam thcorcm»- 
ticum aliquid cft. 

Quonam autcm pacto tfta con^rutntu in theorematibus , non oculis fed 
mcntc probetur , patet laudatas Eucltdts & Archimedts propofitioncs le- 
gcnti , quibus adiungi potcft Thalcti Mtltfio adlcripta demonftratio i 
Clauio , & vt vidccur a Proclo in dccimam quintam definttioneni Eudi- 
dis , <jui dumcttr dicttur bif*rum fccxre circulnm : id vcro' Thales non aliundc 
oftenditquam cx cogrucncia duarum ciufmodi parcium. Quod aucem 
ifte in circulo oftendit,id eodem prorfus pa&o Archimcdcs 10 loVtdo 
fphxroidc dcmonftrat. Aliquando tamcn ipfa congrucntia mcnti 
liqucc ; vc fi du< refl* in duo pnntf* conucnum i ftbi totns congruere, ntc fjntium 
comprebendere , quod eft duodccimum axioma primi Euclidis, eoque ni- 
cuncur cam Conica Apollonij, vc ex prima omnium propofitioneeft apcr- 
tum ; quam qux Serenus de fcCtione cy lindri dcmonftrac , ficut cx fecun- 
da primi libri planum fic. 

Omifcram iftud principium ica folo lumine raentis natiuo fieri perfpi- 
cuum,vc Auerrocs in librt Phyficorum fcptirai cextu 29. illud folum afle- 
rendx «qualitatis incer duas magnicudines agnofctc ; vnde inferc circuli 
pcripheriae non poflc dari acqualcm rc&am , *uu fuperponi fibi nori pojfnntt 
indc quoque colligic arcus duorum c rculorum inacqualium non pofle 
effc zquales ; nec nifi Ute affirmari recTam efle breuimmam a pun&oad 
puncTum du&arum lincarum: quia videlicec aliae omncs , cum finc cur- 
uz, non poflunc comparari cum recTa . & dici illa longiores. Scio tfta. 
omnia confequencia Commencatoris eflc falfa* vc in prolegomenis Ele- 
mcncorum cecragonifmicorum annotatum habccur : fcd indc liquiddcon- 
ftac quancum omnes cribuanc 111 i pxincip\ofri>er*ofttionis. Cum Ariftoceles 
co loci videacur nonnihil fauere iftts hallucsnacionibus , altencior tis qui 
vt Conimbricenfes rcferunc non ftne c*uf* extfiinutnt extrem*m ei lihro feptimo 
mxnum hdud ^n^uttm ddhibuijfe Arifiottltnu 

Atque hoc plane fenfu Archimedes vt fupra indicatum cft f initiolibri 
primi xquiponderantium fumpfic •& \tw> k& \uoiav %nfjutw i?n7i%ft$v ipiffu*»- 
fit,oiv tT&>*.nK*, K9* TAKivlpA VjS Cctfivv i?tt?fio~ti tT*v.i;A*. si ttjhdlts O* ftmiltt 
fiZurd fUnt ftbiinuicem dpuu confrutnt-, centrt o.w>aue pduiutit /tbi inwcemton- 
gruunt. Namficutnon fic aliundc cuidcns q tam cx ocuhs duofibicon- 
gruerc, velicque indc colligcrc ccncra grauitatis fibt quoquc congracrc, 
rem Facit in demonftrando «bfurdam^ quia non cft intclleclu euiden$duo 
illa fibi rautuo congrucrc, quamuis oculus nihil rcpugntt quo minusin- 
uiccm aptentur &7' iti^futrv , vt cum Prodo loirutt fumus in parte o&aua 
pfolegomenon pag.eT7.qu0 |oco quia nonium vidcraraus-Caualerij exer- 
citatjones,in animum noftrum non venit de hoc axiomatc vllam po(feetfc 
intcr bonos Mathematicos difcordiara , iamquc e mcmoria cxciderat no- 
ftra.Pclefarij tam abfona dc hoc pronunciaro fentcntia. 

Sitnili cauillo poffit aliqurs contcndcce ltbrx vfum clfc aliquidmccha- 
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nicum & a Geometra alicnum ; fed iftud fatis rcfutatum , & explicatum 
eft in prolegomcnis capite quarto & feptnno pag. 24.Sc 61. ergo &c.quod 
csac propofitum» 

S C B 0 L I r Af. 

Ad folutionem fexti dnbtj propofiti in propnfitiont duodecinu nonnulU pramitti' 
ofortet. m lis ergo demonfirandn locum afymptoticum appello eum qui cur- 
u* & eius afympcoto tcrminacur yjicuti illum definit ©- explicdt pro fcBUnt 
conicd ApolloniM6 m fecundi conicorum propofttiont teriid ; ego>erohic non tdntum 
contemplor fcciionem Conicam ntmpt hjptrboUm t ftd alixs ttUm Lintxs dfjmptoto rt~ 
8a prtditxs. Afympmtm autem non tfl aualibtt rtfld non conucniens cum curua iliaX 
cnim iicitur dfjmpuxus , fed tfi e* rt&d m «4 nufpiam conuenit , lictt ad ilUm nuocun- 
ant minimo dato internaUo propius dccedat dnm amb* continuamur in 
mtmorUm ^notiut hic reuocan dtbtt qued ,>t fupra >beriits txplandtum fuit, Archi- 
mtdts >furpat m fe xtx prepojitione quadrdtura pdrdboU > €> nosin feptinu fecundiii- 
nri tetrdgonifmicorum> mdgnitudintm aliauam pojft fufycndi tx brachij >nius tibra 
duobus ftmul punclist poffe auoaut intcllUifufbtndi ex >no» Perpendiculum quie- 
tis >oco illud in quo magnicudo cx vno bracbij pun&o pcndcns quiefcit. 

PROPOSITIO XXVII. 

TTjSto (Fig. 05.} hypcrbola dclf comprehenfa afymptotis ba 5 
JL^ac angulum bac conftituentibus j cx centro a edu&a fit qua?- 
libet femidiameter a 1 , fccans hyperbolam in I j pcr 1 du&ae iint rec5t2 
lr > li complentes parallelogrammu lrai. 

Oftendendum eft locum terminatum recTlis ai, >1, ab & curua I 
cd c(Tc maiorem quacunquc rTgura data. 

Inccr a & » fumacur quodcunquc punctum b , & vt a i rc&a ad a h , ica 
intelligatur a h ad a g* & ipfa a g ad quartam,& ifta quarta ad quintam & 
ita dcmceps progreifio continuari cogitctur ; crgo fi per h , g &c. agan- 
tur hc,gd &c. parallclz afymptoto ab, fpatia i lc h, he d g &c. funt 
aequalia intcr fe, vc in corollario fecundo quinquagcfimx propoficionis 
libri fexti oftendimus. Quoniam igicur figura data talis eft vc alccrius 
fpacij cuiuflibec daci heli, finici,& minoris derra&ione concinua can-' 
dem exhauriacur ; rccla vcro a h cft in infinicum iecabilis in racione reclx 
hi ad h g ac proindc locus ille eft maior quoccunque fpattis fpatio h cl 
i aequalibus ; patet locum illum efTe maiorem quacuuque figura data.Ea- 
dem vcro cft ratio dc altcro loco comprchcnfo fub curua lm f, rc&is 1 r, 
r a , & afymptoto a c produ&a in infinitura.' Ergo &c. quod crat dcmon- 
ftrandum. 
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PROPOSITIO XXVIII. 

Ilfdcm manentibus ( ^.95.) ex li produ&a abfcindatur iq ipfi 
a?qualis, & complcatur parallelogrammum a i q p ; libra grammica 
pr intelligatur fufpendi cx a perpendiculo ac, hrachio a p. 

Oftendendum eft loci comprehcnfi fub redis rl, ar, & fubac 
afymptoto, hyperbolaquc l m in infinitum produ&is , quadratriccm 
eue parallclogrammum arli. 

Ducatur quarcunque y f parallcla afymptoto a c » occurrcns by perbolx 
in fj a y f c crit pcr quartam quarti tctragonifmicorum, rc&angulum ibi- 
dem rw&ft nomiuc appcllatum ; ac proinde erit arqualc re&angulo 1 1 U 
crgo habcnt latcra rcciproca , & vt a r vel a p brachium ad longitudinem 
a y , ita crit y f ad r 1 vcl y z : crgo y z dimetiens quadratricis arquat rc- 
6Um * i vel r 1 latus parallclogrammi ar 1 i , quod erat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM I. 

Patet iguu* c* fcpcim* fccundi cetragonifmicorum fi iibra pb fufpei^ 
daturcxa pcrpendiculo ac » brachio pa,&pun&o p aptetur fpatium 
acqualeparallelogrammo ailr,vel aiqp, committi arquilibrium ;& cjc 
vna parte fufpendi ex vnico pun&e p fpatium finitum, ex parte vcro op- 
pofita fpatium immenfum , vt in fuperiore oftendimus » dc 4ibrae longi- 
tudine a r pendens fufpenfum pluribus pun&is , & non vno folum. Atque 
iftud cft prtmum quo<J in pagina fexta appendicis fccundae adie&a» libril 
tctragonifmicorum , nude olim aflfcruimus ficri poife,. 

COROLLARIVM I L 
Loco altcri qui terminatur afymptoto b a, rec"tis 1 i , i a & hyperbole 
arcu Id in infinitum protenfo acquipondcraxe axe a c, fuftentaculo p q , 
fpattum quocunquc dato maius patet inde , quod vt iam oftcndimus illi 
aequiponderans fit acquale fpatio inclufo parallelis b a, hc in infinitum 
produ&is ad tc&x a i partcs b. Angulura autem p a c c(Tc rcclum , vcl 
non re&um parum intereft ad llbrae rationem, vt aducrtimus fuprain 
propofitionis quartac progrcifu. 

PROPOSITIO XXI JC. 

Ilfdetn pofitis ( Vig. 05. ) iiuolkgatur feries graduum quorum pri- 
musad poficionera alympcoti a b fit (patium mter ccptu parallelis 
p q, ac in infinitum produftis , fccundus fit locus hyp-rbolicus tcr- 
minatus reclis lr, ra, & afymptoto ac, hyperbola?quc arcu 1 f inin- 
fmitum produdis •, tertij vero iimbus fit ic • lftos autem gradus fumi- 
mus prouc explicati fuere in coroliario fccundo otfauai ccrcij Iibri,& 
in nona fexti pcoximi. 

Oftendcndura 
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Oftcndendum eft curuc l t afymptorum effe rcdlam actorum- 
que fpatium xerminarum redtis 1« , a c & cutua 1 1 , cfie a?qualc du- 
plo parallelogrammi t lia. 'Gurreatum *ver6'fotidum , cuius lcclio fit 
triangulum 're&angulum habens vnum latus c f dimetienccm iftfus 
loci 'frypetbohci, alrcrum latns ifli a?quale , & ptrpendiculaTe ad pla- 
numbac erecrum e* pnn&o efle aiquale cyhndracco altrtudinfs 
a p , bafeos a?quantis rectangulum a i 1 r , ifludque aptatum fuftenta- 
culo p q, axc a c , a»quipondcraxe Cylindraceo altitudinis a p .j balcos, 
lo ci hy perbolici. 

PrUnum ita oftcndltur.; quoniam, per dccimam quarcam fccundUo- 
nicorum, hypcrbolx e m limbus «ccedU propius ad aCymptotusnac, &: 
pcruenit ad intcruallum minus quolibct dato; ergo cumtc dimceiens 
ccrcij gradus fit minor quam c f dimeticns fecundi ; nam i 1 , vcl c A vel i 
q , & c f , c t funt ex conftru&ione proportionalcs , & i 1 vel c A cft maius 
extremorum ; eTgo c t cft minus , idcoque rcCta c t cft minor quam c f : 
er go cum c f poPftt cfle minor qnocunquc dato intcruallo , poteric c t eftc 
minor-quooinqire etiam dacoiiucruaUo. Ec cum intcr c & f iaccattpcr- 
petua legc pun&um t , paTet curuum lc nunquacn conaenrte cota tc re* 
&a,& acccdcrc ad illam propius croocunquc inccrttalio da*o„ quod erat 
primnra ex oftcndcndis. 

Prxterea quoniam certius gradus cx methodo o&auar propofitionis 
libri ccrcij,& quadragefimar quinrM , cft duplus fpacij quod axc a c , fu- 
ftentaculo p q , arquiponderat loco afyrrijptotico comprerierifo rntet hy« 
pcrbolam & re&ast r.,T a , a c, qui ponitur fecundus gridusi Iftl atrtem 
loco pcr fuperiorcm xquiponderat fpatium aequale parallclofctaTrfmo a i 
1 r ; patct tertium gradum dimcticntis t c integre fumptum t& xqualem 
duplo parallelogrammi a il r,quod erat fccundum ex dcmoriftrandis. 

Rurfus quoniam cx earundcm propofirionum mechodo cuneaTum fo- 
Itdurn, quod planum fcmiangulo rcQo inclinatum ad planum ab c,l)>lud- 
que fccans in rccta a c , aufcrt ex cylindracco cuius altitudo "*quet rc* 
clam a p , bifis fit locus hypcrbolicus integer f m Ir a c> eft atquale d*- 
midio cylindracei altitudinis ap, bafeos xqaantis dimidlum tenfrjgra- 
dfis : patct iftud cuneatum folidum CrTc xquale cylindracCo atcltutfmls * 
p , bafcos arquantis reCtanguiurri ai 1 r ,quod fcrat tertium»cx proriotfcfs. 

Deniquc ex carundem nropofitionum prxferipto liquet iderh cUrica- 
cum aptatum fuftentaculo p q ad poficioncm.recStx a r xquiponderare cy- 
lindraceo redo ( reflum enim femper intclligimus,nifi aliud moneamus) 
altitudinis a p, bafcos xquantis tam diclum locum, quod erat quartum 
& vltimum cx dcmonftrandw. 

COROLLARIVM I. 
Quod fcripfi in iUa iena<piagina «pp«n4icis fccu«d« poflc dari cunea- 
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turo folidum quod infiftat loco immcnfo, & quod fic squale parallclepi- 
pedo noco , patcr eflfc vcrum cx tertia pracfcncis propoficionis parte. 

COROLLARIVMII. 
tx dcmonftratis in tribus propoficionibus poftremis conftat nonrede 
inferri omnes locos tcrminatos curua&eius afymptoto, apertos vcro 
qua cxcurrunt in infinitum , cflfe maiores quocurrque dcfignaco fpatio fi- 
nito Namlocus hyperbola: l f cft quidem maior quocunquc dato fpatio 
finito ; at locus intcr curuam 1 1 & afymptotum ac eft finito fpatio aequa- 
lis. Igitur quod locus afymptoticus contineat fpatium immenfum,id non 
procedit cx natura generali loci; fcd ex fpeciali. Illius harc eft naturavt 
habeat partcm quocunquc dato fpatio maiorem, iftius vt omnem partem 
habeat datocerto quodam fpaciominorem. 

PROPOSITIO XXX. 

Ilfdem mancntibus (Ftg> 95.)cuneato folido fuperioris propofi- 
tionis alterum fimile tte xquaic intclligatur ad partcs o conititu- 
tum fupcr loco qui terminatur afymproto ao, & hyperbola couiu- 
gata incra angulum b a o. Re&a a r bifariam fccetur in y. 

Oftcndendum cft cuncacum compofitum cx duobus iftis infiftcn- 
cibus furfnm vcrfuf fupcr plano b a c , & ex alccris duobus infiftenti- 
bus deorfum vejfus fupcr eodem plano ad parces oppoficas, habcre 
ccncrum grauicatis in pundto y-' 

Conftrucjfco quadrato a r D B , defcribi intelligacur parabala D^acu 
ius axis a B , vertex a , tangens a r , ac proinde ordinatim applicata D B. 
DaStx a D diametro quadrati ar D B quarcunque f z, ad afyrnptotum ac 
parallela,occurrat in % ; limbo a t D in t ; rcclx a r in y ; re&ar 1 i in z;pe- 
rimetro hyperbolr 1 m in f. Quoniam vt p a brachiu ad a y longicudincm, 
ita per vigefimara feptima eft y f ad y z ; vc autcm p a brachium ad ay, ita 
pcr duodecimam tcrtij cetrasonifmtcorum eft y ? ad y t ergo vt y f ad 
yz, ita y 9 ad y :> : igitur rectangulum fub extrcmis y f , y t cft xquale 
re&anguio fujb-mcdiis y z , y ? : ejgo > pcr vigcfimam odt.iuam qu.uti tc- 
tragonifmicorum, dicylindracco genito ex a v D r ccratoidc parabolica, 
& cx locp.hyperbpli^o c a r lm f a<J pofitioncm rcclar a c cft condi&a ra- 
cionc aequalc dicylmdracco gcnitp cx triangulo rectilinco a D r & ex co- 
dem Iqco. - 

Rurfus quoniam dicyTindraceum ex triangulo a D r , & cx loco hypcr- 
bolico genitum eft cuneatum illud dc quo agit pratfcns propofitio ; dicy- 
lindraccum vcro genitum cx ceratoidc parabolica a .» D r & cx codcm lo- 
co eft, vtex mcthodo o&auat libri tertij liquct,atqualc fpatio quodarqui- 
ponderac cuncato illi ,fi libri planz axis ponatur ac, fuftcntaculum pq: 
ergo dicylindraccum genitum 9% rriangulo a l>r & cx parailelogrammo 
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a r li cft xqQale fpacio quod cunearo illi xquipondcrat. Igitur cum eiui- 
modi dicylindraceum genicum cx iam di&is criangulo, & parallelogram- 
mo,fic jrqualc dimidio parallcicpipcdi ahitudinis ap, bafcos arli; 
xquipondcrans cuneato illi eric dimidium parallelcpipedi baleosarli, 
alcicudinis ap; fcd cuncacum ipfum cft pcr fupcriorcm xquale cidcm pa- 
r allclepipedo s ergo fufpenfum cuneacum fc habcc ad xquiponderans , vc 
p a brachium ad lut dimidium : crgo fi a y lic dimidium tocius a r , & lt 
intclligacur cuncacum illud quadruplex , iulpendaturque ex y pun&o , in 
punCio autcm p collccecur duplum parallelcpipedi lllius , libra p r fuf- 
pcnsa ex a commiccecur eiufmodi xquilibrium. Prxterea quoniam om- 
nes hukis duplicis loci hyperbolici dimetientes parallclx afymptoto a c 
bifariam fecantur occurfu rc&x a r ; fi a r fiac librx planx axis , pacec 
vnum locum xquipondcrare alceri ; ergo fi eadem recU a r maneac axis 
librx planx , magnicudo compofita cx duplici cuneaco pofico ad rc&x a r 
parceso, xquiponderabic magnicudini pariter compoficx & collocatx 
ad parces f. Quoniam igicur fi axis ponacurfyx, magnicudinis illius 
parces commiccunc xquilibrium ; & fi axis ponacur a r , commicrunc pa- 
ricer ; necelTe eft iuxca mechodum Archimedex librx,pun&um y elTc ccn- 
trum grauicacis illius magnicudinis ; quod erac demonftrandum. 

CORO L L A R-I V M. 

Iftud eft quod fine demonftracione vlla affirmaui in illa fexca pagina 
appettdicrs fecundx, fub calccm elementorum cecragonifmicorum , vnde 
liquet omnia necetTaria ad iftam demonftracionem cognica nobis iam an- 
te mulcos annos fuilTc. Non dubico quin illius appendicis Lcctor dtfide- 
taric demonftracioncm cam inopinaci cheoremacis ,quam hic candem de- 
fcripfi. Quod aucera in cxtrcrna ciufdem appendicis pagina corollarium 
fecundum vigefimx o&aux hbri quarci rcftrinxi , id nunc infe&um voio; 
agnofcoquc cimorem cunc crrandi mcum fuilTe vanum. 

PROPOSITIO XXXI. 
TpX Atur aliqua magnitudo non omni cx partc finita, quarhabet 
JL^ccntrum grauitatisj datur aliqua quae nonhabct quidcm ccn- 
crum grauitatis,fed habet perpendiculum quietis; datur deniqucali- 
qua, qua? nc quictis quidem pcrpendiculo gaudct. 

Iftud patet cx paulo ance* demonftracis in fuperiorib* propoficionibust' 
primum cnim tiquec ex proxime fuperiore , vbi oftendimus magnicudi- 
nem compofitam ex quacuor illis cuncacis habere ( fig 05.) cencrum gra- 
uitatis y quamuts locus qui cft cuneati bafis , ne perpendicuium quidem 
quiecis habeac , vc dcindc oftendemus. Alcerum vero conficicur aperte* 
cx eadem propoficione , fi enim non fumacur nifi pars iilius qux ad rc&x 
ar parces c iacec , illa habcbic perpcndiculum quictis nempe re&am y f ; 
ac vero centrum grauitacis non habcbic, cumin infinicum cxcurrat ad 
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partes c ; ac proinde fiex aiiquo purwSbo ducacut aj^iivtt.pjatalfelus re> 
dx 1 i i fcmpcr paxs,qux ad axisjan p«c^c iacct, aJtcri prxpondeict, 
vt potc procurrens in infinitum , & ex iUo rcccftu ah axe acquitrcns.vircs 
prxpondcrandi infinitas. Tcrtium dcniquc ctAendicur in loco planoafym- 
ptotico hyperbolx 1 ra, tcrminato hypcrboLx axcu 1 m , alymptoto acj& 
rc6tis a r , r 1. Si enim lubet pcrpendicuium quietis , cfto illud y z ; ergo 
cum illa magnitudo cx y fufpcnfa roaneac vc iacet i illi , per dcmorfftrata 
ab Archimedc in fexta quadratuxx parabolx ,xquipondcrabit idem fpa- 
tium, quod fufpenfx ex duobus punclis a & r : atqui fufpcnfx ita arqui- 
ponderac per vigefimam fcpctmara fpacium xquale patallclogrammo a r 
1 i j ergo fufpenfx cx y cantum,xquiponderat paralleJogrammura a r 1 i ex 
p pendcns, libra p a r fufpcnsa cx a perpendiculo a c. Ergo vc p a ada y, 
hoc eft,finita magnitudttudoad finiiam v ita fufpenfus locus.major quo- 
cunque finito fpatio plajso, n t.in vigcGroa feptiroa oft.cndimufi„,fe habec 
ad parallelogramm.um' t ai l : crgo non habet perpcndiculum.qujciis jcr- 
go &c. quod crat dcmonftrandum. 

COROLLARIVM 1, 
Cum locus ille hyperbolieus non habcat perpendiculum quetis ,parcr 
magnitudinem illam vi ftifpenftonis non quicturam , fcd fore in perpetuo 
motu. Sicrgo quiefcatid non p*ouenici«cx,paftittm vtrinque pendcti- 
tium xquali Tirtutc fW, fcd aliundc, quod Philofophis relinquo dil- 
cutiendum. 

CO R.OL L ARIV M II. 

Patcc prxtcrca cencrum grauicatis non effe rreceflarium a4 muenicn- 
dam cuneati folidi cuiufcunqae dimcnfionem ; nam e* fpacio xqotpoo. 
derancc repericur pcr vigcfimam fecundam quarci cecragonifmicocttm, 
illud aucemfpatium poceft habcri eciarafi maguitudo nec centrum graui- 
ratis , ncc pcrpendicuium quietis habear. , vc ex dcmonftratis patet. Qua- 
propter prxcipuus vfuslibrx ftaret, eciamfi non daretur centrum graui- 
cacis : ncque cnim vcreor prxcipiuum illum vocarc vndc generalismo- 
dus cxiftic quadrandi cunci vcl vngulx illius dequa in fupertorts libri 
propofitionenotta faciscgimus. Pari racione dicendum eft quadratarium 
fpatium, fiuc quadracricera ipfi(uma Archimedis mcthodo dcmonftra- 
tam in fcptima fccundi tctragonifmicorum non pcndct e cx ccntro graui- 
tfttisi;Cj!rai in iftisiTrbt nec datur cencrum grauitatis ncc quietispcrpcn- 
djcuIum,locura fuumirciincat» Ifta vero figura quadratrix potcrit inter- 
polatoria arte ka in fpecicm immutari , vt nouum nhquid appareat , rtul- 
laque etiam Itbrm mencio mteraemat. Sed qui bacartc vtatur, isnon 
Geomctra, fed literariu* pcxftfigiato* mihi fic , qui alicnis inuentis pro 
fuis gIorietuc,*tque vt rcliqtii ftires earum rerum quas cepcrunt , figna 
adhibinsetta» aiiquocics incaQtamcnrjs comnuuantvficiftc nominatan- 
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quam rcrum ttocas vanx gloriolac mancipium mutet. Quo yicio Scoicos 
laboratfc Pifo conqueritur alicubi in Ciccronis Opcribus. 

COROLLARIVM III. 

Quoniam prae oculis habcmus hypcrbolam lf cum afymptotis fuis a b, 
a c libct hic vnum indicarc quoci femper miht admirationi fuit in Scio- 
thcrica > & cuius cauiam penicus noflc nunquam potui , vt in carteris plu- 
rimis quar cx infinita magnitudine confequuncur. Acque vt cxcmplum 
omniurn ftcilltmum- affumam pono planum b a,c cffc horizontem regio- 
nis fub arquatortr conftiturac , hoce(l(ne in cam longinquas oras abirc 
cogamur huius cxpcruncnci capiendi vel intcHigcndi gratia ) pono pla- 
numbac mcedcre per axcm mundi,& pcr fe&ionem horizontis noftri 
cum arquatore ; fupcr illo autem ftare ercctum pcrpendicularitcr fty- 
llum O a. Igicur pLanum» b a c crit plano fcxeac horac aftronomicac paral- 
klum , quod imclligimus duc5tum pcr D verticem ftyli , hoc cft pcr cen- 
crura mundanar fphacrac , vbi tlle vcrtcx confticutus intelligicur ab Artifi- 
cibus. Pouo folcm percurrero parallclum aHqucm cxtra xquatorem, & 
dcfccibcre cxtrema ftyh vmbri pcttmctrum hyperbolicam d e 1, taletl*- 
onim defctibecvc.ex duodcciroa primi conicorum liquct. Pono dcniquc- 
vmbram ftyii porrigi ad quamcunque toogitudiucm ,quafi fol efltt vir- 
wtjs ioficmar, ncc tamcn ctfct maior ipfo vereice,& lux fccundaria fiuere- 
flcx-a non. confumerec ipfam vmbram. His pofitis dubij enucleace propo- 
ncodi caufa». Patet cx nuda contcmpiatione fchematis , horac fcxtac matu- 
tina & feroctijio-Hlomcnco vrobram ftyli ncceffario coirgruereafymptoris 
a-c, ab;fcac ponaeur occidentet» verfus , flfc a b acV onientem fpcc^arc. 
RcLtquo duodecira horavum temporerbto vmbrarextrema par» crVirrpe. 
limetto hyperbolac , vt patct. Quaero qua rattionc cilm inter afyrrtpcotunv 
ac &rtypcrbolara iaceac iritcrua-llura,& vcrumfpacium quod Apolfonitis- 
vocauit locum , quo padto vmbraiad perimecrum perrranfierir, videttnr 
cniro fataaffe;fac cnim inftantiA vmbram cfle inrec*.a a cmffnltam;inft*ir. 
ci proxime confcqucnti fit fimta , & eius extcemum congruic alVcut ptfhe» 
<5fco perimecri hypccbolicac : crgo fpatium qttod eft intcr afymprotutri'3bi' 
hyperbolam percranfitum fuerit in inftanci. Similis prorfiis cft ratib-cfarrW 
cultatis, dum vrabra deferit perimetrum hypcrbbiar , & horar fexrac mb» 
mcnto quafi faltando reperitur in re&a ab, & ctim ancca fempcr m*nff£ 
fct finica, in tnftanci fir infinita. Nfcui mnha potTe refpondcri ; nbn c*ri; 
duo cemporismomcnca fibi inftantia &fedc confcquericia,;, fctfne- 4 

quc fortafledari vlla ; iftam hypothcfimi rton cfTVpo(nt^tcra'8ce.'8cd tieA 7 
ui ctiam iftis refponfiontbus non tolti admirabiHtatcm rei, ncc peirfrtrS» 
obtundi dimculeaccm qua mens finicis rebus affueea pungi fe fencft. 

C OROL.LA.RI V K* * V, \ 

Lubet adhuc immorMMftSfeiot^ridsirtaimc^c^m*^ 
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nc digna. Priraum eft in noftro horuonte Tolofano, &in quouis alio vbi 
clcuacio poh minorcft complcmcnto dcclinatioois parallcli quem tunc 
fol pcrcurrit, vmbrx excremo dclcnbi hypcrbolam quohbct tuc, fiuc ar- 
cus diurnus ilt plurium , fiue pauciorum horarum quam fcx ; ac proin- 
dc cum itcr folis , vcl arcus diurnus non fic idem lcd modo maior , modo 
minar ; vmbrx tamcn extrcmum ieropcr hypcrbolar integrar fcmitam 
peragerc. Altcrum in vno & codcm Scothcnco Tolofani honzontis& 
aliorum fupra defignatorUm (dummodo in iljis compicmcntum dcclina- 
tionis folaris & clcuatio poli coroponant fimui angulum maiorem rc&o) 
ftyli vrobram in ortu & occafu folis non cadcrc in aiymptotum hyp;rbo- 
\z quam co dic dccurfura eft fcd in parallclam afymptoto. Emfmodi au- 
tem parallcla fccari illaro ipfam hypcrbolam cxtreroa vmbra defcribcn- 
dam , quocics fol cft in borco parallclo , non fccari autcm quoties fueric 
in auftrali ; cx illa porro feciionc ficri vc folis vmbra bis ab oriencis ad 
occidcncis momentum cadac in eandcro parallelaro ; vndcconfcqucns cft 
fcdem ftyli eflc intra iftaro vftiuae fiuc borcalis vmbrar hypcrbolaro,& 
excra oppoficam hycmalis. In quo illud adroiracionero apud roe magnam 
habec , quod ciim lftar duar hyperbolsr finc fimilcs & arquales , percurran- 
turquc integrar ab vrobra, plus tamen tempons iropcndatur in obcunda 
arftiua, quaro hyemali ; vtrobiquc cnim iropenditur teropus quo fol in 
arcu diurno moratur , illi autem arcus funt inarquales , ac proindc & ipfa 
quoque tcmpora. Tertiuro denique eft folis vrobraro in ortu folis obeun- 
tis jEquatorem elTc parallclam r.e&a? linear quam eo die defcribit acumi- 
ne vmbrar ; tranfit ergo vmbra poft roorocntum oricntis*fydcris in paral- 
lclam i 111 in qua primum iacuit,ncc in illo tranfitu vcrtex vmbrx repcri- 
tur vfpiam in mcdio illo fpatio. Quando autcm folcft in fignis auftrali- 
bus; intcr parallclam afymptoto in quam projicitur vmbra ipfius exo- 
rientis,& intcr tramitcm hyperbolicum dcfignanduro ab ipfa , inreriacct 
interuatlum maius illo quod cft inter parallelam & afymptotum. Vnde 
in iftis duobus cafibus non habct locum quod Philofophus geomctriar 
ignarus dixcric, in cafu fupcrioris corollarij folis vmbram quafi faltu 
pertranfirc interuailum quo afympcotus& hyperbola dtfcernuncur, quia 
illud eft minus quolibet dato ; ac proindc quia perinde eft quod ad iftum 
quafi faltura attinet , atque fi afyrnptotus & hypcrbola conuenitent. Ni- 
hTl dico de velocitate , vt ita dicam , qua decurritur pars hypcrbolat quar 
iacet ad partes interminatas , illa enim capt vix poteft , cum limcs hyper- 
bolicus qui pcrcurri debet fit Iongitudinis quacunque data maioris ; hoc 
vero locum quoque habet in atquino&ialis vmbrar rcoto tramite ; quar 
omnia cum aliquando rocditarer, adroiracionem mcim hoc hendccafyl- 
iabo exprem verficulo quem & Sciocherico adfcripfi horario, 
rmlrtsfallimMr , iocemttr ymlris. 

COROLLARIVM V. 
Prxcermitwrc non pofTum caufam curin horizonte noftro Tolofano 
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& in aliis quorum alcicudo poli maior cft declinattone folis in parallelo 
eo dic obeundo confticuci , non po(Tjc vmbra folis repcriri bis in codem 
vcrticali ance mcridicm , Se bis in alio poft mcndicm , vndc eucnircc illc 
rcgrcfius vm rac admirandus qucm primus annocauit & demonftrauic 
Pecrus Nt>nius acerrimi ingcnij Geomecra. Vc autcm caufa dilucide" 
cxplanetur , primo ftatuo id euenire quocies ab imo calce ftyh duci po- 
ceft rc&a quae cangat hyperbolam quam co dic apex vmbrae defcribcre 
debcc ; cx illo cnim ra&u fic vc quaecunque re&a ducatur inter lineamme- 
ridiamm cui tnfiftir ftylus & incer lineam ta&us , fccct feraitam vmbrac 
delin andae in duobus pun&is : ergo ante meridiem ( eadcm cft ratio dc 
poftmcridiano tcmpore ) vmbrx apcx erit in duobus illis pun&is , & li- 
nea vmbrae eric bis in eadem rc<5ca ncmpc ancequam vcniac ad lincam ta- 
&us , ad quam cum perucncric, redibit, icer relcgcndo,ad eandem re&am 
fecancem, fed modd vcpacet erit longior nempe cum primum fccanti 
congruct matutina hora, modo breuior cum fecundd ad illam rcdicrit, & 
cum proucclior euaferit dies ante meridianam horam. Quoniam igicur in 
noftro horizonce lcdcs ftyli eft incra hypcrbolam quam fol luftrans bo- 
realia figna co dic projicit per vercicem ftyli ; cx illa fedc non poccrit 
duci reCta tangcns iplam hyp crbolam aeftiualis rmbrae ( lti cnim vocctur 
quae reipondct fignis borealibus) fcd ncqucctiam quae tangat oppofitara 
hyemalis vmbrae , ciira ex crigcfima prima primi conicorum doceapaur 
tangcntcm re&am cadcrc intcr centrum fc&ionum oppoficarum & vcrci- 
cem eius hyperbolar quam tangit ; vnde ctiaro liquet in fphaera rcc5ta ( qui 
cft Cafus, corollarij ceriij ) non cfle pofubilcs te&as ex ima ftylt bafi edu. 
das quae hyperbolain cangant ; cum ftylus- ibi erigatur ex centro ipfius 
hyperbolar. Contra vcro quoniam quando alcicudo poliminor cft dccli- 
nacionc folis in paralk-lo huius hypcrbolae genicorc colIocaci,fcdcs ftyli 
iacec excra vtrimque hyperbolam , patct ex illa fcde polTe duci rcttam 
quae tangac hypcrbojam- fedi viciniorcm. Porro iftu<d expcriri poteft 
ctiam in paricttbus, ardificioruro , quifquvs accurate* inucftigarit vnum 
aliqucm fuper quo poli altcrutrius eleuacio fic minoc- dcclipationc folis 
maxima. In parieteillo, vc res pariat marorem admirationem , nuHas 
alias rcclas delcribet practer eangencem, quae vocabicur ccrminus regrcf- 
$us> & horam qua vmbra ad illum perttnget , fimulquc diem anni ; poni» 
mus autem ftylum in his omnibus efic perpcndkularcm ad planum>nuU 
lamquc cfle virgam ferrcam quar a«cm mttndi rquaefenccc Attamen vc 
tuc6& facilO rcm cxpcdUt, fum illi autor vr hypcrbolam ifti dki.ednue- 
nientenf occulte* defcribac, tum vt filum bafi ftylffigat, illtidque tcrtfum 
co vfque circumferat , doncc hypcrbolam fcnsus iudicio apparcat tanger 
gcre. ita cnim habebit pun&um tactus , ac confequenter terminum re- 
grefsus , momcntumque quo vmbra ad tlluoi peruenict. Poftea vcro crcr 
ta obdncarur hyperbola,vt <ola linea rcgrclsus depi&a confpiciatuc. 
Non cft dubium quin iftud ctiam a fapicme fpe£Ucore iudicecur nurabi- 
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k. Pcr numcros res ex fe cenids tra&aretuc , fed ij m rftis hypotheftbus 
viic carebunt vitio aliquo^ fcmpcr certe Toimquenc a*rUtcem anvium , an 
espc&ationi noui huius fpc&aculi excicatx reijpo-nfurus fit fuo tempore 
fucccflus. Caucrum -iftc rcgre&ts vrabrz non accidtt nifi m plano in quo 
hypcrbolamdeliocaturuscft rcrtc* vmbrsc ; nam fi circulum.aotellipftm 
auc eoiam patiakolan* ^efcrtpcttcasiit , eiufmodi recfitas vmbrr accidcre 
oonp ©teft .- iqoapropeer Mraabs Tcfueric , vbi iftudtra&atfc ,vbi hyper- 
bola? pro<prtct*te$<qucdara "rairabilcs cx infhncro rcfercndar nobis erant, 
Quod -fi ftylufi non oonatmrco&us fcd inclinatus ad libnum ; quolibct 
dic,& vbicvuKfoe gcocium poccric ifte regrcflus fpc&ari , nempefi poft- 
quam rmb^x ilttus dici comucmcns feCtio conica in Sciochcrico dcfcTipta 
fuerit, ad illam ducacur castgensquaclibet , acvcollocetur ftylus m puo&o 
rbi dh&a taagens &cab* Lmcam meridianam^ is vero iwdioandusTca 
erit, vt v**tcn illius-congtuat vcrtici ftyli qui perpcndiculariter ad Scio. 
thericuM crtgerotar, Sc4 fubducttur vt artificmm magis inde cot 



PROPOSniO XXXII. 

SOluicur quincum «ubiurn cx ^cmro grauitatis pccitum j cVfcx- 
cum , cac co qiiod fpactum finicum aequipondertc mHnenfo. 
I. Dari ocntrom graaicacts reponrtur iuremerito intcr poftulata, quis 
enira hoc deraonfcrcc , aut quis illud qaamuis indemonftratum concedere 
poftulanti reculet t Prim6 emra,tfi ratione phyfica agatur , videtur ra» 
tioni confonum vt quodlibct grauc in librsr curux hypothefi c* pnn&o A 
veluti vnco libere* pendens , qutetis fitura ftbi reperiat aliqucm ,<]uacutv» 
que fui parce illi admoucatur : atqui , fi hoc cft, datur ccntrum grauicatts*, 
namvbiduo eiultnodi pcrpendicula fi« c relbr ad centrom vcrgcntcsft 
interCecaoc, oftcndetur-eo neccrTar-io conrlucre tcrtium pcrpendiculum 
ex quacunque alia parte fufpcnfum •dmoueatur^vnco A - y alioqui pcrpe* 
diculorum priorum vnum non diutfifTct rnagmtudmcm ftifrVflfam in dua* 
partcs binc & inderquiponderanrcs. Qu* rero dcmtonftranimuVHvpro- 
poficione vgefima prima nihil obftant iam di&is, fed potius ca confir- 
mant , ctim tbi oftenderimus raagnicudincm illam compofitam , quamdia 
confcruac candcm i ccntro mundi diftantiam habcre cetttcum gTauttatit 
per quod omnu iilius interualU perpendicuU tranfcunt , hic vcro poi»- 
xnus ab eodem vnco A enndem raagmitudinem peridcre pcr diucrfas 
pcnfioncs, pari a cencro diftxrrtii. Iftud quod ratio (uadct confirmat e*- 
perientia conftans, ctiam in perpendiculo pendulo ,<dc cuius ofcillatio- 
nibas aliquid diaimus in propofitione 59. lib 6. In hypothefi vero librr 
Arciiimedec ratio idcra fuadet- escpericntia ver6 nccyac fauct,nequccon- 
tradicit , cum illa Kypothcfis fit folias ratronis , ncc grauibus <k fa^O 
quadret. 1 

I I. Induftione prxtcrca tnatncmatfca Su probabili&muin "dati cco- 
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trum gtuuitatis. Prirno enim Archimcdes ex illius hypothefi quadrauic 
parabolam ; deinde eandcm quadrauit fcclufx librxe pnncipiis ; nec vlL 
fuic difcrcpantia duorum iftorum tctragonifmorum : crgo rrcrquc veri- 
tatc nititur. Eandcm pocro parabolam pofteriores Scriptores prxcipuc 
Torriccllius & Grcgorius a S. Vinccntio variis aliis modis abfque libra 
quadrarunc, eamque commutarunt in idcm fpatium larn per libram ab 
Archimede inucntum ; qux omnia confirmant Iibrx principia habcrc 
fuam fedem in vcritatis penetralibus. Denique nulla eft rerjtilinca figu- 
ra cuius centrum grauitatis non inueniatur per primum iibrum xqui- 
poncjcrantium Archimcdis , & cuius quadratrix (iuc fpatium xquiponde- 
rans non fiat cognitum per duodecimam tertij tetragonifmicorum , ad- 
hibita decima Cecundi iibri corundcm elementorum ; feraper autem repe- 
ritur ficut cft fufpenfum rc&ilineum ad xquiponderans noeum , ita eflc 
Lrachium librx ad inceruallum quod cft a pun&o vndc iibra fufpenditur 
ad perpcndiculum quietis quo re&ilineum pendetcx librx ciufdcm vni- 
co pun&o, idque in quocunquc fitu ponatur fufpertdi; ergo cum in recti- 
lineis,& etiam in curuilineis parabolicis fufpenfis in quocunquc fitu, re- 
periatur illa proportio cffe verimma, qux in ccntro grauitatis fundatur, 
quotics ad omnem pofitionem magnitudo fufpendi pari pa&o potcft,noa 
eft cur in curuilienis aliis non debeat admitci, femoto prorfus omnicr- 
randi timore. 

III. Cum Archimedes non cfTct aclurus nrfi de figuris & magnitudi- 
nibus vndique cerminatis , non eftmirum quod non poftularit dari ccn- 
trum grauitatis nifi in figuris : prxterquam quod in aliis quibufdam non 
vndecunquc terminatis dari centrum grauitatis , rcs eft adco a primis ho- 
minum cogitationibus remota , »t demonftrari potius dcbcat, quam 
poftulari ; nam fi hypcrbolam & afymptotum ad fc propius fcmper acce- 
tierc , & nutquam conucnire, Proclus alicubi vocat >»£«/o$o7*7*v , quantt» 
magis iftud vc communi hominum opinioni repugnans fufpicerct. 

I V. Quod autcm pondus finitum xquiponderct immenfo pcndenti de 
vno librx pun&o , id conccdimus aduerfari rc&se rationi ; non autem fi 
pcndcat de duobus ; nam quando ita pendet , non Iicet infcrre dari viiam 
proportioncm inter finitam magnitudincm & ir.finitam. Quapropter cum 
nihil contra ciufmodi aflcrtionern adducatur quod falfitatis oam conuin- 
cat , & cum al.unde cuidenter fequatur ex principiis librx fundatiftimis, 
non eft cur «a propterca refpuamus, qUod cx iiiis neceflario confequatur 
aliqnid prxter opinionem hominum vulgarcm : ergo &c. quod crat pro- 
pofitura. 

PROPOSITIO XXXIII. 

SOluitur vltimum dubium dcfumptum a dimcultatc intclligendi 
dcmonftrationes cx principiis libra? dcrhiatas. 
I. Principio ftatucndum cft, quorundam hoc eflc vhium , vt non ha- 

0 V u 



Digitized by Google 



n s D E CYC LOIDE 

le. Pcr numeros resex fe eettins tra&aretuc , fcd ij m rftis liypothcltbus 
vitc carebunt vicio aliquo; fempcr ccrte rdmquenc artificem amtium , tn 
capccStationi «ouj huius fpccltaculi excitatac rcijponfurus tax. fuo tcmpore 
rucccffus. Caucrum iftc rcgrctfus vrnbrae non accidit nifi m «tlano in quo 
hypcrbftlafn deliocatuxus cit rcrtca vmb**; nam fi ctrculHm.aut eliipftm 
anc eoiam patiabolarn ^efccipcttotsiu , crufsnodi reditns vmbri: accidcre 
non poteft • quapropter wtn «absxe fvcrtc , vbi iftud tra&aflfc , vbi hyper- 
bolx proipttctatesquatdam mirabiles cx tnfttcwto refcrerwiac nobis crarn, 
Quod fi ftylus non ponawr re<jtus icd inclinatus ad iibttum ; quolibct 
die ,& vbiciuKfue gonttum tvotent ifte rcgrcflus fpcctari , nempefi poft- 
quatn v4nbratilRusdici<<HM*enicns f€<Sio conica in Sctothcrico dcfcripta 
fueric, ai iLLam ducacur cangensquacltbct , fc.eollocetur ftyius in pun&o 
rbt di&a tangens iiecabk Jancarn mcridianam,, is vero «*dina«dus*ta 
eric, vt vcctcx illinscongcuac vercki ftyii qui perpcndiculariter ad Scio. 
chericum crigcrctur, acd fubducttur vc arttficium magis indc comroeo- 
dcciur» 

P R O P O S I T I O XXXII, 

SOlukur quintum dubium ex ^cruro grauiratis peritom - y & fex- 
cum , ex co qsiod ipacrum finicuin «quiponderec immcnfo. 

I. Dari oentrom granitatis rcponitur iurc metico intcr poftu!ata,quis 
cnim hoc deroon&ret , aut quis illud quamuis indemonftratum conccdere 
poftulanti reculctf i>rim& emm,ffi ratione phyfica agatur , videtur ra* 
tioni confonum vt quodlibct graue m iibrsr curux hypothefi cx pon&o A 
veluti vnco libere* pcndcns . quietis ficumitbi reperiat aliqucm jXjuacurv. 
quc fui parcc ilii admoueatur ; atqui , fi hoccft, datur ccntrum grauitatisi 
nam vbi duo eiulsnodi pcrpendicula fi\c rc<Sbc ad cencrnm vergcntes fc 
interfccant, oftendctur-ed neceftano cooflucrc tertium pcrpcndiculum 
cx quacunquc aiia parte fufpcnfum admoucatur^nco A ■> alioqui pcrpe*- 
diculorutnpriorum vnum non diuififlct tnagnitudtncm fufpenlam in dua* 
partesbwc& indearquiponderanres. Qaar vero dcmonft*a«tmus m pro- 
poficione vgcfima prima nihil obftant iam didtis , fed potius ca conttr- 
mant , cum tbi oftenderimus magnicudinem illam compoVttam , quamdin 
confcruac candem i ecntro mundi diftantiam tiabcre ccntrum grauicatrs 
per quod omnia illius intcrualh pcrpendfcula tranfcunt , hic vcro poni- . 
mus ab codem vnco A cnndcm ma^nitudinenv pendcrc pcr diucrfas fi»i> 
pcnfioncs, pari a centro diftarrtii. Iftud quod ratio (uadcx confirmat c*- 
pericntia conftans, cciam in pcrpendiculo pcndulo ,dc cuius ofci1l«io- 
nibus aliquid diximus in propofitionc 59. lib 6. In hypothcfi vero lrbrr 
Arcbimcdca» ratio idem fuadet.- ettpcricntia ver6 ncqnc fauct,nequecon- 
tradicit -,cum iila hypothcfis fic folias rationis, nec grauibus <k fac^o 
quadret. 1 

II. Induftione practcrca machcmattca ru pttbabiji&mum daci^cco- 
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crum gruuicatis. Prirad enim Archimcdes ex illius hypothefi quadrauic 
parabolam; deinde eandem quadrauic fecluf* iibrar principtis ; nec vlla 
tuic difcrepantia duorum iftorum tccragonifmorum : crgo vterque vcri- 
tatc nititur. Eandem porro parabolam pofteriores Scnptores prccipuc 
Torriceilius & Gregorius a S. Vincentio variis aliis modis abfquc libra 
quadrarunt, eamquc commucarunc in idcm fpacium um pcr libram ab 
Archimede inuencum ; quac omnia confirmint librar principia haberc 
fuam fedem in vericacis pcnetralibus. Denique nulla cft rc&ilinea figu- 
ra cuius centrum grauicacis non inueniacur per primum librum arqui- 
ponderancium Archimedts , & cuius quadracrix fiuc fpacium xquipondc- 
rans non fiat cognicum per duodecimam tertij tecragonifmicorurrt , ad- 
hibica decima Cecundi iibri eorundcm elemencorum ; femper aucem repc- 
ricur ficuc cft fufpenfum re&ilineum ad arquiponderans notum , ita efle 
Lrachium librar ad interuallum quod cft a pun&o vnde libra fufpendicur 
ad perpendiculum quietis quo re&ilineum pcndec cx librae eiufdem vni- 
co pun&o, idque in quocunquc ficu ponacur fufpcndi; ergo cum in re<5ti- 
lincis,& cciam in curuilineis parabolicis fufpcnfis in quocunquc fitu, rc- 
periacur illa proportio «ffe verirama, quar in ccntro grauicacis fundacur, 
quocics ad omnem poficioncm magnicudo fufpendi pari pa&o poceft,non 
eft cur in curuilienis aliis non debeat adraitti, femoto prorfus omnicr- 
randi timore. 

III. Cum Archimcdcs non etTec aclurus niii de figuris & raagnitudi- 
nibus vndiquc terminacis ,non eftmirum qu&d non poftularit dari ccn- 
trum grauicatis nifi in figuris : prarterquam quod in aliis quibufdam nou 
vndecuncjue tcrminatis dari ccntrum grauitatis , rcs cft adco a primis ho- 
minum cogitationibus remoca , «c demonftrari pocius dcbcac, quam 
poftulari ; nam fi hyperbolam & afymptotum ad fe propius fcmper acce- 
ticrc , & Huiquam conuenire, Proclus alicubi vocat '^eJo^oTa.-rvv , quanto 
magis iftud vt communi hominum opinioni rcpugnans fufpiccrec. 

1 V. Quod autcm pondus finitum acquiponderct immenfo pcndenti dc 
vno librar pun&o , id conccdimus aducrfari rc6tac rationi ; non autcm fi 
pcndcat de duobus ; nam quando ita pendec , non Iicet infcrrc dari vllam 
proportioncm inter finitam magnitudincm & ir.finitam. Quaproptec cum 
nihil concra ciufmodi atfcrtionem adducacur quod falfitatis oam conuin- 
cat , & cilm aliundc euidenter fequatur ex principiis librx fundatifumis, 
non cft cur «a proptcrea refpuamtis, quod ex iliis neceffario confcquatur 
aliqnid prartcr opinioncm hominum vulgarcm : ergo &c. quod erat pro- 
pofitum. 

PROPOSITIO XXXIII. 

SOluitur vltimum dubium dcfumptum a di/ficultatc tntclligendi 
dcnionftrationcs ex principiis libr* dcriuatas. 
I. Principio ftatucndum cft , quorundam hoc cffe vitiam , vt non ha- 
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beant bcnc cognitas cas rcs quas doccrc volunt , cumquc eas non fatii 
firme conccptas animo atque comprehenfas tencant , non pofle non ob- 
fcurc* de iis loqui; quis cnim in ajiorum mentibus id recSic lmprimat, 
quod in fua perucrsc' cxprcflfum habet f & quis a fonte turbido riuos cry- 
ftallinos dcriuct/ Hunc itaque ingenij defe&um vllatcnus excufarc lis 
qux mox di&uri fumus , minime intendimus ; fatemur enim culpa cius- 
qut loquitur facpius ficri vt non intelligatur ; conccdcndum tamcn puta- 
mus , nullam aliquando cfle eius culpara , qui non intciligirur. jfiud t \n- 
quit T\i\\i\iS,duolfusmodiffintrefrehtnfionefit:fi autidde indufirtd fdcixs , >/ 
tJtrdtlitus , tognomento qui nolnvof ftrhibetur , quid de ndturd nimit obfcurc memo- 
tduit : dut cttm rerum obfcuritxt* non >erborum fdctt , >t non inttliigdtur ordtio : qud- 
lis tfi in Timdo vUtonts. Kpitur*4 dutem , ># ofrinor>nec non >«//, fi pofiitypUne &~ 
Aftrti loqui: net Ae re obfcurd , >/ vhyfici » dut drtifitioft , >/ Mdthemdtici ; fed de 
tllufiri fdtdi > (U4m in >k/£m pertutlgttJt , loquitnr. Harc ille , cui afletitior, 
fi qui dedita opera obfcure^ loqui confe&atur, iuftam id faciendicaufam 
habcat ; alioqui cnim , abutitur auditoris otio , & contra humanar locu- 
tionis lcges pcccat , rcprehcnfioncmquc mcretur. Iurc autem optimo ar- 
tificiofa Mathcmaticorura collocat intcr ca qux fsrpe non intelligantur 
abfquc vllo loqucntis vitio. 

II. Przterea ncgarc ncmo poteft quin etiam Us qui prarcognitorurr* 
apparatum habeant neccflarium , quique furama animi contcntionc de* 
monftrantis mentem aflcqui moliantur , intelle&u ditficillima fint Archi- 
mcdis , Apollonij , Euclidis & aliorum Antiquiorum plurima theorcma- 
ta , prarcipue* vcrd qua» Archimcdcs dc arquiponderantibus fcripfit , cuius 
caufa nunc inquircnda nobis cft. Pnrnd quidcm ccrt6 ftatuend um eft cos 
animo clarc comprchendifTc ca,quae poftcris- tradiderunt ; deindc nec 
minus certo conftare dcbct cos non caruiiTe copia verborum quibus co- 
gitata fua promerent; videas cnim quofdam qui gallice* , verbi gratia, 
plane expliccnt mcntem fuara,at vcro fi latine cadcm dc rc fcrmoncra 
habeant , tcncbris fua ipfi fenfa tam denfis obuoluant , vt difccrni pen:tus 
non valeant. Tertio nequc cxiftimandura cft cos dcdita opcra obfcurite» 
temdi&orum affe&alTe; cur cnim fc fumma illa volupcate priualtc cre- 
dantur» quara quifque cxperitur dum fu* inuenta & farflc intelligi & 
probari cxperitur f. Quartd igitur id refcrri debct in cam rerum , quas 
tra&ant , naturam reconditaro, proculquc a prima & communi mentis 
humanx lucc pofitam. Quoties in thcoremaris conftruc-tiont adhibentur 
folida, corumque fe&ioncs variar ; noua adeft caufa diflicultatis,eo quod- 
trinx illorum dimcnfioncs nunquam perfpicue reprxfcntcntur in plano. 
Sxpc tamcn figurat defcriptio eitpl.ma nihilque intricara , & tamen de- 
jnonftratio pcrfpicue nonapparet. Mihi ccrt<* quintus Euclidis libcr fcm- 
per ditficilis captu vifus cft> ciim diagrammara fint facilia ; ita quoque 
decimus ditficultatc fumraa ^comprthenfustnihi fuit , cuius tamen figu- 
rarum defcriptioncs ncgotium non faceffunt. In Hypficlis dcindc & Fluf- 
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-fatis libris incelligcndis femper Uboraai plurimum , fed ibi ad difficulta- 
cis communis magnicudinem Hc accef&o ex vario planorum & linearum 
in folidis corponbus du&u. Spccialcin vero dilrkulcicem palYus ferc 
fcmpcr fui, quocics demonftracio procetlit pcr rcduclioncm^d impoffi- 
bilc ; cales occurrunc mihi nunc nobilifl&mae duodecimi Elcmcntorum fc- 
cunda , dccima , duodecima; calcs quoquc func lllar in qutbus Archimc- 
dcs probac propornonem cylindri ad fpharram , coni ad cylmdrum , fpi- 
ralis ad circulum &c. & vt a libra exemplum petamus calis eft decima 
fcxta quadraturae parabolac , vnde fluxic fcpcima noftra libri fccundi ce- 
t-ragon fmicorum. 

III. Diflimulandum non eft Anciquos illos multa in demonftrandis 
fuis inuencis rcricere , indcquc nonnullam oriri dirficuicacem percipicn- 
diftacim ,quac dicuncur, prarfercim inexercicacis. Hunc fcribendi modum 
in Eudemo Simplicius. agnofcic in primum Phyficorum fol. 13 pag. 2. & 
rcferc ad tt^itur i%f Jd Anufuorum mortm. Quifque vcrd illum expericur 
eorum le&ione , & manifcftc pacec in Archimede ex fupplemencis Com- 
mandini,aliorumque. Exiftimo camen rcmotar illius zcacis Scripcores ita 
calluiflc has difciplinas , vc quac incer fcribendum omiccerenc, eafuppleri 
a Lc&orc facile* poffe exiftimarenc : ficuti nunc fi quis dicac arquales efle 
angulos alcernos qui tlunc a rccla incidcnte in duas parallelas , quamuis 
Elementa Euclidis non adducac ad confirmacioncm fuac aflercionis, ab 
omnibus Gcomecris intelligitur, nec ah vllo dcfideracur illa Euclidis 
commcmoracio. Quapropcer fi iam nobis non finc in procin&u ea quac 
actatc Archimedis obuia eranc Geomecris » rion eft vicuperandus mos illc 
fcribcndi , vc poce crudicioni farcuU illius accommodacifumus , fed potiQs 
dolcndum eft noftrum illi in hoc cedere. Fortafle eciam illud rerum com- 
pcndium affe&arinc, vc vicarcnt illam minima quacquc pcrfequencem 
ttixfoKvyid* dcmonftrationum mathemacicarum , cuius tacdio nonnullos ab 
iis aucrci ccftacur Anftotelcs in excremo Mccapbyficorum libro fecundo. 
Nonabs rc forcafle cric annotare, veifioncm , qua vfuscft S.Thomas, 
recinuiflc- vocem mi<rolcgi*m\ Interprccera quoque Aucrrois Arabicam 
voccm illi graccac rcfpondcntem , vidcri tctinmftc, d\imfc*tiniz*re fcripfit; 
nam quod graccac \uy.$v , id Hcbraica lingua \ a qua deriuaca cft Arabica) 
pcp dicitur; vndc ficuc ab illa deducicur ujKfoKoyl^td^ , ita ab lfta u- 
tini^re vcl fntinizjtre inflexionc lacina dcriuari pocueric. Cxccrdm illa 
vox de mente Ariftoceiis fonac eo loci vitium illud quo minima quacquc 
nonnulli confe&antur. Sicuti cnim ( inquic Philofophus ) in contra&i~ 
bus celcbrandis fi minima quxque fordide caues, odium concrahencis cc- 
cum incurris ex illiberali cuo fa&o 5 ita in demonftrandis rebus , fi mini- 
ma percenferc vclis-s eorumque caufam longitls excurrendo rcddere, tac- 
dio cris auditori ; cum pturtma finc quat facis fubaudiuncur , & quac fine 
audiencis faftidio exprcfse* ingeri non poflunt. Hinc pacec dirHcile di&u 
«fle cur Bcffarion Cardinalis iUam AriftoceUs yocem tcddidexic eo loci 
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cunojiutem ; fcnfus enim ille non conucnit aflcrtis AriftqtClicis; fed neque 
fatis video , an textus Arabici Interpres iatinus plane intellcxeric vitium 
quod ibi Philofophus ca vocc dcfijguat, dum id-cfte ait prottruire in totur*- 
ttihut. Porrd vocc illa gracca notari aliquotics auaritiar rccuiarum om- 
nium fatagcntis fordcs accuratifltmus & do&immus Mcnagius in orign* 
>ocum Fr4ncic4rum animaducrtit : aliorum vetd fit iudicium an eidem voci 
fupponatur vitium illud litigantium cauillatorum , quod nos chuaaerie di- 
ciraus; quam quidem di&ionem noftram a voce hilpana chico Mcnagius- 
illc deduci vult ; fortafle an verius ab ifti ipsa Arabica , quafi di&um ini- 
tio fuerit chitanid, poftca chicxnu. Vndc & vox. ipfa hifpana chico ortum 
forfitan duxerit. 

I V. Tuliius dum loco iam laudaco libri fccundi dc finibus,geomctria 
drtificiof* cx fc obfcura ciXc amrmat, ciuimodi voci non fubjicit tantum-in- 
ftrumenta machinalia; ita enim angufte nirais loqueretur , fed hac vocc 
expiicata habcri vult ca omnia Gcomctrarum inuenta , quorum dcmon- 
ftrationi »W!u confiruBiontm pracmittunc : dcmonftraturi cnim aliquid 
conftruunt ex arte diagrarama- idoneum comprehcndencbe veritati pro- 
pofitae. Arcifrciofum itaquc opponitur Phyfico , quod eflfeclrice nacura 
prodic in lucem ; at diagramtna iftud gcomctrica artc emcicur. Huc fpe- 
dat , vt opinior , quod Ptoclus io Eudidem docet dimenfioncm cyliiv 
dri & coni fpe&are ad gcomctriam,quia cylindrus dt conus funt per men- 
tem : ad Geoddtam vcro pcrtinere vt mctiatut mf*t »r >wW , t&ji^tifra, 
xu\i'r^«r, %H Ji A&nih row^, jbh' aurQaffl , ofa? </>* eantfwv , xgl ii«.&*&ftvf : cu- 
mulos dcuminttofjue aggcrts >elnti tonos > &* futeos Unntum cyhndros : ntptt per 
TtH/ts mentit ofrut , fed fer fubitft* fenfihm , >f Jftti per tmufiim &* ptrpendtculum. 
Quod autcm grauis Autor gcometria & Mathcmaticas difciplinas addifci 
docet faciliusquam phyficam, id itaintclligo , vt veiit facilius cflc com- 
parare fibi notitiam corum omnium quac in Mathcmaticis demonftrata 
Junt, quam fcientiam eorum quac ad vniuerfam phyficam fpc&ant : nam 
ad iftam fcientiam acquirendam oporteret innumera inueniri & demon- 
ftrari quac vel inuenta non funt, vcl nondum demonftrata. At fi compa- 
rencur ea quac necdum rcperta funt in Mathematicis , cum iis quz non- 
dum compcrta habcntur in Phyficis, quis ftatuat qujcnam profundius la« 
tcant , quamdiu nefcitur vbi vnumquodque corum defoffum iatcat ? 

V. Ex ha&cnus di&is liquidd conftat dimcultarcm & obfcuritatcm in- 
uentor um Mathcmaticorum potius verti dcbere eocum laudi quam vitu- 
perio ; & fiquidem fublimia c* fint , wt\ re ipfa func , inde veriiis acccndi 
quam cxtingui ftudium itla cognofcendi : quodfi quis natmam, vt ita di- 
xerim , r-erum ipfarum dtrftculcatcrn obfcuret cogitationum fuarum vel 
fermonis tenebrrs , idoon cffc Gcomctriac, fed Scriptoris vitium. Si quis 
dcmum qui nc pic^um quidcm vMum { vt dici folet ) antea vnquam Gco- 
metram viderit , conqocramr ai ie non intelltgi demonftratipnes iilas ; 
t&i querimonia non oftcndi «liu<i «ontra ScriptorcmiUarum» quam ita« 



Digitized by Google 



LIBER SEPTIMVS. j-fr 

fceliecm eum cflc, quod na&us fit Le&orem nimis ineruditum. Catteriim 
vnum > quod omilT dicere , prartcrire non poffum ; Archimedem , licet in 
demonftrationis proccflu non ftatim plane intclligacur vbiquc , dum ta- 
mca iplum thcorema proponit , id facere mira perfpicuitate ; vcrbi gra- 
tia fdrdboL fe^mcntum ejfe trtentem trUnguli cuius efi auddrdtrix : cjiindrum ejje 
fcfjuidlterum fpburu in ipfo inclufd fufcrficiem ffbdrd ejfe autdrupUm circuli md- 
ximi in cadefcrtpti &c. Modus autem adeo clarus proponendi thcoremata, . 
fatis indicat tenebras q.ias deiqde cxpcrimurdum ducimur ad penctralc 
vbi illud latebat , pertincre ad longum & ccecum icer quod pcragendum 
eft vt e6 vcniatur. 

V [. Reuocemus iam illud Ariftocelicum, puerum ptffeauidem fieri hutbt- 
mdticum , non umen Sdpientejm dut vhjfuum , & monftremus male inferri ma- 
themacicos difcipltnas e(fe faciles capcu. Ariftoteles enim ibi non inqui. 
ric an facilcs dirficilefve fint ; fed tanctim cur pueri addifcere illas pof- 
fint , & ncqueanc Sapicntiam auc Phyficam ; refpondetquc id ea de causi 
ficr i , quod ad illas addifccndas non prcrequiratur cxpcrientta multis an- 
nisparta, prarrequiracur auccm ad Sapienciam & Phyiicam. Ncquc op- 
ponas ccnfutffe Ariftotelem difciplinas illas conueoirc «caci piierili , cu- 
kis camcn in iudicanclo vires func admodum debilcs : nam tn illis alta 
func facilia , ea videlicct quz non procui abfunc a primis principiis ; alta 
fuiic diffkiliora, qu* longius abfunt ; alia dlmcilliraa, qu* longiflime. 
Vode licec Placo volucrit pucrit prrmum tradi mathemackas fcienttas, 
in iliis camen addifccndis ad trigeiimum vfquc artatis annum pcrftare eos 
iubet,prout rectc 1 anaotat Blancanus fupra pag. 24. vbt de hac ipfa rc 
ita lcribic ; dium fjncere, auod ipfe , dum ea$ per flurts annoi dvcrrem , experttn 
fum ; auofcunaue reperi ingenio in mdthtmdticig pollere, bi pdriter in dliis omnibus ex- 
cellcbdnt. Keautrit enim (rudium ifiud omnes ingenu pdrtes» imdgtndtionem , difcur- 
fum , ey~ memorum. idtirco ^eteres puerorum tngemum dd Mdthemdticot andfi dd 
Ljdtum Lpidem experiebdntur , iifaue inepti 4 rtliouis Jtndiis drcti dmu r. Audi vL- 
tonem 7. de jtjp. An & hoc aduercifti quod homincs natura Arithmetici ad 
omocs do&rinas, vt ica dixcrim , acuti videantur. Ha&enus iile. Sed 
quod ad iilam mathematicas difciplinas rcliquis prxrnittendi legem attu 
aec » non omnibus ea probacur : nam S. Thomas in librum Ethtcorum 
fextum le&ione fepcima ica loquicur , «rtt trgo cmtrtms ordo dddifttndx : >? 
frimo auidem fueri logicalibus infrudntur , uui* hgk* docet modum tottus vhitofo- 
pbU.Secunuo dutem in/lruendi funt tn M*them*<icis,auu experttntitnon indi£ent,net 
muurinMtontm trdnfctndunt. Ttrtio dutem in nttturMtlms , fuu etji nonextrdunt ftm* 
jum &" imdgiudtionem \ reuuitum Umen txferienti*m* Oudrto m moraMtts ouu rt- 
uutrunt experientLm , €?~ dnimum 4 fdfiionHms liberum »># in Trimo bdbhum tfi. 
i^mnto duttmin Sdfientidlibus e>* diuinis , nuu> trdnfeendtmt imugiudtiontm ■> f> rr- 
uuirunt ">dLdum intelletfum.. Ridiculus porro fic quifquis cx hoC S. Tfeom* 
loco infcrcndum concendac, Logtcam puerilem & pcrfactlcm effe fc icn- 
tiam J ipfo quippc inicio id accacis adolcfccntcs percipicnc quar in Logtca 
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faciliora erunt , progrcflu verd temporis rcliqua macuriori ingcnio ad- 
difcenc. 

VII. Reftac examinandum quod S. Thomas aflcric fub fincm Com- 
mencariorum in fecUndum Mecaphyficorum le&ione f. ibi cnirn cxpli- 
cans Ariftocclicum illud aflcrtum [ quofdam rcpcriri qui omnia fibi 
machemacico more probari rolunc > eo quod aifueci non finc nifi ma- 
chemacicis dcmonftracionibus ] addit, boc conuenit fropftr confurtudinem bit 
euiin Mdthtmdticis funt nutriti, <y~ cfUt4 confnetudo tfi jtmdis mturt. Pottfi ttitm 
boc qutbufddm contingtre frofttrjndtfiojttiontm , illis fctlicet jui fttntfortis tmdgin*- 
ttoms, non htbtntts inttilthum multhm elcudtum. Cum igicur cx S. Thoma 
non opus fu ingenio admodum fublimi ad machemacicas difciplinas pcr- 
cipiendas , iure mcrito quarricur cur homincs ingcni; acris, & phantafiac 
viuidac admodum , acque ccnacis, cantopcre laborenc in incelligcndis iis 
quz Archimcdes fcripca reliquit de fpiraJibus pracfercim & libra Ref- 
pondco S. Thomam non loqui lbi nifi de illis Mathematicis qui a(Tucfa- 
#t cancummodo func demonftracionibus Euclideis primorucn prarcipu^ 
librorum ; poceft cnim concingere vc illorum aliquis/orm ftt imagiudtionis, 
parumquc* pollcat ingenij viribus; iftc igicur fi dum fublimia in aliis 
fcientiis dicuncur,ea <ru*<«f«r vc Ariftocelcs co lociafr,hoc cft racionis 
nexu iungere nequcat, id prar ingenij imbecillrcace faciec, in iis praccipue 4 
rebus quac nulta linearum vcl fupcrficierum dcfcripcione concinencur* 
Dc ifto quoque Machemacico inrclligi debcc, quod S. Thomas & Auer- 
roes aflcrunc in ilU yirtutcm imtgiiutiudm domindri fufrt yirtuttm cogit4tiu»m. 
Cercum cnim eft eum qui noua & abftrufa quavere infticuic, non afle- 
quuturum quod vulc , nififortitius imtginAtiu* fortior dominttur cogit4ttud. 

S C B 0 L 1 r M. 

Vunftum txtremum lintd circulum defribtntis tjuo rtmotius futrit 4 ctntro , to 
Trelociut ferri di tddtm Vtrtute motum , Arcbtmedes initio libri frimi de tequifonde- 
rtnttbus, tnter fofiuUtdreponit. Pecimus , inijuit , grauia arqualia aequaii di- 
ftancia fufpenfa, inccr fc aequalicer pondcrare: grauia icem aequalia, di- 
ftahcia inaequali fufpenfa non aequalicer ponderare , fcd id quod in Jon- 
giori diftancia pendcc deorfura ferri. Pofiuidt igitur tdemin d^udi 4 ctntro 
libr* difisntis , fdri imfetmJeorfum ftrri. Indt tnim txifiit ttuiltbrium , <pod tx- 
trtm* librd C4int4 >m'»f»< fremdntur Aeorfum ddutlt imfttn , id tft, t4 >i *u& «jfpe 
ydoctm in^trojue cduftret motum , nift fibi mutuo ifft mbtus objtfttrcnt : au4M4 4U- 
tem eft "ttlocitM eiufdem funfti , Unt4 tft rtftftentU dd motum offofttum. Jtt ttro 
Jorddnus Autor non ignobiiis, inter scriftorts Mdthtmdtico ~>ndettmt fccuU rcUrut 
4 sUncdmo nofiro, im opufcuU dt fonderofttdie ,grduid ddudli dift^ntia fufpenf» inttr 
ft dtfUdliter fonderdre probdt qudftione 2. fu* quid nonnuLU 4I14 continet non inuti- 
tid lubet ilUm bic dffonert tmenddtdm , iuxtd Autkotis , niftfdUor » mtntm re- 
Jlitutdm, - t , 
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PROPOSITIO XXXIV. 

SI libra fuerit horizonti parallela, & aequalibus intcruallis ab ca 
fufpenfa fuerint grauia a?qualia , ab eo utu non difcedet , & fi ab 
eo (ubmoueatur, fibi rch&a ad eum reuertetur. Si vero inaequalia ap- 
pendantur cx parte grauioris vfque ad pcrpcndiculum dcclinare co- 
gctur. 

Sit (Ftg.96. ) libra b c bifariam fc&a in a, & ex a pondcra b, c arqua- 
lia, de punCtis b c pendcntia ltbcre i fit f ac pcrpendicularisad horizon- 
tem. Dico fi hbra ex a fufpendatur ica vt fic parallcla horizonti ; ipfam 
permanfurara in eodcm fuu ; & fi ab eo ficu dimoueacur , ad cum rcdicu- 
tam; dcnique & fi b alterutrum ponderum ponatur e(Te maius, deprcflum 
tamdiu iri libram ad parccsb,dum redta ab congruat perpendiculo 
a c. 

Ad iftud probandum Iorda» us aflumic primo ; quod grauius eft , velo- 
cius dclcendere : fecundd, idcm eo velocius dcfcendere, ae proindc gra- 
* uius eflc , quo eiufdem dcorfum motus re&ior , & perpendiculo fimilior 
£uerit .: tcrtto obliquiorem defccnfum in cadem ctrculi quantitatc minus 
capcrc dc dircdo , td cft rcfpondcre minori dirc&o. 

H4s tta pofuis , ex centro i» intcruallo re&ar a b dcfcriptus intclligatur 
circulus b f c c ; & pcr b, c aCtis rc&is b h» c d arquidiftantibus ipfi a c,fic 
primo b c parallela hortzonti. Quoniam angulus b a c eft ex conftru&io- 
ne reclus . erunt quoque anguli h b a^ a c d rc6ti , ac proinde retkz b h , 
c d tangcnt circulum in b & c ; anguli igitur conta&us h b c , d c c crunc 
arqualcs. Cum igttur defcenfus tam ponderis b, quam ponderis c flat pec 
circumfcrcntiara circuli verfus e . & cura arque* obliquus fit hinc inde de- 
fccnfus , co quod circurafcrentix b e , c c arquali angulo recedant a pcr- 
pcndicularibus b h , d c ; aliundc vero pondcra b , c fint ex fe aequalia, li- 
bra non nucabtt in alteruttam partem ; cura ncque ratione ponderuro, 
neque rationc anguli in defccndendo dccliuioris fe fuperent. 

Secundo ( ficr. 07. ) libra bcnonfit horizonti paralleia ; fed czceris 
y-t in priori caiu manentibus ; depreiTa fit cx parte b, & cleuata ex parte 
c. Per punda a , c , b ducantur re<Sbr q p , c 1 , b g horizonti parallelar, & 
inter c & p fumpto quouis pun&o i , arcui c i fiant arcus c x , b o acquales, 
& pcr i , x , o ducantur i n, x s, othorizonti parallclat. Quoniam arcus 
ci , c x funt zqualcs , erit re&a m r maior re&a r 2 ; ergo cum arcus i c , 
c x fint atqualcs» & arcus c x parajlelts horizonti lincis x s, c 1 tnterceptus 
• refpondeat minori parti r z , arcu* ver6 c i maiori m r, fint autcm r z, u y 
arquales , cnt defcenfus grauis c per arcum c i minus obliquus, delcenfu 
bperarcumbo: ergo graue c defcendct, cura hoc ipfo quod ▼iam ha- 
bet minus rtfccdentcm a pcrpcndiculari c d, fit grauius : crgo libra b a c 
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mouebttur donec pun&um b refpondeac pun&o q,& pundtum c pun&o p7 
Tcrcio (Fig.pS ) fic pondus b maiusf ondcrc c,& libra bc fitparalle- 
la horizOnti ; ita vt pun&um b refpondeat pun&o q , & pun&um c pun- 
cto p ; manifeftum eft inclinationem fa&um iri ad partcs b , cum cntm 
ficufi tn primo cafu oftenfum fuit anguli defccnsusiintarquales vtrinque, 
& pondus b ftt pondere c ex fe grauius , mancbic adhuc grauhis refpe&u 
habito ad fitum. 

Rurfus fit libra b t ad horizontem inciinaca, & ponatur b inferius ( vt 
libcc) &c fuperius. Ex rc&a b c produda auferatur re&a cg ipfi a c 
acqualis; eic ccntro g defcribacur circulus cz :cx c excicctur ad bc re- 
&am pcrpendiculans cm; cangcc reCta c m vcrumque circulum in c. 
Quoniam vcro re6be hb,dc func parallelae, angulihba, dcg erunc 
xquales : fed anguli g c z, i b c mixci func eciam zquaies; ergo fi cx arqua. 
libus rectilineis h b a , d c g auferantur acquales mixti a b e , g c z • refidui 
mixti h b e, d c z erunt xquales : fed angulus d c z mixcus fuperat mixtum 
d c p exceflu anguli curuiitnei p c z : crgo angulus mixcus h b c fupcrat 
mixcum d c p, excc(fu anguli curuilinei p c z : fcd angulus p c z eft duplus 
anguli conca&us mcz : ergo CKcedus quo angulus mixcus hbe fuperae * 
mixcum dcp, cft angulus duplus anguli qui ad contaclum circuii fic e* 
periphcria ipfius circuli & cx rccta contingencc. 

Quoniam igicur liccc ,vc in fecundo cafu oftenfumfuic , pondusb ha- 
beac defcenfum obliquiorem pondere c , & eacenus pondus b fiac Ieuius, 
quia camen proporcio anguli h b e ( qui eft obliquicas defcensus ponde- 
ris b ) ad angulum d c p ( qui cft obliquicas dcfcensus ponderis c ) cft mi- 
nor qualibec proportione quae cft incer maiorem & minorem quantita- 
cem, quarum cxccflus mulcocics rcpecicus fupercc minorem ; minor cciam 
erit quam ponderis b maioris , ad pondus c minus : cum ergo pondus b 
plus addat fupcr pondusc, quam obliquitas fupcr obliquitatem, grauius 
erit b in hoc fitu quam c : crgo cum pondus b non potfit quiefccre in fitu 
iibrx horizonci parailelae, auc inclinatae ad illum : fupcrcft vt quicfcac in 
fitu r/erpcndiculi a e. Quod autem proportio anguli h b e ad angulum d 
cpfitmtnor qualibec proporcione quae eft inter maiorem & minorem 
quanticacem quarum cxceflus mulcocics repecicus fupcrct mtnorem ; & 
quod pondus b maius & c minus ica fe habeant vt eorum cxceflus farpius 
replicacus componer* poflic pondus ipfo ponderc c maius,oftenditur hoc 
pa&o. 

Quoniam inter d c & c m reftas nulla per c duci poteft re&* quae non 
fecec circulum , cum c m re&a tangat in c , omnis angulus rectjlineus mi- 
nor angulo re&ilineo d cm, erit ctiam minor angulo mixto d c p. Cum 
ergo angulus m c p caiis fit vc quancumuis rcpecicus non poftit adaequare 
vel fuperare re&ilineum angulum velmioimum vc ad propofitionem ie». 
tertij Euclidis demonftracur z Clauio ergo & angulus p c z*curuilincus, 
cum, vt oftcnfum eft, fic duplus anguli conca&us,talis erit vt quatuumuis 
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duplhcatus non poffic adacquare vcl fnperaic vllum re&ilineum angulum : 
crgo multo minus poterit adarquare vel fuperare angulum mixtum d c p, 
quem oftcndimus efleraaiorcm quocunquc rcdlilineo angulo abfciflo cx 
angulo rectilineo d cra :crgo angulus dcz feu hbc maior ita fc habct ad 
angulum d c p minorcm , vt exceffus maioris , qui cft angulus curuilincus 
pcz, quantumuis rcpctatur non adxquct vcl fupercc, ipium angulum 
d c p. 

Iam vero qudd exceffus quo pondusb maius fuperac minus c, tale fit 
vc fibi ipfi coaccruatus fupcrare poflfit grauitatem c ; affumitur inter po- 
ftulata :.ficuti ,quod inaequaltum fpatiorum exceffus quo maius fupcrac 
minus fibi ipfi toties poflit accumulari, vt dcfini.tum fpatium exccdat , al'- 
fumptum cft (hw-t*A vocac Archimcdcs in epiftola prarfixa quadraturae 
paraboles ) quo vfi func omnes Geomecrac vt teftatur idem Archimedes, 
& quo ipfe vtitur in ipfa quadratione parabolcs propofit. 16 & 20. & de 
Conoid. prop. 5. Scmcl autem eo conceffo in fpatiis inacqualibus, eadcm 
rationis cutdentia conftat admittcndum e(fe in pondcribus, & in omnibus 
aliis in quibus non rcpcriuntur partes ita diflimiles , ficut funt duo angu- 
Li mixti angulum reclilineum conftituentcs , quorum vnus cft angulus 
contaclus, altcr cft huius complcmcntum ad cocum rc<5tilineum : qua- 
propter Archimedcs hoc ipfum de duabus lineis inatqualibus re£h videli- 
cct & circuli circumferentia affumpfic propoficionc 4. de lineis fpirali- 
bus. Quod fi dc linca re&a , vel de circumfcrcntia circuli eft verum ; vc- 
rum quoquc erit de angulo redtilineo , cum anguli re&ilinei partesper 
33. fexti finc in ratione partium peripheriac circuli quibusinfiftunc. Ergo 
&c. quod erac demonftrandum. 

PROPOSITIO XXXV. 

SI brachia Iibra? fiicrinc ina?qualia, a?qualibus appcnfis fict ad 
parccs longioris inclinatio. 
Iftud demonftrac Iordanus quacftione 5. in hunc fermc modum. Sic 
(•t*Jf« 99«) libra ab horizonti parallcla, fitque cg perpendicularis ad 
eundcra ;-brachia cx cencro c prodeuncia finc c a maius , c b minus , pen* 
deantque ex ■ & b pondcra aequalia. Oico inclinationem deberefieriad 
partes brachij ca longioris. 

Interuallo re&x c a defcribatur circulus ag i, & faclis bc, ih arquali- 
bus cx ccntris c, h defcribantur circuli arquales b f , i u pcr pund*ab,i. 
Ex a , i , & b excitentur pcrpcndicularcs c a, d b , I i ad re&am a i , qux 
tangcnt circulos in a, i , b ; circulus autcm i u tanget circulum i g intc- 
Tius: ergo angulus 1 i g erit pars anguli 1 i u : fcd angulo 1 1 u aequalis cft: 
angulus d b f ; angulo vcro 1 i g, angulus c a g ; crgo angulus e a g cft mi- 
nor angulo d b f : fed angulus cageft obliquttas dcfcenstts ponderis a, & 
angulus d b f eft obliquitas pcvnderis b : ergo cum ppndera b & a fint cx 
4c acqualia , & pondus a habcat defccnfum minus obliquunT, eatenufquc 
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fic nrauius,prarpondcrabit: crgo inclinatio librac fict ad partcs a ; quod 
crat dcmonftrandum. 

PR OPOSITIO XXXVI. ' 

NOnnullae animaducrlloncs in dcmonftrata a Iordano pjopo- 
ponuntur. 

Primd apcrtum eft demonftrationes iftas proccdcre ex illo poftulato, 
grauia fcrri dcorfum.per lineas inuicem parallelas; ac proinde caftigan- 
dam e(Tc primum Iordani poftulatum , quod ita habet , omnit pnderoft mo- 
tum ejfe dd medium : & pro eo rcponcndum elTe , ponderof* ferri deorfum fer li- 
ntM ptrtlleU. 

Sccundo dato pondera ferti deorfum per parallelas , fi libra cuius^bra- 
chia funt arqualia , & vtrinque fufpendunt pondera cx fe aequalia, a fitu 
horizonti parallelo fubmota habet vim reftitucndi fe eiufmodi pofitioni. 
Dico candem quoque vim obtinere quando brachia fuerint inarqualia, 
modo pondera fufpcnsa fint fubcontrari£ in proportione brachiorum. 
Ratio huius cft quod pondera, qux ita inuiccm fe habcnt , arquipondcra- 
rc fibi inuiccm oftenduntur in 6. & 7. Archimedis libri primi de arqui- 
ponderantibus , ex eo quod reducantur ad libram habentem brachia,& 
oncra arqualia. 

Tcrtii fi motus grauium fit ad medium quod eft centrum mundi ; di- 
co ltbram arquis brachiis & oneribus a fitu horizonti parallelo fubdu- 
&am non redituram fponte fua in priftinum ftatum. ^ 

Sit enim '( fig. 100. ) libra b c in fitu ad horizontcm obliquo , fitquc b 
depreflius , c clatius pondus ; intcr fc vero b & c fint arqualia. Sit prxte- 
rea g ccntrum mundi, ad quod conueniant re#arbg,cg: per b & c 
agantur tangcntes b h,c d. Quoniam c eft fuperius & b infcrius, erit rcc*ta 
g c cx ccntro cdu&a maior rec*H g b: ergo in triangulo g b cangulus g b 
c erit maior angulo g c b : quoniam vcx6 arcus b e eft quadrante minor , 
angulus b a c erit acutus: fed angulus a b h eft re&us ; ergo duae a g , b h 
concurrunt ad partcs g. 

Ex angulo gbc maiori aufcraturcbu arqualis minori b c g ; cadct 
ergo pun&um u intcr punc*tac,g. Et quoniam cd,bl fiint parallclx, 
anguli alterni b 1 c , l c d erunc arqualcs : fcd b 1 c cxtcrnus cft maior in- 
terno & oppofito 1 b g in triangulo 1 b g ; ergo anguhis 1 c d cft maior an- 
girto g b \ : fed angUli 1 b c , d c b funt aequales , vt potc re&i , itcm abla- 
ti u c b , u b c : ergo rcfidui 1 b u , u c d funt arquales : cum ergo u c d 
fit maior angulo g b 1 , erit 1 b u maior angulo g b 1 ; exccflfus autem erit 
angulus re&ilineus , ac proinde maior angulo conta&us. 

Vel crgo je&a b 1 cadit intcr re&as b u , b g ; vel congruit cum b g-: 
vel intcr b 1 , b u cadit b g. Primd cadat rc&a b l inter b u,-b g ( fij.ioo.) 
Cum cx maiori angulo ublablato angulo contac"tus e b 1 rclinquatur 
angulus mixtusube,& ad minorcm g b 1 addito codem angulo conta- 
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Gtus conficiatur g b c , eric g be minor adhuc , quam ube, fiue quam u 
c m : ergo cum defcenfus pcr b e minus declinet a re&o defcenfu qui fic- 
rcc per b g , magis vero dcclincc dcfcenfus per c m a rc&o qui fierec per 
c g , eric pondus b , racione fitus, grauius ponderc c : crgo pondus b def- 
cendec. 

Sccundo re&abl congruac redtae bg (fiV.ioi. ) Cum angulus lbe 
mixtus , fic angulus concadus dempcus ex rectilineo u b 1 , eric ube, hoc 
cft u c m , maior quam 1 b e i er go ficuc in priori cafu oftenfum eft , gr auc 
b rationc fitiis eric ponderofius, & defecndec. 

Tercio inter rcclas^b 1, bu cadac re&a b g (fi^. X02. ) Qticmiam re&a 
b 1 tangit circulum in b ; re&a b g fecabic circulum inccr pun#a b, o : er- 
go angulus rnixtus g b n erit minor angulo mixco u b n fcu u c m : crgo , 
iicur in primo cafu oftcnfum eft , pun&um b defccndec ; quod erac oftcn- 
dcndum. 

COROLLARIVM. 

In quarca huius libri propoficioae monuimus libram nullara appellari 
ab Archimcdc, nifi fueric horizonci parallcla ; cuius rci caufaliaud fcio 
an fueric illa ipfa quae mouic Ioidanum ad fcribcndas propofitiones fupc- 
riorcs. Vccunque camen fc cunc habueric cogitatio Archimedis, dcmon- 
ftrata nunc a Iordano nihil obfunt iis quae in illa quarca fcripfimus ; quia 
po(Tumus in omnibus illius cafibus adiungcrc libram grauicace carencem 
e qua graue quodcunque fufpenfum pendeac per parallelas ad horizon. 
cem pcrpcndiculares , & nulla grauitate praedicas ; ficuci ipfc Archimc* 
des idipfum facit in libro dcquadratura parabolcs. Qtiod fi rocundhis 
folui nodum optcs, dici poccft librae Archimedcae principia ita progre- 
di, quafi nullum e(fet Iordani aiTumptum , idem eo "rclociut defcendere , *c 
proinde gnuius ejfe, juo eiufdem deorfum motus rcflior, O perpendiculo ftmiitor fue- 
rit' Siuc cnim aflumptum iftud fit verum , fiuc falfum ; reclc poteft ali- 
quid ratione conclud\ ex hypothffi , quod nullum fit> vt vberius expla- 
natum fupra fuit. , 

/ PROPOSITIO XXXVII. 

EXperimentum quod ope librae coepit Villalpandus in pondc- 
randocongio Farnefiano 5 difcutitur. 
Villalpandus tom. 3-pag. 351. teftatur congium Farnefianum aqui ple- 
num bilance, guam iuftam fuifle ait, filo fufpcnsa examinatum a fe fuiffe; 
incer cxaminandum autem hoc contigifle. Cum congius in vna lancium 
ftacucus fuifTec ,in aleera verd pondera primihn inani vafi srquiponderai- 
tia, cum lapis decem aequas libras pendens ; & cum deindc in congium 
aquam P. Griembergerus e 4 quadam ampulla effundcret , mirum, inquic t 
di&u ejfusa tsndtm fexies tmpull* >j* "tyf*< ddcolii ttrminum ex A>fUoplenum,f>on- 
derdftmul eleudtdy lihrtuue exdmen itd in medio fxum ftetit ,">t non mohilis lilrd 
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^ideretur t fedfixd dc ptrmdnens : dttrut itd pernunjit doncc comintts omnts dtctdtn- 
tes t ocuUti pojfmt ejfe tefies iufi* Uhrdt'tonis>dfis ex tquo pltni. - 

Ludouicus Sauot in libro gallicc fcripto de numifrnatis antiquis tertia 
partc c. 32. exiftimit Villalpandum narrarc poadera eicuata fuiflc fola vi 
congij & aqux immiflx ; ergo verd exiftimoid neque ita narrari, ncque 
re ipsa fa&um e(Tc ; fcd id , vt foler, manu zygoftatx ( is erat Grember- 
gerus vt ex narratione conjicitur) fenfim totam iibram adduccntis ad 
xquilibrij pofitioncm : fimul autcm atque ita addu&a fucre» libram hz- 
filfc in illo fitu. 

Dcmus tamen pondere folius congij pleni cleuata fuiitc pondera; cau- 
famque illius clcuationis fimul & xquilibrij confequuti inquiramus. Per- 
do&us Sauot exiftimat caufam elfc reducenda in gcnus librx ( quod Ita- 
lis & Hifpanis familiare e(Te dicit ) habcntis ccntrum in fuperiorc fcapi 
parte, quod fallacifumum efle fatis patct. Iftud vt negcm duo aut tria 
faciunt : primum quod ipfe Villalpandus paulo ante nimirum pag. 340. 
librx veram formam defcripfit, vt doceret cuiufmodi libra ad iftud ad- 
htbenda foret. Libr* inquit ptrftEld rdtio in eo potijiimum conftfiit quod exrefti 
rejruia * medio fufptnsi ex ytrdque pdrie ftt fthi >niformiter ayudtis , crdfiitttdine> 
longttudint , figtr* , e> pondere , ttquc V/Omnino Re ct a j{f eius 
extremis htne , * yulcs , 0 >ntformet ptndttnt Idnces. Cum ergo deinde tefte- 
tur libram quam vfurpauit fuitfe tqujm, cxteras vcro ipfe appclleti/ii- 
aumsy fatis oocet a fc adhibitam eflfc Ubram, quam pauld fupcnus adhi- 
bc ndam effe docuerat. 

Alterum cft , quod quamuis libra Villalpandi habuiffet centrum fupra 
lincam horizonti paTaltelam cx cuius extremis lances fufpcnduntur , at- 
tamen non apparet caufa cur in xquilibrio confiftere debuifTcnt,quod ta- 
mcn fa&am narratur ; ncc dubito quin ita cuencrit faltem iudicio fensus, 
ita vt nullum incltnatx librx veftigium agnofccrcnt quicunquc prxfcn- 
tcs actcrant. Vndevltcrius conficio difcrimcn pondcrum admodum exi- 
gnumfuiflcjfi enim notabile fuiffec , rTocabilis quoque inclinatio librx 
ciufmodi contigiftet. Quod vcro Sauot ait , lanccm cui impo/itus erat 
congius lonre a menfa cui oppofita ianx cum fuo pondere incumbebar, 
clcuatam fuiffc ; fateor eleuatam narrari a Villalpando ; nego tamcn lon- 
ge clcuatam dici. Quod cum non foleac volgo frcri , nec dicatur fa&um, 
placuit tamcn huic Authori, vt tanto verofimilius dicat aquam ponderis 
nouem Jibrarum in lance clcuata fufam potuiflc non iolum attollere vt- 
cunque pondus deccm librarum in lancc depreHa fituoa, vcrum cciam vl- 
quc eo doncc librx iugum parallelum eftcc Jiorizqnti ;<fuod poftremimn 
eft prorfu* impofltbilc *, nam cum brackkal&rx ponantuj xcjualia, & ho- 
rizonti parallcla »fi pondera fint inxqualia, non xquiponderabunt /ibi 
inuiccm. Laudatus itaque Autor gracis dicitcap. 30. tcrtix partis ifto 
Villalpandi in libra tra&anda errore induei naagnam pondcrum varicta- 
tcm ; nullus caim, vt puto, fuie crror, & quaaiuis aJiquis fuesie fcnfu per- 
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oipi non powic , ncc proinj* nveo genere trutinflt ^up^adhibitum fuic, 
noc ab ilcm al iq uo d c au f a tc pond e r um d i fc r itncn . 

Dixcric forcafle aliquis clcuacionem illam librat potuifle accidere , cx 
eo quod quando cencrum librae cft in medio librili & in cius grauicatis 
cencro, ipta fua fpotue redit ad acquilibrium ab illo dcturbata , fi cwjfa 
dcturbans cefletvtex Iocdano demonftracum fuit quod concingeie ne~ 
quic li pun&um fufpenfionis fuerit in fuperiori vcl in infcriori fcapi pac- 
te , pro ut apertc 1 colligicur ex naturahuius ltbrx , & ipfc Iordanus huc 
refpicit quxftione 25. ex. Ejdit. Vcneta citata ftfub reptU centrumdeft^netur 
Vtx conttr.^et in hu fttu fdbiliri ponderx. Imo Villalpandus poftquam dixit vi- 
tiofas cifc iibras quas Romx tidic omncs , co qudd carura lanccs excur- 
uaiis furfum reguiis pendtnt , fubdit cx harum conftitutione hoc vnum neccf- 
fario lequi, >/ yutmuis jfttifZimd ponderd Uncibus ddhtbexntitr , auicfcere umen 
nullk rdtione poflr.t. Vndc colligi poftc vidccur Villalpandum cxponcndo 
librx vltroneura ( fi tamen vlcroneus fuic) mocum donec fcapus paralle- 
lus horizonti exifterct, voluiffe indicare omni vitio camoaruiftc. Iftud 
tamen hon placct, quia iam dcmonftrauimus illum librae motum non euc- 
nire quando pondera in mundi ccntrum feruntur, prout fcrri iam certum 
cft apud Phyficos , & apud ipfum Villalpandum pag. 21$?. 

Nondcerit qui dicat gcrmanam huius caufam extitiiTe , qudd cum li- 
bra omni ratiouc exa&a eflet , cum primum ventum cft ad xqualkatxm 
pondcrum , impetum quamuis leuem quo infufa Ubebatur aquaprxpon- 
derafte, iliumque euanuiffc dum ad fitum horizonci parallehim pcrucn- 
tum fuit . crgo &c. quod erat propofitum. 

S C B 0 L 1 r M. 



Ltbet hoc loco dnimddutrtere in reftituendh ponderibus dntiquis &< menfuris muU 
tos mira opinionum Tfdrstute Ubordjfe , fmgulofjut in refellendis tliorum fententiis 
dtiquid ddducere ~)>nde edram fundmtnu conutlUniur. AgricoU Alctdtum Budtum- 
etut redxrguit , yuod cu n ptr dendrios dntiquos explordrt ifiud tenSdrint , infiot non 
ddhibuerint , neatte cos quos ddbibere debutffe.nt, yilldlpdndus pdg. 305. LncdM P<- 
tum reprehendit quod citm iffud dggredidtur per Congtj Fdrnefidni ( quem decem djju* 
tibrdrum cdpxcem efje ex infcriptione contendit ) exdmen libra fdilum \ trutxn+m ilUm 
ddhibtdt ^uxm Romanam 4ppe(Umus ; tdm ensm indicdfi putdt his pati Trerbis Uc- 



que plcrvum cum iuftilTima trutina ( qua hodie Romae vtimur ) appcndif- 
lcm , inucni &c. uiufmodi dntem trutindm , infinitis properaodum crxoribus 
fubjacerc contendit ; imo C?r biUncts •mnts oum fomd} Ytdtt , ini*Hd* effe eo quod 
<x curuatis furfum regulis tonjjient. vilUlpdndi rdsionem in eodem utmgio ttuti* 
ndndo^idpigdt poSremus corum* quqs Ytdiy SdHot t *uo dstttm fucctffu sdm diximsis* 
fede dntiquo ponderd cr mtnfurdt refiitui fojfe concedunt omnes ; fedf dtw Coloiid* 
num reyctt , dliumeiue probdt , e contrxriojdutt c*p. 2j}. pdrsis tertut alus trtit&it C#* 
lotidno Tnendstm. etnfet» Pedis ipftus lojtpmdintm in libris tditis reprdftntdtdm d£ 
Asuoribtts , ufiigAnddm cenfent Autores, ea duod chdrtd i pretlo nutdidd , ptjtd con- 
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trxhi foledli dum txj}ccdtur\fedto»trd(lionismodum dlu dlium fidtuunt: Snelliut 
conttndit chdridmfexigefimd fui pdfte fieri minits Utm* ^iccioius L 2. Almdg. c. 7. 
n, 3. fuinftdgefim* Untttm* 

PROPOSITIO XXXVIII. 

QVid Ariftoteles problcmatc decimo tcrtio Mcchafiicoojm in- 
tclligatper Ti^w>^, quod Lconicus Itbram vcrtit. 
Quod Ariftotcles cap. 10. proponit his verbis fi* ti £e>v o-mv aJL £a.?*( * t 
xttHTeu ro £vyh t n <ycv (iaf®-, ofMiot Si ?foyj§- &c. Lconicus ita vertit. Cnt 
ftcilius qutndo Jinc fondere ejfymouetur lilrd , qvtm cum pondus hdbrt ? jimiliqnc 
modototd&c. Manifcftum certc eft ex rationcquara Philofophiis atfrgnat, 
vt foluat quacftioncm, rl$>yh ibi erfe machinam quandam quzcirca 
axcm horizonti perpendicularem voluatur , ficuci & ipfa figuli rot» cu- 
ius ctiam meminic, corqueri folet. Iftius porrd machinz vfus eft ad one- 
ra impofita circumquaque in orbem deferenda , cuiufmodi eft in Nonna- 
rum ccenobiis*tympanum illud quod gallice* U tour ( eo quod torni ratio- 
neverfctur) & quo foris afportata intro inuehuntur. Rationem itaque 
huius reddit Philofophus , quia grauia non folum refiftunt quando fur- 
fum & in oppofitum eius quo fponte vergunt , impelluntur , verum etiam 
quando in obliquum & ad lacus, vc eucnic in vcrfatione huius machinse 
quam gvyh appellant. 

Czcerum de hac ipsa machina intelltgi cpnfequenter debct idem ipfe 

Ariftotcles Cap. 13. J>* ti {Sov iuvvvtcu <»e< t\ <wtI ^vylv oi uu£*f r%"i\<ti1opav 

Koto.wrtr, iy ol oajtoi ovot Kt$&Tt?ot vz&b^ sturwV -Ta.'/jTi?w:' - } An quia,inquit, 

gvyov ScovQ- pro centro func,quz aucem inde procedunt magnitudines 
func inftar linearum z cenrro eduftarum ? Celeritls autem & plus moucn- 
tur quz maiorum func circulorum ab cadem vi,quam quc; minorum.Sub- 
dtC poft pauca <M op&t fA/j to '(yyh r5r xotXo-raf ofyiru. m.tvTou , ofr c$o» ^it^i 
Ji toif ovoif 7*tiov yivtTcu tI i£m t« £J*«,*J7j» A ymrtu n l*. th ** 7jv.Cenfeo tamen 
gvylv hic fnmi non pro coca machina , fcd ( prout in aliis plurimis pcr fy- 
necdochen folec) pro eius parce circa quam tanquam cardinem vcrfatur; 
ab ittl cnim vc cencro prodeunr crabcs fcu vetftcs cotum tympani ambi- 
tum dimcticntes, & tabulatum fuftinentcs. Kc/ajjtk autcm vel funt trabes 
inde procedences , vel cerce cyfindraceum organum , aut aliud fimile. 

Ex his liquec £vyfo hic non effe tr^um vc volunt Henricus Stcphanus 
in lexico , &Philander in cap. 4. libri 9. cum ergata func ductorio leuct 
onera, {vyh auccm non leuec,fed cifcumferat in orbem. Scd omnium 
longifurae* aberafle mihi vidctur Budzus in Commentariis linguz grzcz 
pag. 471. dum £vyh iugnm lyrz iniferpretatur, quod manu finiftra tencnt 
cytharoedi , & xoVoxa; veluti verticilla quibus 'chordz intcnduntur : cum 
lyrz iftud iugum nec ad fuftinenda oncra , eaque circumfcrenda fit fa- 
&um j nec apparcac quo pa&o cicitls verfctur quando nullo premitur 
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ohere > quae tamcn omnia de fuo iugo tanquam nota Ariftotcles affumix ; 
caafa ver6 huius experimenti allata quid ad lyram ? 

Facilius conccflfcrim Stephano & Philandro,ipsi'quc interpreti Leonico 
«vov clfe fuculam , machinara fcilicet illam tra&oriara , quae axe horizon- 
ti parallclo , & ve&ibus vcrfata circumuoluitur fune quo leuantur oncra; 
quo autem gracilior fucrit iftc axis ligneus , co longior crit pars vc&is 
extra lignum ciufdem axis excurrens, ac pxoinde cum id tantum quodcft 
extra eiufmodi lignum habeatur pro linea ex ccntro, tanto erit eiufmodi 
linca longior vt Philofophus docet , quo axiS fucrit gracilior. Ergo &c. 
quod erat propofitum. 

COROLLARIVM. 

Hinc patet perfacile* cfTe viros ctiam pcritimmos errare in exponenda 
vera vocum aliquarum fignificationc, quotics cx funt defumptae cx arte 
quam ipfi ignorcnt ; quis autcm omneS calleat, fitquc omnibus , vt dici- 
tur, armis ornatus ? id certe oprandum potius cft quam fperandum ; 
quamuis cnim eiufmodi gencralem omnium comprehenfionem Vitruuius 
cxigat a fuo qucm eflformat Archite&o, fatis tamen intelligitur plus exi- 
gcre quam oportcat , & quim fortafife velit. Duo Mc rcfcram dc quibus 
intcrrogatus aliquando fui ab hominc qui ex Geomctria peti poffe ali- 
quam lucem fufpicabatur , in interpretandis Scriptorum aliquot locis. 
Quaefiuit de loco illo Liuij 1. 8. CLjptis dnttd Homdni >ftfuntt dtindt pofiaudm 
fdtlifunt fiipendtdrtj , fcutd pro cljpeU feeere : vbi ( vt re&e* notat TurncDus. 1. 
ii. c. 27.) nifi clypcum a fcuto diftinguamus , ncccflfc cft a fenfu aberrc- 
mus : idcm ipfe Liuius iam libro primo fcripferat imperdtum tjftfecundd 
tUfii pro elypeo t fcutum ; vbi Halicarnafteus pro clypco iariJk graece* habet, 
pro fcuto Svftlv. Rcfpondi ficutlex Virgilio intclligimus clypcum fuilTe 
rotundum , cum cyclopis oculum , qui rotundat figurae eft, argolico com- 
paret clypco ; ita cx Geometris conftarc toftlt cflfc figurae periphericat 
oblongae , quae vulgo dicitur oudlis : Geometrac cnim iftam figuram vo- 
cant faepius quidem t^n-^tv ,• aliquando tamen 3vptSr, vt Eutocius obferuat 
Commentariis in Apollonij conica fub initium. Alterum vero quod 1-0- 
gatus fum attinet ad locum ex Aruftafio Bibliothecario defumptum,in 
vita Gregorij II. Autoris harc funt verba \trtctntd feptuagtntd quinque milli* 
S*rrdcenorum >»o funt die interfetti , >/ eiufdem Eudonis frdncorum pucis mijfd Toft- 
tifici epifioU continebdt : mille u.ntnm quingentoL. ex Frtncis fuijft mortuos in eodem 
hello dixerunt. Aduciens qttod dnno prdmifo in btntdxtliontm i prttdifio >»Vo eis &• 
retlis tribus fpongiis , auibus *d Ifum mtnfe Tontificis dpponuntur, in hord djUd beU 
lum committtbdtur idcm Ettdo Aquitdni* Trinceps populofuo ptr modicju pdrtes tri- 
butms dd fumtndum tis , ntc >nus mortuus ex his qui pdrticip*tifunt. Hunc iocum 
cmendatius repraefentat Typographiae Regiat Parifinae codex pag. 275. ita 
enim habet , qui Tontifex dnno prdmijjo in btnediBiontm eis direxerdt tres fpongias, 
ytibus dd yfum menfe Tontifices "fttbdntur* Quaefiuit igitur a me vir Hiftoriae 
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ar^tHuna*rs,a« : qu jd c^ei iUac r fj>APgi* rfint.*4gf ft««^m:ittincrct di» 
ccrc:hbi cnim non fatisprobaiiquod do^iiluwyfcs^pqUiSflriptor aitiila* 
fuifle fiiTC vila metaphora fpongias quibus menfa-Pontificis deccrgi fblc- 
rct. Rcfpondi 1'pongi.as illas tres, mibj yidcri fuiflc trcs cx illis panes,qui 
Eulogiarum nomine micci folebantjquera vfum olim viguifle,dodtc oftcn- 
dit Catdinalis Baronius tom,3. ad ann.jij.Gcomctram vcro ftatim fufpi*, 
cari a figura $t fimi^Ujdine iftos paacs appellacos fuiflc fpongias ; fpon- 
gix enim quibus vuigo vtimur , figuram habcnc quafi Hemifphxricam» 
vt & pancs i Luntque molles & innumeris ocellis prarditar > quod & pani- 
bus pracfcrtim primariis compctic. Ule quidcm nutu.fauic conic&urar ; 
autorcm tamcn illius fienificatus delidcrare vifuscft, ne-minimc dubi- 
taret dc meo fenfu : ied ftstim ad mancrmfuit /tgefimus lfidori de Origi- 
nibus libcr f vbi.cap. i, panera qucradam dcfcribic fon^U nommc appcl- 
Utvum :p4nis, inquit, 44it4 diutipme Ujutu* ,fimiUm moMctm 4ccipit, & fer- 
mtntum modicum , f hdbet humtQ^tionis plujju^m omnis pAnis, 1*ndt ey~ jponein 
nomen nccepit. Tum pianc acquicuic refponto > pronunciauicquc illud quoci 
hic inculcatum volumus , nunauam Inttrpretem poff< nimis cdutum ejft in perqui- 
reneU Yt >erhorum> qu* ltertfnd^ htJrct > >eniJique dtgnifiimum tfft , ft quid propttreA 
Untum peccel inijto genert > ffnu nop pnmes trtes c*Ue*t% inreque potiori in Jnter- 
prtte 4Uam in ArcUt*{k>m*er{um fcientidrum 4pp4r4tum requiri oporttre. 

' S C B 0 L l V M. 

. ' Aninuduerftone dignum cenjco. Frimo effe quujd^m >oces nuts Arifioteles hic 
>jurp4t in duplici jtgmjitMtone asnfnv enim >el arefriav 4pud ipjum tji AliqttAndo 
punttum jufjrenftonit quod jgifvuw&i v A rcktmedes apptlUt propof. 6 quudratuy* p4r4- 
boU , ^ltqmndo eji perpendicuUris- *d hori^ontem per pnnllum fufptnftonis dut?4 rh 
#<awpTwr j»fuiic4p n 2. e7©-- rox ^usiyl fimiliter modo fumitur pro totn 

lihrit CAp. l.ymreu £ to ^ asdfrtv wi$ov, &n A txtc rl /i im ua?& f rtAtryyQr, 
4.1 iti n xivTfu modo dccipitur pro Unce >n4 au4 ex fc4po ptndtt >/ C4p. 20. rh oZv 
vm 84,y%& «X* **&yy*- , to <ft i^i 9«7«£jt , dvri r ^wwQ- , rl <r2<t',?ei/Mi. y 0 x ?*- 
p^riter 4li^u4ndo fumitur pro f(4po feu pro iugo tnnfuerfo ^nde Unces pendent, 
># dum ioco citxto purpurdrtj dicnninr exc4U4re occulte ft*pi *lter4m f>4rtem t O" in 
*4m lifH4tum fundtrt pLumLum ; 4lins4ndo m 4ccipitur pro tota trutink Romana> C4pi- 
te nimirum iO- de qU4 fujius pofiea. Porro ~>ocem ri Qylv Yidetur mihi Arifioteles 
nuoties pro U\>r4 l>furp4t *fumere jcmper pro e4 atins It4th't4 ~*srinauc junt dauaiu J 
jtttm t4me» ° fryot in proemio o initio C4p. I. fumi YtdeAtur pro aiueunque trutink, 
piMU jumitur 4pud Archimedem propojttione 6. tetrx^onijmi pArMts. Vorro jtcuti 
4pud Grdcoi e4dem >ox '(vy*s fonM <&- 'tttgum ^uodfubeunt Irouet Agrum ArAturi, Cr- 
lihtAm de au4 nunc 4gimus ; ua p4riter iugum Apud Utinos dupinem illum ftgnijxcA- 
tum ohtinuit ; >nde in z.dediuinA. Apud TuUtum $om4 dicitur n*t4 cum clTet in 
iugo- iuna > id efi in figno cceltfit 4uod lihrd nuncnpAri folet. 

Secundo Uhr* fcApum tunfuerfum 4t4te Arijiotelis fieri ex ligno confutuiffe , >nde 
\tthnAtum fuAtum 4uj*m jumeUnt Ytlcs UU purpurarij ; purpurarios enim 4p- 
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peilo r^ffitints *d pucp urfiriaflA Aftorum \6, -mw'****-** + ^ttid mettmfQn~ 
dertwdo >t*d*rtm fanthnfnt ■> *n Untm fnnnofane mftSot toUrt futtmrtonn </W~ 
uis sJtud mik* f*m /md^ : >»Vu *wr»» /m/<r eiujmodt «tifiw fvi+ ilii&itimt* 
et^uodum Ufsirer+Jem fsUendi modum ndhehtre >nfy ttnfertntstrj &~ tnid PU- 
t$renmin>itnPeri<lss >r notumfon*t*nQS*n*d4mmir4n>>tfurfurt#^tfttt> *uo- 
rum *rtsfi«i fouumntmus , cttntr4 4**m ruaUitn oferiinj >irt»tis 9 tfirum enim *d- 
mtrstip trtnt im nohis *muUti»ntm* O imittndijtndium, 

• PROPO SITIO XXXI X. ' 

QVid Ariftotelcs in Mccjianicis fcripferit de conucnicntia circu- 
li , libr* , & vcdis. 
I. Ariftotclcs caufam admirationis quam fcicntie machinajis crfecla 
pariunt, ju cif culum rcfundit ipfo ioitio Mechanicarum qurftiortgm, ita 
vc qujc admtranda tvulgo vidtncur in hbra, ad circulum rcfcramut } quat 
in ve&e, ad ltbram } rcliqua vcro prope omoia iojnachioalibus motibus» 
ad ve&cm t<* ffe* tlr tvy\r ytvQt/iwa. hs t*v xwcAor tietvyvtm t<* fi efei xJr ftr^iv t 
*if rlv frty&v , t<* «T <tM* irdvrn ti ^fe* T*«<r xir»<r«r tds pnyjtrii&f , «7 rlt f**. 
£A3r. Hinc problemate cercio inquircns cur exiguac vires vcdc cnagna 
rnoncnt pondcra , vc&is Jnfupcr oous accipicntcs : ao Tnquk huius caufa 
cft quod vefcis libra fic ; • tmxhk £vy*r mytu&ti t%v rl amfrUv , *j «V <tr«r# 
fut*»* * ri *mt*#th. Ri to <aryr,'oy ^'h i«*t* aWtf T> tair^r. Pc#> 

blemate ver6 20. cur ftacera paruo appeodiculo magna trutinct caufam 
interrogando reddit, n <tfut ^vfiC*ivet (^wyhv x) f/u%*lv \% r\m f<t\<ty»<*. deinde 
expticaturos quo pacSlo fi c fto^i r ait irfir-otr f<*A<t^<t ^irtfi^ i*oyh\r 

ivet>*tit&o9. Libra igitur rcdticieur ex Ariftotelc ad circoium quia jfijcart 
in circulo cft ccncrum , ica in libra cft pun&um fufpenfionis ; ckficuciu 
circuli dcfcripckone dum Hricajmotu fit^ cxjtrcmum lincac immotumha?- 
rct in ocotro , ica dum libr* vcrfationes fiunt , longitudincs eiu* defcri- 
bunt circulum cx pun&o iufpcifionis taoquam ex ceatro ; Ti $ oc^tUv »V 
Ki/7for cap.p. & cap. 3. dixUitajn ygr^x^ar \n vcc^c , quam mufjny in li- 
bra mancrc uex*f tJ x*rrr*v ; tbidetu dtxit «ncyjrijr c(fc j^SsTrr qupdJotelli- 
gendum cft, quia pcrpcndicultun (vfadc pondet rtibra ,.ve| quod Jtbrt.cxar 
mcp dirigit» rraaftt pet aibr* puivctum iiWd maneos ; v*>d«i6tivt lam 
ipfum punt^uxo , quam pr rpcodiculum codero fP*t#Tn» nomior doocotur-t 
dcnique ficuti.in cir<u!o ab eadcm vi iIludpun<Stum»oucttic citius,cjuoj 
longiiis iccotrodiftat» iu io libra iUud rJumftum mquctur citius ab fca- 
dcm yi, quod longiu$abcft f «raynVn -u; ri-;,. 

I Vct&is rcducitur ad libram : co quod ficuti in Jtbra dt^Viinguofcur 
arafTiov ftuC.puoc^um immx)bile > & htnc i«dc duac lcKigu^diries cum duo» 
bus ponderibus exanioationcm facicrttibuS : ita in vcCtc cft «liquid im. 
mobiie velut ccntrum, appellaturquc vBxfuxfit*? latinc aputTV>truuiiula 
lib. 10, cain 8. frefio eo quod vec^i ad •rmsorfiooto fjuppofuum o^axuW 
pretAacttc ; funt kcm dua; JojigitutiineB vcAis^ vn^ttfnqu^fi lio^# fub 
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onus fubditur > alcera ex aducrfo quam fuis viribus prcmit ve&iarhis ; 
vndc moucns & motum pondus refpondcnt duobus librat sppen&s pon>- 
dcribus. Hincfacilc intclligtcur ratio quam problemate paulo attte 
propofico aflignac : cum cnim ve&is ca pars quam ve&iarius viribus fuis 
deprimit fit inftac bracht) iibrar, id vercV quod <m>uox K, f incumbrt , inftar 
centri ; alceru vero brachium f»t ea quar vehit roftrum fub onus miccicur : 
& cum moucncis vircs admocar & oneris rurfum leuandi grauitas fint in- 
ftar ponderum fufpenforum : diccndum eft ideo facilids datioocm onerit 
fieri , quoniam ab aequali pondere celcrius mouetur longior rc&a carum 
quac £ centro funt : & quia ficuti in libra >tfc htttt ffrsue mouens U motum, 
it* fuhcontrdtie fe hthtt lonfituio moti U longitudincm moutntit 0 rl uri/tfijtv C*f @- 
<mf)f ri Kituf , rl u.»kQ- <m?)>r ri (a»k.& eLrmnTrwQt. 

III. Exhis clarc liquet Ari-ftotclt cognicum fuiffe theorema illud 
quod Archimedes longo poft inccruallo cemporis dcmonftrauit ptoporr- 
tionibus fcxca & fepcima libri primi de iEqutponderancibus, quod & nos 
in alio ctiam librar gencrc oftendimus- fupra propofitiorre 1S. xp.20. Ar- 
chimedcs igicur hoc fummum ib'i prffticit vt thcorema a maioribus acce- 
ptum noua racione demonftrarit ; quod facile* mihi pcrfuadco , prarcipu£ 
cum ex prmcipio Ariftocelico vfurpaco initio Mechanicorumpoflut ofterw 
di diuerfa prorfus via ab Archimedcavt propofitione fcqucnti gatebic s 
ct go &c. quod crac propofitum.. 

PROPOSITIO XL. 

GRrauia ex Iongjcudinibus a centro prodeuntibusfufpenfa frpa- 
ri velocicate dcfccndant fc habent vt longitudkies ipfas contra~ 

rio ordine fumpta?» 

Sic pondus ( Fig* wji ) a b ex fe grauius , & pondus c ex fe lcuius, affiw 
xa pun&is b , c ica vc ex illis libcre* pcndeanc j pun#a aiitcm b & c iint e«- 
cremicaces recjfcarum f c , f b ex cencro f cduc5tarura , & horizonci paralle- 
larum. Pari velocUace grauia a b & c intra idcm tempus lata fucrinc , Sc 
graue c decurrcric arcum c c ; grauc vero a b arcum b d. Dke vc pondus 
b a ad pondus c , ita clTe lineam f c ad lifieam f b. * 

Ponderi c pondus a arquale auferatiir ex pondere b a , reiiduumque fit 
pondus b. Quonram igirur pari velocitatc pondera a b cV c feruntur , & 
pondusabcft maius, linca fb eric minor rinea fc: fienim ertecmaior 
velocius ferrccur foium pondusa, quia defcriberec pcripheriam maio- 
rem incra xquale tempus : fi autem effcc atquatts , fotum ponchts a arque- 
velocicer ferrccur ob parem rationem : ergo addico pondere b , corapofi- 
eum pondus a b velocius ferrecur : cft ergo recta f b minor re&a f c. 

RctStafe occurrac arcuibdinu. Qioniam redta f u cft minor quam 
f c ; & vc f*u re&a ad f c re&am > ita eft arcus c c ad arcum b u , crit c e 
maior arcu b u; fed bd arcus eft «qualis arcui c e : ergo b d arcus eft ma- 
ioi arcu b u ; ergau cadit intcr b & d. Rucfus quoaiam fi fc4um gta* 
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ae a moneretur ex b» quaado ipfum>a.eflct in u, graue c efTet in e, 9c fem- 
pet angulus b f u forec xqualit vcAidcm cum angulo c f c : ergo incra il- 
iud tcmpus graue a caitfaric vetocitatcm b u : ergo pondus b caufarit rc- 
liquam velocitaccm u d : oam compofita velocicas conftat ex velocitati- 
bus,quas fingulx parccs totiu* grauis producunt :crgo vt pondus a ad 
pondus b» ica arcns b u ad u d ivaim : & inucrccndo vt pondus b ad pon- 
dus a , ita arcus ud ad b u : ctgct componcndo vt pondus b a ad a feu ad 
c, ica arcus b d ad b u arcum. »-V 

Quoniam igitur vc arcus b u ad cc , tta fe habent femidiamecri b f, c f: 
& quoniam arcus c e, b d fuot xquales , vc arcus b u, b d ica erunc femi- 
diamctri b f , c f : fed arcus b u , bd fe habcnt vt pondera c & b a , ficuti 
oftenfum fuit ; crgo vt pdiidera c & b a , ita femidiametri b f, c f ; & in- 
ucrtendo vt pondus b a ad pondus c * ita fcmidiamctcr c f ad femidiame- 
trumrb f ; quod crat oftendendum. 

• CORO LLARIVML 

Hinc manifeftum fit , fi ex re&a b f abfcindatur f h xqualis ipfi f c , & 
pondus c intclligatur transferri ia h, committi xquilibrium. Cdm enim 
pondera ab & c cx cxtremis librx bcex f fufpenfx pun&is b&c,fint 
aequalis vclocitatis , in defcendendo crunt paritcr xqualis refiftentix io 
afccndendo: ergo commiccecur xquilibrium & xquiponderabunt fibi 
mucuo i se&a enhn b h fi fit horizonti parallcla quicfcct ; fi autem fit ad 
illum inclinaca, fcfe propria vi in ciufmodi fitu collocabtt , vt cum Ior- 
dano oftcndimus. 

COROLLARIVM II. 

Crduid , fi fnerint ># brdthid Ubtd fnbtontrdrie fnmftd, *iui ponJtrtUnt. Hxc 
propofitio , vt patet, eft conuerfa illius quam modd oftendimus : ica vero 
dcmonftratur. Vc bf ad fh brachium libtx , icafic pondus h vcl c ad 
pondus ab: dico pondus h xquiponderare ponderi a b ; fiuc vclocicatcm 
ponderis h efte xqualem velocitaci ponderis a b. Si enim vclocitas pon- 
deris h non eft xqualis velocitati pondcris a b ; crit vel maior vcl minor. 
Sit igitur , fi fieri poteft , maior vcl minor. Sit vero pondus g , cuius cx 
h fulpenfi velocitas fic xqualis vclocitaci pondcris a b ex b fufpenfi. Quo- 
niam cx b & c pendent pondera a b & g xque velocia,pondus a b ad pon> 
dus g erit vt redU f h ad f b cx iam dcmonftratis ; fcd vc rc6ta f h ad f b , 
ita ponitur etfc pondus a b ad pondus h : crgo vt pondus a b ad pondus h, 
ita ipfum pondus a b ad pondus g:ergo pondera g & h func xquaiia quod 
eft abfurdum, cum ponancur cflc inxqualia. Si ergo grauia &c. 

1 COROLLARIVM III. 

Hxc eft, vc puto , via qua vtcbantur Mathcmattct antc Archimedcam 
dcroonfttationem , quam cgo quidem ifti quamuis ingcniose cxcogitatx 
ptxfero. Cxterum hanc eciam, quantum diuinare licec in canca codicis 

Yy a 
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corrudtrf* r^hodura adtorbisit IcttdMtyhV optrioila i« 
cditionis Veaet* apud Cureium ttfdfanaro, «nno^rft. namptirooqoas- 
Aione hoc videcur velle quodno*^rop*mtioo«94.a*.3*". propofttimus; 
U in Cetcta , illud qood modo dcmonftrauimu«v 

Lftud danrnmrtu quod in atqualiutcj «ttrtwqae conftituenda mterucnit 
in co eft dofitum,qu6d quantum vnapars4ib>r* cacedicutin pondcrc,tan* 
oura alteram exccdac- in longkudiftc i*girto, prouc cnim longhis recc- 
ditur ab co , crcfcunt vires prcmcndi dcorfum ; ac proinde quando hbra 
tn «quilibrio. pofita diuidi dicicur biutiam in aquas parces ,fdo(us 
non eftvcUongitudines elfc squalt* , vcl pondera ipfa inuiccm ; fcd vtr- 
tntem pondcrandi qu* e* ipfo pondfrr* ti «x*pfa dtftantia fimul fumitur,. 
cffc vtrirtquc rquafem. Quaproptct rairum vUteri won dcbct fcab Arttto* 
tclc qd«ftione 4o. td quod excUrrit a centr«f*W>>®-( genus eft ftaccra 
vt propofitionc fcqucnti diccmus ) ad cam pwttr^cui adhaercc pondus , 
quod nominauit , »V™ ^.f**»©- dicawr, : cft cnim » vna curo 

pondcrequantum ad virtutcm ponderandi. Atquc hoc loqucndi gcncre 
idportdusquod in fc eft minus, dicitur tamcn ab Atchirocdepeopofitto- 
ne 5 .alias libti ptirai iBquipondeSantium r«(*r winif*»** : vcl vt uu 
tcrprctatut Eucocius |»fir> tfrhi kttf**» m*im *.U4*t»M U>»mum dtm* 
mtnU Mr*f F <*4U Quia vero vireotis loftiti» genuinum fymbolum eft lt- 
bra, ideo illam cciam teftt Ariftoce Wrnwawrir fcctacur,quo* 
«tiam Jrwtv i ^ quaft bi^mcoragcftcd nominat i idem a&rmat i vosde. 

parcemiv^x* 3 ' ^^' & ^^®* r<t ^ ,,r4 ^ . 

PROPOSITIO X L I. 

QVodnam truttna? gcnus fit , & qua rarione paruo appen- 
diculo maena penfitet oneta dc mcntc Ariftotclis in Mecha- 

nicis qujcftionibus. 

Phtlofophus problemate 20. inquirit cur qua carncs luo tcm~ 

pore pondcrabantur paruo appendiculo magrta trucinaret onera., cum 
alioqui tota non c(fet nifi »>t»» ; qua enim parte carncs imponebantur 
folum fufpendcbatur lanx , in altcrl verd parte fola erat ^yl- 

I. Vt Ariftotelis mcns plan^ pcrcipiatur praenoto qoaedam. Prtmd 
clfe vulgare trutinae gcnus quam ^»u»4>*dtcunc, & quac tt att Ifidorus 
I-.io-.orlg. cap. 24. im* Uncts non hfitt \[ti >irg* tffifrtu Mr* Cr>nttH> t> 
>*X*fo»itr* mtnfarttd. Subdit abfoluti dici Cm^m , idque \ ^regtone 
Italia: nornen acccpiffc vbi priroum eius vfus repcrtuseft. Quod ad inucn- 
torcs & nomcn attinct, credidcrim ita verum effe, vt td nomints , cOm 
apud Antiquiores non extct, poft irruptioncm Gottorum ind.turr ifit fta- 
tcrxjidcoque Campani inucntorcs.eius dicantur, quc»d, poftquam hac 
hominum illuvic oroncs parnc artcs cxtinaa: crant , ipfi ftatcram reltau- 
farint , fuoquc opificio nobihtarint. Csterum ifto ipfo Ifidon loco abu- 
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tittrr AngeJus Kocca Epufoopus Tigoftcnfi«hT*nidatU dtfC^»f ar^^f^c. 
_cf. 4un» cx;:eo»prob_.t tirjtinoabutum xreurn i_m tum umpHnm tffc *3- 
pellatunl. &c_tids ifta C4mp*n* rocc pxo ftatcra vtitur AnaftaiiusBiblio- 
thecariusin vtta/Eieemofymarij. 

I I* Secunde* idem trucraa: gcnuslonge ante Ifidorum defcripfie Vi- 
truuius 1. ro. cap. 8. ippcHatquc fUttrnmi iraquc eam defcribit vt tnf**** 
fufiinetur jh propms enput ilind Jfb/» c*HotUA> ^nit i+nlul* hodte* pro 

lance, vncos fubfticuunt artifices) nfuifondiumytro in dltertm pdrtemfcnpi 
ftr punftd >4g4ndo , 4*0 iottgiks , 4»J «si4*§ *_( txtremum perducitur pnnlo , 14*» 
^4r» pondert, amplijsrmem pnftonem p*rtm ptrficity fer ftdfi lihrotiontm t> tx^mi- 
tutioaemlongiui 4 eeat ro ( vd <cft a pun&o vbi axicutl quibusimmittirar aff- 
fa, promincnc )rrtrdi»tm%. . > . >• ; >; /G< /1 .i _;■ • ; 

•!IH« Tcrfcio EuftatJuus Wiad- f*. pag. 87^ arama4oe*|ie ab Homcro 
defcribcnce Achiuorum & Troiarrorara diu inuictm pagnantium iW*A4r, 
& fi tta loqui liceat * : _A_#>mf y in nantramparcem inclinante vie3;ori_,vfur' 
pari comparacionem petitam ipaupercuia arquicatis tamen amante fce- 
mioaiquar furnxaa cxactionc lanar pcnfum aliis diftribuenduta exploratu- 
ra> adnibet vcl t_a_>t- , vei reApen Quibus vcrbis duo gerte r-a ttvt4n_rum 
dcfignari ipfc putat r ilro libranvgcminis rancibus inftrn&am , ideoque 
aon in llogulari r&amv, fcd in plurali t*^ fcriptum effe a Poeta, vt 
iodicaret rnt J*> Wrrj>_* r«Jf» > ifto vcro IhMlmm* oyntnn^fov dmnkHn 
*+fdAfm&»v y mi£nitmJfo»tMMf(Lmfo*dm mitx dduerfo amn pondordwd* fknh pg- 
ntpe»fiou#vpfioBm*tur\cpibas vcxbis apcrtum eft iftud aliuxl trutinar gCuus 
ad y?4rrr__-^iJ©T«uocarxitrai f cum oon dtaa* laaces-* fed e* trna pttte £^n_ 
dus quoddam habcac, ad quufcd oraminanrur caquorum pondus perf*pe- 
&um habcre cupimus. Talcm porro eiTe ait Tbt/av&w, *J t<l tw **-_.. Scien- 
dura vero cft ipfura paulo ance docuittc kanc vocem r*Jw polTe ftrmi la- 
te _c ftride (quod _t multis aiiis cecnoctit) laee quidctft & *u*k vforpari 
pro crutina binis conftancc lanctilis* cui qoinquc tefponde»nt voccs -r*_ 
A_trw , 7rv7*>» , vc9^^ ^>_r , i_-_no5_r- VndcliquetoA^ } cffe drac.^am 
cruxinar formam , & ex vna parre conftitui pondert i qnod quia communi. 
ccr libralc crac , libra i pondeic vago vd fixo , fortaftc ap^eltata fuit : 
dum autem dixit _/m idgenm fortaftc indkauitf ,*> . \ 

IV. QuartcV ftaterarum duplcx concipi potcft ecnurprimo qSTtfCm 
ita vt pondus illud fit vagum ; ccrwrua» auteau vade^m ta^penfin fit fi_nm 
idemquc in omni hbrationc; qao pafto contmgitm j^omenis noftris, & in 
illa quam cx Vicruuio» Ifidoroquc rcculimos. Sccnndo ita vc pondus 
ipfum nxura fcmpcr hxreac eidcm fcapi capiti : centrum aatem fit va- 
gum, &c fcapus modo c* vno pun__o fufpcndatur , modo ex alio, prout 
ratio ponderis & rei ponderatar exiget. His polltis in hunc modam. ? 

V. AfTcro problcma illud vigciimorrtiateliigi «.eocrc de poftrcma^mrc 
ftaterar fattonc, cuius vagum ftc ccntrum, U pond as Tfxom. Eft b icirpa} 
(/»^.104 ) ab parallclus ( vt folct) horixoati,fnftiaenic_f oncto b tarr- 
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ccmbc r*mj*nc*Q faampondut *4n fphsrufe, fi pbc&Vma* 

dum. Iftc fcapus hac trcc fit comptCttit Tt ex quotlibct pun&is o, n , mt 
1, h, g>f liberc* fufpcndi poflic. Appofitae prrtcret fint notulir indicct 
pondcris quod in lance cfle oportucrit , cum fctpus ex pundis fingulis 
fufpcnfiis asCerit in xquilibrio, horizonci paralielus ; vt icadignofci pof- 
fit quanti fit ponderis ccs quac lancc fuftincbkur. Dico hanc cffc ?*\et#-4, 
de qua pcobiema agit , pondufque a cfle illud truufMym. % tS> ^v^» ^inmau 9 
& quod ibidcm rl r*fy«ir dicitur : pun&a vcro f , g , h &c. eflc illa mafriu. 
ratione quorum a b habct vc cquiutlcat multiplici ItbfW ^«w,- 

tutt iwt yinreu ri juirir*' <r* ****yy& y fustenus >numomd^ue fpdrtorum eud~ 
dit ccmrum phdldngis ; dum fcilicet arquilibrium committitur phalange tb 
fufpenft raodo cx f , raodo ex g &c. Quid tutcm adderetur fcapo vt fuf* 
pendi cx iilis pun&is coromode* po(Tet, non explicat Ariftotelcs ; vnde 
nec fajtis conftat cuiufmodi eflent hsrc amtprUy qux Blancanusin illam 
quarftionem Mechanicorum vigefimam vertit trutiudii Philander vero in 
Vitruuij cap. 8. lib. io. punftd, linem , ftue dtnitcuUs interpretatur. Quorao- 
docunque tamen explicetur iUorum maftmr modus, certum eft phalanga 
eflc ftatcram poftrcmo loco fupra propofitam; fubditcnim Ariftotcies 
niifnr Jih , mWwt {uyeL&i jtj rtxrtum , trvtnt R» arrafrU^ dei rd iyyviyor cargfTiar 
4 i&AstyyQ' v5 iY<*/4"« Catf*t , /u«f«r cajcm C*f®- , W 7***»% ^twf^ fototyy***- 
oa» pox^' tLrtr&mJfa* , vs»iM£*#a r i4v >8 tS onprior &c. C»i» itd fttexfiruBd phd- 
Unx , iw«/f ji dumudlet tiiris ; totaue t auot hdietJpdrU tfemper >ero fpdrtum au*d 
propinfuius efi UncuU o foniert fuperpoftto fddt letkttionem ntdioris oneris ; f «i* 
fhdUnx ummt efi >t9is inuerfus : ndm hypomethlif Vttemfuhit ffdrtum &c. 

V I. At cuius ftru&urse fuerit hare phalanx,vt hypomochiij vicem ge- 
rcret fpartum illud, quod & centrum librr exifteret ; & vc libra cflct ve- 
6tis inuerfus ,quis plane explicct? Cdm enim hypomochlio innitaturve* 
c^is ab ipfo hypomochlio diucrfus, qui fieri potcft vt phalanx fit pro ve- 
&c ; & pro hypomochlio , cencrum phaiangis vnde ipfa pendct ? Et cum 
inucjfus ve6iis fit proprie* quando hypomochiion eft fupra vedem ,pon- 
dufque vc<3e ipfo non clcuatur furfum, fcd dcorfum truditur ; quis expli- 
cet quonam paclo iftud quadret phalangi/ Blancanus zhfidterdm efe 
8em y fUdmuis unoddmmodo inuerfum , suU ipftus fulcimentum ftuehypomochlium ef 
trmtindiffitfufcrne follocdtd , pondus >rr» leudndum efiipfd mtrx^potentid^eto dp- 
pendituium 4. Hrc explicatio mihinon fatisfacic non folum quia asrofrU 
facit cflc diucrfa a phalange, cum tamen A r iftotelcs dicat ea eflc centrum 
ipfius phalangis qua libram reprsefentat; fed etiam quialicct anfa librae 
fit fupra fcapum >qua tamen fcapum fuftinct , vt iibere in alterutram par- 
tem inclinctur , cft fub ipfum fcapum. Licct autemclare intclligcre ne- 
queamus modum Uuius inuer fioriis , quam fatis non explanauit Ariftotc- 
ies ; pcopterea tamcn confundcrenon dcbemus quac ipfe aperti diftiutit : 
capropter Philandro non affeneimur cxiftimanti Ariftotelcm hic loqut 
dc primo &.vulgari genere ftatcrac defcriptac a Vitruuio eo Ioci : attamco 
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cxcufamus rci difficultace inconftanuam illius in explicandts ■mprW ;oo- 
d6 cnim concedit cfle pun&a , feu lineas acquc denciculos quibus fcapus 
cft diftin&us >mod6 ncgat eadem pun&a tn fcapo cffc, cum pro hypomo- 
chlio funt. 

VII. Manifcftum cx Ariftotelis verbts eft {oy*r hoc problcmatc vfur- 
ari pro trutina quacunque fiuc eius k ccntro longitudines fucrint arqua- 
cs fiuc inacquales, dummodo vnum cencrum fixum habuerit ; phalanga 
autem etfe illud ftaccrac genus curus pondus cft fixum qutdem, centrum 
autcm non cft idem > fed vagum. 

V I 1 1. Manifcfta dcniquc eft folutro problematis : cum enim idem ab 
eadem vi impulfum e6 vclocius feratur afttxom tcrmino lincx circulum 
dcfcribentis, qud ipfa tinea fuerit longior , & cihn tn libri centrum cir- 
culifit pun&um fupenfionris ; & in vecrc hypomochlium ; caufa, cur ma- 
gna fufpcndantur onera, erit quia centrum iumitur prope fcapi Ulud ca- 
put a quo Ianx pendct : crgo &c. quod erat propofitum. 

PM OP O SITIO XLIL 

VTrum antiquicus , apud Hebraros maximd , fueric vfus fhtcra? 
Ulius cfuam vuigus Romanam appellat. 

I. Villalpanda tom. 3. in EzechHetem pag 34$. 8c 350. repudiat iftud 
ftaterar genus yeluti deceptionum feminarium, ideoque quodammodo pro- 
hibicum fuiffe concendit Hcbraris,nullamque eius mcntionem cxtarc in 
facris corum codicibus, quod ipfum pcn2 affirmat de Romanis antiquio- 
ribus. Ego ver6 licet libram eiufmodi vitiofam forc concluferim in co- 
rollario fecundo vigefimae primac , fi fufoerifio eius rrerct proxime cen- 
trum mundi, nolim camen vidcri affignaffcomCam etufcemodi deccptio- 
num, cum inde nulla oriatur quae fenfu pcrcipi qufcat, c6 quod vt ibi 
dixi, portio circuli ex centro mundi defcripti & fcapus librac re&us , iu- 
cTtcio fensus , nihil dlfcrcpenc. Ex didis vcr6 fatis conffac ciufmodi faf- 
lacias , fi quar finc , oriri ex vitio vel art ificis,vel materix, & perindc poffc 
effe communes altert cuiuis librandi inftrumcnto ; conftat prarterea iam 
olim apud Grarcos, & falccm artatc Vitruuij apud Romanos ftaterarri 
fuiffe in vfu ; ncc Vitruuium de ea> vt recens Lnuc&a , aut nullo adhuc no- 
mine infigniti fcribere. 

I I. Reliquum igitur eft vt oftcndamus facras paginas illius meminiffe. 
Egrcgius ad iftud fe offert Jocus Ifai. 42. quis lihrtuit iu pondete moutes 9 o 
nlles injldttr* f vbi Dei potcftas & fapiencia **fyamiTr*(l5f defcribitur ex eo 
quod foleaoc homines maiora pondera trutinis jtomdnis librarc , minora 
vcr6 bitancibus. siuts inquit tcxtus otiginalis phahnjre D*7D3 ( acutc* ant- 
maduertit Plancauitius Paufanus Epifcopus Lodouienfis pag. 574. primi 
tomi ab Hcbrxa voceD^D profectam fuine grarcam *&*yl ) montes n 
potcimmenfx motis penfttduit* & Mtutibus CT^3TND3 cotles infhr Jeuio- 
rum farcinaruro trutinaukf Ifta cnim vox Hatbraica «x origine & duali 
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nur*cro truunam duarum4ancium^aua& duarun^ ^^^iaifowf 4¥t^ 
r/m pocius quara ^ |?a^4ixcfif^apjcnr«mmu$ fHcr« t ^gu^ 4 W o>r r 
quo oficodcrctlufiitivn^ <£fuu$ ^robpojuro rit bilarix ) 40*1544* Cf in 
dicando adhibcre, vnamqUe ira pracberc vni partium > vt altcri 1 fc. ruet al~ 
teram. Ncquc taiuum vocera $})P. pbalaogcra mterpretor cx idcntitatc 
radicalium litcrfrum,& ex cp quod trutinac duarum Janciumadquam lc- 
uwarc^^uww^nu^^^li» mcliis opppoi poflit ca quar Ularuro altcca fal- 
tcmcarct^iJpc^^aiyff fori^u**vt cei\trwn vagum habcc trucinandif 
magnis oncribus opportuniflfimum : vcrum etiam quia ornnia paiumono- 
raaftica taro ^abWrum quam Chriaifnorum, prxcipua Pagn»ni,in 
camfigoiflc«ioucm<:opfcm:iupu J( , . Vj] . . 

III. Intcrpretrs LXX, viocwur omne dubiucn<toller« dum priorem 
voccm ycrcunt c# f*%u2 , pojftcriorcm c# ^u>«i*. Cum propofitionc quadra- 
gefima prima oilcudcijujoju^.Tiy ca^j- cffe ttutroac illu4 gcuusfluod vni 
lancium fuftinenti onera cxaminanda rppponitxcrtum aliquod pondus, 
quod vcl rc ipfa , vt in ftatcra Vitruuiana, vel JW/*«, yt in phalange Ari- 
ftotclica, fit vagum. Hoc ipfura indieat origjnis affinitas , vndc enim ra- 
Bfiif gratcc, ^rolc jtorr* Utin£ nimicumvtait Euftathiusa iVi#cr 
i(ww77 T*f Non modicum dcoiquc fauet vcrfio vulgata,dumi»r*^ 
rcddidit in fondere: & noninponderibus : ifte enim trutinae modusnon habec 
nifi vnum pondus, quod vagando ptr pun&a fcapi ampIifTimas penfionci 
facit, & quod tjuilibrium in fuac ftaterar dcfcriptionc vocat Vitruuius; 
Ariftoteles vcro in fua phalange modo vpufvp*, modo ri rttQfti* appellat > 
Ifidorus autcm prop ^i.intcccdcnti laudatus ponius >4rum nominat.Ncq; 
vllummoucredcoet, qupd « ft>* « crterit inpttrd Mtcuti cniro,vtmc. 
morata iam propofitjonc ^ximus , vox grarca r*0^V nunc latc* , nunc |j>c«* 
cialitcr fumitur teftc Euftathio ; ita &quac ipfi iatinc* rcfpondctyfcftrj, 

IV. Hoc ipfura encnir aliiseiulmodi inftruracnti nominibus \ alioqui 
frigidc admocfum interpretcris hunc Procli locum 1. 2. in Euclidcm p.18. 
vbi hoc laudi Mathcfcos vcrtit qu6d t^jtav^ iJbfjuify-nnv 9 8l aliurr» 
VitMimj IQ. c*p. 1.. fu\? Jinem /rj^Vtyr^ exminmo 
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inhajanga eft teres fuftis^indeaue pUUn^ 
phaUngis duipus oncr^ pondcraquc fc^unr^Ja rruxim£ cauentes vt onuj 
cx mcdia phaUn^a pcndcat., atio^juio inatq,ua;Jitcr prqmunt fuftincn.tcs, v* 
rcjft^ aducrtit Vuruuius 1. xo, c. 81^'rjn igijtur f*\f?£ fit tcres fuftis qucj 
oncra quafi liprata tranfucnuntur,, non c£t mirum quod modo profcajgp 
cuiufcunquclibrx acctpiatur , modo pro (cayojltur* prcfsc fumptargi tcu 
potiiis pro tora ipfa.^ri , .^uam primo aCpoau fuftcm efTc dixeris. Bu- 
ftathius Hiad.B. pa^i^p.nijmcn part\s attr^bui toti aocct in alits eiulilera 
*ipi6£*i9»i**Q^ ^ir: propria cft fca : 

pus, 
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J>us, diciturque raccaphorice iugum co quod illi lances vc iugo iuuencx 
finc alligata: : *fc^s7>§ propric cft lancula cui oncra imponuntur : •rtxn^u 
dcniquc quid fit non explicat. Cornutus in faty. I. Pcrfij fcribit truTtnam 
e(Tc foramcn intra quod eft lingua bilancis ad quod eft examinatio ; idem 
fortaffedici poflGt de tjut*^ quod de trutina, ipfa enirn vocum fimilitu- 
do fatis infinuat eiufdcm illas e(Te figniftcationis, vnamque ab altera cifc 
profc&am. Ergo &c. quod crat propofitum. 

PROPOSITIO XLIII. 

CVius momenti fit libras vfus ad difccrnendum quanta in inte- 
gro opere fit portio argenti auro mifta. 
Vitruuius I. 9. cap.3. agens dc corona illa Hicronis votiua cui ArtifcK, 
cum cam cx auro puro conflarc debuiflet, argcntum admifcucrat, narrac 
furtum ab Archimedc deprchcnfum fuitfe hac ratione. pud« , inquit, dut- 
turfecijfe mijfu aauo fondere , auo ttidm futrdt corond , "rntm ex dttro , dltt r*m ex 
dtgento. Cum iu ftcijftt , ><« amflum ddfumma Uhrd imfltuit daua, in auo dtmijtt, 
argenttam mdjfdm \ cuius quanU mdgnitudo in ^dfe defrejfd tfi,untum dqua rfjlu- 
xit. Itd txtmfta mdfsa quanto mtmus fdflum fuerat refudit , ftxurio menfus , >* eo- 
d rm modo , quo friusfutrat , dd Idhrd aqttarctur* Ud tx to intunit quantum dd ctr- 
tum yondus argtnti tertd aqua menfurd rtffondtret. Cum id txfcrtus tjftt , tum du- 
ream majfam fimiliter flcno ^aft dtmifit , e> ea) exemfta , tddcm rationt mtnfura ad- 
dita , inuenit tx dqua non Untum definxijfe , ftiuntnm minus , qudntum minus md- 
gno corforc todem fondert duri nutjfd efjet , qu\m drgtnti. fojhd >«-o rtfltto^aft in 
cddem dquk ifsa corona demifsa yiuutnitflus aqua drfimxijft in caxanlm quatn in au- 
rtdm todtm fondtrt mdjfdm ; e> ita ex eo quod flus dtfinxtrat aqma in coron* qudtn 
in m*jfd rdciocindtus , defrehendit drgenti in duro mixtiontm, *> mdnsfefium furtuni 
rtdtmftorts. 

Ego xgrc adraodum adducor vt credam ab Archimcdc exploratum 
hoc pa&o fuifle eic&ac aquae pondus. Primd quidcm, quoniam ijli non 
potcrat pcrfpe&a non eflc via iftud iHquirendi pcr libram j cilm theore- 
mata quibus demonftratur iftius modi methodus, ab illo ad nos pvofcfta 
fint, vt ex dicencHs patebit. Sccundo quia ille modus a. VitruUio non tam 
cx propria. qua ex vulgi opinione expofitus ( non enim id de fuo afBrmat| 
fed \tx dici tcftatur ) valde remotus eft ab ea diiigenua quam Mathefis fe« 
dlatur. Non enim conftare poteft quandonam tatitum aquz infufum fit in 
vas plcnum , vt amplius nihil capcre pomt; cum quotidiaao cxperimcnto 
docearnur^ plures numraot in vas quod plcnum pntaraus immitti,abfque 
eo quod quicquam aquar cfluat : quomodo ergo extracla raafsa tantun- 
r dem aquas refundi poterat , quantum exundarat ? & quomodo ratio iniri 
potcrat cius aquar quam mafta illa , dum cx vafe eximcbatur , fibi adhx- 
rcfccntem afportabat ? Multo igitur probatior in hoc generc eft libra, 
qua vcnamur aquam ipfis nummis depre(Tis rcfpondentcm, ncc quod ipfis 
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adhzrct liquoris difpendium in ratiocinio ifto facimus» n ex fequemi- 
bus problcmatis manifeftum crit. 

PROBLEMA I. 

PEr duas ciufdcm corporis non liquidi, & aqua grauioris fufpen- 
fiones, vnam in acrc, alteramin aqua ips4 fa#am , inucftigarc 
pondus aquae qua» tanue fit magnitudinis , quantae ipfum corpus fuf- 
penfum f haec autem eft quam demerfum pondusin vas plenum cx- 
pelleret. 

Huonidm propttr irYtfuldrem auorunddm corporum compofttiontm non poteft co- 
rundem mdgnitudinit pcr geometritm certd proportio inucmri ; ey duonixm prctid 
quorundtm *U4 emuntur >enduntur > dehent mignitudiniltus ipjorum corporum 
l?roportion*rt f necejf4riu»tfuit, inquit Iordanus fuo fincm opufculi de ponde- 
rofitate fol.lo*. editionis Vcnctac fup r a laudatz , per ipforum ponderd corpo- 
rum > eorum nugnitudinum proportiontm rcpcrire , >t ftn^ulis Mdgnitudtnibus per 
proportiones fuorum pondcrum cognitis 9 >dlc*nt ccrtd pretid focidri. Primo igitur in- 
Jfrumtnti per auod cxdmindntur ponderum fUdntitdtes, Mffi ddnd* efl. eJ} trfo exd- 
minit ponderum Vtrguld reftd > in cuius medio cjt fordmen recipiens perpendiculum, 
cum duo fujiineiur >irguld , cum ponderilus in cxtrtnutdtilus ipftus dppenjis > cum 
dcbct mtgnitudinis dlicuius nudntitdt per menfurdt ponderu deprebendi e>*<«Hzc ille 
cmendatis Typographi erratis ; quz omnia perfpicua funt, & oftendunt 
non vtilitates folum alias huius fufpenfionis, verum inftrumcntum ctiam 
cxaminis cuiufmodi fit doccnt ; virgula cnim illa eft librtlc tranfucrfum, 
qucm fcapum appellauit Vitruuius. Hoc vero addi dtbet, fccundam,fuf- 
^enfionem quz fit in aqua, ita intclligi debcre, vt tam fcapus, quam pon- 
dus cx aducrfo magnitudinis examinandz appenfum, extcnt in acre; fola- 
que magnitudo vinculo quod in molc & grauitate cum aqui conueniat, 
pendula mergatur : ciufmodi autem funt pili equini ex Marino Gcthaldo 
apud Cabzum Meteor. lib. 2. tex. 6. qu. 13. initio ; his ita pofitis. 
-»«° < ? ri °r Sit magnitudo a aqua grauior,cuius in aere libratz 

i: ****** j pondus fit bd,& in aqua fit bc: eritbc minusipfob 

b C d,pcr ea quz Archimcdes dcmonftrat lib.l.in 7-pro- 

pofitione de iis quz vchuntur in aqua. Dico magnitudinis aquez ipfi a- 
paris, pondus cftc c d. Quoniam cnim magnitudo a in humido leuiore 
merfa fufpcnditur ponderc b c , crit per 7. illam Archimcdis, in eodem 
humido tanto tcuior , quanta eft erauitai humidi magnitudine zqualis : 
atcfui illud , quanto cft leuior , eft pondus c d \ ergo pondus c d eft pon- 
dus maenitudinis aquez ipfi a paris. Si crgo ex pondcrc b d auferatur 
pondus b c , diffcrentia c d crit pondus quzfitum ; quod erat facicndum. 
Idcm vcr6 fcquctur fi loco aquz ponatur quiuis alius liquor ipfo eraui a 
lcuius; quod & in fcque^tibus inteilipi dcbcu . . 
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PEr duas ciufdcm corporis non liquidi , aqua* lcuioris fufpenfio- 
ncs j vnam in aere, altcram in aqua modo infra pnefcribendo 
factas, inueftigare idipfum quod in priori propofitum fuit. 

Sitmagnitudo a f aqua leuior , & ligetur vnacum , . 

magnitudine c aqua grauiorc, ita vt tota magnitudo * ' * c * * ' 8 d 

a c ht ipsa aqua grauior. Magnitudo igitur a f in aerc 
fufpcndatur pondcre d g ; magnitudo vero fola c in 
aqua fufpendacur pondere g b ; ipfa aucem compo- 
Cca magnicudo af c in aqua xquiponderec pondcri 
c b : pondus b c crit minus pondcre b g , per 5. Ar- 
chimcdis in libro laudato. Dicomagnicudinis aquc^ 
ipfiafparis pondus effc d c conflacum cx gd, & cx 
diffcrcncia ge. 

Quoniam magnicudo a f eft aqua leuior^demiiTa in 
humidum vfque co dcmcrgetur , vt cahca moles humidi quanca cft par- 
cis dcmcrfar, candcm quam coca magnicudo a f, grauitatem habeat, ex 
demonftracis ab Archimede propoMcionc 5. Pars ergodemcrfa fit f : ergo 
aqua tanti ponderis, quanti cft magnitudo fa, eric arqualis molc ip(i f. 
Rurfus quoniam compofita magnitudo af c in aquam proprio pondere 
merfa fuic , & cius pars a f eft aqua leuior ; tota magnitudo a f c furfum 
tanta vi ferctur ; quantd aqua, magnitudine par ipfi a f, grauior cft ipfa 
roagnicudtne af, per fezcam eiufdcm libri Archimedis : acqui molci 
aquse ipfi af xqualis & diftributa in duas partes quarum vna fit zqualis 
moli f, alcera moli a, pcr grauicacem partis prioris eft zqni grauis atque 
moles a f: crgo aqua tantx molis quantz cft af, fuperat grauitatem ma- 
gnitudinis a f, grauitate pofterioris partis , quam diximus magnitudine 
arqualem e(Te ipfi a : ergo lcuitas qua a f furfum fertur tanta cft , quanta 
eft grauitas molis a. Atqui leuitas qua a f furfum fertur , tanta eft quan- 
tum eft pondus e g ; cum tanto leuior effeda fit magnicudo c , ex acceffu 
magnicudinis a f • ergo d e grauitas compoftta ex grauitatibus c d , g c cft 
grauitas molis aqucae paris ipfi magnitudini a f. Si ergo ponderi g d in- 
uento addatur e g differentia ponderum b e, b g inucntorum ; habcbitur 
pondus d c, quod inueftigandum erat. 

PROBLEMA lll. 

PRoportioncm quam in grauitate habent duo dati Uquores, pofi- 
ta paritate magnitudinis,inuenire pcr fufpcnfionem eiufdem gra- 
uis non liquidi. 

Sint duo liquores a&b; oporteatque inuenire eorum in grauitate 
proportionem, pofita zqualitate molis. Habeatur graue d non liquidum> 

lZ 2 
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* * 

& grauius fingulis ltquoribus. Pondus magnitudinis d 
in acre fit e f ; in liquore a, fic e g , (quod vt in proble- 
mate primo oftenfura fuic «rit minus ipfo e f ) pomUs 
ctufdcmd,in liquore b fnfpcnfx fit c h , ( quod etiam 
e...h..g....f er j c m j nu5 ipf 0 c f propter candem caufam. ) Dico vc 
f g pondus ad pondus f h, ita eflfe grauitatem liquoris a ad grauitaccm li- 
quoris b , pofita xqualitatc eorundem liquorum in magnitudine. Qito- 
niam enim pondus g f eft per primum problema xquale pondcri liquoris 
a parcm. magnicudini d molem obtinenti ; & pondus h f eft eciam xqualc 
ponderi liquoris b parcm cidem magnitudini d molemtsbcincnci ■ crgo 
liquor a pondcris f g, & liquor b ponderis h f func magnicudinc parcs in- 
cer fe, cum finc parcs vni ccrcix magnicudini d : ergo liquores a & b fi 
pares finc magnicudine habcnc fc inuiccm in grauicatc, vc f g, f h. Si crgo 
ponderis e f & ponderis c e fumacur differentia, inuencum crtc pondus g 
f , & fi ponderis eiufdem e f & ponderis e h fumacur diffcrentia inuencum 
cric pondus h f : acque ica fa&um cric id, quod faciendum proponcbatur. 

PROBLEMA IV. 

• .. 

DAu mafsa in qua admixrio fic duocum mecallocum in mole 
ajqiuliinaiqualiter ponderantium, inuenire quantum vniu/cu- 
iu/que metalli commixcum fic nnlll maiTa? folucione fa&a. 

Habcndx func du* altx maflx fingulx tantura ponderances quancum 
data,quaxum vrufitcx vno mctalia puro^ alccracx altcro item puro. 
prxccrea wuenu:*d*m eft ( quo autem pa&o dicctur paulo poft ) quanci 
joadaws aquam qu*ltbct wturo mafla cxcludat dum in cius locura fuc- 

****** 

MafTa igicur data fic s.t snixta ; pura & poadcroiior fit m n ; pura mi- 
nus ponderofa fit p.q. Prxterea "numerus paitium aqux xquaJis pondcris 
& moVis. «x*ktf*rum * mafsa s e fit L l ; uumcrus vcso. cxclufaiuro a mafla 
»o,fitaci & cWm\quo numerus cxdufarum imatfa pvqfixdh, His tta 
pofitts ptop^uat&t mucture quaruum e% vnaquaque roafsapura fic in 
mixta s c. 

Sit ptta&um, id quod quxritur j fixquc pars s u ex pura m n , & nume- 
ius partium aqux> cxjpujfarura ab ipCa fi* i K^fic vcro pats uc cx pura p q: 
numerus igicur partium expulfarum ab ipfacrit %.{. Qo^nUraraai£a.m n 
in xquali raolc ponitur pondcrofior quara p q , erit moles p q maior mo- 
lc m n, cum illi xquipondcrec: molct auccra sceric maior quam m n,mi- 
nor vetjo quim p q ; ctknnuc vt fc baJbcnt moJes, ita fc habeanc aqux.c*- 
pulfx, etic a^uadhmaior aqua ac, & aqua i L ; ipfa aucem ilericmaio* 
aqua a c ; cumque aquas a c, d h,i 1 vniformes in molc & pondere ( vt po- 
nimus ) communis menfura mctiatur, crit numerus metrfurarum qua* 
aqrracMv continec maior numeroac: numerus autcm i 1 crit minornu- 
mcro dh ; raaior verdmimero ac. 
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•.. Vt pondu» parm f « ad pondnf partis u t , ita rlat pondus p r ad r q & 
pondus m o ad mn. Quonlam rWaflapq ponirur vniformis in molc& 
pamicTc, ergo vt niolcs p r ad molem r q , ita pondusmolis p r ad p.on- 
dus molis r q : firailique ratione vt mofes m o ad molem o n,ita erit pon- 
dus m o ad pondus o n ; ponituf eitfm moTes m n effe vniformis molc & 
grauicatc. Ex ntimero a-c abfcindatur a b arquafis numero i k, erit a b nu« 
mcrus minor iiumero a c ; fi enira effet vcl arqualis vel maior, partes me- 
talli mnipft retpondenccs vcl arque* vel magts pondcrarcnt quam omnes 
m n , quod cft contra hypoiheftm: nam partes mctalli puri m n qux funt 
inmixta st, minus pondcrant quam coca maffa s t , & qu&m ro n ipfi s t 
arquipondcrans. Numcro k 1 fiat h f arqualis,quoniam i lcft minor quam 
hd,ccit k! icu h f numcrus multo rainor numcro hd. Ec quoniamaccft 
minor quam il, ipfe veto ilminor quam h d , crit exceiTus quo numcrus 
i 1 fuperat numerum a c , minor txceflu quo numcrus d h fupcrat eundcm 
a c. Sit crgo h g cxcelfus quo numcrus i 1 fuperac numerum a c : ergo nu- 
metus g d cft roaior numero c a. Fiat g e ipfi c a arqualis ; quoniam g h cft 
exccflus quo nuraerus i 1 fuperat numerum a c feu e g : ergo numeius e h 
eft atqualis nuroero i 1. 

Rurfus quoniam maifa p q cft vniformis ; crgo vt molcs pqad r q, ira 
crit aquadh,quaro grauitatc& mele vniformem c(Te ponimua*ad aquam 
f h ( funt enim t u,r q mole & grauitate parcs,ac proinde cxciudunc molc 
& grauitate parcs aquas k 1, f h ) ctgo diuidcndo vc moles feu pondus p r 
ad molem feu pondus r q ; ita ctit moles feu pondus d f , ad molem feu 
pondus f h: fed vt moles d f ad molcm f h>itaeft aumerus df adnumcruoi 
f h: ergo vt pondus p r ad pondus r q , ita cft numerus d f ad numerum f 
h. Simili prorfus ratione oftcndetthr vt pondiism o ad o n ita.effe nume- 
rum a b ad bc: fcd vtpondus m o ad on,ita eft poaduspr adr q :ergo vt 
numerus d f ad f h, ita cft numcrus a b ad b c. 

RuiTus numero a c fiat i z xqualis ; erunt ergo gh>z 1 acqualcs numeri> 
ac proindc cdm xl fh * >. . . 

*»« «U» «qwle., refi- .. „ m - ■• 

dui k z f d crunt cciam t, 

arquales ; cumque i z ac , c . . • ; ^ ■ ... ■■ ■ 

r . o . » a...e.... ..t....g..n p ■ " ■ 't — q 

ftnt arqualcs : & lKab ° r T 1 

fint ctia arquales ex con- i.. ,...k , ... z .»1 s u «t 

ftru&ionc , crunt b c k z ^ , 

atqualcs ; crgo trcs nu- 

meri bc,f g,K z funt xqualcs,trefquc refidui ab>cf>iz. runretW 

Quoniam ergovt numcrus dfad f h,ita eft uumcrutabad bc vt ofttn- 
ftmfuit, fiue ita cft numcrus e f ad f g : ergo alccrnando vt nua.eni*d£ 
ad e f,ita numcrus f h ad f g : & pcr diuifionem racionis vt numonis d f a<4 
d e, ica eft numcrus fhad g lv: & alcernando vc.numcru*d f ad f h, ita eft 
numerus d e ad g h. Sed vc numcrus d f ad f li , ita cft pondus p r ad r q i 
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& vt pondus p r ad r q , ita cft pondus s u ad u t : crgo vt numerus d c ad 

numerum g h,ita cft pondus s u ad pond.us u t. 

Componctur autem hoc modo. cx noio numcro i 1 aufcratur notus ac, 
& habcbitur numcruszlvcl gh. Rurfus ex noto numero d h aufcracur 
notus e g feu a c : & habebuntur duo fimul d c , g h : fi crgo inuentus g h 
auferatur cx duobus fimul dc, gh rclinquetur de. Inuenti crgo erunt 
numctidcjgh ofteodentcs rationcm ponderis s u ad pondus u tj quod 
erat facicndum. 

S C # 0 L i r M. 

Archimedes tdnti animi yoluputt hoe inuento perculfus fuijfe dicituryt nudus 
bdlneo 9 in <fUo tunc cdfu Uudbdt , exiliens domun* yerJns , identidtm grtce cUnuret 
£fn& , <£(»>&: ijhtd iumnt ritmuius loco ciuto , O fluurchus in opufculo contrd 
Epicurum. Proclus in primum Euclidis pdg.\%. edit. ffcruMgitn* nirrat Perionent 
ex hoc Um inopindto Archimedis inuento perhiberi dixijfe W ta-i-vhc i nuifsv kfyrpli- 
<fa hijpvn mrdtTiov, in pofterum Archimedi quiduis affirmanti fidcs crit ad- 
hibcnda. Addit >m> eo loci plutdrchus * pythdrora boutm fdcrificdtum fuifft ob in- 
uentionem cuiufddm propofitionis mathtmaticdy fiuey inquit. ijlafucritybafatsx trian- 
guliTC&anguli po(fc ipatium arqualc fpatiis quat duo reliqua latcra pof- 
lunt ; fiut extiterit |»rtW<»<*'-i5^pi« ^ <t£&Co\it{ , dc arei parabolae : ^uibus 
. >erbis tetrdgonifmum pdrdbvld ddfcnbert yidetur Pjthigord. \ ftd id , >* in proltro- 
menis tetrdfpnifmicis um diximus , creditu perdtfficile efi \ Archimedes fiauidtm hu~ 
ius fe duthorem profitetur ipfo initio fn* fuddrdrionis , tefidturfue >ir fincerus ey~ in 
reterum letlione yerfdrns * nemint , autm ipfefcidts ifiadfuijfe ynjUdm tenutum ; 
audmuis non defuerint jui lictt iriutUi operk condtijint circulum O tllipfin auddrdre. 

CORO L L A R I V.M I. 



Cabacus nofter. 1. 2. Meceor. text . 25. qu. 4. pag. 150. 151. ad folutioncm 




ignordnt : cx dcmonftratis tamcn longe* 
pomam cuilibctpcrfpicuum fiet. Ppnit argenti defaccatiflimi ma(fam ad 
iftud deftinacam cxpellerc cx vafc aquam cuius pondus fit 07. arris autem 
purifljmi maifam ad id fimiliter^aratarji cxpellcie aquam cuius pondus 
fit 105. dcnique monetdnt datam & arquc* pondcrantcm fubire in locum 
aquar , cuius pondus fit po. Hoc pofito proponitur inueftigandum, quan- 
tum argcnti puri fit in numifmate illo propofito. Iftud arithmetica vul- 
garis longc 4 facillime* conficit in hunc modum pra&fcriptum in pTxfenti 
propofitionc. DifFcrentia pbndcrum aeris & arjjcnti puri & grauioris ipfo 
arte inuenitur eflfc 8. fubdu&is cy. cx 105. difrcrcntia ponderum argcnti 
puri & numifmatis dati inucnitur eadcm methodo cffc 2. Siigiturnu- 
snifma diuidatur in 8. partes , quot videlicct vnitates continct diffcrcntia 
primo inucnta , duae illarum notatx pcr diffcrcntiam fccundo repcrtam 
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funt cris : fex reliquar funt argenti pari. Aliud ponit cxemplum quo pon- 
dus aqusr ab argerito puro eie&ar cft 480. ab arre puro 551. a numifmatis 
4P5. quod foluitur cadem rationc. Nam diffcrcntia puri argenti&auri 
inuenitur 72.differentia vcro argenti puri & numifmatum cft 6* Siigitur 
numifmata diuidantur in 72. partes , fex illarum funt fcris , reliqux 66. 
funt puri argenti. Pcriculum facit in tertia quddtm mixturd in *re camfdno 
dntijuoexdre Cr fidnuo comfoftto. Pondus aquar i ftanni puri mafTa eietSbr 
eftlij. abrrepuro & atquiponderante 145.* cxm^noxre 142. differentia 
arris puri & ftanni puri & arrc ipfo grauioris eft 33. diffcrentia ftanni puri 
& $ris campani eft 2p.Si igitur ars campanum diuidatur in ^j.partes atqua- 
les, 2p. ex illis funt ars purum : reliquar 4 funt ftannum purum. En tibi 
problcmatis facilem , breuemque folutionem , pro qua ifte Autor aliam 
via abftrufiore, longioreque quatfiuit, quarficamquc Le<5tori dedit tan- 
quam omnium , fuo quidem iudicio facillimam-. Catterum folutionem 
problematis de corona illa , Archimedis inucnto nobilitata Q. Rhemnius 
Fannius Palxmon in fine libelli de ponderibus & menfuris expofuit vcr- 
fibus;quis vero Reccntiorum Arithmetices pracccpta fcribentium non- 
meminic illius ? Pelctarius non in Arithmctici foliim , fed in Algebra 
etiam illud tra&auit 1. 1. c. 24. exemp. 11. Peletarium Cabaeus in hoc fe- 
cutus eft , fcd Algebram aduocare vt via longtor & fpinofior inde euadat, 
non puto operar pretium ; laudem tamen induftria fuam meretur. Porrd 
Archimedem vfurpafTe iftud gcnus fufpendendar coronar in aqaa cxifti- 
marunt alij plures in quibus eft Cabarus lib. 2. Meteor. fupra laudato p. 
149. col 1. vbi aic fc non poffe adduci vt aliter fentiat de Archimcdis ac- 
curati(Tima praxi. 

COROLLARIVMII. 

Ex demonftratis in problemace tertio liquet , fi idem graue fufpenda- 
tur tn liquoribus inarqualis pondcris, ab exccffu pondcrum graui illi reC 
pondentium ,pcti difrerentiam grauitatis liquorum. Hinc igitur habe- 
mus viam experiundi vtraduarum aquarum fit leuiorj& ita fortafliscon- 
ciliabuntur inter fe contrariar opinantium fentcntiar. Nam ex Antiquis 
Plinius cap. 3. ltb. 31. ita fcribit leuitMtlU defrebendi Ytx fotefi 9 nullo fene mo- 
mento fouderit duuit inter fe tHfidntilm .... uuiddm ftdterd iudicdnt de Jtluvritdte , 
frufidnte dtiigentidifundo fertdrum efi >/ leutor ftt dqud.Bx RccentioribusV.C. 
Sauot certia parce de numifmacis cap. 34.fub nnem, fufftndi egomet^nqiuty 
diuerfu temfefiotihus , e> lotit , ddUM fluuidles , fiuuitticM t fo»tdUM , cifierniWM tjr 
futedles i fed tdm exiguo momento fonderis inttr fe difcrtfdrunt , ">/ difcrimem fotmt 
froctdere Ytderttur ex Yitio dliquo leui Cr occuho lihrdi dut ex mduus ytcilLtione, 
djudm ex >lld grdUUdlu indqtulite , citm itlud Yix dttigtrit dd fuiugtnteftmdm faf- 
fenft fdrtem ; uud tdmen leuior Ytfit efi t<ju* fUuid tfuffenfd ftdtim dtque e cmlo de- 
eiderdt, Villafpandus in Apparatu pag. 350. idem fcre fcntit de hocexpe- 

rimcnto, *^u* , inquit, mtnimum [ondert ">dri*t, fuiffe cttm ego ifft Ytginti *<mx 
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"yncidt tx diutrfifimis aattis pandtrautrtm , ^ixaut reptrertm drdcbmd >/u a f t mui- 
ctmdifidrt. Cabaeus loco fupra laudato pag. 145. coi. 1. parum difcrepat 
ab illis duobus, inter dfUat, loquit, »0« reftno teaualt pondus data ftdritdte molih 
in 100. liltis d^ud erh dtfferentid x. 2. 3. o plnrinm ^ncidrum*. Differentia 
fufpcaforam iuxta Sauot cil vna quingentcfima-; iuxta Villalpandum vna 
o&ogcfima ; iuxta Cabaeum vna, vel duar, vel trcs,vcl pauiuld plures miU 
lclimac duceutenrnx : vndc liquct eos vix difcordare intcr fc , fcd Plinio 
faucrcpiurimum. Attamen opppiuam fententiam fcqui videtur Hippo- 
crates apborif. 26. fc&. 5. rbi aquam quae cit6 calcfit,& cito refrigeratur 
leuiflfimam cffc dcfinit, vJb? t\ t*^vf fi^/i^uy^vev,^ v+yvx •$pytjt£+>*v , mtfimnv» 
Ad iftum locum rcfponderipoffet cum Galeno pag.290.cdic. Bafile.153^ 
i t£ <-*V£ ^ r h v *b T ° t*'* 7 *' M*T«ar . . . . Jtyi xxfoTlf ov *«nv r<£ T» uu (itfmxv 

tU» *J 3 <V T > , ^ V* JKfe**" *- 

^w. liurk nan ejft^npndum : fed id Uuifimum dixifc h$c loxo , quod non ttd^ 
M4t fitmachum > {?- tgrttwr du\ ; Jicuti c^jrraut dicitur auod i tonttdrto non digtri- 
turatt, Ratio tamenGakni noomultumcogit,quia,i*f*w,circuitione 
Ula non fuifTet vfus Hippocraxcs, fcd dirc<Sfco ad libra* iudicium nos rrmi- 
fiffct t nam illad r^T^nt librz -non ita eft vct pronvptu , vt videtur extfti- 
marc Galcnas. Sod dcmus Hkppocracis locum facerc illuro fenfum ;qukl 
dicemus ad infcripcionem iliam antiquam apud Sauot ex Grutero \ tmf. 
piocUtidnm <T- Au^. hoc cxcauatofdxo qu*fttam aquam iujri profuuio fcdtcnttmin- 
uenit Mdrtui fdluuruxrtm , ftltrmn Uuiorem curdndis agrttudinihns ,fiaferd iudicd- 
tmn. Vidcs aperte exftaaera! iadicioleurotcra iumcatam fuifle iftamDio- 
clctiani aquatnu Foctaffc igitur qui aqaam trutinando leuiorcm rcpcrc- 
rint , accuratum illum & non vulgarem librar vfum adhibuerint ; qui vix 
ac ne vix quidem lcuiorcm iruiencriot, illam, vt vulgo folet flcri, fufpcn. 
derint. R. P. Zucchius hunc cxpTorandi ponderis quo vna aqua exccdit 
aliativ anooxiuriciB nouadc Machinii Phiiofophia pag. 87. edit. Roman. 
16^49. vbi *tr npeAentifBnn» videtur compcrtum haberc vnam eifc alia 
rworWj.itaenlm.crtiaftroacmaW prooonit,^< r*tita*zr*nitmd*u* t 
Cp a^utdtm* ^nttu^ttfrt^ditmnt »• ftoHItnu ^p* txafftj!imr Aptf^fttddrnr» 

COROLLARIVM III. ' ' 

Ex ttficm pt»incioir»«|tiiW$ monftrata iwprrficnti propofitione rficuii- 
tut , pect de^er-ca^rfaefttperimcntt cliiufidoiti relebris «moW R. V. Maignan 
rcfert cttmu> Pwiofophtci tom. 4. cap. 10*. pf op» ^ . a n . 8 .pa g . lllud 
autem , prout a nobis oon fcmel captumfukt, toa fe Uabec. Se^gc rnter 
phiala* vitreas eommunes vnam aliquam, ira coi i# anguftam, vc cum eam 
aqua penttu» impieuwis , flt politcem crtre ori impegeris , eo illud plani 
obtttres, & aqua digtto compretfa fuperefBuere nequeat : para prxrefca 
aiiam phiatam vltream inftar gtandts vel nucis , euios coilum perangufto 
foramine pateat ; & c-ircumligccur filo fuftincrtw pondns aliqnod aptum 
ad hoc vt iftius phiahxiar immi(fx in aqaam ipfurh collum rkorfum vi 

pondcris 

♦ 
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pondc*is mg»t,& vetusr amt^tetor^vcxlus, aquis extct. Fbiarlulr 
nominc intclhgemus corpus compoittumrxipfo vitro|pfattUj:ex^ptWT 
diculo quo Ceruix cftue prona cenccuc, <Ycx acrc incrivcorrcm ioclufo* 
cria enim ift* cum colligata finc» mouerour fimui, vt pacec. txpecti au«> 
tcm fumus. I. Iftud pondusappendendum, eiigi ccrta quadam ratiopc 
oportcrc : aliquando cnim totam machirrulam pcrtrahebat ad imura va- 
its » fiuc phialje maioris ; ac proinde minucndum erac ^ aliquando ica leuc 
cratvt quantumJibec dbgico ptcmcrctut aqua vcdis^ion defcendcrct/phia» 
lula ; ahquando ica axcommooatum pxodibat, vt leui compteffipoe iqur 
ciufdcm deprimcretur,fuit deniquecum rtajie habettec,vtcnitcorctur quir 
dem deorfum , fed nonnifi vehementi comprctTtooe.IZ.Oum poUkcim- 
miiTo in vafis, hoccft maioris phialr ofculmxt* premebatur aqua; per- 
fpicue confpeximus in vencrcm pKialutr ihgrcdi aqur aliquid; & dumla- 
xaca compreduone aflurgebat phiatuia-, cgcice acjur iilud »pfum.quod Vi 
ptrei&us incrulum fucrat. 111. Quando asicem^ofnprefuuncula lcuidemic- 
cebatux, paululum aqur admiccere in vontecm deprchc«debacur:& quan- 
do grauioxi cojnprefftoiic opoisorac, plas eclam aqur «udu fltexcjrudi c* 
codem vrncre. Hinc ratStum eft^-w c^mcrreon^moaii^hbahJirip eodem 
vafc.fimnlrnatarcnt ; vna compidRonc vatidaote «cr fimui.<kCcenderein; 
minus vaUda , du2 t«mum, & vna ujpejmatatct^ medi©i:ri » wnica cantwm 
depximerecuf.iV. Hrc omnia expetti fuimus,)fiueyas cfcHocarccur of- 
cuio ccelum fpcdtirtte , fiac ad pauimentum jnucrio^titteetiamad latus & 
pactetes. V. Acciditcttam sftm mitaAule , vteum vnus aitanrium Cx ca- 
lami,quo fcribimus^ tupeciooe ctarte fpongiori , frufljuium abCctdifTct, 
illique aciculaxa pro perpendtcuio fiattVot , pewncbeidefccndeict & afcgn- 
■deret • acque phialuta; pxefoi, laxataque vaits.aquA. Y-LT>xpertemc*a fcc- 
quence confticic poft aiiquantum tempus afeendcndo& defcendendo im- 
pcnfum , phiaiulam quafi tatTccam concidcre , in unoque vafe iacere» nec 
afTurgere prejffu otnni imcrxnicTo ; exwadanicamen indt&ifcce nouo rc- 
pletam, ad ludnm prtftinum rcdire. ut-i-.w 

CauLacur phialula defccndat eft , quod-acceiuoncaqur pulfr 4 eOrpua 
illud compadrum cx vrerca ampuUuir fubftantia ; cx pcipendicutoadiun- 
<2o;ex aerc qui intca alaum machtnulr ancccomprciuonem inclufuicon- 
tinebatur ; & ex aqua iotro populfa ( nam aer vt aducecit R. P. Maignan 
n. io.ipag. x*88. «*» Aiffeuhir p*tuurpimfmifr ita dcnfacUaptrbct locum 
tnttomiflr aqur )fi excra aquam LaDcexfeafatecur^cleuarrt dHam aquam» 
qur locumillius corports impierec , vel qur paris efl&rt mdHiiUi macmr 
nulr ex quadrupliei iilo corpwecompacbr ; iUa .ver6i€adem machinula 
femoco aqur intrufr pondere,oleuarecur ab eadem illaaquaparismagm- 
cudiflis* Locus pbialiir eft vcpatec vnus 6c idcrn» antc &<poft aducncum 
ingeftr aqur ;4nde£c vcciufdcm mcdia ma^mtudo excra aquom fcnTt- 
tata nunc ctTe lcuior,nunc gxauior^cbeat. Caufa itaquc cur natet eft 
-cjuia examine librr extra aquam facSbioeet Uuroaic k aqul qtne nece(£a^ 
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tia fit ad impiendum totum madainttix loeum 5 *atio vero cur poftca ca- 
dat deorfum, eft quia poftca forcc grauior ) ratio dcniquc cur aliquando 
pcndula haereac vci in dcfccndu , vcl in afcenfu, eft quod eadcm illa aqua 
eodem examinc librata , nequc grauior *ncquc leuior repcriretur machi. 
nula illa cx quatuor corporibus compofica. Quando loco phialulae fpon- 
giofa fubftantia ponicur , caufa fubraerfionis & emerfionis cft eadem , vc 
patet ; intruditur quippe aqujr aliquid in cauernulas fubftanciae illius. 
Cur vero phialula tandcra altcrnis ire & rcdirc ncgct , ratio cft quod aer 
inclufus , fiue omnino corrumpatur , fiuc mulcum, vt dicere folemus,j//r- 
retur> ita candcm debilitacur, vt non habeat vim dilacandt fe, & cxpcllcn- 
di aqu am indicam , cum polltcis compretno cefTat . 

COROLLARIVM IV. 

' R. P. Maignan cap.14. prop. 27. n. 2. pag-i^S. tta fcribit yideocommu- 
nem tfft in contrdrium opinionem , f »« unetgrduu nongrduiure in Proftriit fMus ; 

fed non fdtis tidto f *» firmo drgumento idftbi perfudfcrint Autores fbyftch ftgrtuiu- 
rt inttllxgdnt ditlo meo fcnfu. Ergo cum agnofcat'fc contra comrauncm, 
pro qua vcr itatis pr xfumptio ftac , pugnare fententiam > vaHdioribus fibi 
machinis aduerfus iliam opus c(Te intclligit ; vnde iftam quam modo dc- 
fcripfimus adhibct, cap. 17.1'prop. 3. n. 8. p. 15&5. eifue euidtntius comprobd- 
ri contendtt falficacem communis illius fencenciae. Ratio vcrd inde petita 

, hacc eft , anfcr ( ita vocat machinulam iilam ) grauitatcm affumit vt de- 
fccndat ; deponic , vc afccndat ; fed aquam folam affumic yt defcendat, & 
deponit vt afccndat ;crgo aqua grauitat in- fuo loco. Prima pxopoficio 
ncgari poteft ; nam fccundaeft in confeffo apud omncs, cum accuracis ex- 
perimcncis conftct. Sed eccc fyliogifmum qui rem demonftrare videcur : 
illud corpus grduiut in dquis y cuius dducntu mergitur dliud»(juod extdbdt iifdem dquis: 
dttfui dduentu djUd folius > mnfer dnttd cndtdnt mergitur : crgo d^ud grduiut in ipfts 
dtfuit* Subcilc, fateor, argurnentum iftud eft; non tamen cogic,vc equidem 
reor. Hoc vt cxpliccm , aduerto illum anferem componi cx quatuor cor- 
porrbus, quortmv vnum cft acr^qui dum vicro inclufus mergicur , non 
grauitat ; nequc entmid omnc quoddeorfura rapitur, gtauitare dicitur ; 
ica fi cucurbicam acre plenara appenfo graui pondere demittas inmaris 
fundunV; rion ideo grauitabic ; fcd pottus defcenfui illi refiftcr per lcui- 
tatem fuara. Non igttur id omnc grauitat qubd trahitur deorfum ; fed id 
cantum quodmoctrm dcotfu» per fccaufat ; non aucem quod illt pro vt- 
libus tcpugoac ; vc4 quod fe habct ad illum indirTerentcr. PonamuS inic- 
clum vna compreffione e(£e tantum aqu« in jveritrem anferis > vt nouem 
cius partes fumccrentad illum deprimehdom ; ponamus quoquc pondus 
aqu* eflfc ad olciin pari moie pondus, vc lo. ad 0. Si igicur cogitcmus 
in locum ^qux inero conic<Sbe fucccderc parcm olcimokm , adhuc anfer 
( cfto regnius ) dcfccndet , oico lket repugnantc ; ergo corpori natantt 
fuperuenk aliud cotpus ; tjtrod e* (k in aqua lcuitat, & cx iUius tamcxt ae- 
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cemonci corpus immergitur. Si igitur corpus quod a.djicitu* nacanti rc- 
mooeat tantum illud quod impediebat ne motus dcorfum produccrctur 
a caufa prxexiftente fed impedita ; illud non dicctut jrrduturc ; fed rcmo- 
uendo prohibcns poterit vcl Umure» quamuis minus, illo quod fubmouct; 
vel inditferenter fe habere ad motum deotfum. Prima igitur fyllogifnu 
iilius propofitio cft abfolute falfa, & vt vcra euadac ita corrigi debcc, 
illud corfm* cuim dccepone dliuddnttd extd&> >ttHs mtrgitur\ >tl grmuitdh>tl fui~ 
momet impedimentum,dm corfus cui dducnihftonte Jud defctwUrt nenuiUt. Qui au- 
tcm cenfent partes aquae fefc nihil compnmere, ita vt fi fenticndi vi prae- 
ditae forcnt , vna non fcntirct onus alterius fibi fuperpofitae , diceot illud 
aquz quod ingcritur in aluum anferts habcre fc indifferencer ad dcfccn- 
fum ; tollerc tarocn aduentu fuo id quod impedicbat ne fubftaiuia vitri 
aptaper fe grauitare in vndis > grauicarec de fa&o ; impediebat autem aer 
intra aluum anferis nondum comprcffus alio corporc excra rndas gra- 
uiorc. 

PROPOSITIO XLIV. 

BReuiarium pr*cipuarum rcrum qu* «j hoc iibto traaat* fin- 
runt. . . p K -i \l ;. . 

I. Exphcacur propoftcione prima & quarta quid Anciquiorcs velint e(Te 
centrum grauitatis , in quo Archimcdis iforrhopica fundancur. Alicuius 
magnitudinis ccntru grauitatis potTe effe Cxcra ipfarrimagnirudine often- 
ditur propoficionc fecunda & cercia : vndc colligitur ncceffuas reitae iL 
ltu* tigidae;nempe vc ope iLlius poult graue c fuo centro extra pofitopen- 
dcre : eam autem cenfeo fubaudiriab iis qui in tradenda definitiooe cen- 
tri graukatis mcntionera illius non faciunt. Illud Archimedispronuntia- 
tum , >numdUoduue fufpenforum tx tuo fmu&o confiitutum eji, nunet ; cum in lineu 
perpfnduuUri futrit funftum fufpeufionis > &• centrum grduitdtit , demonftratur 
propofitione nona. Propofitione vndecima oftendtcur vnum aliud ab Ar- 
chftocde a(Jumptura,cuius demonftratio non cxtabae ; in propoficione au- 
tcm duodecrma proponuncur dubia nonnulla aduerfuS poftulaca Archi- 
mcdea ;ea jiorro dubia magnam partem a nobis cogicaca funt ; nec cnim 
vllum legimus, qui libram Archimedcam oppugnaric. 

1 1. Librae curuae ab Archimcdea diuerfae deftnitroncs & poftulata ha- 
bentur fnb finem duodectmar ; huius autem librae aequilibrium flt graui* 
bus pcndentibus per lineas non parallelas , fed conuenientes tn centrum ; 
qux duo librae gcncra vulgo in vnam confunduntur , cum longd diuerfa 
eife oftendantur in dccima tcrcia & fequerttibus decem ; in quarum deci- . 
ma o&aua & decima nona monftratur in hoc librae gcncre grauia fufpcn- 
fa efle ctiam reciproce* vc brachia» quoties aequilibrium committitur: 
hoc ipfum tn vniuerfum tam pro Atchjmedcarrecxa, quam pracurua alia, 
demonftratur in vigefimi. In corollario fccundo vigefimac primae often- 
ditur libras omncs quas vulgd jiomdnm appcllamus efTe fallaces,fi ad gco- 
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mccrica* raciones exigarrcor. torttupofitiocre vigcfun&tertia, oftendimus 
centrnm grauitatis abfolate^i#um non dtri i» omni magnicudmc, com- 
parata ad libram curuam. 

III. Propoficio vigeftma qnarta foluit tria dubia ex propofitis in 
duodccima , mhtl videlicct obftare ccrtitudini principiorum Archimc- 
deorum quod figurae planar careant grauicate,ac proinde fufpendi ne- 
queant j quod grauia non forancur lincis parallelis ; quod lineac quibus 
grauia pendent,ponancur i0at*i* t cum tamen fuperficics ponantur graucs; 
& quod a eraui brachium librae eodem modo grauari ponatunfiue graue 
breuiori, fiuc longiori linea pendeat ; iftud vero poftremum in vigcfima 
quinta propofitione monftratur. Vigcfima fcxta foluit quartum du- 
bium ex coaptatione figurarum petitum ; fub cuius finem ad folutionem 
fexti dubij propofiti in duodecima, ponuntur dcfinicioncs loti *fjmftotiti> 
O* fttftntlitnli *uittis. In quatuor fequcntibus propofitionibus ea dc hy- 
perbola dcmonftrantur > ex quibus liquido conftat praecer vulgi opinio- 
ncm inter magnitudines non vndecunque claufas, dariquandam quaema- 
ior fit omni finita data ; dari etiam quar fit arqualis figurx, fiue flnito fpa- 
tic% } dari practerea maiorem quacunque data, cui certum & finitum pon- 
dus arquipondcret ; dari quar careat tam centro grauitatis, quam perpen- 
diculo quictis;dari qftat caicat centro grauitatis, habeat tamenperpcndi- 
culum quietis ; dari dentque qur ccntmm grauitatis obtineat. In qua- 
tuor poftcemis corollariis trigcfimae pritnae occafionc loci afymptoti pro- 
ponuntur mirabilia quxdam de hypcrbola quam cxtrcma ftyli vmbra in 
fciothceicts defcribit mocu folis dturno. Quod fubfincm corollarij quin- 
ti tcript* dc fe&ione taogcntis cumlinca meridiana, inceilexi etiam dcea 
linea qua? in murotum planis crficitur a circulo maximo rc&o ad planum 
ciofdcm muri, ducfo pcr polos rquatoris. Propofitione trigcfima fecun* 
da foluitur.^uineum dubium ex centro grauitatis petitum , & fextum cx 
eo crood fpaciurn finicum arquiponderat immenfo. R. P. Maigoan tom. a> 
Cursus Phitafophicrcap. 14. pag. 1309. propoficionem **bi probandatn 
prxmicctt htt vcrbis, qmdlittt torpnt gr*u* h*btt in ftiffo etntrnm grtnitdtis fn*- 
rum ftrtiunu Certe* fi haberet in ftiffo* non etTet necelTaria tlla , quam di- 
ximuslinea conne&cns , & falfa forcnt qur demonftraflc nos putamtis. 
Cum aucem Archimedes non dcmonftraitc , fcd poftularit dari iflud ccn- 
trum, neque nos fuppieuetimos vilam ea dere demonftrattonem gcome- 
tricam ; ridcndum eft numquid ittdc fubfidij petatur * quapropter tran- 
fCTibo tllius verba. t Ccntrum , tnsuit , grauitatis i» quouis graui voco 
cnm Luca Valcrio iUndfunttum 4 qm Jufft nfnm grumntrft nuntu furtibui 
fnomomcnntne cirtn c&nJHtutu. Et tale pun&um dico neccffario effe in omnt 
graui : ratio auccm eft, quia qurcunque lineae habent extrcma , r^abent 
cciam medium ; crgo cum cartij gratritaets ( id eft linear fumptr non fe- 
cundum iongicndinem de qtaa rtunc trmt agitur , fcd fccundum momcnca 
grmrtandi ) quar in qnouis corpore^unc quail drameui du&* ab v na par- 
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tc circumfercntix ad oppofitam , ibidem habeant extrema; eric necclTa- 
rid aHquodcnrufque mcdium fecundum momenca grauitaris ; ac proinde 
etit aliquod cuiufquc in particulari pun&um ex quo fi fufpcnderetur ha- 
bcret ytrinque momenca xqualia, id cft , manerct in xquilibrio. Ac infu- 
per fi di&x linex funt xqualcs cum in longitudine tttm in momentis gra- 
uitatis, aut etiam fi fint vt rouis-modo ycl vtroque fimul inxqualcs ; fafta 
hinc inde compenfatione , vcmamfcftum eftfiert poiTe, quatenus ei cui 
dccft poteft adjtci cx eo quod alteri rcdundat : his inquam pofitis, confc- 
qucns eft clTe vnum omnium di&arum linearum, feu totius grauis ex eis 
conftantis centrum vnum commune grauitatts.3 Ha&enus vir eximie* do- 
dus non in Phtlofophicis folum fed in Mathematicis etiam ; ac proindc 
nihildubito qutn ipfe agnouerit probationem iftam non etTc intcr mt- 
thematicas demonftrationes , fed fummum inter phyficas verifimilitudi- 
nes reponcndam. Dum lineas fumi vult non fecundum longitudinem, fed fe- 
cundum momentd rrduitdndx , id equidem non ita interpretor, vt velit tntelli- 
gi lineam fine longitudine, iftud enim fieri nequit;cum linex definitio 
indudat Unritudinem pro genere : exiftimo tgicur cum velle fumi non 
quamcunque lineam , fcd lincam grauem qua grauem. Peco igitur vtrum 
iftam lineam velic etTc mathematicam qualem tllam dcfcribit Euclides 
longitudinem ftne Idtitudint ; an lincam phyficam , id eft gracile longuraque 
corpufcnlum } Mathematicam , non rcfpondebit ; quia & illas lineas 4 
ftru&ura folidorum rejicit , & quia graucs re ij>fa non forcnt,fi adciTenc; 
& quia,quarauis adeiTent forentque graucs, demonftrata delineisin vni- 
uerfum , non concinuo poiTunt ad folida cransfcrri ; nifi ratto (peciaiis ita 
facicndi dcmonftretur. Omtcco dicere illair un* linearum biie&iones in 
plurimis corporibus , ex iis quorum forma mtguUris vulgo dicrtur , non 
poiTe cadere omnes in idem pun&um , vt obuia gcometrix demonftratio 
probac. Dicec ergo a fe intelligi virgulam vel bacillulum teretem. At 
hoc ipfum eft quod demonftrart debec ; vidclkcc in illo folido tcretc dari 
medium ciutmodi , nempe ccntrum grauitatis, Guepunflum X auo fufpenfum 
pdue ptr fe mdnet, pdrtious ^uomodotunfue ctrcd conJHtutis ; neque cnim manife- 
ftum eft tale medium dari, cx eo quod bacillus habeat vtrinque cxtrema: 
poftca vcro quam iftud demonftratum fuerit % factMe* ex primo xquipon- 
derantium Archimedis libro oftendctur totius ex illis baciilis compa&i 
folidi dari centrum grauitatis. 

I V. Demum in trigcfima certia foluitur vltimum dubium defumptum 
a labore inteiligendi demonftrationcs cx principiis librx deriuatas. In 
propofitionis iftius progreiTu n. 4. Proclum in primum Euc. p. 12. cdic. 
Ucruag. ica reddidi , vt dicat Geodufidm non metiri per rtffdt lintdt ftomttrtm 
propridt, C ftkt in fold mente confiftunt ; fed ptr finfiles ; >* per dmujiim O* perptn* 
dicuhtm j Jt* mdt-mv *j J)tlr*9(i*r. Licct cnim vcrborum iftorum grxcorum 
varia po<nnt atTerri fignificata ; non dubito camen qum illefit germanus 
Pcocli fcnfus ; fcio equidem vocem ex Euftatrrio Jltaa> 0. pag. io*8. 
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fignificarc aliquando funiculum illum quem Fabrimaceriarij &carpen- 
carij rubrica auc atramcnco imbuunt , vt eo fuper materia cenfo & eleua- 
to dcfcribacur linea rubra ycl acra,dum infligitur fubic&o cigno ; & in eo 
fenfu accipi ab Homero. Altera eiufdem vocis fignificacio ab Anciquis 
vfurpaca eodem tefte, cft r&w vel ymfmr rcguU >r/ nornu: dum aucem dicit 
hanc fignificationem eife Antiquorum ffl*t*eu«ir , non vulcdicere prio- 
rem alium figniflcacum e(Te tantura Rcccntiorum, cum vt ipfe ibidem 
monftrat, Homerus eo loci illum vfurpec : forfitan innulc illam vim vocis 
fuilfe tunc exoletam. Tercia quoque ad rem geomecricam fpe&ans fi- 
gnificacio eiufdem vocis apud Suidaro, cft illud pc rpendiculum c quo plum- 
bum pendere folcc ; hanc apertc* indicac is quem proferc locus Poctat ap- 
pellancis c*9#*lu/ tutKtCa^U plumfa-£r*uaum. Icaque rtfulw non male inter- 
pretati fuerimus ptrpendicuLum ; fed fi ea voce malis ibi intclligi funiculum 
ilium cuius i&u recta delineatur , non repugno ; dum modo arrJufrw , quac 
vox mulco gcncraiiorem habec fignificandi vim , incerpreceris perpendicu- 
lum. Harc lcuiora videri pofient, nifi attinercnt ad Geometricas voces, 
quas nufquam negligimus. Vnde iftud etiam aduertimus ipfam voccm 
latinam dmufts, ficuti & grxcam fignificare modo funiculum illura, 
modo tegulam # noMoam ; ipfumque vocabulum lined denotareapud 
probos Autqrcs nunc funvculam illuro cintilcm , nunc perpendiculum ; 
qUo fenfu Tullius ad lincdm dixic,quod alij 4d pcrpendiculum. 
.. V. Propofitionibus 34, 35. 35. nonnular Iordani propoficioncs circa li- 
"bram reftituuotur , & quzdam in illas adnocantur ; illud vcro in illis pa- 
radoxupuure eenfcatur , libram raathcmaticam , & omni vitio carentem, 
fi abxo^^Dr^.dimoueacux yj aiiqua extcrna , vbi fibi celidca fucric, rc- 
gredi ad arquilibrium : Propofitione crigcfimafcpcima examinacur Vil- 
lalpandi celebrc cxpcrimentum in congio Farnefiano de lance fufpenden- 
do. Propofitione trigefima oclaua ?vyh apud Ariftoteiem in Mecha- 
nicis quid fic inquiritur , & oftenditur ncc efie libra vt Leonicus vcrtit , 
^nec ergata , vt Stephanus , nec iugum ly rae vt Budatus , fcd fpcciale orga- 
num.tvmpaqo illi Norraarum, quod vulgo lornum dicunt, fimile. In co- 
roliario oftenditur vtiiitas geometriar ad iocos aiiquoc Scriptorum in- 
cellieendos , vc quo differanc fcuca a clypeis apud Liuium , & quid apud 
Anaftafium Bibliochecarium finc fpongiar cres aPoncifice GregorioII. 
Eudoni DucimilTar. 

V I. Propoficionibus.30. 40.41. vecVis , librae , & circuli conucnien- 
cia ab Ariftpt^ in Mcchanicis rclata exponitur : ad quod librar genus 
fpeclct illa, quam ibidcm appeilac ma*»,*, agicacur : iex illa reciproca 
ponderum & brachiorum libr»,Ari(lotc'i cognita fuiffe oftcndicur,& no- 
ua quadam racione demonftratur. Hanc adeo peruulgatam legem non 
fuiffe legitimc probatam ab Archimedc fcripfit R. P. Ricciolus in noua 
de Machinis philofophia part. 2. fc#. 4. & part. 3. fc&. 2. fortaffc ad id 
perraotusfucricquodnjhil cunc cogitaric de principio illo *><w»f*»if^ 
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fufptnfsrum ex Ijuo fttttlH confiitutum tfi , muntt ; r«m ijs /i»P4 perpendiculdrifuerit 
punftum fufftnjioms , ©- centrum gr*uiutis j cum tamcn co maximc rtrtatue 
illa demonftraeio Archiraedca , ficuti & ca quam fupra dedimus in pro- 
pofirionc vigefima. Speramus fucurum vc Archimedcae racioni acquief- 
cat cum illius principij probacionera legerit in nona huius libri propofi- 
tione , & cum principij ciufdcm vfurpandi mcchodum cxaminarit in pro- 
poficionibus noftris 18. ip. 20. Ratio vcr6 illius rcciprocx legis phyfic*- 
quam ipfe profcrt in hypothefi quar re vera eft , grauium fcilicet ad idem 
centrum vergentium , nonmhil cneruari videtur per demonftrata in co- 
rollario fecundo vigefimae primx ; ibi enim oftendimus lcgcm illam^r*- 
uid indjudlid >irin<jnt pendentid tunc commiltunt dduilibrium , cum reciproce fk bd* 
Umt >t refls (trtcbi* liorjt non conuenire ifti librx , fed Archiracdcar tanwim. 

VII. propofitione 42. oftendicur cohtra Villalpandum libram q«aiH 
Zomdium diciraus , apud antiquos Romanos & Haebraeos fuilfc in vfu: de- 
nique propoficionc vlcima monftramus methodum non vnam ex ArchU* 
medeis principiis examinandi pondera rerum per duas fuufpcnfiones li- 
brx , quarum vni rcs cadem pendeat in aere, alteri,mergacur in aqua. 
£x illis vcro itfdem prsncipiis oftendiraus caufam cur machinula mirabi- 
lis quam dnftrtm appellae R. P. Maignan in^cutfiD^iilbfophico , modo 
fubeat vndas, modo emergat ex illis , modo ftcc in medio itinerc pcndula 
pro arbitrio modcracoris: illo vcr6 experimento non ptobarUquam^M- 
mtdrt in aqua ibidem demonftramus. 

VIII. Caeterum quae ad prineipiorum librae elucidacionem hoc libro 
fcripfimus,ea nunc fumciant ; ne ad quarftioncs phyfico.machcmaeicasab 
iforrhopicis dependences tranfitum faciamus ; id enim forec prarter infti- 
tutum praefencis libri , & prope 4 infinicum ; cutn Reccritiorcs quidamncc 
ignobiles Philofophi in fingulis pcnc caufarum nacuralium effe&is expli- 
candis ad dtuililmum confugtant. Sed de iis alius efTe dcbct agendi locus; 
nempe is vbi quarftionum magna pars magis difceptatur , quam dcmon- 
ftretur ; quanquam & hoc ipfum, fi rc&e* fiat, lau&s & vtilitatis pluri- 
mum habere cenfemus. Quoniam cnim phyficarum rerum harc eftnatu- 
ra , vt obfcuriores farpe fint , quam vc mathemaeice' demonftrari queant ; 
non crit vlla eas concemplancis culpa,quod euidenci mencis luce illas non 
dcccgac ; fcd illc fummd laudahdus , qui rationes excogicet quarum aliae 
in obfucrimmis affcnfum auditoris rogenc , vt fimtle quid in vetcri agri- 
culcurae proucrbio dicitur ; aliar in minus obfcuris cxorent; alix deniq; in 
minime* nubilofis,cogant. Cura icaque Geomecrar fit non vcrfari nifi in 
iis quar cogunt, confulce* abftinuimusin duobus hifce poftremislibris l 
quarftionibus phyfico-machemacicis , quar fe plurimar offerebant ; paucu. 
las tamen prope* ipuiei actigimus propter fummaro quam habebanc con- 
nexioncm cum re mathemacica quam cunc pertra&abamus. Ac , inquies, 
ln libro fexco , cura agcrccur dc grauium acceleraco defcenfu , ea falcem 
exPhyficc rcfcrri intcr poftulata non oporccbac , quibus non ftancibus, 
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rcliqua corruunt : nam fi tempus & fpatium defccnsus iftius uon compo- 
nuntur ex partibus in infinitum diuiduis , eucrti neccfiV cft omnia ibi con- 
ftituta. Rcfpondco prim6 iftud nequaquam eflc necciTariura ; neque enim 
propofitionis hypothetic* vcritas corruit, cx co quod rcs de fa&o non 
inucftiatur illa hypothefi ; ipfo ecenim mcridic ifta aHcrtio eft vera f$ fol 
eft fuh hori^pnte , nox tft , de quo fatisegimus fupra in propofnionc vigcfi- 
ma quarta. Rcfpondeo fecundd illam quzftionis folutionem dc cornpo- 
fitionc phyfica tcmporis & fpatij hic necefiariam non iudicari ab iis quo- 
rummaxime intcrcfife videcur ,hoc eft, qui tempus & fpatium perncgant 
componi phyficc poffc nifiex partium numcrofinito. Nam R.P. Mai- 
gnan , qui intcr illos vnus inprimis cft , cap. 14. cursus philof. prop. 30. 
infcholio ,contcnd»t contra R» P. Fabry , dogma GalilzL de accelera- 
tione fecondum numcros 1. 3 5. 7*:?, non corruere fublata phyfica fpatij 
& temporis dinifthMitdte in infinitum ; imo optimt* ftare cum fententia qus 
non nrfi numcro finitas phyficas partes in tempore & fpatioponit. Sed hac 
litc inter duos iftos Autoxes iniudicata, pcrfto in prima refponfione ; cum 
apertum fitid rnhil officcrc verk»ti>demonftracorum. Hac ccrte 4 machina 
cucrrif ari fueceffu pofluu EucUdis eicmenn ; negando vWclicct pun&a, 
linca* ,& fupcrficies cfle polubilia. Qood fi aliquid a nobis poftulandum 
ibi fucrax» -quis nobis fuccenfcat quod poftularc ca maJucrimus, quz 
coinmuni & receptiffima Philofophorum fcntcntia iamdiu in Academiis 
defenduntur , & quibus datis facilc* intelligtmus accelerationem illam fe- 
cundum numcros imparesi. 3.5. 7. fieri pofte; ficuti de fa&o ficri con- 
«endunt GaJbUeus &OtiTcndus , quibufcum co loci difputamus. Addi- 
mus dcnique oequc a nobis abfolute 4 poftulari lineametfein mfinitum 
dmftLiltm quocunque fcnftl.j fed co, ftnc ^ho non confifterent Enclidis ElementM\ 
in b*c enim ? orba concepimus poftulatum fub finem trigcfim* quintx 
libri fcxti. 
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VBI RECIFROCA LIBRAl CVRVAZ 
_ le$ defenditurcvntranonnullarfUA TypographicA 
- libri feptimi opera iam nauata , opponi pojfe vi- 

Eciprocam illam curuae libra iegem quam in nropofitioni-» 
bus i8.lo.io.libri fepcimi dcmonft ro»videri repugnare cum 
propofitione quinta R, P. Merfenni in (ibro de Mcchani- 
cis » poftea audiui quam prjtlo mandatut & excufus erat li- 
ber illc huius Opcris vltimus : que fuit caufa vt attentius 
rem totam perpenderem j fed cxamine pera&o , hxc fuit concluflo mca 5 
nuthodum noftrdm inlibrk curua ddbihittm »M» fofft dttufdri , fdiui mtthodo autm 
jtrcbimtdts in rt3d "kfurpduit, St cjuis cnim propius rem noftram infpiciat» 
illam comperiet non elTe nifi cxtenfionem methodi Archimedeat , ciufque 
nos veftigiis diligenter infiftere. Dubitare certe* non potfumus quin de- 
monftratio noftra inconcufla dcbeat ftare» fi fteterint poftulata fub finem 
duodecimse propofitionis adfcripta» in quibus illud eft potimmum,^*/* 
dfUdlu >»• fni umum fantto ttrmitht ftrtpktridtum d*»dtt*M dtltjratd , V Mir) 
indt ptndentu 9 ntc >Utdetutrum parrt&d, d*u*li\tr inttr ft fondtrtrt* Quimuis 
ad legis Ulius dcmonftrarioncm nihil netcflc eft grauiailla in pcripherfas 
conccotricas acque 1 difpcrfa»ex terminis pcripheriar ccntro grauiim con* 
centriese peudete ope linearum { fcd fatis eft n committant arquilibrium» 
vbi eiufmodi periphcriarum bife&io fuerit collocata in extrcmis arcus 
illius concentt ici, qui vicemlibraiuftinetjtc fufpenditur tantum ei pun. 
£to biuc «c inde atqualitcr diftantc ab extremis quibus gtauia adhetcnn 
Poftulamus quidem fub ihtcm vigerimx fecarrd* , grduu tjft tiufdtm pondt- 
ris liktrt ftndimU ftrUntm dirt&ionu, fed ad aherius cuiofdam probationem 
co cgcmus, non autcm ad rem pistfentem , dc hoc tamen pdft agemuan, 
14. Illud ponci princtpium propofitione nona demonftratum , ynum*uod- 
jur fufpihforum &c # nccciiari6 adhiberi debct In turu^e Iibrac demonftra* 
s4ome ifta /ikuri o^in retS^st 5 vnde fi quts «Ontenderdt Hlud eflfe vetum in 
libra tccta.» fatfnsn aucem in curui » labefaAftfct flne dubioftruirnram 
nollrac dcmonftt ationis : attamen Mtri> adduc^a in tlla nona prbpofitionc 
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patibus vrgct momentis pro curua & recla. Ifta enim propofitio ,fi m+* 
gnitudo dlidud grduu ex >»o /i£r« dd bori^pntem pdrdlleU punRo femcl ptndtdt ;M< 
fed ><ro fuumfuerit in duM pdrtes fetid , finguU ptndtdnt immot* cx fingulit ciuf- 
dem Ubr* puntlis i librd ipfd tx eodtmiiUprim* fufpenfionit pnnflo fnfpenfd, O* dum 
illM pdrtes fujiintns , mdnebit hori^onti pdrdUcU ; iftajnquam propofitio ad de- 
monftrationcm illius legis rcciprocz neccffaria, noh aliter probatur, 
quara quod tddem mdgnitudo non fidt mdgis ><7 minm ponderdns, ntfi ^uU, jutm dd 
lihrdm tx eodtmfui femper puntto fufpenfdm fitum femel hdbch deindc mutdt : CrgO 
quamdiu eundem fitum retincbit , pari quoque linca dirc&ionis premct 
libram ; crgo itaprcmendo iltam, non mutabit priorem illius fitura. Hxc 
vcro ratio competit tota librar curuar , vt patct : non igitur potcft Archi- 
medea demonftratio firmis inniti fundamentis, quin illis ipfis par pro li- 
bracuruatheorcma infiftat. 

II. Sed vt iftud amplius declaremus, afluraimus maioris perfpicuita- 
tis causa cafum vnum particularcm ; cfto itaque ( sig. 113. ) n b d u pexi- 
pheriacircult centro i dcicripta, grauitate carens»& in ea furaptusfitar- 
cus a h b c, qui fit ad totam periphcriam vt 10. ad 16. vel vt 5. ad 8. diui- 
fufque fit bifariam in b 5 arcus a b, bc fe&i fint in arcus ahos inter fc 
stqualcs a h, h 1, 1 m , m f, f b, b n, n g, g c, c d, d c ; rurfus finguli iftorum 
fc&i fint bifariam in punc-hs 1.2. 3.4 5.6. 7. 8.9.10. rn quibus ponantur 
deccm magnitudines inter fe arquales, & in commune grauitatis centrum 
i vetgentcs innumeris nutibus; iifdem videlicet quibus tendant,fi fingulx 
vno modo difpenfentur in arcus ah, hl, lm &c. Ex poftulato conccffo 
ab aducrfariis , fi arcus a bc fuftinens iftas decem magnitudines fufpcn- 
datur ex folo pun&o b, non mutabit fitum. Mancbtt quoquc vt iacec, fi 
intra arcum a b c grauitate deftitutum intelligatur alius arcus arqualis,fi- 
milis , fimiluerque pofitus, ifte vcro arcus fit loco fuftcntaculi flxi , quod 
conne&iintclligatur pun&is 1. 3. 5. b.6. 8. 10. peripheriar a bc fuftinentis 
pocucLcra pen dcntia libere & pr o nutu quacquc fuo : tftud enim manifcftum 
eft. Sed neque mintls apcrtum eft, fi foluantur conncxiones pun&orum 1. 
5. b.6\ 10. maneantque folae duorum 3.8. manfurum quoque vt iacet.quia 
vidclicet partes ex 3. 8. fufpcnfar , folutis vinculis aliis , manent vt prius 
coUocatx fucrant ; ad quod per dccidens fc habct partium fufpenfarum 
arqualitas , dummodo maneant vt antea » & fufpcnfio fuftcntaculi fiat cx 
eodcm b* £x codcm poftulato fequitur fi arcushbc frangi intclltgatuc 
ine, (iUvtae,ec partes non cohxreant » &vd& mota alia non dcbcat 
propterea trahi ) & fi abe pcndeat ex folo pondo luftcntaculi quod 
congruit pun&o f ; arcum a be cum fuis pondetibus manfurum vt iace- 
bat aiuea, quia vtrioquc pari interuallo pendent quatuor magnitudines 
grauest 2. 3.4. & 5.6*. 7. 8. Similiccr fi arcus cdc tntclligatur fufpcndi 
ex fuftcntaculi pun&o quod congruit pun&o d, poctio arcus e d c raane- 
bitcum fuis pondcribus ficuti ante diuifioncm iaccbat.ucc vllaccnus mo- 

ucbitur. Ha&cnus conuenit ihtcr omncs. 

— 
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Oftcndendum fupcrcft fi fuftentaculum cx pun&o in quo eft b, intelli- 
gatur fu»icndi, & ex illo vnico pendere libere, fuftincndo arcusac, ec 
onuftos luis pondenbus, quorum octo pcndcnt ex f, duo cx d ; illud ita 
libtre* pcndens non mutaturum cifc pofitioocm ; fcd manfurum, vt antea 
iacebat ; ac proinde vt eft c b arcus ad b f, hoc eft vt 4. ad 1. ita vicifftm 
e(Te pondus pcndcns cx f ad pondus pendens cx d. Id verd patet cx eo quod 
ilta magnitudo compcfita cx decem gtauibus fufpenfa punCio b, & cohar- 
rens primo arcuiabc antequam diuidcretur, diuifa poftea fuit in duas 
partes coharrcntes arcubus feparatis a b e, e d c ; quarum fingular pcndcn- 
ces dc pun&is f , d , mancnt vr prius iaccbant ; crgo habcnt candem pofi- 
tionem ad pun&um b, vnde pendent; ergo cum fuftentats libra depun- 
&o b fufpcnsanon routent vim eleuandi fefemutuo nifi quiafiunt vicinio. 
resvel rcmotiores pun&o b fuftentanti; & cum non fiant viciniores vcl 
remotiores neutra pars fiet debilior, ncutra fortior ; ergomanebunt vt 
antea iacebant; vei fi hoc non confcquitur in ifto gencrc librar,negandum 
eft cogere in Archtrocdea .- ergo &c. quod erat dcmonftrandum > & quod 
clarius patebit ex folutione nonnullorum qusr opponentur. 

III. Ex demonftrandi rationc patct quod accurate* hic inculcandum 
ccnfco, vt folutio obijcicndorum liquidd conftct ; & vt obuiam catur pa- 
ralogifmis,qui in hac maceria facilc obrcpunt in cxercitatorum cciamco- 
gitationcs. Illud vero eft demonftrationem ex Archimcde noftram pro- 
barc grauia a e, e c dc librat fj> d puo&is f, d fufpenfa committere arqui- 
llbrium eiufdem librae ex b pendular ; illa tamen grauia poni certo quo- 
dam modo difperfa & difpenfata per curuas a b e,e d c,ita vt partes eorum 
fingulae fuas habcanc lincas dire&ionis non parallelas,eroitTas ad i centrum 
ex fingulis arcuum pundHs. Cogita vniucrfam illam grauitatcm, quae e» 
arcu ae fufpenditur, conferri in punctum f; vniucrfam ver6, quac cx arcu 
c c,inpunctum d.in hoc cafu lineae dirc&ionis vnius brachij eruntin vnam 
coVeStx emilfam ex pun&o f ; alterius vcro brachij in alteram ex pun&o 
d ; duro verd ita colliguntur, routant penitus dire&ionis pofitionem prio- 
rem , qua fiebat vt fefe fccarent omnes ; curo hic fibi mutuo congruant ; 
non mutarent autero, fi in priore fitu fuiflent parallelae ad rc&as f i, d i ; 
vnde ncc fufpcnfar magnitudincs habuiffent nifi duos dire&ionismodosdi- 
ucrfos ;hic vero habent innumeros. Graue iftud vocetur AfrerfumRuc di- 
finbutum , aliud dicatur cotRum fiue coUeBum. Si igitur partes illae grauita- 
tis non ponatur manlre difperfar, nihil concluditur vi dcmonft?ationis,vt 
patetrdcbct ergo adefre&um dcmonftrationis obtinendum fufpendigra- 
'ue diftnbutum per innumeras dirc&ionis hneas , & manere cum iiidem 
dire&ionislineis, quando eius partes ex folis pun&is f & d ponuncur fuf- 
pendi ; ille autem modus iam explicatus eft, gencraliufque patct ex vige- 
fima propofitione libri vltimi. Atquc harc libra curua per hoc effentuliter, 
vt loquimur in Scholis, diffcrt a re&a, vel a compofita ex duabus aut plu- 
.ribua rcfiisy in quai um fingulis reftae dire&ionis inter fc arquidiftant om- 
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ncs,quamuis npn arquidiftent dire&ionis rc&is librarum non fuar«m; 
Qudd fi infcras poflc difperfa grauia in curuas a b c, c d c colligi inpun- 
6ta f , d abfque vllo aequilibrij & dcmoafttationis difpendio , gratis & 
ei-ytQSful fnme iftud colligis, nifi cx natura cuiufquc gcneris librx id dcmon- 
ftrcs. In libri quidcm Archimedel, cum linear dire&ionis omnes fint pa- 
f allclat , id verum effc vltro admittimus ; at in libra curua fine demonftra- 
tionc concedi non debet i iramo cft falfum, vt magis patebit ex fubijcicn- 
dis. Quarcunque igitur fuper arquilibrio curuar librae fuftincntis grauia, 
funt a nobis demonftrata in libro fcptimo, inteUigi tanttlm volumus de 
grauibus diftributis , & non de colle&is, vt pote mutantibus naturam li- 
brar curuar ; idque neceiTarid fubaudiri dcclaramus nunc, licct cxprcfsc 
ibi tunc non monuerimus: etenim demonftrationis vis nihil aliud euincit, 
vt iam diximus. Prarcerea aduertimus.dcbcre ica a(fumi qucmlibet arcum 
a b c, & in eo ita difpenfari grauia, vt colle&io omnium premat pun6tura 
badi.fi enim nihil vrgeat ; arcus a b c nihil fuftinet , nec fungitur munc- 
re librar, ideoque nec libra appellari poteft ; poterit tameh fi fixum pun- 
&um b, vndc arcus a c b fufpenditur, prcmatur iuxta pofitionem aliarum 
dirc6tionis linearum , quar i linea b i diuerfar fuerint ; vt numero mox fe- 
qucnti conftabit amplius. Progrcdior iam ad ca quar obftare videntur 
vcritati demonftracionis noftrar. 

I V. Primum quod opponi pofTe vidctur cft , C\ libra a b c fuftinens cx 
pun&is f , d duas illas magnitudines roanet in arquilibrio , apcrte* hinc fc- 
qutcur,graue ex d pendcns propellere tantumdem pun&um b ad i centrum 
commune psr lineam b i , quantum pcr eandem lincam impellit grauef: 
hoc enim eft committi arquilibrium grauium duorum,ncmpc vnum tanta 
vi vrgtre pun&um fufpenfionis b , quanta aliud cx oppofito vrget. Vndc 
ctvam conficitur decem illas magnitudines ita difpcnfatas in dccem par- 
tes, pari vi prcmcre punc-tum b, & trahere ad i,quantum traherent omnes 
pofitar in d. Acqui ifta funt manifeftc falfa ; nonigitur committitur arqui- ( 
librium ; fed latct aliquis patalogifraus in noftra illa demonftratione. 

V. Oftenditur autem facile 1 pun6tum b plus pclli verfus i a pun6to gra- 
Ut f , quam a pundo graui d : graue enim d , cum tendat in i per iter d i, 
nonvrget pun&um b nifi quantura obftat iili itineri ; non obftat autcm 
nlfi per lincam rec^am parallelam re6cr d i. Faciamus enim pundum b 
non c(Tc fixum, & carere omni ficuti & totum arcum b d , cui grauc 
d coharrere ponttur • graue igitur d libcre 1 pergens a pun&o d ad i mouen- 
do arcum bd cui inhzret, mouebic puncHum bpcr rc6tam paraliclam tti- 
ncri d i ;*ergo quatenus b, quod fixum hirret, refiftit fui Utioni pcr illam 
parallelam , catentis premitur a graui d: premitur igitur ad poficioncm 
folius d i, & nultatenus ad poficionera re6br b i. Hinc fit vt fiex arcus h b 
d pimctis h, d fufpendantur gratiia atqualia, non premant fuftcntaciilu b 
verfus i| fed vt ad pofitionem te&z d i, arqualibus oppofitifque viribus 
ithid prcmant. Iam vcro ponamus graue eferri fpontefc nu« fuo ad i 
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pcr dire&ionis lincameijfi pun6tumb non eflet fixum,dum grauc e pcr- 
git ad i pdlcret pun&um b, cui pcr arcnm b g e cohxret , pcr parallelam 
rc£tx c 1, ficretquc.fimuiact«nel appropinquatio pup&i b ad punclum i, 
& receflfus eiufdcm b a rc#a b i ui qua itaque fieret appr oximat io ad puo- 
dum i , Ci b non manerct fixum , eatenus b premitur verfus i , a graui e, 
dum ob adhxfionem illam refiftit potentix grauis e. Quia verd graue g 
tendit per gi ad i ;& femita g i magis accedit ad ficumre&x bi,quam ac- 
cedac re£ta e i ; fic vc grauc g pluspretnat b verfus i, quam premac graue 
c ; quamuis g , &.e ponantur xqualU. Hinc direMiquet grauc vnum & 
idem ex pundto quouis arcus b h fufpenfum numquam tantum grauare b 
verfus i, qUantum fi collocetur in ipfo b : eraue igttur difperfum i. ». 3.4. 
5.5.7.8. ex fpendens non irapremit pun&um f , vt premerct colle&um. 
Atque hxc cft proprietas curux librar in qua nullx funt dux linex dire- 
Sionis xquidiftantcs ( nifi ita voluccis appeltare lineas h i, i d grauium cx 
diametro oppofitorum ) ci}m in re&a libra preffus fit idem a graui collc- 
&o , qui i difpcrfo. 1; . ; : t u, { » ' 

V I. Ifta qux numero quinto iam demonftrata fontjVeruTima cffc fateor: 
fcd ncgo inde quicquam fieri contra affcrtioncm noftram : ncgo,inquam, 
cx noftra conclufionc confici tantumdcm pelli pun&um b vcrfus i a graul 
cx d pendente, quantum a graui ex f ; nempe quia eciam pernego xquili- 
brium prouc conucnit omnibus librarum generibus oriri ex eo quod pun- 
clum b» vndc libra pcndccxque* prem&tur & propellacur ad i perlineam 
b i : dicendum enim eft proccdere cx eo quod vires neutri partium fint 
furHcientes ad eleuandam oppofitam, hoC eft, ad longtils remoucndam 
illam a tcrmino ad qticm fponte vcrgit ; eatenus enim tantum pugnant, 
quatenus obfiftunt fuis vicuTim propenfionibus, fiuc, pmh< Aio itaque li- 
cet b inxquaHccr prcmatur vecfiifi i.a fufpenfis 8f d ; xquilibrium camen 
ideo ficri, quiancquc graue f poceft langiusa ccncro i promoucre oppo- 
fitum d ; ncque ipfum d potcft quid fimile irt graue f : cft ergo re- 
quifitum vt cueniac xquilibrium. Ex demonftratis vero in illo n. $ fatis 
patetnequc confequcns eiTc, vt omucs decenipartcsgrauesxque 4 pcliant 
pun&ura b ad puh&Um i, difpcrfx, atquc coiicdtx. 

VII. Alterum quod objici poteft dk propofitio illa R. P. Mcrfernni 
quinta .Mcchauicorum; rt&k o Itbrji ptom-utiuefi, ># pottntU ^ut funt in rd- 
tiont linurum ptrptniuttLrmm dufjfrttm xtoutro Tieftit nutlibr* fuper UntM dirt* 
Rionit potentidrum , rttipr*ta ; fint e^uiliire^, boc tfi dfUdlittr trxhmt dut felldnt* 
Additur hutuicd theorcmap>s ca ptroj^atiaiiqux me riunquam adegic ad 
aficnfurn : fgoiiludica desnonfl^o. rAo { fi«L 114.) circulus dc r cencro 
b rdeforipcus , h qu© edu^nvjrcamqnc fiht raoij b d, b c, & cx punAis d, c 
^cmifTx tangcriccs^ijlcc; intql4igatur librati brc infruda ; cuius duobra- 
chiad b, bc fint rjgida , 8c^rmif&mo ncxu colligata ; in punftis vcr6 d,c 
itatuantur centra^fauiumatqualium vergcntiu ad e. Aio fi libra infrac5a 
4i b e fufpcndaiur tp ia cct ck ponclo b,iiMiiquc liberc" pcnd^rc pcrmitti- 
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cur , ipfam permanfuram cfic io eodem fitu , abfque vllo fut motu ; hanc 
vcro librxsta wfipenfx quiecem vooo d^utlibnum* Qqomamemm gra- 
uia d & c eandem-prorius pofitioncm habenf ad pun&unrfufpcnfionis b 
(ctcnim anguli d bc, c bc> necnoad{cb,c e b,& laterad b,bci"unc aequa- 
lia ;-itemquc de, ec ) hon apparecvcl tenuisfVmbra ratients cur graue d 
vires maiores habcat ad clcuandum grauec , & viciifim-; ergoclaium eft 
omnibus penfatis xqualitatem cflfc virium , ideoque manfura illa eflc, vc 
iaccnt,imjnpta;.quod ccat demonftranduro> Hoc ipfum periaric euidcos 
eft, fi pro ungcntibiiid eicc fumamiis faeantes d f,f ccenueniences jnre- 
clx b e pun&um quoditbet f diucrfum a pun&o*;Secundd brachia infra- 
Clx ltbrx dbg fint inxqualia,utquc bgiminu&j pcr d,centrob,dcfcriptus 
fit eirculus dcr, fintque d c , cc tangentes ; per g autem du&a fit g h 
xquidiftans re<5tx c e. Aio fi d c, g h ponantur lincar dircctionis, & grauc 
g fit vicvfljro ad grauc d> vt re<5ta b gad •bd,fiatquc fufpenfio cx folo b 
pun&o, manfura grauia d, g vt tacent. Iftud patet ex co quod iuxta-leges 
Iibrx re&x , ctim g h, c c xquidiftcnt , & cum vt b c brachium ad b g. ita 
vicnTim fitpondusgad d vcl adc iUixqualc(quod incponiiam volumus) 
pondus g in trahenda redla g b pcr lincam dicc&ionis g h arqualcs vires 
habeat atque pondus c in trahenda illaeadem rccta bg per lincam dire- 
dtionis c er. fcd potidus c habct vires zquax ad cohibendum pondus d ne 
ab eo clcuctur , hoc cft rcmotiusftat a eentro c $crgo pares vircs.habct 
pondos g *> ergepondcra d, g, vriaccm, cpmmittunt xquilibrinm jquod 
crac dcmonftrandum. Hoc ipfum pc^indc euidcns cft , fi fccantcs d f , c f 
pobantur linex dire&ionis , & re&x c f du&a fit xqutdiftans g 1, fintquc 
df, gllinex dirc&ionis; nempe pondu$>dcue ad pondus g,vteftperpcn- 
dicular is.exb deraifa in lincam dire&iqrm jg 1 ad per pcndicularcm ex b 
• demiffam adi Uneanfc drncdtonisd t Tcrti6 denique fi angult £b d, f;b c 
fuerint inxqualcs fc ato pondcra ex d, c fufpenia eflc viciflim yt pcrpendi. 
culares ex b dcmitTas ad f c,f d. Prius camen monftrandum eft lemmatium 
iftudi Efto d b g ( fff*-. Z14. eadcm ) planum fufpenfum ex b quolibet pun- 
&0, carens omni far» t in quo ponantur duo grauta d> c ita collocata , vt 
grauc d nutum habeat,ad,pofitionem cuiuflibet rctfrx dc, graueautcm c 
ad pofitionem cuiuflibet ci ; neiitra vero re&arum d e,xt trahfeac befrb; 
prxterea fiue nutus d e, c i xquidiftent, fiue non,grauia d^c ita fcfe mutuo 
cohibcant, vt planum non mutet fitum quem ante ipforum aduentum ha- 
bebat.Patet fi in eodem illo plano incelligantur re&x d b,b c cohxrentes, 
planum d b c non poflfe moucri a graoibus d,c retinentibdseofdemnutui» 
quin motfeatur planum m b n, cdm Cnc vnum & idem. Patcc quoquc fi re- 
c\x m b, b n occur rant nutibus d e, c i in m, n, pUnum c mb n i, nontno- 
cum iri ob candcmcaufam. Si igttur m b n ponatur libra mfra&a fuft inens 
pondcra d ,c pcr lineas diredionis m d, n c,ipfam vi ponderum moueri, 
nihtl erit aliud , quam planum e m b n i moueri vi eorundcm ponderum ; 
& fi vi eorundem ponddrum non pofnt moucri e d b c i,ncquc potcrit pla- 
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mimemfofrti^Mticbipxm^ (crfuod faae^xooccdcodustfyidfi^ur fincero 
cuilibet' vericacis: Qcbmctticae indagaeort) demooftracur atfercum hoc 
padd. 5it libcataifra&a mbn fufpettfa ex b, fufUocstque ex m, o pon- 
dcra q>c, quac vuqiuim lint rt perpendiottlates . cxj>. inlraeas ra c, c f n : aio 
libram iarra&am ms> q manfuram, vfcuccfc $ fi e* Mo-punfto b fufpcnda- 
ttrr. Perpendiculares fintd b> b q r crgo fcum pondus 4 fit ad pondus c, vt 
pcrpcndioularis b q ad b d, fi libra infracjb pouatW d b q , planum c d b q 
i non moucbitur ab illis ponderibus, vt ptimo locoroftcndimus;ergo cum 
Ubra infracta d bn fic in eodem plano e d b ni, ncquc ipfamouebicur fuf- 
pcnfa e* e6dcm.;pitn6ro b ; ergoquomodoounquofo<i>abcanc rc&aedire- 
dtionivd c, ciyfi pondcv*<d»c finc rcctproce. Ytpefpciu^i^ularesejcbin re- 
6hs d c, c i dcmiffae, committetur aequilibrium liorae infra&flc> quod erat 
deraonftrandura. Siicaque perpendicularcs c* b pun&ofufpcnfionisa&ae 
in lineas direflioojs iara expiicaxas, «occntux hracbialvfcr/e, » vcrum eft in 
libra infra&a non minujquam to re&a,>*/ifi»i fondtrtju >/«/?<*» tjfchdchU. 

VIII. Tria hic gcncra librarum xiiftinguiavusi ptutimum diuerfa , 
quamuis eadcm reciprocarionis piopriecatcrpcaedita .fincj nempe libram 
rectam, infraCUm , & curuamt ; Rcctt habct brackig ; jn direftuovpofua ; 
infra&a habct rtla angulum conftfituencta ; curuarhabct circuli atcus pro 
brachiis. OifTerunt aucemmaxime diuerfitateJinearumdircctionis: nam 
in re&aomnes funt parallclx intcr fe;in infr*&«,omnc$vnius ponderis 
partcs fuos cxcrcenc nutusper paraiielasaorxfcfcj&omnqMUeriusxquS 
prcinenitisjcjcjoppoifi^ f>ccparaUelas quoquc tncc* foquamuis^atallclx 
ponderis vnius cum pacalldlis alcerius anguUmconfticuam;«' r At,veio in 
ltbracbrua : omncs:vtnnqtre direc%tonis linex ( qux jnnjumcrx neceft"ari6 
funt ) vergunt ad vnum & idcm pun&um. Hac.4 pprr&Jlbrfcfctjjruapropius 
accedit>vc patet »ad proprietatcs graUium folidorum prout,ca dc faclo 
(ufpcdduncar k macronarus< Iftam <vxto lam cnucleatam ^cxplicattonem 
ttiumrlraranim debcmus dubicationi qu* crnerfi«,o(^tus toUcndac cau- 
fanexfcflalriafuit. Vnum hic prxtcriri norf dcbet J<b*an> videljcct infra- 
<5Ura iMcrfcrnn^cjcplrcacamnon conftare uifiduobus bracbtffs>fiue dua- 
bus dirc&inni» hocisj. poftc tamen incclligilibcara , quxconftcc longc 
plurimis. Vt fi (fi£. 311«) arcuiah bcintclligascircumfcribifiguramre^ 
Itilineam dcccm |atcrnm«ia^gr^tium^wit)hcr«un jO(puOC^iv^9* 314. #cc. 
& iO'fingula.Iaoera diifyerffarr^ 

ge» it« vt pactesLgcauitacis dHpcnfataej^finguU lasjtr4 tubesntngtuspa- 
rallcloS Tadioad udtum cmitfo. SL iftajlaceraafltcltigaOtn* &mo ncxu 
colligari , fiatqiic compoticx lraeae uitjpcafio cx b* & ponatu* fuftincrc cx 
folis punctis 6, d gcauia colligaca iv-21 3.4. 5.0*. 7. 8<e» punfto autcmd 
grauia 9.10. coonexa inter fe^&rfoiuca ab ahor.um.06lo ncxu,xquiltbrium 
corhmitcctur^^rrct rcrd plurittum, quifquis^putaric rationcm &< virtu- 
ccm^prcmen<liuxit»s^Ubrie}imo;c^e.orucrfiu^mam a>rationei& v.trtute qua 
premcret cadcm gr auitas ctilpCn(a«csa arcum a kc iuxga lcgcs Jibrx cur- 
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u* •, aliud enim eft grauia difpenfacaeflc rtrol>iqueeadci»,UIutl(ptrImeC 
do , paribufque viribus prcmere fuas libras. Vndc liquet iuxta noftram 
methodum atfignati rationem pondcrum vtrinque pendentium in libra 
iofra£ra ,Ctiam quandopiura quam duo habct lattra, quoticsfnem|>c ca 
funt «qUalia, cirtttmfcripta teUnfcriptacirculo - qomprqhcmiuntar aii* ; 
tem eo numerOabc*qui feceeur btfarlam Uvb j & itaioe,^ vtdimidium 
numeri e c fit atqttale nomeco b L \ ■ ! 11 ? f> r \ ? : , .' . >h • - - i •. ? 

IX. Refpondemus nunc tandem adillud quod n. 7. obieclttm fuerac;. 
propoficioncm Merfenrtianam nvhil procfus obftare Vcriiati noftrac pro- 
pofitionis* a^rt tmm <dc ttbta irtfo*6Uj nos vero dfe rtorua , id eft , dc ea 
cnius p^artcs t^moo^i^raues id cenMum commttnc vcrgunt inoumeris 
lineis direclioirisy ~* ' ' r l-- ' ' • ■nuim^ nr^ i t o j; />;S 

X. Scd ecce inomnl gc«erc libraroftcnditar grauefufpehfuafini" ad 
graue fufpenlum i»d,illique «quipondcram.clfe vt eft (#15. Ji2.>rccta d i 
ad fq , vel vt finusarcus b d ad fihum arcas f b Quomaro cnim ccntcum 
grauitatis deeem 6muij>¥am>raeft in re&a b i ; & quooiara partulm JdUa- 
rom ex f &.d(^fpWfat4im^cMra^grauit«rs r funt inr^dw £ i^tfi ;jidcm vc- 
ro martet stcjuttibtium irtjquocunqtte puricto radiocum f i»id colrocentur 
elufmodi centr a 5 «rgo fi4iecencur*n U <f,iungaturqwe.rciaa fd occutrcns 
rcc"t* b i in o i cum ccnwum grauieatis duoram firaul graumm f , d-fit in 
rccta f d tottrtectente corum grauitacis centra^&cura fic etiam inrcctabi, 
ipfum ecit o » efgo tt od-recia of*iti m^rungulit fimilibus o d i, o fq 
funt homol<>g* lateti di, f q .-ergp vc.d i recVad f<qjtita eft pondus f ad 
pbndusd^Demdftftratioveto.eft eademio aliis cafibus. ti-nl-f.nc 

X I. Refpondemus prim6 vlm argumenti retorqueripoffe in aducrfa- 
rium. Quoniamcnim «quilibrium pcrindc committctur fi grauequodin 
d collocatum ftrit, ponatur in B s id ita fiac&efto B ccutrum grauitatis, 
juhgatUrqUe re&a f B otcorrens rcofcc biinlp • punflura igicurpeft tcn- 
trum grattit frf is magrtitttdinis corripoficz eadUobus grauibus f , B : crgo 
vr recfap-1* adp f', vel VcB iad f qy itacft graue f ad d , vcl ad B : ied vt 
idem graut f ad d vel ad B , ita etiam oftcndimus cffc rcdam d i ad can«. 
dem f q : ergO d i j B i funt xqualcs rcc^x, totum & pats, quod eft abfur- 
chim. Obictra igitur tatiopcccat in^liqocs j 

• J -XIL Rrfpdhdemus^cundd illam pcrpecuo paralojgismo laborare, 
dum ea qtitt Airtt Mbr* planaf arttibuit carua. In hbrar ptadz principiis 
omnismagrtiwdo habec eentrum gtauicati^tialibrf curu«gcnerenuU 
lam fcio prartcr fpha5ricam,quar cxcra grauium commtmecentrum pofita 
pendere poffit er vno puno^o indiffercnter in quocunque ficuyqupd umen 
dcfinitio centri grauitatis requiric : efto quarlibct habcat centrum graui- 
ratis dpntndtnt proximA, pun&um videlicet quod in ccntro grauium comu- 
ni ftatutum , verc fungirur muncre oentri grauitatrs cmtmagnitudini 
&h**ofik* itlamad quemcuftquc fitum.-Prxterea quod reo)a conncdcns 

centr4 *t**i*M** < 1« ^ tti ***** U< wr ) d^iorum gr»w>m m hoc gcnerc 
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librr curuas,itaa totius centro 4ptitudin4li diuidatur, vt ficut fufpcnfa 
pondera ita fint victffim portiones ipfius re&ae,eft propriecas librae reclar, 
quac curuae conccdi non debec, nifi poftquam fucric demonftraca : gratis 
igicur conclu&itut *t o d refa 4d of,it4 ejfe pondmf^dpondmd, quamuis da- 
remus pun&um o eflie illud dptitudwtle cencrum. 

XIII. Refpondemus igicur vlcimo nihil Geometricc contra nos de- 
monftrari vi rationum n. io. oppofitarum ; cum in illis plurima affuman- 
tur concraleges Geomecricac demonftracionis. Occafionc illius paralo- 
gifmi , quo quar func librar rc&x craducuncur ad curuam ,-moneo fimile 
petcacum commiffum iri ab eo qui grauicatis vniufmodi difpcnfacar pcr 
totum arcum ab c ( F<£. 113. ) fiue decem illorum fimul grauium cencrum 
quod fupra vocauimus *f>titudin*le pucarcc inueniri debcre mechodo,quam 
in vigefima prima-quinci libri pracfcripfimus, & quaeuincicur iftud gene- 
ralc & rocude expreflum, >/ 4rcm dfe auicun^femiperipberi^ circuUrinon maior 
fe hahtt *d fubtenftm 4 e t iu efi r^dimfi 4d retttm ir , 4U4gr4uit4t$t centrum arcuf 
4fe difitt 4 centro i. Illa enim methodus fundatur in librar planar principiis, 
in qua omncs parcium nucus fiunc per parallelas : ac in ifta curua flunc per 
rcclas conuenicnccs in idcm cencrum i. Praererire nonpoflum ifta quac 
hoc in loco aducrfus noftra affcrca objiciuncur, non cohaerere fccum : fi 
cnim ad aequilibrij racioncm neccfle forec vc pondera vcrinque fufpenfa 
( Fig. 113.) prcmcrcnc punutum b,vc obie&orum primo contenditur jnon 
poflec hbra f b d compa&a ex reclis f b, b d ita pend£re ex b, vt immota 
fuftincret graue vnum cx f pcndens per lineam dire&ionis fi, altcrum ve- 
ro ex d per lincam dire&ionis d i ; nam grauc in d poHtum non premcret 
pun&um b. Atqui ex hac quae objicitur Merfenni propofitione id fieri 
poteft. fi graue in f collocatum, fucrit ad graue in d pofitum , ficut eft b i 
finus anguli b i d, ad f q finum anguli b i f. 

XIV. Rcftat vnum quod quarri pofle vidco,vtrum fi graue difperfum 
collocaretur totum in r, ita vt per vnicam dire&ionis lineam ri.omnes 
eius partes vergerent ad i ; perinde prcmeret pun&um f verfus i.Rcfpon- 
demus fi poftulatum illud feruetur in curui libra, idem gr4ue per tandtm di- 
refrionit linetmf i pariter trahere punttum h ~>erfm i, fiue colloceturin h,fiue ah eo 
pendc^t per Wntnmfr , pxrttm rtdij fi ; diccndum effc magis premendum cfle 
pun&um b per totam grauitatem colle&am in r, quam per difperfam in 
1. 2. 3.4. 5. 6. 7.8. parcibus: ratio eft quia fi ponerctur tota in r , fingulae 
partcs premerent pun&um b dirc£6 verfus i ; at verd quando funt dif- 
pcrfar premunt oblique* , ac proinde miotis potenter, vt fupra oftcndimus 
n. 5. Quod fi quis nolret dare illud aflumptum, malletque aflcrere grauc 
idcm in hac libri minus premcre pun&um f in minori a centro i diftantia, 
quam in maiore , poflcc rcfpondcre aliter.mihi camenlonge verifimilius 
eft rccinendum cfle illud poftulatum :Eo autem retcnto fi diametro b i 
dcfcribatur circulus byiz,&cx arcu hbdpcr lineas dire&ionis ad i 
porre&as transferatur ex arcu h b d fufpcnfa grauitas in arcum by i2,idein 
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confequetur effc&us Ubrae curuae byiz fufpenfae exb; cruhtque vt 
brachia huius curuae , ica rcctproce fufpenfa. Clarius autera hoc pofico 
dicctur, quaecunque fic curua b i y z cui grauicas arcus h b d iam dicta ra- 
tione apcccur,vc func anguli qui ad i confticuuncur,ita reciproce* e(Te pon-.' 
dera ; quem loquendi modum iam fub finem duodecimar fcptimi libri 
indicauimus. Praeterea manente by i z circulo,cfto b z quadrans ciufmo- 
dj pcripheriae , & b y vncia eiufdem periphcriae tpcius ; ex y , z ducancuc 
rcCtae y b , z b , fiacque libra infra&a y b z , fuftirrcns ex y, z grauia com. 
micccncia aequilibrium per lineas dire&ionis y i, z i. Pondus igicur y crit 
ad pondus z per dembnftraca n. 7. vc re6U b z ad by ; hoc eft> vc diame- 
ter quadraci ad Iacus eiufdem. Ac fi arcui f z arqualis abfcindacur z c, & - 
cx arcu b y i refccccur b y x aequalis ipfi b z carcus x b s ad arcum f z c eric 
jn hoc cafu vc cernarius ad vnicacem , vel vc 180. gradus peripheriae cir- 
culi b x i z, ad 60. gradus ; hoc eft, vt arcus b z ad b y. Ex principiis igi- 
turlibrae curuae fi pcr arcum xbt difpenfccur xqualege grauitasxbz 
cendens ad i per lineas dire&ionis ex i emilfas ad quodlibet pcriphcriz x 
b t pun&um ; libra x b z dq b fufpcnfa , & arcubus x y s, f z c ex y, z pen- 
dencibus, acque vc iacent mancntibus , committetur aequilibrium;ergo in 
hoc genere hbrx , graue x y s pendens ex y ad graue f z t pendens ex z fe 
habet vt ternarius ad vnitatem ; in alio autem genere infra£tar , graue ex 
y pendens ad pcdens ex z,fe habet vt diameter quadrati ad latus eiufdem. 
Si igitur pondus librae iftius infradae difpenfetur per arcuro x b s, pondus 
vcro pendens cx z,pcr arcum f z t ; libra non mancbit in aequilibrio ; fcd 
inclinatio fict ad partes z : crgo ex ifta difpenfandi ratione magis debili- 
tatur pondus infradbe librae ex y pcndulum, quam pondus cx z. In dupli- 
ci grauitate ita difpenfata per arcus x y s, f z t confiderari & diftingui de- 
bet primo ipfa in fe grauitas feorfum fpeclata,fecund6 ipfius vircs vtprc- 
mat illa quidem pun&um y ad i ; ifta pun&um z ad idem i j grauitates in 
fe fpeclatae funt vt ternarius ad vnitatem ; vires premendi iam di<5tae,func 
vc diameter quadraci ad lacus ciufdem ; quod diligencer notari oporccc, 
vc nacura librae penicus infpiciacur, & ica viccncur millc fophifmaca. Prae- 
tcrea hoc monco , fi arcui c s abfcindacur x *■ aequalis ; quarauis fi graue x 
<* pendcrcc cx librae curuae x bc pun&o \ bifariam fecance arcum x»-, 
aequipondcra/fcc magnitudini fzt ex z pendenti ; poftquam tamen non 
«mplius pendct ex a, fcd ex y , non aequiponderat illi # licct non mutet fi- 
cum ; eiufquc vires ex fola rautatione pun&i fufpenfionis iramutantur:fcd 
hoc quoquc rerum efie comperies in libra Archimedca,fi pofueris lincam 
x b t efle rc&am, & fiat libra pendens cx b, manefftquc pariter diuifa. 

XV. Ad ampliorem librae Archimcdeae explicationem aduertimus in 
poftulato illo,f*i» brdthU ytrin^ue fucrint ^UdlU ( Fig. xoo. ) c d , 4 c, e>- *p- 
fenfe mdgnitudxnes *quc ftdues \jidd cdrum dU'rutr*m b dlittdgrdue ddiicUtur t i»~ 
tluuri lilrsm dd fdrtcs ddtefli ponderis , iftara inclinacioncm ita intelligi a no- 
bis, vt linca dirc&ionis b h mancat cadcm , & ii\ ilia etiam maneat grauc 
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appeofum ; vnde fit vt cum I ib> .» ani a b inclinatum fuerit in a i> fi 

cx a i auferatur a g pfi ab *q ; 1 enfio progreffu temporismutata 

fucrit a pun&o g ad i,ita vt gra .c i 1 ilo fitu, iaccat in librx a g pun&o 
i. Hic rem concipicndi modus -r fimplicior , minufque obnoxius 
errori,& paralogifmis; quiin fi c< Jiciperemus eiufdem grauis lineam 
dire&ionis fieri viciniorcm perptnd.culo ex a demifTo ; quod tamen in 
vulgaribus mcrcatorum bilancibus vfu quotidiano eucnit. Cauendum 
vcro imprimis cenfeo nc quis ita libram flngat, vt cx fc inepta fit ad incli- 
0 nationem, accedentc vel minimo graui : fi quis verbi gratia poneret li- 
bram c b fufpendi ex a immobili ; gr*uia vero vtrinque xqualia cx bra- 
chiorum c a , a b xqualium extremis pendSre , nec poffe diuelli a pun&is 
c , b, lincafquc dire&ionis c d , b h cffc quoquc immobiles; in hac hypo- 
thcfi c a b non eflct vertibilis circa a, quocunque aduentu ponderis 5 quia 
videlicet quxcunque alia librar inclinatx portio a i cft maior portione a g 
vel ab : harc igitur conftru&io librar cft incptifuma. Porrd hxc ipfa cau- 
s4o cft adhibenda in libra curua ; fi quis cnim velit arcum ( fig. 113. ) f b 
n fufpcndi ex b ; & ex f , n pendcre grauia ad xquilibr ium apta 5 velit ta- 
men in inclinatione librai , pun&um b hxrere immobile , & bfachij b f 
pundum f colligatum manerc cum graui f,& graue f quamdiumouetur, 
perfifterc in linca direflioms f i j conftruit libram indcclinabilem , & mi- 
nimc libram. Sicuti igitur in fuperiore cafu aliud & aliudlibrar punclum 
refpondet linear direclionis, ita in ifto : hocque tantum eft difcriminis» 
quod in libra rcdta pun&um illud hbrx vfque & vfque remotius euadit 
a pun&o vnde fufpenditur libra ; at in curua poteft cflc propinquius. Sed 
cafum librar ex aduentu grauis cortfequi debere fatis eft ad vcritatem de- 
monftrationum iforrhopicarum , quomodocunque tandem i Phyfico <de- 
finiatur modus ille cadcntis brachij ; dummodo libra ita conftruatur , vt 
nihil impediat proximam cius difpofitioncm ad cadendum ex acccfuone 
velminimi grauis. 

XVI. Atque ex his omnibus fatis liquet a mcthodo Archimcdeamc 
nsn dcflexiflfe , nifi certe* ille deflexus percipi nequeat nifi lyncea mcntis 
acic, quod aliis inquircndum relinquo, paratus interitu doceri;cxperien- 
tia cnim frequcntc didici hominem me cfTe,etiam vbi non nifi demonftra- 
tionibus agere mihi videor. Hoc autem quod n. 3. fcripfi, hic iterum mi- 
hi defcribendum eflfe cenfeo, in propofitionibus librx curux, quam libro 
fcptimo tradaui , mc non agere nifi de magnitudinc difperfa, & tendentc 
irtnumert* Liners dire&ionis adcentrum commune grauium ; quamuisilli 
non aftigncm nifi vnum pun<Scum vnde pendeat per iineam dirc&ionis il- 
lam vidclicet in qua cft pun&um & quo vno maghitudo illa difpcrfa fi pcn- 
dcrct , quicfccrct immota. Si quid vero lc&ori fort£ occurret ibi , quod 
cuin iam explicacis non ita apte 4 cohxrcrc vidcatur ; huc reduci debet,vei 
certi iuxta hoc rcformari. 

X-YiJailn fcptini libri iam laudati propofcionis quadragefimx co- 
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rollario fecundo oftendi aliamethodo reciprocac librac legem;illa tamen 
mcthodus aflumit (fi£. 103.) potTibtle effe graueg,quod paribus qui- 
bufltbet tcmporibus pcr arcum budfpontc fua latum intcrualla vfquc 
dccurrat xqualia illis quac percurrcrit magnitudo c pcr fe mota. Iftud 
cum non demonftretur ita cffc, Archimedeam demonftrationem illi fcm- 
per antetuli,quod in eiufdem propofitionis coroltario tertio fatis indico. 
Principium autem illud e(fe verum in libra re&apatet cx dcmonftratio- 
nc legis illius reciprocac Archimedea ; eflc autem falfum in libra curuS, 
liquet cx dcmonftratis noftris. Quarauis autem pondcra in curuac libras 
arcu,fi acftimentur fccundum vircs premcndi quas habent,nonfint viciflini 
vt brachia, fcd vt finus arcuum cx n. 14. id fatis cft ad.hoc vt certum fit in 
libras curuac cafu, non poftc dari pondus g, quod paribus temporis parti- 
bus, fpatij partes percurrat pares illis quas decurrit pondus c. 

XVIII. Antca quam dimittamus libram proponimus caufam quac 
nunc nobis occurrit, cur Ariftotcles pronuntiarit phalangem effc vc&em „ 
inuerfum ; illara, inquam , quaexigui appendiculi ope magna onera fuf- 
pendebantur in maccllo , ficjiti narratum cxtat prop. 42. libri poftrcmi. 
Ponc ( Fi£. 104. ) phalangcm b a fufpendi ex f,& carncm h in lancc c prac- 
grauem eleuare appendiculum a; hoc enim exigit lcx cmptionis & vcn- 
ditionis quac fit pcr libram : crgo dura carnes appcnfx dcprimentur ele- 
uabitur furfum verfus phalangis ba pars longior fa: proindecum vc- 
dcm imitetur virga a b, & hypomochiij vice fit f ; longior phalangis pars 

f a rcpracfcntabit portioncm illara vcclis cui adraouctur virtus vc&iarij : 
cum crgo.portio illalongidr furfum attollatur in magna carnium copia 
pct phalangem diuendenda , & cum in ve&e inuerfo cadem pars furfuro 
pelUtuir: a ve&iario patct ratio vcrifimilis cur phalangem omnem dixeric 
Ariftotclcs quodammodo ( vt ititerprctor.) cfTc teftem imterfum. 

XIX. Expctientiffimus Merfennus , quem nunc prac manibus habeo , 
docct me vnum de reciproco motac librac itu & reditu , quod hic rcferre 
debeaw- lugttm (/inquit cap. 13. Rcflcx.) biUncis, tuim pdrs ytrdqtte bes pedis, 
e'lme4'bort^fitittlidtyrrfHm.y 6orvf> dxmidia ">ihr*tnr ; its >* qutlibtt \\br*tio durtt 
dutftcuttd* ipdulo dmpliks. fciuhts, cxpecimcnci caufa , alla effcdebcpab ea 
quarrr pro.GmiH etfc&urin :libva-Archiaiedea demronftrau-rmus curalorda- 
noiprop.54. libri»yltimit Oftendimus enim in.prop. $5. eiufmodi caufam 
cetfare in libriL cuius >Td,\ fuht ad ccntrum grauium , ac confequenter in 
illoj quae allaMicxporuiienuiffnbjicifcujJ.: Caitfa itaque aliunde peti debcc 
£ Jric rito. Phyficounarhtmatico > <w y cx eo. qiiod; oottas illias machinulx ex 
1 an oc 1 rrct a q u e y 'iu go* 9c fymtxitA is ciolmp a 6br >c eucr um grsuitaxis fuerit [tu 
frupuft&anq cui^ 

abt ex erufmodtniatcri&^alfr^ cciangulum ifofctles vertice fufpendas,ica vc 
Uafis- conne&ens Utera atqnalra atqimUftec horircmti; deindc vcrobafim 
abhorizoncalifitu dimoueas , finafquc triangulum fuo nutu fefomouere# 
vibrationcs hinc mde dcm&rjec nonpaucax,do quilww«pnmUUlcbhtem : 
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platiooe digrva agcujr^te* annptauit idem Mcrfcniiu^lib. Reflcx^cap. 
cap. ip. ? bi tandcWpagt. It8.-ingcnui fi^Ktarnk&um^fifuntftndnium fuod 
exdBe ^elfecundd ,>W foodlihot+Und temfm djUdre foftitfuk Mlrdtionikm , cnm 
fint itujUdds . . . ♦ nudn^udm temfufculd Ytbrdtiunculit iHit exflicdtd tdm fdrum in- 
ttrft difcrefent , >i in frdxifro iifdem fumi foftint. Dc hoc vcr6 funtftndulo, vcl 
vt alij appellant, ferfeniicuU agit Izpias ee libro , vt cap* o.io. n. cVpag. 
17. Plurima ctiam obferuata lcges in eodem Rcflejcjonum librbdegra- 
uium cafu accelerato cap. p. 15. 10"*. & vitimo pag. oj.. Pagina vcro 155. fa- 
tetur nulla demonftratione euinci Galilaci ca de* rc fcfttCntiam ; uutmddmo- 
duntf inquic, nt quc rdtiones fiM hd&tnm dltdtd funt iugrntidm \triufout motus ttr- 
rty nuu^u<tm dtmonftunt , >r opttmt dnnotduit Ariftdrcki Commcntdtor* Is cft D. 
Roberuallius,cuius haec funt vcrba in dcdicacoria libri cpiftoll yncciUud 
conftut quidtm dn tx tribm Autorum ifformto cehbtmmorum diutrfls fifttmdtx, dli- 
<juod ytrum ftt, dfftnuinum Mundifyfttmd : forftn ttidm omnid trid fdlfd funt , c> 
\ctum ignordtur* Non tamen puto eum velie addubitari an ea timul faifa 
finc , quatenus hinc affirmant teilurem imrnotam ftarc > inde concendunc 
non ftare ; vcrumque enim horum faifum fimut eflfe ncquic ; fed illud fal- 
fum eiTe conftat quod Galiiarus Romfc conceptis vexbis» rcUtis a Riccio- 
lo tom. 2. pag. ^pp. publicc abiuraUit anno io*4}Vdie 32. Ionij. Ytiltigi- 
tur dicere cum in fingulis fyftemacis mulcc aftruanttfr concIafionciVntil- 
kim forcalTe clTccuius omnet atferciones fintverar. Redco ad tugbrura 
Hbrae yibrdtionts yc\ recifrocdtioncs , vel vc atij ioqui maiunt ofiilldtionts illas ; 
vt addara neque hoc expertraentum conferre quicquam mihi videri ad 
cxplicandam librae Viilalpandi cleuationem iMam quam in propofitione 
37, -dedimas Sauotio : nara harc faitTet caufa eleuatronis * ftatim vifa 
fuifiec libra deprimi in oppofitam partcm , idcjue obfertrttfent omnes qua 
aderant>nec Villalpandus ipfc narrare oraifi(Tct. Cxterurn quamuts libra, 
qua vcimur in praxi,non fit reipfa Archimedea ; attamcn pro Archimcdei 
fumicur abfque vilo fenfilis crroris pemculo, ob fbmmaa centro ad quod 
lincac dirc&ionis vcrgunc diftantf am* Yrtde fic vttenfuum iudtcio paral- 
klar arftimcntur ♦ quod tam motiuetamWio corttttttrio fettffldo vtgefimae 
pririMrvtaWi/lifet*, . : . u-.*. :. . . ,1 *. 
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APPENDIX SECVNDA. 

In cuius priore parte potiflimum inuenitur re&a aequalis 
pcrimetro tam fpfrali qu4m parabolicx, ex data hyper- 
bolx quadratura. In pofteriore proponitur imprimis 
quadratura Nicomedex conchoidcos cx data hyper- 
bolx & circuli quadratura : itemfigurae cuiufcunque 
fuper quauis curua inclinata^genitseque ex ere&a data. 

• • • 

| VOD olim fecit Conon iUe apud Artbimedem Uuddttfsimm , tum aliquot 
reconditd tunc Geometrid theorematum a fe primum repertorum nudam 
propofttiontm dd Amitot priudtim mifit demonflrdttone pencs fe preftk > 
•fortdjfe quU ( quod fepe euenit ) i\Um e mentu arcano in dduerfkrU non- 
dum trdnjtulerdt : hot ipfum dlter fetnli noftri Conon D» de fermdt cum fiepe altas, 
tum nuperrime de argumento fumme drduo praftitit. foftremat ego iftat Propofitiones, 
quonUm mirtfite iUuJhrant ed qua de quadratncibm tnguUribm in quinto, Cr- de fpi- 
ralibm linek in fexto libro fcripfi , huit operi dttexere ( quod fingulari eim modeftU 
inopinatum profeilo actidtt ) non dubito ifieri enim nequit auin iis infrt&is , quilibtt 
diim meis aufis fduedt t &~de publica hdc dd Geometrica inuenta acctfiione non fum- 
woperegdudedt. lfta Ji pro meis euulgdfe decreuijfem ; vir auidtm modeftifiimus > qui 
non fobi fed Geomctria fdmdm qudrit s aquifiimo rem tulijfct animo: idtameualienijfi- 
mum d me femferfuit , nef exiftmo ceometrd grauius quicquam obutipojfe , quam 
muod alitut exprobari dliqudndo audiui, totus nos es tuus, totus cs alienus ; & 
hac ipfa ratione qua Geomctra es > > 

Caluus cum fueris, cris comacus. 
JJunc autam Umdiu tjfe morem >iro cUrifi. >t fna per Amicorum manut Geometriea 
tseite fpdrtdtyluculcntcrteftdtur J^_.P. M.trfenn.prop.A/j^Hjdr.pag ip^.caceOiMifflMr» 
varios illos «fc* W*jav j de maximis', & minimis de tangentibus ; de locis 
planis ; iblidis ; & ad fphzram ; quos clarifl. Senacor Tolofanus D.Fcr- 
matius huc ad nos mifu. flura alU eins inuenta commemordt in prdfat. ad Me- 
chanica n. 4. in BaUiftitis pag.yjAn Analyfo pag. 385, fftnc faBum eft "V t in ore 
fummorum etiam in ItalU Gtometrarum Torrietllij *?* Cdualeru jemper fuerit, quod. 
teftatur doftifimm tullialdus in frdfatione Opufculi dc Porifmatibus. Cdteritm 
non res tantum x fid ">erbd etUm tpfa funt iutegerrimi sendtorit ; quibus omnihus de 
meo adqcio tn pofteriore parte innumera* curuilinearum figuramm , in quibus tfi Ntco- 
mtdca conchoidas^quadraturas : qud omniafo >era effe comprobdbuntur,cx tota) ifta dp- 
pendite confirmdbitur illud , quod quidam dixit ; hac tcmpcftacc in Geomecricis, 
inuencum & fupcratum foelicitcr euTe Bona; fpci promontrium illud, vndc 
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expedica exiftac naulgacio, ad inacctfas ance cccragonlfmorum prxfercim 
rcgiones. * '. :.' 

PARSPRIOR. 

> * * • 

I. Sic ( ftg. 10$. ) parabole b a d , cuius axis a c » applicaca b c , re&um 
lacus a tr: quxritur racio curux a b ad rc&am b c. 

Efto hyperbola m 1 o , cuius ccncrum g , cranfuerfdm latus fl xquale 
rcdbc a c, quac eft re&um dacx parabolx lacus.- axis hyperbolae fic ln , rc- 
6lum ver6 iilius lacus fic xquale laceri cranfuerfo» vc dcmpe re&angulum 
quoduis f n 1 fic xquale quadraco applicacx m n. Ad punctum g excicetur 
perpendicularis gh xqualis re&x bc in parabola. Dcindc du&is re&is 
h m , & 1 i, ipfis g n & g h paralleiis , per pun&um m in quo re&a h m oc^ 
curric hypcrbolx ducacur applicaca m n. 

Aio quadrilacerum m h g 1, cuius cria latera func rc&x m h, h g , gl , 
quarcum vero lacus curua hyperbolx m 1 , elTc ad re&angulum i g,vc cur- 
ua parabolica a b eft ad reccam b c. 

II. Datafit (ff^.105.) parabolc b ad,cuius axis a c»applicata b c,re£tum 
latus ae. Circa applicacam bc voluatur fpacium parabolicum bac. 
Quxritur dimcnfio fuperficici curux illius folidi. 

Exponatur hyperbole m h, cuius axis h i, cranfuerfum latus h f aequale 
quartx parti lateris rc&i paraboles, fiue rc&jc a e ; re&um vcro ilUus hy- 
perbolx latus fit xquale tranfuerfo, vt nempe re&angulum quoduis f i h 
fit arqualc quadraco applicatx im. Fiat re&a hi xqualis rc6cx a c axipa- 
raboles , & ducacur applicaca i m. A rc&angulo fub c a in curuam para- 
bolicam b a , auferacur fpacium hyperbolicum i m h ; reliquum quadre- 
tur. Diagonia illius quadrati erit radius circuli. fuperficici curux folidi 
quod fit a rotatione fparij a b c, circa applicacam b c. 

III. Sic fcmiparabola quxuis ac (fi£. 107. ) cuius Ycrtex a, axis ab. 
Ab ea curua formentur aliar curuac infinicx, vc a f, a c, a d &c. Ica aucem 
formancur, in curua a f applicaca b f cft arqualis curux parabolicx c a ; & 
fumpto fimilicer quouis punclo n, a quo ducatur applicatan p, applicata 
np cft etiam acqualis curuar parabolicx ao. Incuruaca applicataeb 
acquacur curux fecundi gradus f a, & illius applicaca q n xquacur porcio- 
ni fecundi gradus,pa. Icem in curua a d applicata b d xquatur curux 
tercij gradus e a ; applicata vcr6 n r, portioni ciufdcm curux tCrcij gra- 
dus q a , & fic in infinitum. 

Aio omnes huiufrnodi in infiniturn curuas rationem habere datam ad 
parabolas primarias, hoc cft, fimplices : enuntiari quippe poteft generale 
theorema hoc pa&o. Continuetur parabole primaria ac in infinitum per 
pun&a v. g. m, 1, k, & illius axis fimiliter ad pun&a quotlibet g» h,i pro- 
ducatur i fiant rc&ac b g , g h, h i fingulx xquales axi a b» & ducantur ap- 
plicatae g ro, hl, i k. Curua parabolica am cft ad curuam fecundi gradus 
af » vc applicaca g m ad applicatamb c. Curua paiabolica a 1 eft ad cur- 



Digitized by LiOOQle 



uam wttij.grados.aevr* r«2*h I *d bjcrcaam* GiKiia patabolica ak*ft 
ad curuam quarci gradus a d, vc applicaca k i ad rc&am b c, & fic in infi- 
mtum. ■ - « 1 >• /-. f . 

Si vetd incclligancur a m g , a f b circa appticatas g m , b f rocari, fu- 
perficics curua cx rocatione fpacij amg circa rc&am g m, cric ad fupcr- 
ficiem ex rotatione fpacijaf b circa rc6iamrbf, vccubus rcctx g m>ad cu- 
bum rc&ar bc. Stmtliter fnperficics curua cx rocacione fpacij alh circa 
h 1 cric ad fuperficiem cutuam ex iroraciattc ipatij a c b circa tc&am b c, 
vc cubus te&arh lad cubum rc&ae b c ; & fic in infinicum. 

IV Elio figuta fcmicycloidcs ba (*£.io8.iop.;) a qua fotmctur alia 
ourua d a ca condicione vc applicacae b c , c d ; f o , co. finc tncer fe fcmper 
in eadern ratione data. Dcmonftrarunt Gcornctrae femicycloidera ba 
c(fe duplam rcclae a c , quae cft diamecer circuli cycloidem produccntis. 
Quaeritur relatro curuarum a d ad alias lineas aut curuas, aut rc&as. 

Ita autem generalicer definimus fi hae nouae curux finc intra cycloi- 
dem & diaraccrum circuli gencrantis, vt contingit in figura 107. omnes 
hae curuae ad,earumq, portioncs crunt aequalcs curuis parabolicis. Quod 
fi nouae cutuae ftnt extcriorcs cycloidi , vc in figura 108. omnes hac curuac 
a d , earumq; porcioncs dacam habcbunc rationcm ad fummam rccfcarum 
& circumfercntiarum circularium, 

Enunciari poteft in figura 108. gencralis propoficio hoc paclo. Fiac vt 
dirfcrencia quadracorum b c & c d ad quadracum c d,ica quadrupla rc6tae 
ac ad rc&amam. Ec pcr puniSum a canquam vercicem defcribatur pa- 
rabole cuius re&um latus fit am,& axis a c ; occurrat aucem parabole rc- 
davbdc productae in pun&o g ; redtx vexo fco in pun&o h.Ratiocutuae 
a g pat abolicac ad curuam a d eric daca , eadem nernpe potcftate quae cft 
quadrati bc ad diftercntiam quadratorum b c, c d. Eadcm vcro erit ratio 
porttonum a h , & a e. Ratio vero fuperficicrum curuarum quae oriuntur 
ex rotatione fpacij a c g circa applicacam c g , & cx rocacione fpacij a d c 
circa re&am d c, eadem eft quae curuarum a g, & a d. Similiter in portio- 
nibus a o h, a e o, circa rc&as o h, & o c rocacis. 

In figura aucem iop. in qua curua a d cft cxceriot cycloidi a b j fiac vt 
differencia quadracorum c b, c d ad quadracum c d, ica rc&a a c ad c m , 
re&ae ac in dire&um pofitam. Super re&a am defcribacur femicirculus, 
qucm re&ae d bc , c f o fecenc in punftis g& h. Racio curuac adfummam 
curuae circularis a g & redae g c dabitur. Ericnempe vt quadracum b c 
a-d differcntiam quadracotum dc, cb, ica poceftace fumma lineae circula- 
rts a g, & rc&ae g c » ad curuam a d ; & fimilicer fumma lineae circularis a 
h & re&ar h o in eadem eric racione ad curuam a e. 

V. Sic infigura 110. parabole ac, cuius vercex a,axisab, applicaca c 
b. A curua parabolica ca deriuentur aliae in infinitum curux c d, c c/cf, 
fimili qua in figuri 107. vft fumaimethodo;nrfi o,uod in hoc ecfminum 
applicatx feroamusy in illa vcro 'terininum» axis cundcm fcmper veti. 

nemus, 
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nemus. Ducatur nempe g h i om axi « b parallela ; ea erit natura curua- 
rum huius fpeciei,vt rc&a b d quac fecat in d curuam c i d fecundi gradus, 
fit arqualis curuac parabolica: d c : recla item g i fit acqualis ch portioni 
paraboiicae:rc&a autem b e qusc fecat curuam tertij gradus c o c fit arqua. 
lis curuae dic fecundi gradus ; &ficdc cssteris ininfinitum, earumque 
portionibus. 

Aio omnes huiufmodi curuas c d, e c, f c in infinitum, aequales eflc cur- 
uis parabolicis primariis feu fimplicibus , diuerfis tamen a parabolis qoas 
aequantur curuis iuxta methodum tcrtiae figurac gencratis. En itaque 
theorema generale. 

Exponatur parabole r p, cuius axis r q «qualis axi a b prioris parabo* 
lac ; re&um vcrd latus r u fit duplum re6ti latcris a n. Aio % parabolen r p 
ita defcriptara aequalem effe curuac c i d. Si vcrd manente axe r q aequali 
ab , re&um latus r u fiat triplum rc&i iatcris a u x tunc curua parabolica 
rp, erit acqualis curuac coc. Si vero manente femper axe rq xquali axi u 
b, re&um latus z u fiat quadruplum re&i lateris a n, tunc curua paraboli- 
ca r p.erit aequalis curuac c m f. Si autem circa rc&as a b, b d,4> e, b f ro- 
tentur fpatia acb,dcb,ecb,fcbin infinitum , dantur circuli xqualcs 
omnibus & fingulis fuperficiebus curuts folidorum indc oriundorum,ea- 
dem omnino facilitate qua in conoide parabolico ex parabolaac circa 
axem abdefcripto, circulum curuac ipfius fupcrficiei acqualem repracfen- 
tamus.-Eius ver6 conftru&ioncm non adiungercsnus, cum iam ab aliis 
inuentam audierimus ( licct eorum fcripta hac dc re ad nos non peruene- 
rint) nifi quod noitra hzc conftrudio ad methodum gcneralcm in omnU 
bus conoidibus circa axes b d, b e, b f nouarum iftatum curuarum in infi- 
nitum producendis facillimc producitur. 

V I. In figura 110. circa rcclam b d rotetur curua c d,fuperficies curua 
■ inde oriunda hoc pac^o inuenitur. Fiat ex fuperiore methodo curua pa- 

rabolica r p acqaalis curuac c i d ; circa redam r q rotetur parabola r p. 
Superficics conoidis parabolici r p q ad fuperficiem conoidis d i c b, crit 
vt applicata pq ad applicatam c b ; fi p r pacabola iuxta praecedentem 
methodum fiat acqualis curuac c o e, conoides parabolicum r p q dabir fu- 
pcrficiem curuam quac ad fuperficiem curuam conoidis e o c b erit vt ap- 
piicata p q ad applicatam c b ; & fic in infinicum. 

VII. Sit in figura xu.parabole f b ad,cuius axis e a,applicataf e.Quar- 
ritur dimenfio fuperficiei cnruac folidi quod fit a fpatio a b fe, circa axem 
a e rotato. Fiat ac acqualis quartac parti te&i lateris, & applicetur c b*. 
fiat e h acqualis a c, & applicetur g h ; quadretur c b g h,hoc autem eft fa- 
cile ex Archimcde; diagonia quadrati fpatiocbgn «qualis cft radiut 
cicculi acqualis fuperficiei curuac conoidis f ad circa axem a c. 

VIII. Videat fubtilis iile Geometra quinuper acqualitatem belicis 
& parabolac dcmonftraait, m potuerit vniuerfaiius concipi thcorcma , & 
hcliccs infinitac cum infinitis parabolis clcgantcr coroparari fcqucntis 

• Ddd 
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propofitionis bencficio generalitet, fi libuerit, cnuntiandx & excmpli- 

ricandae. 

Proponatur (f/f.m.) hclix cuiufcunquc in infinitum fpccici in figura 
38. libellt Dcttonuillani , in qua potcftas quxuis radij a b ad potcftatcm 
fimilem re»itx ac fit in rationepoteftatis cuiuflibet,ctrcumfercntix totius 
b e 8 b ad potcftatcm fimilem portionis periphericx e 8 b. Exponatur fe- 
paratim p&rabola, cuiu* fcmibafis fiuc vltima applicatarum r p arquecur 
radio a b , axis vcro a r portioni circuraferentix totius b c 8 b , cuius nu- 
mcrator xquetur cxponcnti potcftatis diamctriab, denorainator ver& 
xquctur aggrcgato exponcntium potcftatum diamctriab& circumfe- 
rentix bc8b. Ocnique potcftates applicatarum in parabola , quarum 
cxponcns xquetur aggregato exponcntium potcftatum diametriab& 
circumfercntiae b c 8 b, fint incer le vc poccftates portionum axts,quarum 
cxponens eft xquahs exponenti circumferentix b e 8 b. 

Aio helicem ita effi&am, parabolx ita conftru&x fore femper & in 
quocunque cafu aequalem. 

Exempli gratia proponatur primum hclix Archimedca & parabola 
fimplcx , & fit vt radius a b ad rec^am a c , ita circumferentia coca b c 8 b 
ad eiufdem porcionem c 8 b. Conftruacur feparaclm parabola aq p,cuius 
vlcima applicatarum fiue bafis r p fit aequalis radio a b : axis autem a r fit 
aequalis porcioni ctrcumfcrenciz b c 8 b, cuius numcracor fic xqualis ex- 
ponenti poteftatis diametri a b , qui inhoc cafu cfti. denominatur yero 
xquetur fummx exponentium poteftatum diametri 8c circumferentix, 
hoc eft binario : nam cxponens poteftatis pcriphericx in hoc cafu eft 
ctiam I. Sit itaquc a r axis xqualis dimidio circumfcrcntix hclicis confti- 
tutiux ; fit autem in parabola vt potcftas applicatx rp,cuius cxponcns 
xquetur fummx cxponentium diametri & circumferentix, hoc eft in hoc 
cafu numero 2. ad poteftatem fimilcm applicatx 5q:ita poteftas rcGtx 
ar,caius cxponens xquatur cxponenti circumfcrcntix be8bfiuci. in 
hoc cafu,ad fimilem poteftatem rerStx a 6. hoc eft,fit vt quadratum tc&x 
t p ad quadratum re&x 6 q ; ita rec^a r a ad re&am 6 a : curua parabolica 
pq a erit xqualis hclici bcd a. 

E fto iam vt quadratum a b ad quadratum a c , ita tota circumferentia 
b e 8 b ad portioncm e 8 b. Exponens poteftatis diametri a b in hoc cafu 
cfti. circumfcrentix vcro l. Parabola ita conftructur iuxca prxdiftum 
Canoncm : applicaca r p xquabicur radio ab; axis ar xquabicur bcfli vcl 
duobus crienbus circumfercncix b e 8 b , & eric vc cubus r p ad cubum 6 
q , ica re&a r a ad re&am 6 a. Huiufmodi vero parabola hclici correlacx 
xqualis eric. 

Efto dcindc vt rcda a b ad rec^am ac,ica cubus circumfcrentix b c 8 b 
ad cubum portionis c 8 b. In parabola, applicata r p xquabitur radio a b, 
axis verd a r xquabitur quadranti circumfcrcntix bc 8 b, & erit vt qua- 
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drato-quadratum r p ad quadraco-quadratum 6 q , ica cubus r a ad cu- 
bum 6 a. Hsc autem parabola huic hclici eric aequalis 

Deniquc fit in helice wc quadratum radij ab ad quadratum re&ae a c, 
ita cubus circumfercntisc befc b ad cubum portionis c 8 b. In paraboU 
huic helici correlata & acquaii, applicata r p erit aequalis ( vt fcmpcr ) ra- 
dio a b ; re&a vcro r a erit aequalis duabus quintis parcibus circumferen- 
tiae b c 8 b , & eric in parabola vt quadrato-cubus ■ applicacac r p ad qua- 
draco- cubum applicacar 6 q i ita redStae a r cubus ad cubum re&ar 6 a. 

Nec diuunUis in helicibus & parabolis cuiuflibtt fpecici ariuifiem com. 
parandis in infinicum eric mechodus. Helicis aucem fiue diminucae , fiuc 
audbc portioncs cum portion^bus.parabolz correlatae nullo ncgotio com- 
parabuntur. Vnde fcquitur "dari incra circulum infinitas numero helices 
fpccic & quantitate diucrfas. imo dancur infinitae ipfacircumfcrentiama- 
iorcs,quod incer miracula Gcomctrica poteft numerari ; nulla tamen da- 
tur quae non fic minor aggrcgato circurofcrenciae & radij , & nulla etiam 
quae non fic racho maior. 

S C H O L 1 r M. 

JJdtlenus yiri cUriflimi froffttionis oon minus arJua quam noud. Ex quibus ftr- 
fpicuum fit,quod initio diximus,ftr e<tt frdparari Ceometram ad ttntrd grauitatU in- 
uenicnid iuxta methodum quam efft gtncralcm monuimus in frafdtione quinti libri, . 
Itd fono prdfardtur >/ nihil amplius, datd ( >bi id ofusfucrit ) hyferboU quadratu- 
rajnuinire debeat dd definiendum grduitdttt tentrum in curuis linets fgurdrum ex fd- 
rabola frafcrifto illo modo gtnitdrum» Attdmen dd inueniendum femifblitL circa dxcm 
©~ circd baftm generald ; dd eorum centrd grauitatis ( quod in ifio problemdtum 
ginertmcrito ctnfttur difficillimum) reperienid , excogitdri dlifuiddnte dtbet quam 
gtnerdli iHi methodo nofira detur locus ; illud >rroI efi fummd quadratorum, o* cubo- 
rumexflicdtd in frimd ftxti libri. Cattrum ciim hdrum O dlidrum ttidm fummdrum 
fcricm in infinitum frotrdfldm hdbeamus fenes nos s foJftmus eam hic ddftribere , nift 
nefas futartmus quicquam hocce in loco dtmere >r/ dddere tamfrxcldris riri doclifii- 
mi inncntis, 

FARS POSTERIOR. 

1. In tetragonifmicis monftrauimus mcthodum inueniendi quadratu- 
ram fegmentorum cuiuflibet fc<3ionis conicx oxygoniae vel aroblygoniae 
ex dato centro grabitatis ; nec non inucnicndi cuncos ctiam hyperbolicos, 
fiue fianc 1 plano per axem cranfuerfum du&o, quod R- P. Tacqucc in lu- 
cem protulit eodem quo nos anno ; fiue, quod ille non attigit,fiant a pla- 
no pcr axcm rcdum afto. Methodum nudam hic propono,vt fcmelomnt 
dcmonilrationum prolixitate fubmotl conftet quam non fit difficilis. 
Quifquis autem ex facilitatc rei iam inucnta* , antca ipfam non fui(fe dif- 
ficilem auguratur , illc profcdo pcr ridiculum loqui mihi videtur ; cum 
tes diu quamuis, multumque quacfita conatu irrito, poftea quam repcrta 
& in mcdtum collata fuit, cuilibct obuia proftet. 

Ddd a 
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Efto ( F/g» 115. ) b d c fcmicirculus ccntro a dcfcriptus & comprehenfus 
diamctro b c,ad quam perpendiculariter cadac diameter dtai: eftoquo- 
quc ( Fig. 116. ) b c axis cranfuerfus hyperbolarum primariaril b, c,re&us 
vcr6 d m : efto deniquc (fig. 117. ) dm axis tranfuerfus hyperbolae pri- 
marias cdf; re&us bc. Diamecro b c in tcibus illis flguris edu&afic pa- 
rallcla e f ad axem m d ordinatim applicata; per e,f ducSfae finc ordinatim 
applicacae e 19 f t ad axem b c ; completa fint quadraca bamn,camo,& 
c omplcca fint parallelogramma e r m p, f r m s. In fchemate 115. dcfcripta 
fit parabola b d c , cuius' axis d a , bafis b c , in fchemace 116*. defcripca fic 
parabola b m c, cuius axis m a, bafis b c ; in fchcmace denique 117. defcri- 
pca fic parabola h d g, cuius axis d q,latus verd re&um aequec rc&am d a. 
In cribus itlis figuris perimetro parabotae iam defcripcx occurrant re&ae 
c p» f s in h, g, & iungatur recla h q g, quae ertt parallela re&ae e r f. 

Aio fi librae planae ponatur axis bc, fuftencaculum n o ; circuli vcl hy- 
perbolae fegmento e d f vt iacet manenti in fig. 115. & 117. arquipondcrans 
aptatum fuft cncaculo n o efle dimidium figurae parabolicae hd g; in figura 
autemno*. duobus fcgmentis c y b i , f uc 1 zquiponderare dimidium fi- 
gurarum parabolicarum h* bi, g^cl: & in trium figurarum qualibet, 
trcs re&as m a , a r , a q cflc proportionales. Aio praeterca cylindraceum 
alticudinis aequancis rcchm am, & bafcos aequantis dimidum itlud para» 
'boticum effc aequale cuneaco, vel vngulari folido abfciffo per planum irt- 
ctinatum gradibus 45. ad pianum b a d,& incedens per axem b c. Aio deni- 
que vt cft fufpenfum ad dimidium ittud paraboticum notum, ita efle bra- 
chium m a,ad grauitatis centri,quod fufpenfo competit,diftantiam ab axe 
b c.PIacct ctiara compcndio fubiicere nonnulla de quadratricibus noftris 
quarum mentionem fccimus in fcholio prop. 44. Iib.j.yt huius noftri in- 
uenti guftum aliquem habcat Lc<5lor. 

1 1. Efto (fi>. xxvin.Rommo chara&ere notati poft fig. 28. farrace- 
nico numero dtftin&am ) linea quaelibet m a h ad eafdem partes caua , & 
intra redas gm, f h paraltelas contenta, quas reclta g f fecet in f» g;cx f g 
abfciffa fit quaelibet g cquae fiat brachium librae f c fufpenfae ex gperpen- 
diculo g m, & inde gcnerctur quadratrix g i o figurae g m a h f,ita vt ficuc 
brachium g c ad quamlibec longicudincm g s,ica f & dimecicns figura? fuf- 
penfa? parailela perpendiculo gm, fit ad f c dimetientem quadratricis. 
Curuam m a d tangat in a quouis pun&o re£ta a u b oCcurrcns re&ae g m 
in b ; figurae re&tlincae fab g parallclogrammae, vel trapczif, vel trian- 
gulari inucniator iifdem poficis quadratrix g p c s ; erit t p parabolg pc- 
timetcr nota , fi b a, g t non e/quidiftent , vt faxile inteUigitur er feptima 
propoficione fecundi tetragonifmicorum , & ex quxdragefimf methodo 
libri quinti fuperioris. Nota igitur eft re&a 1 1 taneens parabotam t p. 
Aio rc&am 1 1 tangere quoque curuam gito in puncto t. Quod fi recza 
au ^quidiftet recl? gf, linea,tp crit rc&a & nota, vt cx iifdem propofi- 
tionibus conftat , & ex fcholio quadragefimg quart^ quinti Ubri iam Iau- 
'. t > : «TI 
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dati. Si aatajfcre&a^a^flpiidifiet t*ft( gm, ipfa as tanget quoquc 
quadratricem in t, ficuti curuam ma ponitur tangere in a. Atque h^c eft 
mcthodus gcncraJiiTima pro quadratricum tangente inucnienda. ex data 
tangente curue cui qaadracrix refpondcc didto iam modo. 

III. Efto (/ ig. n 8. ) a c x c femifegmentum pacabolicum habens axem 
a t , ad quem ordinatim applicata fit t x ; diamecri a t dupla fit c a h , & 
completum fic parallelogrammum a y x c ; libra h c fufpcnfa ex a, perpen. 
diculo a y, brachio a h incelligacur ngurx a c xt generari feries quadra- 
cricum produ&a in infinitum , ira vt ficut h a brachium ad a o longitudi- 
nem abfciffam cx a t axe, ita o z dimetiens parabolici femifegmcnti ac x 
t, fe habeat ad o d dimetientem primx quadratricis ad x t, & ita o d ad 
o p dimetientcm (ecundx a p x t ; ita quoque o p ad o q dimetientcm tcr- 
tix aqxt &c. 

Aio primam ad x t effe duas quintas parallelogrammi ayx 1 5 fccun- 
dam a p x t cffc duas feptimas eiufdem parallelogrammi ; tertiam a q x t 
cffe duas nouenas eiufdem parallcIogrammi,ita vt minutif fequentes pro 
numeratorc retineant binarium, dcnominatorem autem augeantbinario; 
nam quarta, cft dux vndecimx parallelogrammi a y x t ; quinta , dux de- 
cimx tertix ; fexta, dux decimx quintx ; & ita deinceps fado progreffu 
per numeros impares. Hanc propofitionem demonftro in libro manu- 
fcripto quadratricum, & pcr iilam inuenio in circuli & hyperbolx cafi- 
bus iam poficis, quadraturam quadratricum tcrtix, quintx, fcptimx &c. 
prout-expofui in fcholio quadragefimx quartx propofitionis libri quinti. 
Has quadratrices appcllaui ttrttj ordinis \ftmndi , eas quarum prima eft fe- 
mihedcracea ibidem definita ; yrimi, illas qux in quadragefima quarta li. 
bri quinti quadrantur. Cxterum ex tangentium methodo fupra prxfcri- 
ptiinnenies a u portionem re&x ay in infiaitum produ&x intcrceptam 
inter g u parallelam tangenti a t & ipfam tangentem , effe ad u b intercc- 
ptam intcr u d & d b tangentem ipfius quadratricis primx a d x,vt eft bi- 
binarius ad ternar ium ; fi a d x fit quadr atrix fecunda,* t eft binarius idem 
ad q«inarium;fifit eertia,vt idem binarius ad feptenarium, & itadc aliis, 
retento binatiovbtqac, & faCto progreffu pcr nnmeros impares 3.5.7.0. 
11. &c. Pari ptorfus methoco in quadratricibus primi ordinis inuenies 
primx quadratrici qux cft triangulum refpondcre numeros 1. 1. fecundx 
qux eft paraboia.i. 2; tertix 1. 3. quartx 1. 4. quintx 1. c. & ita deinceps 
abfqj vllo progrediendi fine.Qux omniafaciliaeffe incipiuntexquo mon- 
ftrata fcmel fucrunt ; mirabilcm ycro aperiunt viam ad ipfarum quadra- 
tricum curuacum dimcnfioocm. / 

I V. In fr^matccircadtC^ii5i.)f&hyperi»ola ( 117. ) rc&a a d 
bifariam fecctur in t,& defcrrbaiur dx.perimeter circelli,velhyperboleL 
lx primarix cuius axis et anfuerfus fit a d ; in altero autem fchemate hy- 
perbolioo (Fg.no*.) xt&M, ma bifariam fecetur in t, & defcribatur a x 
hypcrlnilclla pnraariacuw» ccawum t, axis tranfuecfus m a. 
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Aio fi in cribus ilUs tigurts libram d fufpcndacur exa,brachiom a,per- 
pendiculo a b, fiancquc rrcs re&x m a, a r, a q proportionalcs ; figurx b c 
r a in circuli fchcmatc 115. fecundam quadracriccm c(fc xqualem dimidio 
figurx q z u a : figurx e r d in hypcrbolx fchcmatc 117. fccundam quadra- 
triccm eife xqualem dimidio.ngurx qdz: deniquc inaltero hyperbolx 
fchemate 11 6*. figurx cy b a r fecundam quadratriccm effc acqualcm dimi- 
dio figurx q a z. Iftud demonftro in manufcripto libro ; rnde obtineo 
quartas , fextas , o<5tauas, &c. pcr parcs numcros incedcndo, ficuti in illo 
fcholio monui. Oftendo quoquc arcumazin figuris 1x5. n^. c(fe fimU 
lcm duplo arcus be; in figura autem 117. arcum d z euc fimilem duplo 
arcus d c. Vndc obtineo quadratriccm fccundam in figuris 115. 116. rcdu_ 
ci ad fpatium mixtum ex re&ilineo noto & ex quadrante figurx b er a ad- 
dititio , quam condifttm appellarc folitus fum in figura autem 1x7. reduct 
ad quadrantem pari modo addititium figurx e r d condi&x. Simili me- 
thodo oftendo quartam quadratricem in figura nc. 117. rcuocari admix- 
tum cx rectilineo noto & ex addititio femiquadrante figurx condi&x ; in 
figura autem 116". ex ablatiuo eiufdem figurx fcmiquadrante, & ita pergo , 
ad reliquas omnes in gradu numerorum parium collocatas ; quas htc 
prxtcreo, cum eas nunc obitcr indicaflc fatis fit propofito. Indequo» 
que cruo gradus parium fedium explicacos in o&aux propofitionis co. 
rollariis iibri tertij, ita vt primus gradus ad.pofitionem re&x m d fit pa- 
raliclogrammum dimetientis a m, fecundus figura dimeticntis e i;oftendo 
autcm gradus imparium fedium fingulos eue xqualcs re&ilineo noto;pa- 
rium vcro cfTe mixtos ex ccrti portione condi&x figurx ,& cx re&ilineo 
noto. Quod ftatim liquet fi notx fuerint quadratrices;nam in circuli fchc- 
mate 115 primus gradus cft paraliclogrammum dimeticntis m a; fecun- 
dusfigura dimctientis i c ; tertius cft t priious - quadratrix Cccundapri- 
mi gcnica libra bc fufpensi ex a pcrpcndiculo a d , brachio ac ; quar- 
tus eft t fccundus - fecunda quadratrix fecundi;quintus cft t primus- bis 
quadratrix fccunda primi t quarta primi quadratrix ; fcxtus eft f fecun- 
dus-bis quadratrix fecunda fccundi t quadratrix quarta fecundi , & ita 
de reliquis iuxta methodum indicatam in corollario cectiadecimx fepti- 
mx tertij libri. In hyperbolr fchcmate ilcT.primus cft paralkldgraramu 
dimeticntis m a ; fecundus figura dimetientis i e ; tertius - primus t qua- 
dratrix fecundaprimi librabc fufpenfa ex a, brachio ac ; quartus eft — 
fccundus t quadratrix fecunda fecundi eodem modo gcnita ; quintus eft t 
primus - bis fecunda quadratrix primi t quarta quadratrix primi ; fcxtus 
cft t fccundus - bis fccundaquadratrix fecmidit^quartaquadratrixfccun- 
di ; & ica dc aliis.In fchcmate 117. primusefVidem parallelogrammum di- 
meticntis am ; fecundus figura dimetientis i c ; tcrtiust primus t fccunda 
quadratrix primi ; quaitus t fccundus t fccunda quadratrix fecundi ; fcx- 
tus cft t fccundust bis fccunda quadratrix fecundifquarta quadratrix fe- 
cundi ; & fic de feptimo, o#auo & aliis ; gradus huius fcrici appcllo tc- 
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tragonifmkos. Porrddum dixi quadracricem aliquam eflc mixcam Cxrc- 
cScilinco noco , & cx curuilineo ; nolim aflerere vbiquc adcfle re&ilincum 
nocum; nam quadratrices patium fedium in circuli fchcmacc 115. carent 
re<5tilinco,quando fumuncur pro tota figura b e d a. 

V. Efto ( f j£. iip. ) b e d femicirculus,diametro b d & peripheria b e d 
comprehenfus ; illi ica refpondcat.figura g o d b ( nomine figurar hltlocum 
dfymptoticum cciam intelligo illuiu, quem fub finem vigefimar fcxtae libri 
feptimi definicum habes) ad poficionem cangencis bf, vcfi ad librafiac 
dupla diamecri bd,& incclligacur fufpcndi pcrpendiculo b f,quarcunquc 
mo parallcla -re&ar bf ducacur occurrens pcrimctris d c, d g in n, o, & 
diaraetro b d in m ; vt eft brachium a b ad b m , ita m o dimetiens figurae 
g o d b fit ad m n. Quod eft femicirculum eflie quadratricem figurac go d 
b. Efto b c bifariam fe&a in h,& ad partes oppofitas intellieatur femicir- 
culus b p d,nec non f d b eadem quae g o d b. Aio fpatium iftud g o d s in- 
tegre fumptum incer cangentes d x , f b efle arquale quadruplo circuli 
b c d p, eiufque grauicacis centrum efle h ; perimctrum vcrd g o d s pro- 

^dudtam in infinicum, nunquam conuenire cum re&a f b,quamuis propius 
ad illam accedat ; ac proinde ipfam f b eflc afymptotum definitam in 
fcholio illius vigefimar fexcar fepcimi libri, cuius trigefima confirmatur 
pratfenti cheoremace , ficuci & duobus fequencibus. Porcionis cuiufcun- 
que o 4 u quadracuram & ccncrum grauicacis darc poflumus quoquc af- 
fumpca circuli quadracura j hocque ipfum in hypcrbolaprarftamus,poftu- 
laca eiufdcm hyperbolar quadracura. 

VI. Efto (f/^. iio. ) quadrans circularis e n d c ccncro c defcripcus ; 
ficque b d dupla femidiamccri c d : fic criangulum q c d re&angulum, cu- 
ius latera c d, d q hnc arqualia ; efto quadrancis c n d c quadracrix fcmihe- 
dcraccaccdm; intclligatur figura o c m ita fcmihdetaccae rcfpondcns, 
vt quaccunque m o parallela tangenti d q ducatur occurrens curuis co,c 

_t in o, t 9 & re6br c q in p, trcs recfor m t, n p,m o fint proportionales. Aio 
re&am d qcflc afyroptotum perimecri c o ; tocamque nguram compre- 
hcnfam curua c o & re&is c d, d q cfle arqualem quadrato rc&ae c d ; & fi 
ad parces oppofitas intclligatur alia c r priori c o firailis & arqualis ; fit- 
que c d re3a ad c m vt quadratum diametri circuli ad ipfum circulum ; 
aio puncStum m eflc centrum grauitatis eiufmodi figurx ; cuius omncs 
portioncs abfolute^ conuerto alibi in re&ilineum notum ; earum vero 
grauitacis ccntrum defigno circuli quadratura aflumpta. Non admodum 
diflimili ratione inuenio quadraturam figurar com, fi cd fit femiaxis hy- 
pcrbolac , & d t eius quadratrix prima, genita codem brachio b c, & pcr- 
pendiculo c e ; dummodo maneat re&a c q, in infinitum tra&a. 

VII. Efto(fi^iip.) feraicirculus b p d centro c defcriptus;si'tque d r li- 
nea conchoides a Nicoraede dcfcripta,ita vt eius afymptotus fit cp femi- 
circulum tangcns, & cx pun&o b cducla qualibet re&a b r,fecante lineas 
c p,d r in z,r,re&a z r fu arqtfalis femidiamctro c d,prout gencratio chon- 
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choidis relata apud Eutocium in prop.i. lib.a» Archimedis deSphe.fc 
Cyl. cxigic ; fupcr ce conftru&um fit quadratum e c d x, & pcr x defcri- 
pta fit hypcrbola i x q » cuius fcmiaxis c x , & afymptoti ec,cd;.perm 
quodlibet pun&um inter c & d iacens , cdu&a fit m r parallcla afympto- 
to c p,occurrens pcrimctro conchoidis in r ; limbo femicircult bp d in t, 
hyperbole in i ; ex rccta b d abfcindatur d y f qualis cecle m t ; per y aga- 
turyq zquidiftans afymptoto ec. Aio conchoidis portionem m d r c(Tc 
arqualem figurae hypcrbolicac imyq *u&{ figura circulari m d c,& immi- 
nucae re&angulo contento fub cb&mt rectis. Si autem intelligatur ad 
partes e rcplicari figura m r d ; aio fi fegmenti duplicatac conchoidcos tn- 
terceptt inter rc&as t m , d x centrum grauitatis fit B, rc&am c d ad c B 
elfe, vt eftfigura ndm auda fegmchto imyq,& imminuta reiftangulo 
c b, m t ad figuram d n m au£hm fpatio quod figurf ipfi d n m arquipon- 
derat libra b d fufpenfa ex centro c perpendiculo c p , brachio b c. Qudd 
fi pro pun&o vcl,vt appellatur i Nicomede,polo b fumatur h in redta c b, 
fiuc c h fit minor , fiue maior ipfa c b,modd eadcm maneat c d,quam idcm 
Nicomcdcs nominat lonptudinem reg*U (Myvnf i&voym ; eadem eft conftru-f 
<3io,nifi quod quadratrrx fegmenti n d m gcneratur brschio h c,ac proin. 
dc eft ad gcneratam brachio b c, vt ipfa b c rc&a ad hc;pro fegmento au- 
tem i m y q, & pro rc&angulo b c,m t fumuntur fpatia que. ad ipfa fint,vt 
cft hc re&a ad b c. 

VIII. Efto(f£. quatlibct linca curua d f ad cafdem partcs ca- 
ua intra angulum re&ilineum d ac contenta;eius vero hec fit proprieta;, 
vt quecunquc agatur parallcla rc&is d a , a c , ea non occurrat ipfi curue 
d f intra angulum d a c quantumuts protra&ar , nifi in vno pundo. £fto 
quf libet alia figura curuilinea vel recrilinea d g 1 a ad pofitionem recl? d 
a infiftens bafi a c ; deinde ver6 intelligatur ad eandem poficionem tranf- 
ferri fuper curuam d f, & demum fuper eadem curua inclinari ad pofitio- 
ncm redf a p cuiuflibct;dimctienccs autem ita inclinatg,fint ad dimetien- 
tes figurf ere<5t$, vt a p diameter parallelogrammi i a m p ( cuius latus a 
m iacet in dire&um recStc; d a ) eft ad latus p m. Ex methodo decime 06U- 
u; primi tetragonifmicorum libri colligimus inclinatam illam figuram 
fupcr curua d f ad libitum produ&a intra angulum d a c,c(fe gqualem cte- 
&f fimul & alteri fuper eadem curua d f inclinate ad pofitioncm rec^e a c 
quam voco horizontalcm , ita vt eius dimctientcs fingulf fint ad fingulas 
dimetientes figurf ere&f , vt eft m p latus ad m a ; cfTe inquam f qualem 
fimul ere&e. & horizontali , quoties omnes parallelg ad re&am a p non 
occurrent curuj d f produ&e intra angulum, nifi in vno pun&o ;4}udd fi 
inclinatio intelligatur fieri ad pofitioncm re&C; as,&illi parallela vna 
tangat curuam in pun&o exempli cuttfa f ; tunc portio inclinatf fuper 
portione d f, vel fuper reliqua eiufdem d f portionc pofita intraillum an- 
gulum,erit equalis diffcrcntie qua diffcrcnt erecta figura & horizontalis* 
Atque h?c gencralitcr ; particulatim verd fi d f c fit arcus circuli & d g c 

parabolac. 
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^lrabola?, vertkiS d, vt pauld ante ftatuimus ; figura horlzontalis prima- 
ria erit figura comprehcnfa ad pofitionem horizontalcm fab tcGti d a& 
fub parabola cuius axis fit ac> vertex a, latus re&um arquale ipfi a d. At 
fi parabolac dgc intelligacur infiftcrc circularis quadrans dfcc,figura 
honzoncalis primaria crit parabola vcrticis a»axis a d,cuius latus rcctum 
ba. Voco autem figuram primariam hic, cam quar gignitur , cum rc- 
clx i a , am funt xquales ; ex illa enim eruuntur fecundariar , quoniam ad 
illam ipfac Cccundariae funt vt rc&a ia ad am. Quac decirculo fcripfimus 
facilc, vt pacet , applicantur hypcrbolac in fchematibus n6\ 117. Grauita- 
tis verd ccncra gcnerali methodo reperiuntur , per grauitatis centraere- 
&x & horizontalis pari ratione tra6tata;fi nempc inclinaca ad poficionem 
reclar a p vcl a s intelligacur ica aptari curuz df, vt eius dimecicnccs fin- 
jjular bifariam feccntur a curua df ; Si itcm ere&a & horizontalis pari 
pa&o intelligantur aptari cidem curuar ; idcm crit grauitatis cencrum , 
quod duarum fimul ete&ar & horizontalis in primo cafu,& quod diffc- 
rcnciar illarum in fccundo. 

I X. Dum ifta Appendix nuac cuditur, praclo etiam mandatur piferuiia 
d< liocdrvm curudrum cum tt&k compArMiouc Autore M* f- S» *A* S. do&iflimo, 
quam vbi fumma cum admiratione lcgi, perfpexi in vcroque quadracri- 
cum ordine primo &cercio,quosfuprin.3. cxpofui, poffc alfignari nac- 
thodum gcneralem dimeticndi carum curuas. Ilia porrd harc eft : efto ay 
xtquadratum (f£.U&.) & azx parabola quam tangat a y, cuius axis a 
t, ordinaca t x & inteiligantur quadratr iccs a d x prima, a p x fecunda, a q 
x cectia &c. vc n. 3. Du&a practerea fit diametcr agx ;ergo quadratum 
a y m h ad pofitroncm linex re£br a h erit ex fcholio quadragefim ac quaT- 
tac quinti libri primus quadratricum primi ordinis gradusjfecundus crian- 
gulum x a y,tercius figura a z x y parabolica;& ica continuata ferie quouf- 
que libuerit , notus erit tetragonifmus fingulorum graduum per iUam 
quinti (ibri iam laudatam propofitionem. In primo ifto ordine fecun- 
dus gradus eft triangulum re&ilineum , idcoque linca a g x cum fic re&a, 
flon cft coniiertcnda in re&am ; tertius gradus habet curuam a c x, & illi 
afugnacur minucia cuius denomtnator eft 4. quadratus numerus binarij 
denocancis fcdem fuperiorem,numcrator 1. quarco a(Tignatur minuciacu- 
jus numerator eft x. denominator eft p. quadratus numerus ternari) de- 
notantis gradam proximi fuperiorem ; quinco paricer accribuicur minu- 
tia numeratoris 1. dcnominacorisic*. & ita dc aliis. Vt dcnominator gra- 
dus cuius curua cft redigenda in rc#am fc habct ad numeratorem,iia fiac 
a h reda ad c h, & complcacur parallelogrammum he f m. Numerus dc- 
nocans gradumproximc fuperiorem illi cuius curua fufcipicur rcdigenda 
in re&am , duplicecur ; & cx duplicaco auferacur vnicas ; vc fi curua tcrtij 
gradus conuercenda fic , fupcrior gradus nocatur binario ^duplus binarij 
cft quaternarius,dempta inde vnitate reftat cernarius ; icafi quarci curua, 
tra#ecur, proximc fupcrior cft cernarius , duplus illius numerus eft fcna- 
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rius, denipta vnltatc refiduus fit qumarius w Ifte namcwrroetraf rtfiiunf. 
Supcr c f re&a intelligatur infiftcre ciufdem ordinis-gradus qoi defigna- 
tur numero rcfiduo ; vc pro curua tcrtij gradus,e r D f eft tcrtius gradus; 
pro curuaquarti,e rDfcft quintus, pro curua quinti,e r D f cft fcptimus; 
pro curua fexti,e r D f eft nonus ; pro curua feptirai e r D f eft vndccimus 
&c. Incclligatur figura h e f I m infiftcrc fuper bafi h m ad pofitionem rc- 
a« h a, & ita fe habcre ad figuram he r D m , vt du&i qualfbct r n paral- 
lcla ad rc&am a h occur rcntc lineis e r D,c f l,e f,h m in r, s, i,n,tres rc&x 
n i, n s, n r (int proportionales j atque iuxta modum loquendi propofitio- 
nis primf fexti libri figura her D m fitfumma quadratorum figurar h cf 1 
m : vnde patet iftam quadratorum fummara c(Te nobis notam. Aio fi cur- 
uz iilar producantur in infinitum, & intclligatur paralielogramnvum mix- 
tum c uius bafis fit curua quam dimetiri volumus, altitudo vcr6 arquet rc- ( 
dam hc i iftud parallelogrammum efte ad pofitionera rerSbe a h condi&a 
rationc arquale figurae ef 1 m h, ita vt figura c h n r fit arqualis re&angulo 
contento fub hc & fub re&a aequante curuae portionem interceptam pa- 
rallclis ah,n r produ&is. Quando curua c r crit parabola vt in tertio gra- 
du, curuam e s eflc hyperbolam fcmiaxis tranfucrfi h c, conficitur ex mc- . 
thodo quam initio huius fccundae partis rradidimus ; harc ver6 hyperboli- 
ca figura Fermatianum inuentum numero i. primz partis expofuum mi- 
xi confirmat *, haud tamen fcio qua fit Vir ille vfus methodo,mecum cnim 
communicata fuit fola propoficio, vt ibi racct, finc vtla demonftrationc. 

X* In ordine tertio primaquadratrix ad x habct minutiam cuius nu- 
mcrator cft quatcrnarius , dcnominator eft p. quadratus ternafij ; qua- 
dratricis apx fecundae minutia habet numcratorcm 4. ( qui & rcliquis 
iftius ©rdinis quadratricibus communis cft ) denominatorem habct 25. 
quadratum numeri tertiae minutia habebit prodcminatorc 49. quadra- 
tum numeri 7. pro fcqucnti fumetur quadratus numeri p. tum numeri 11. 
deinde nuraeri 13. & ica alij formabuntur additionc bioarij. Figura ?crd 
e r D f (fijj. cxvin. ) pro prima quadratricc ed x crit fecundus gradus 
primi ordinis, fiue triangulum rectilineum,pro fecunda a p x,crit quartus 
eiufdem ordinis primi ; pro tertia aq x,critfcxtus eiufdem ordinis ; & ita 
pro quarta, erit o&auus ; po quinta deeimus ; pro fcxta, duodecimus, & 
fic deinceps aliorum graduum numerus cfformabitur accemone binarij. 
Reliqua vero fe habent vt in primo ordine, nempe quadratum f n figurae 
e f 1 m h cft aequale re&anguio r n i. Hinc vero liquet pro prima quadra- 
trice a d x,lineam e f 1 e(Te parabolicam ; quod penitus concinit commen- 
dabilimrao Autoris M. P. E. A. S. inuento ; curua cnim a d x cfTe conuin- 
citur illa quam illc pdraioUm fium t> Jiuerfdm db Archimtdtd appellat. Aul- 
gnata igitur cft methodus generalis dcterminandi figuram hc f tm infi- 
ttentcm fuper notl re£ta , cuius fumma quadratorum fit nota , & quae ad 
pofitionem rc&ae a h fit condi&a rationc arqualts parallelogrammo mix- 
to dcfinito in decima fcxta libri quinti, & paulo antc 4 cxplanato. 
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; Cxterura Exlmius ille Geometra Diflertationis fax caufam teftatur 
iFuiffe effatum quorundam pland fimilc illi quodnunc memini cxtare apud 
Pctconuillxum in tra&atu de Dimcnfione curuarum Cycloidicarum p.7. 
Admirxtionc difnum effe ordinem Ntturd , /fui non fdittur inueniri refttm d^udem 
turud , niji dnte fumptd fuerit reHd cuiufdam cum curu* /mm d^Udlitdi» Inde >fro 
in Cycloidicd ftmpticiy cuim htfis ftonitur dqttdli$ circumferentid circuli genitorit ,eue- 
jtirt >r cnnu illd demonjiretur efft djudlis lintd reftd. Sed iftum ad hanc vfquc 
diem inuiolatum Nttutd ordinem nunc tandem Tolofanx cefDffe Geomc- 
trix, eft quod gaudeant omnes, quotquot nouis ptimar notx inuentis fa- 
ucrc fe profitcntur. 

XI. Efto (Fig. xx. characlerisRomani, poft flguram notx ao.) qux- 
libet curua o d x ad eafdem partes caua , cuius axis a y ; ordinacx d e ad 
axem perpendiculares ; tangentes autem d m interceptx inter curuam o 
dx & axcm ay fint finguix xquales re<5b? is qux in flgura fl f i xquidiftet 
axi, & per d ca&um du&a fit ; libra n a f fufpensi ex a, perpendiculo e a, 
brachio a n longitudinis «d libitum affumptx, intclligatur flgura rdfi, 
cuius quadratrix fitflfi,ita vt ficut trachium n a eft ad longitudincm 
quamlibet ai, ita fit r i dimetiens figurx fuperioris r d f i ad f i dimerien- 
tem inferioris. Aio figuram r d f i efle ad pofitionem axis a y condi&a ra- 
tionc xqualera parallclogrammo mixto bafeos d x, altitudinis a n. Aio 
prxterea fi fuperficics cylindrica , cuius portio cft parallelogrammum 
mixtum bafeos d x, fccetur plano per axem ay du&o , & ad planuma o x 
gradibus 45. inclinato j figuram i f lf effe xqualem illi vngularis vcl cu- 
neatx fuperficiei (deflniturin decima fexta quinti libri) portioniqux in- 
fiftit fuper curua d x. Ifta duo theorema funt generaluTima , mihique cx- 
pedita & vtiiia imprimis cxtiterunt : ex iis enim plurima reperi,in quibus 
locura non poftremum obtinct theorema quod fequitur oraniura vltim. 

XII. Efto ( jFtf.ead.) odx hypcrbola primaria , cuius femiaxis tranf- 
aerfus a o xquct femiaxem re&um a y ; cx a o abfcindatur a t retSta , qux 
ad ao fit potcftatc vt vnitas ad binarium ; inceliigatur hyperbolatcg 
cuius femiaxes fint a t, ay : intelligatur prxterea figura i r d f, qux ita ic 
habeat ad hyperbolas o d i , t c i vt re&a y a fit ad ordinatim quamlibet 
applicatam i r,ficut ordinatim applicata id fe habet adordinatim appli- 
catam i c. Aio figuram i rd f efTe ad pofitionem re&x a y condi&a ratio- 
ne xqualcro parallclogrammo mixto altitudinisxquantis re&am ay,ba- 
feos d x , modo fupraprxfcripto. Curux porr6 fl, rd in prxfenti cafu 
funt afymptoti & inconcurrentes cum re&a o p ; dimetiens vero i r ,. quod- 
cunque fit interuallum o i, eft perpetua legc maior quam a n vel ay, cx- 
ccflu minori vfque & minori, qu6 longius pun&ura i recedit, a puncto o ; 
patet autera totara figuram refpondentemparallelogrammo mixto totius 
bafcos od x eflc locura definitum in fcholio vigefimx fextx libri feptimi, 
& clfc xqualcm fpatio finito, nempc rc&angulo comprehenfo fub n a & 

Eec ^ 
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404 APPENDIX 

fub rc&a squante curuam odxrvnde confirmantur quat fcrtpfimus Ii 
corollario fccundo vigcfimx nonar fepcimi lbri iam laudaci. 

Atque hacc omnia quae vcl in iftis nunc de Cycloidc libris, vcl in El< 
mencis tctragonifmicis alias fcripfi, dcbere mc fatcor inueftigacioni tc{» 
cragonifmi circularis & hyperbolici ; hi quo licet capicndo opcramforJ> 
talTc perdiderim prscipuam ( quod quidcm fcmper & egomet ipfc pwc- 
fumo ,& prefumi ab aliis , vehm ) noncamcn , vt reor, omncm pcnicus: 
cum i n venacione iftius tecragonifmi occur r iflc mihi vidcacur przda non 
prorfus concemncnda mci hominibus moduli. Hoc vero iam cxcremum 
edico, hic iftius vcnacionis eilc candem finem, meque ftudiis aliis ciim mi- 
nus laboriofis , cum ztaci iam proue&z dulcioribus pofthac elte, fi Deus 
Opcimus faucr ic, vacaturum. 
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